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Preface
ค�ำน�ำ

หนังสือเล่มนี้จัดท�ำขึ้นเพ่ือเป็นแนวทางให้ผู ้ท่ีสนใจจะสอบคัดเลือกเข้ารับราชการและพนักงานส่วน 

ท้องถิ่น ได้ศึกษาเพ่ิมเติมเพ่ือให้เกิดองค์ความรู้ในการเตรียมสอบที่ดีช่วยป้องกันการทุจริตอันเกิดจากการขาด

ความรู้ทีแ่ท้จริง อย่างไรกต็าม เนือ้หาในหนงัสอืเล่มนีเ้ป็นเพยีงการสรปุใจความส�ำคญัของเรือ่งราว ความรูค้วาม

สามารถท่ัวไป, ภาษาไทย, ภาษาองักฤษ และกฎหมายทีจ่�ำเป็นทีค่วรรู้ ซึง่ตวับทกฎหมายท่ีแท้จริงน้ันมรีายละเอียด

ค่อนข้างมาก ยากแก่การจดจ�ำ ผู้เขียนจึงได้สรุปความรู้โดยบางครั้งหลีกเลี่ยงการใช้ภาษากฎหมายที่เข้าใจยาก

เพื่อให้ง่ายต่อการจดจ�ำมากที่สุดเท่าที่จะท�ำได้ 

หวังเป็นอย่างยิ่งว่าหนังสือเล่มนี้จะเป็นประโยชน์ต่อผู้อ่านในการเตรียมสอบได้เป็นอย่างดีและหากมี 

ข้อผิดพลาดประการใดต้องขออภัยมา ณ ที่นี้ด้วย
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2 เตรียมสอบข้าราชการและพนักงานท้องถิ่น ภาค ก (เพื่อสอบ อปท. อบต. อบจ. และเทศบาล) ฉบับครบเครื่อง ปรับปรุงครั้งที่ 3

Part1
การหาผลบวกของจ�ำนวนหลายจ�ำนวนเรียงกัน

ผลบวกของจ�ำนวนนับที่เริ่มต้นด้วย 1 ถึง n
ให้ a

1
, a

2
, a

3
,
 
..., a

n
 เป็นล�ำดับที่มีสมาชิก n ตัว

มีสูตรดังนี้		

จ�ำนวนสมาชิกในล�ำดับ (n) =  an - a1

d
 + 1

					               
และ ผลบวกรวม (Sn) = n

2
 x (a

1
 + a

n
)

เมื่อ	 a
1
	คือ	 สมาชิกตัวแรกของล�ำดับ

  	 a
n
	คือ	 สมาชิกตัวสุดท้ายของล�ำดับ 

	 d	คือ 	ผลตา่งร่วม หาได้จากสมาชิกตัวที่สอง - สมาชิกตัวแรก (a
2
 - a

1
)

ตัวอย่างที่ 1	 จงหาผลรวมของตัวเลข 1, 2, 3, 4, …, 30

วิธีท�ำ	 ล�ำดับตัวแรกเริ่มต้นที่ 1 เพิ่มขึ้นทีละ 1

	 ขั้นที่ 1 หาจ�ำนวนสมาชิกในล�ำดับ (n)

	 สมาชิกตัวแรก a
1
 = 1 สมาชิกตัวสุดท้าย an = 30 และ d = a

2
 - a

1
 = 2 - 1 = 1 

	 จะได้  	n	 =	 30 - 1
1

 + 1	

				   =	 29 + 1 

				   =	 30

 		 แสดงว่า ล�ำดับนี้มีสมาชิกทั้งหมด 30 จ�ำนวน

	 ขั้นที่ 2 หาผลบวกรวมของล�ำดับ

		 จะได้	S30	 =	 30
2

 x (1 + 30)

 				   =	 15 x 31

				   =	 465

	 ดังนั้น ผลบวกรวมเท่ากับ 465			   ตอบ

ตัวอย่างที่ 2	 จงหาผลรวมของตัวเลข 1, 4, 7, …, 85

วิธีท�ำ 	 ล�ำดับตัวแรกเริ่มต้นที่ 1 เพิ่มขึ้นทีละ 3

	 ขั้นที่ 1 หาจ�ำนวนสมาชิกในล�ำดับ (n)

	 สมาชิกตัวแรก a
1
 = 1 สมาชิกตัวสุดท้าย an = 85 และ d = a

2
 - a

1
 = 4 - 1 = 3

	 จะได้ 	 n	 =	 85 - 1
3

 +1

				   =	 28 + 1

				   =	 29

	 แสดงว่า ล�ำดับนี้มีสมาชิกทั้งหมด 29 จ�ำนวน
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Part 1 ความรู้ความสามารถทั่วไป 3

	 ขั้นที่ 2 หาผลบวกรวมของล�ำดับ

	 จะได้  S29	=	 29
2

 x (1 + 85)

				   =	 29 x 43

				   =	 1,247

	 ดังนั้น ผลบวกรวมเท่ากับ 1,247			   ตอบ

ตัวอย่างที่ 3	 จงหาผลรวมของตัวเลข 1, 3, 5, …, 65

วิธีท�ำ 	 รวบรัดขั้นตอนจะได้ 

			  n	 =	 65 - 1
2

 + 1 = 33

		 จะได้ 	S33	 =	 33
2

 x (1 + 65)

				   =	 1,089

	 ดังนั้น ผลบวกรวมเท่ากับ 1,089			   ตอบ

ผลบวกของจ�ำนวนนับที่ไม่ได้เริ่มต้นด้วย 1
ใช้วิธีเดียวกันกับสูตรเดียวกันกับการหาผลบวกของจ�ำนวนนับที่เริ่มต้นด้วย 1 ถึง n

ตัวอย่างที่ 1	 จงหาผลรวมของตัวเลข 23, 24, 25, …, 111

วิธีท�ำ	 ขั้นที่ 1 หาจ�ำนวนสมาชิกในล�ำดับ (n)

	 สมาชิกตัวแรก a
1
 = 23 สมาชิกตัวสุดท้าย an = 111 

	 และ d = a
2
 - a

1
 = 24 - 23 = 1

	 จะได	้ n	 =	 111 - 23
1  + 1

				   =	 88 + 1

				   =	 89 

	 แสดงว่า ล�ำดับนี้มีสมาชิกทั้งหมด 89 จ�ำนวน

	 ขั้นที่ 2 หาผลบวกรวมของล�ำดับ

	 จะได	้S89	 =	 89
2

 x (23 + 111)

				   =	 89
2

 x 134

				   =	 5,963			 

	 ดังนั้น ผลบวกรวมเท่ากับ 5,963			   ตอบ
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4 เตรียมสอบข้าราชการและพนักงานท้องถิ่น ภาค ก (เพื่อสอบ อปท. อบต. อบจ. และเทศบาล) ฉบับครบเครื่อง ปรับปรุงครั้งที่ 3

Part1
ตัวอย่างที่ 2	 จงหาผลรวมของตัวเลข 3, 7, 11, 15, …, 139

วิธีท�ำ 	 ขั้นที่ 1 หาจ�ำนวนสมาชิกในล�ำดับ (n)

	 สมาชิกตัวแรก a
1
 = 3 สมาชิกตัวสุดท้าย an = 139 และ d = a

2
 - a

1
 = 7 - 3 = 4

	 จะได	้ n	 =	 139 - 3
4  + 1

				   =	 34 + 1

				   =	 35

		 แสดงวา่ ล�ำดับนี้มีสมาชิกทั้งหมด 35 จ�ำนวน

	 ขั้นที่ 2	 หาผลบวกรวมของล�ำดับ

	 จะได	้S35	 =	 35
2

 x (3 + 139) 

					    =	 35
2

 x 142

					    =	 2,485   

 		  ดังนั้น ผลบวกรวมเท่ากับ 2,485			   ตอบ

ผลบวกของจ�ำนวนนับที่เรียงกันเป็นเลขคู่หรือเลขคี่
y	พิจารณาล�ำดับของเลขคี่ที่เรียงกัน 1, 3, 5, 7, 9, 11, …

y	พิจารณาล�ำดับของเลขคู่ที่เรียงกัน 2, 4, 6, 8, 10, 12, …

จะพบว่า ทั้งสองล�ำดับตา่งก็เป็นล�ำดับที่เพิ่มขึ้นทีละ 2 หรือมีผลต่างร่วมเท่ากับ 2 นั่นเอง

ดังนั้น สามารถใช้สูตรในการหาผลรวมของล�ำดับได้เหมือนกัน เพียงแต่โจทย์ลักษณะนี้จะมาในรูป

ของโจทย์ปัญหาที่อาจต้องอาศัยการตีความเทา่นั้น

ตัวอย่างที่ 1	 ผลรวมของเลขคี่ตั้งแต่ 40 ถึง 70 เท่ากับเทา่ใด

วิธีท�ำ	 พิจารณาจ�ำนวนตั้งแต่ 40 ถึง 70 

		  จะได้ว่า จ�ำนวนคี่ตัวแรกคือ a
1
 = 41 จ�ำนวนคี่ตัวสุดท้ายคือ an = 69 และมี 

ผลตา่งร่วม d = 2

		  จะได้เป็นล�ำดับ 41, 43, 45, ..., 69 มีผลตา่งร่วมเป็น d = 43 - 41 = 2

		  จะได	้ n	 =	 69 - 41
2  + 1

					    =	 14 + 1

					    =	 15

		  แสดงวา่ ล�ำดับนี้มีสมาชิกทั้งหมด 15 จ�ำนวน

		  จะได	้S15	 =	 15
2

 x (41 + 69)

					    =	 15
2

 x 110

					    =	 825	

	 ดังนั้น ผลบวกรวมเท่ากับ 825			   ตอบ

Book 1.indb   4 15/3/2564 BE   22:26

ตวั
อย
า่ง



Part 1 ความรู้ความสามารถทั่วไป 5

ตัวอย่างที่ 2	 จากล�ำดับ 3, 4, 5, …, 11 ผลบวกของเลขคู่กับเลขคี่ต่างกันเท่าใด

วิธีท�ำ	 จะพบว่า จ�ำนวน 3-11 ประกอบด้วยเลขคู่และเลขคี่ดังนี้

	 เลขคี่ : 3, 5, 7, 9, 11 ผลบวกของเลขคี่เทา่กับ 3 + 5 + 7 + 9 + 11 = 35  

	 เลขคู่ : 4, 6, 8, 10 ผลบวกของเลขคู่เทา่กับ 4 + 6 + 8 + 10 = 28

	 ผลบวกของเลขคู่กับเลขคี่ตา่งกัน 35 - 28 = 7

ข้อสงัเกต : จ�ำไว้เสมอว่า ผลต่างหาได้จากจ�ำนวนมากลบกับจ�ำนวนน้อย

โจทย์ผลบวกของจ�ำนวนที่พบบ่อย
ตัวอย่างที่ 1	 ผลบวกของจ�ำนวน 2 จ�ำนวนเรียงกันเป็น 759 อยากทราบว่าจ�ำนวนที่มีค่ามาก

เทา่กับเท่าใด

วิธีท�ำ	 ข้อนี้ใช้การแก้สมการ

	 จ�ำนวนทั้งสองเรียงกัน ถ้าให้จ�ำนวนแรกเป็น x จ�ำนวนตัวต่อไปจะเป็น x + 1  

	 ทั้งสองจ�ำนวนรวมกันเท่ากับ 759 จะเขียนสมการได้ดังนี้

	 จะได	้ x + (x + 1)	 =	 759

			  2x + 1	 =	 759	 (x + x เท่ากับ 2x)

			  2x	 =	 759 - 1	 (ยา้ย 1 ไปลบ)

			  2x	 =	 758	

			  x	 =	 758
2

	 (ยา้ย 2 ไปหาร)

			  x	 =	 379		

	 จ�ำนวน x คือ 379 แต่โจทย์ถามหาจ�ำนวนที่มากกวา่คือ 

	 x + 1 = 379 + 1 = 380			   ตอบ	

ตัวอย่างที่ 2	 ผลบวกของจ�ำนวน 5 จ�ำนวนเรยีงกนัเป็น 125 อยากทราบว่าจ�ำนวนทีม่ค่ีามากทีส่ดุ

เท่ากับเท่าใด

วิธีท�ำ	 เนื่องจาก จ�ำนวนทั้งหา้เรียงกัน ถา้ให้จ�ำนวนแรกเป็น x จ�ำนวนต่อไปเพิ่มขึ้นทีละ 1 

	 จะได้จ�ำนวนทั้ง 5 ดังนี้ x, x + 1, x + 2, x + 3, x + 4 

	 ทั้งหา้จ�ำนวนรวมกันเท่ากับ 125 จะเขียนสมการได้ดังนี้

	 จะได	้ x + (x + 1) + (x + 2) + (x + 3) + (x + 4)	 =	 125

			  5x + 10	 =	 125

			  5x	 =	 115

			  x	 =	 23

		 จ�ำนวนแรกคือ 23 แต่โจทย์ถามหาจ�ำนวนที่มีค่ามากที่สุดคือ 

	 x + 4 = 23 + 4 = 27				    ตอบ
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6 เตรียมสอบข้าราชการและพนักงานท้องถิ่น ภาค ก (เพื่อสอบ อปท. อบต. อบจ. และเทศบาล) ฉบับครบเครื่อง ปรับปรุงครั้งที่ 3

Part1
ตัวอย่างที่ 3	 ผลบวกของจ�ำนวนคี ่3 จ�ำนวนเรยีงกนัเป็น 291 อยากทราบว่าจ�ำนวนทีอ่ยูต่รงกลาง

เทา่กับเท่าใด

วิธีท�ำ	 ตัวอย่างนี้คล้ายกับตัวอยา่งก่อนหนา้ แต่เป็นจ�ำนวนคี่เรียงกัน

	 ถ้าจ�ำนวนแรกเป็น x จ�ำนวนต่อไปเพิ่มขึ้นทีละ 2

	 จะได้จ�ำนวนทั้ง 3 คือ x, x + 2, x + 4

	 ทั้งสามจ�ำนวนรวมกันเท่ากับ 291 จะเขียนสมการได้ดังนี้

	 จะได	้  x + (x + 2) + (x + 4)	 =	 291

			  3x + 6	 =	 291

			  3x	 =	 285

			  x	 =	 95

	 จ�ำนวนแรกคือ 95 ดังนั้น จ�ำนวนคี่ทั้งสามจ�ำนวนเทา่กับ

	 95, 97, 99 จ�ำนวนที่อยู่ตรงกลางคือ 97 		  ตอบ

การค�ำนวณระยะห่างระหว่างเสา และจ�ำนวนเสา

ระยะทางเป็นเส้นตรง
มีสูตรดังนี้

		

ระยะทางเป็นวงกลม
มีสูตรดังนี้

		  จ�ำนวนเสา = 
ระยะห่างระหว่างเสา

ระยะทางทั้งหมด

ตัวอย่างที่ 1	 เส้นทางระยะ 4,000 เมตร ทุกๆ 100 เมตร จะถูกตอกด้วยแท่งไม้ 1 แท่ง อยาก

ทราบวา่เส้นทางนี้จะมีแท่งไม้ทั้งหมดกี่แท่ง

วิธีท�ำ	 ขั้นที่ 1 วิเคราะห์ว่าระยะทางเป็นเส้นตรงหรือวงกลม ซึ่งเส้นทางนี้เป็นเส้นตรง

	 ขั้นที่ 2 แทนค่าลงในสูตร

	 ระยะทางทั้งหมดเท่ากับ 4,000 เมตร

	 ระยะระหว่างเสาเทา่กับ 100 เมตร

	 จากสูตร	 จ�ำนวนเสา	=	
ระยะทางทั้งหมด

ระยะหา่งระหวา่งเสา
 + 1

	 จะได	้ จ�ำนวนเสา	=	 4,000
100  + 1

				  =	40 + 1	  

				  =	41   

 	 ดังนั้น เส้นทางนี้จะมีแท่งไม้ทั้งหมด 41 แท่ง		  ตอบ	

จ�ำนวนเสา = 
ระยะห่างระหว่างเสา

ระยะทางทั้งหมด  + 1
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Part 1 ความรู้ความสามารถทั่วไป 7

ตัวอย่างที่ 2	 วนิยัเดนิแปะป้ายประกาศตามรมิถนน ป้ายประกาศแต่ละแผ่นห่างกนั 5 เมตร และ

ระยะทางจากป้ายประกาศแผ่นแรกถึงแผ่นสุดท้ายเป็นระยะทาง 500 เมตร อยาก

ทราบวา่วินัยแปะป้ายประกาศไปทั้งหมดกี่แผ่น

วิธีท�ำ	 ขั้นที่ 1 วิเคราะห์ว่าระยะทางเป็นเส้นตรงหรือวงกลม ซึ่งเส้นทางนี้เป็นเส้นตรง

	 ขั้นที่ 2 แทนค่าลงในสูตร

	 ระยะทางทั้งหมดเท่ากับ 500 เมตร

	 ระยะระหว่างเสาเทา่กับ 5 เมตร

	 จากสูตร	 จ�ำนวนเสา	=	
ระยะทางทั้งหมด

ระยะหา่งระหว่างเสา
 + 1	   

	 จะได	้ จ�ำนวนเสา	=	 500
5  + 1

				  =	100 + 1

				  =	101      

	 ดังนั้น วินัยแปะปา้ยประกาศไปทั้งหมด 101 แผ่น	 ตอบ

ตัวอย่างที่ 3	 วิเชียรต้องการท�ำคอกวัวบนสนามหญ้าเป็นรูปวงกลม คอกมีเส้นรอบวงยาว 350 

เมตร เขาจึงปักเสาตามแนวเส้นรอบวงแต่ละด้านห่างกัน 2 เมตร อยากทราบว่า 

วิเชียรจะต้องใช้เสากี่ต้น

วิธีท�ำ	 ขั้นที่ 1 วิเคราะห์ว่าระยะทางเป็นเส้นตรงหรือวงกลม ซึ่งเส้นทางนี้เป็นวงกลม

	 ขั้นที่ 2 แทนค่าลงในสูตร

	 ระยะทางทั้งหมดเท่ากับ 350 เมตร

	 ระยะระหว่างเสาเทา่กับ 2 เมตร

	 จากสูตร	 จ�ำนวนเสา	=	
ระยะทางทั้งหมด

ระยะหา่งระหว่างเสา
 	

	 จะได	้ จ�ำนวนเสา	=	350
2

				  =	175

	 ดังนั้น วิเชียรจะต้องใช้เสา 175 ต้น			   ตอบ
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8 เตรียมสอบข้าราชการและพนักงานท้องถิ่น ภาค ก (เพื่อสอบ อปท. อบต. อบจ. และเทศบาล) ฉบับครบเครื่อง ปรับปรุงครั้งที่ 3

Part1
ตัวอย่างที่ 4	 วิกรมต้องการปักเสาไฟฟ้าบนถนนสายหนึ่งยาว 10 กิโลเมตร โดยปักเสาไฟฟ้า 2 

ข้างหา่งกันช่วงเสาละ 30 เมตร อยากทราบวา่วิกรมต้องใช้เสาไฟฟ้ากี่ต้น

วิธีท�ำ	 ขั้นที่ 1 วิเคราะห์ว่าระยะทางเป็นเส้นตรงหรือวงกลม ซึ่งเส้นทางนี้เป็นเส้นตรง

	 ขั้นที่ 2 แทนค่าลงในสูตร

	 ระยะทางทั้งหมดเท่ากับ 10 กิโลเมตร = 10,000 เมตร

	 ระยะระหว่างเสาเทา่กับ 30 เมตร

	 จากสูตร	 จ�ำนวนเสา	=	
ระยะทางทั้งหมด

ระยะหา่งระหวา่งเสา
 + 1

	 จะได้	 จ�ำนวนเสา	=	 10,000
30

 + 1

				  ≈	333.33 + 1

				  =	334	 (เศษปัดทิ้ง เพราะไม่พอที่จะปักเสาต้นถัดไป)

			 ดังนั้น จะต้องใช้จ�ำนวนเสาไฟฟ้าทั้งหมด = 334 x 2 = 668 ต้น	 ตอบ

ตัวอย่างที่ 5	 ถนนสายหนึ่งยาว 400 เมตร นับเสาไฟฟ้า 2 ข้างทางได้ทั้งหมด 22 ต้น ระยะหา่ง

ระหวา่งเสาแต่ละฝั่งหา่งเท่าๆ กัน ต้องการทราบวา่ระยะหา่งระหว่างเสาแต่ละต้น

ในฝั่งเดียวกันหา่งกันกี่เมตร

วิธีท�ำ	 ขั้นที่ 1 วิเคราะห์ว่าระยะทางเป็นเส้นตรงหรือวงกลม ซึ่งเส้นทางนี้เป็นเส้นตรง

	 ขั้นที่ 2 แทนคา่ลงในสูตร

	 ระยะทางทั้งหมดเท่ากับ 400 เมตร

	 จ�ำนวนเสาสองขา้งทางเทา่กับ 22 ต้น ถ้าข้างเดียวจะได้ 11 ต้น

	 จากสูตร	 จ�ำนวนเสา	=	
ระยะทางทั้งหมด

ระยะหา่งระหวา่งเสา
 + 1

	 จะได้	 11	=	
400

ระยะหา่งระหวา่งเสา
 + 1

			  10	=	
400

ระยะหา่งระหวา่งเสา
 

		 ระยะหา่งระหว่างเสา		=	400
10

				  =	40

	 ดังนั้น ระยะห่างระหวา่งเสาห่างกัน 40 เมตร			   ตอบ		
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Part 1 ความรู้ความสามารถทั่วไป 9

ตัวอย่างที่ 6	 พลอยมีบ้านหลังใหญ่ มีพื้นที่สี่เหลี่ยมผืนผ้ากว้าง 12 เมตร ยาว 32 เมตร ถ้าปักเสา

ท�ำเป็นรั้วหา่งกันต้นละ 4 เมตร จะต้องใช้เสาทั้งหมดกี่ต้น

วิธีท�ำ	 ขั้นที่ 1 วิเคราะห์ว่าระยะทางเป็นเส้นตรงหรือวงกลม ซึ่งเส้นทางนี้เป็นสี่เหลี่ยม

	 ขั้นที่ 2 แทนคา่ลงในสูตร

	 ระยะทางทั้งหมดเท่ากับ (12 + 32) x 2 = 88 เมตร

	 ระยะระหว่างเสาเทา่กับ 4 เมตร

	 จากสูตร	 จ�ำนวนเสา	= 	
ระยะทางทั้งหมด

ระยะหา่งระหว่างเสา
 

	 จะได	้ จ�ำนวนเสา	=	 88
4

				  =	22     

	 ดังนั้น พลอยจะต้องใช้เสา 22 ต้น			   ตอบ		   

ตัวอย่างที่ 7	 ถนนสายหนึ่งนับเสาไฟฟ้า 2 ขา้งทางได้ทั้งหมด 800 ต้น และระยะห่างระหวา่งเสา 

12 เมตร อยากทราบวา่ถนนยาวเท่าใด

วิธีท�ำ	 เสาไฟฟา้ข้างเดียวมี	 800
2 	 =	 400 ต้น

	 จากสูตร	 จ�ำนวนเสา	 =	
ระยะทางทั้งหมด

ระยะหา่งระหว่างเสา
 + 1

	 จะได้	 400	 =	
ระยะทางทั้งหมด

12
 + 1

			  ระยะทางทั้งหมด	 =	 (400 - 1) x 12

				   =	 4,788       

	 ดังนั้น ถนนยาว 4,788 เมตร			   ตอบ

การแก้สมการ การค�ำนวณหาหัวและขาของสัตว์

สมการ
สมการพบเหน็ได้ทัว่ไปในการแก้ปัญหาทางคณติศาสตร์ ส�ำหรบัส่วนนีจ้ะพดูถงึสมการเชงิเส้นเท่านัน้

นยิามของสมการ คอื เป็นประโยคทีแ่สดงการเท่ากนัของจ�ำนวน โดยมสีญัลกัษณ์ = บอกการเท่ากนั

สมการอาจจะมีหรือไม่มีตัวแปรก็ได้ เช่น

y	4 + 5 = 9	 	เป็นสมการที่ไม่มีตัวแปร

y	3x + 4 = 22	 	เป็นสมการที่มีตัวแปร

สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว คือ สมการที่มีตัวแปรเพียงตัวเดียวและมีรูปทั่วไปเป็น ax + b = 0  

เมื่อ a, b เป็นค่าคงตัวที่ a ≠ 0 และ x เป็นตัวแปร
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10 เตรียมสอบข้าราชการและพนักงานท้องถิ่น ภาค ก (เพื่อสอบ อปท. อบต. อบจ. และเทศบาล) ฉบับครบเครื่อง ปรับปรุงครั้งที่ 3

Part1
ค�ำตอบของสมการ คือ จ�ำนวนที่แทนคา่ลงในตัวแปรแล้วท�ำให้สมการเป็นจริง เช่น

y	x + 3 = 5 มี x = 2 เป็นค�ำตอบของสมการ เพราะ 2 + 3 = 5

y	2x + 5 = 13 มี x = 4 เป็นค�ำตอบของสมการ เพราะ (2 x 4) + 5 = 13

การแก้สมการ คือ การหาค�ำตอบของสมการ ส�ำหรับสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวจะมีเพียงค�ำตอบ

เดียวเสมอ การหาค�ำตอบของสมการจะใช้สมบัติต่างๆ ในการหาค�ำตอบ เช่น สมบัติสมมาตร สมบัติ

ถ่ายทอด สมบัติการบวกและการคูณ แต่ผู้เขียนจะขออธิบายรูปแบบการแก้สมการที่ใช้บ่อยให้ผู้เรียน

สามารถเรียนรู้ได้งา่ย โดยใช้หลักการงา่ยๆ คือ

	 1.	 ย้ายตัวเลขไปอีกฝั่งที่อยู่ตรงข้ามกับตัวแปร

	 2.	 ย้ายตัวเลขที่อยู่ติดกับตัวแปรไปฝั่งตรงข้ามกับตัวแปรมากที่สุด

	 3.	 เมื่อย้ายแล้วเปลี่ยนเครื่องหมายเสมอ

 

ย้ายไป

ย้ายไป

S	การบวกและลบ

ย้ายไป

ย้ายไป

S	การคณูและหาร

รูปแบบที่ 1	 จงแก้สมการ 3x + 5 = 20

วิธีท�ำ	 จาก	 3x + 5	 =	 20

			  3x	 =	 20 - 5	 (ยา้ย 5 ไปลบ)

			  x	 =	 15
3

	 (ยา้ย 3 ไปหาร)

			  x	 =	 5	

 	 สามารถตรวจค�ำตอบได้ 

	 ด้วยการน�ำค�ำตอบไปแทนคา่ แล้วดูว่าสมการเป็นจริงหรือไม่

	 จะได้ (3 x 5) + 5 = 15 + 5 = 20 ซึ่งสมการเป็นจริง

	 ดังนั้น ค�ำตอบคือ x = 5				    ตอบ

รูปแบบที่ 2	 จงแก้สมการ 3x - 2
4

 = 5

วิธีท�ำ	 จาก	 3x - 2
4

	 =	 5

			  3x - 2	 =	 5 x 4	 (ยา้ย 4 ไปคูณ)

			  3x	 =	 20 + 2	 (ย้าย 2 ไปบวก)

			  x	 =	 22
3

	 (ยา้ย 3 ไปหาร)	 ตอบ	              
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Part 1 ความรู้ความสามารถทั่วไป 11

รูปแบบที่ 3	 จงแก้สมการ 3x
2

 - 7 = 2

วิธีท�ำ	 จาก	 3x
2

 - 7	 =	 2	

			  3x
2

	 =	 2 + 7	 (ยา้ย 7 ไปบวก)

			  3x	 =	 9 x 2	 (ย้าย 2 ไปคูณ)

			  x	 =	 18
3

	 (ย้าย 3 ไปหาร)

			  x	 =	 6				    ตอบ 

รูปแบบที่ 4	 จงแก้สมการ 3(x - 5) + 7 = 4

วิธีท�ำ	 จาก	 3(x - 5) + 7	 =	 4

			  3x - 15 + 7	 =	 4	 (กระจาย 3 ในวงเล็บ)

			  3x - 8	 =	 4

			  3x	 =	 12

			  x	 =	 4				    ตอบ

รูปแบบที่ 5	 จงแก้สมการ 5(x - 4) + 11 = 3(x + 1) - 2

วิธีท�ำ	 จาก	 5(x - 4) + 11	 =	 3(x + 1) - 2

			  5x - 20 + 11	 =	 3x + 3 - 2

			  5x - 9	 =	 3x + 1

			  5x - 3x	 =	 1 + 9		  (ย้ายตัวแปร x ไปอยู่ฝั่งเดียวกัน)

			  2x	 =	 10

			  x	 =	 5			   ตอบ

เราสามารถใช้ความรูเ้รือ่งการแก้สมการน�ำมาแก้โจทย์ปัญหาได้ โดยผู้เรียนต้องตคีวามโจทย์ให้ออก

แล้วเขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์

ตัวอย่างที่ 1	 ลุงบุญมีเป็นเจ้าของสวนแห่งหนึ่ง ในสวนมีมะพร้าวเป็น 2 เท่าของมะม่วง ส่วนที่

เหลือเป็นกระท้อนจ�ำนวน 300 ต้น ถา้ต้นผลไม้ทั้งสวนมีจ�ำนวน 1,500 ต้น จะมี

มะม่วงกี่ต้น

วิธีท�ำ	 ขั้นแรก เราต้องวิเคราะห์โจทย์ว่ามีผลไม้ทั้งหมด 3 ชนิด คือ มะพรา้ว มะม่วง และ

กระท้อน

	 จาก “มะพร้าวเป็น 2 เทา่ของมะม่วง” แสดงว่าถ้าเรารู้ว่ามะม่วงมีกี่ต้น เราจะรู้วา่

มะพรา้วมีกี่ต้น

		 สมมติให้มะม่วงมี x ต้น จะได้มะพร้าวเป็น 2x ต้น และโจทย์ก�ำหนดให้กระท้อน

จ�ำนวน 300 ต้น

		 ทั้ง 3 ชนิดรวมกันเท่ากับ 1,500 ต้น จะได้
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12 เตรียมสอบข้าราชการและพนักงานท้องถิ่น ภาค ก (เพื่อสอบ อปท. อบต. อบจ. และเทศบาล) ฉบับครบเครื่อง ปรับปรุงครั้งที่ 3

Part1
	 ขั้นที่สอง เขียนประโยคสัญลักษณ์

		 จะได้	 มะม่วง + มะพรา้ว + กระท้อน	 =	 1,500 ต้น

		 นั่นคือ	 x + 2x + 300	 =	 1,500 หรือ 3x + 300 = 1,500

	 ขั้นที่สาม แก้สมการ	 3x + 300	 =	 1,500

			  3x	 =	 1,500 - 300

			  x	 =	 1,200
3

			  x	 =	 400

		 ดังนั้น มีมะม่วงทั้งหมด 400 ต้น						      ตอบ

	 ข้อสังเกต : ตอนได้ค�ำตอบของสมการ ให้พิจารณาดูส่ิงที่โจทย์ถามอีกคร้ัง ว่าใช ่

ค�ำตอบที่โจทย์ต้องการหรือไม่ ตัวอยา่งนี้ถามว่ามีมะพรา้วกี่ต้น ค�ำตอบจะเป็น 2x 

คือเทา่กับ 2 x 400 = 800 ต้น

ตัวอย่างที่ 2	 มีเชือกเส้นหนึ่งยาว 20 เมตร ต้องการตัดเชือกออกเป็น 2 เส้น โดยที่เส้นแรกยาว

เป็น 3 เท่าของเชือกเส้นที่สอง อยากทราบว่าเชือกเส้นแรกยาวกี่เมตร

วิธีท�ำ	 ขั้นแรก เราต้องวิเคราะห์โจทย์ว่ามีเชือกถูกตัดออกเป็น 2 เส้น เส้นแรกยาวเป็น  

3 เทา่ของเชือกเส้นที่สอง  

	 ดังนั้น ถา้เส้นที่สองยาว x เมตร เส้นแรกจะยาวเทา่กับ 3x เมตร

	 ขั้นที่สอง เขียนประโยคสัญลักษณ์

		 จะได้	 เส้นแรก + เส้นที่สอง	 =	 20 เมตร

		 นั่นคือ	 3x + x	 =	 20	    

	 ขั้นที่สาม แก้สมการ	 4x	 =	 20

			  x	 =	 20
4

			  x	 =	 5

	 จะได้ เชือกเส้นที่สองยาว 5 เมตร

	 ดังนั้น เชือกเส้นแรกยาว 3x = 3 x 5 = 15 เมตร			   ตอบ

ตัวอย่างที่ 3	 สมชายมีเงินเป็น 2 เท่าของสมหมาย สมหมายมีเงินเป็น 3
4

 เท่าของสมทรง ถ้า 

สมทรงมีเงิน 400 บาท สมชายมีเงินมากกวา่สมหมายกี่บาท

วิธีท�ำ	 โจทย์ลักษณะนี้ ให้เราพิจารณาโดยใช้วิธีการ รู้เงินของใครคนหนึ่งแล้ว จะสามารถ

รู้เงินของคนอื่นๆ ได้

	 จะพบว่า รู้เงินสมทรง  รู้เงินสมหมาย  รู้เงินสมชาย

	 สมทรงมีเงิน 400 บาท สมหมายจะมีเงิน 3
4

 x 400 = 300 บาท

	 สมชายมีเงินเป็น 2 เท่าของสมหมาย

	 ดังนั้น สมชายมีเงิน 2 x 300 = 600 บาท			   ตอบ
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การค�ำนวณหาหัวและขาของสัตว์
การแก้ปัญหาการค�ำนวณลักษณะนี้ เป็นการใช้สมการในการแก้ปัญหาอย่างหนึ่ง โดยที่โจทย์จะ

ก�ำหนดสัตว์แต่ละชนิดให้ เช่น ไก่ สุนัข แมว กวาง นก เป็ด แน่นอนว่าผู้เรียนต้องรู้วา่สัตว์แต่ละตัวมีกี่ขา

หลักการในการแก้โจทย์ปัญหา คอื ให้ตวัแปรแทนจ�ำนวนสตัว์คณูกบัจ�ำนวนขาของสตัว์ชนดินัน้ เช่น 

y	ไก่ x ตัว จะมีจ�ำนวนขาเท่ากับ 2x (2 ขาคูณกับจ�ำนวนไก่ x ตัว)

y	หมู x ตัว จะมีจ�ำนวนขาเทา่กับ 4x (4 ขาคูณกับจ�ำนวนหมู x ตัว)

จ�ำไว้เสมอว่า หัวสัตว์หมายถึงจ�ำนวนสัตว์ และอย่าสับสนระหว่างจ�ำนวนขาและจ�ำนวนหัว แยก

สองส่วนนี้ออกจากกันให้ชัดเจน

ตัวอย่างที่ 1	 ไก่ หมู แมว และสุนัขมีจ�ำนวนอย่างละเทา่ๆ กัน ถา้นับขารวมกันได้เทา่กับ 280 ขา 

อยากทราบว่ามีไก่จ�ำนวนกี่ตัว

วิธีท�ำ	 ขั้นแรก พิจารณาโจทย์ สัตว์ทุกชนิดมีจ�ำนวนเท่ากัน

	 ดังนั้น ให้สัตว์แต่ละชนิดมีจ�ำนวน x ตัว เท่ากันหมด

		 ไก่ x ตัว มีจ�ำนวนขาเทา่กับ 2x

		 หมู x ตัว มีจ�ำนวนขาเท่ากับ 4x

		 แมว x ตัว มีจ�ำนวนขาเทา่กับ 4x

		 สุนัข x ตัว มีจ�ำนวนขาเท่ากับ 4x

		 นับขารวมกันได้ 280 ขา

	 ขั้นที่สอง เขียนประโยคสัญลักษณ์

		 จะได	้ 2x + 4x + 4x + 4x	 =	 280 หรือ 14x = 280	   

	 ขั้นที่สาม แก้สมการ จะได	้ 14x	 =	 280

			  x	 =	 280
14

		

			  x	 =	 20           

                	 สัตว์ทุกชนิดมีจ�ำนวนเท่ากัน ดังนั้น ไก่มีจ�ำนวน 20 ตัว		  ตอบ	

ตัวอย่างที่ 2	 ไก่ แมว และวัว นับขารวมกันได้ 100 ขา ถา้สัตว์ทั้ง 3 ชนิดมีจ�ำนวนเทา่กัน อยาก

ทราบว่ามีสัตว์อยา่งละกี่ตัว

วิธีท�ำ	 ตัวอย่างนี้เหมือนกับตัวอย่างก่อนหน้า แต่จะใช้วิธีที่ง่ายกว่าในการแสดงวิธีท�ำ 

ซึ่งใช้ได้ในกรณีที่สัตว์มีจ�ำนวนเท่าๆ กัน

	 ไก่ แมว และวัว อย่างละ 1 ตัว จะมีขารวมกันเท่ากับ 2 + 4 + 4 = 10 ขา

	 ดังนั้น ขาสัตว์ทั้งหมดนับรวมกัน 100 ขา จะมีจ�ำนวนสัตว์แต่ละชนิดเทา่กับ 

	 100
10

 = 10 ตัว						      ตอบ
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Part1
ตัวอย่างที่ 3 	 เสือและสงิโตมขีารวมกัน 120 ขา แต่เสอืมมีากกว่าสงิโต 6 ตวั อยากทราบว่ามสีงิโต

กี่ตัว

วิธีท�ำ	 จ�ำนวนสัตว์ทั้งสองชนิดรวมกันเท่ากับ 120
4

 = 30 ตัว

	 ถ้าเสือมีมากกวา่สิงโต 6 ตัว จ�ำนวนสิงโตจะเท่ากับ 30 - 6
2  = 24

2
 = 12 ตัว 	 ตอบ

ตัวอย่างที่ 4 	 เป็ดและไก่ นับขารวมกันได้ 40 ขา แต่เป็ดมีมากกว่าไก่อยู่ 4 ตัว อยากทราบวา่มี

เป็ดกี่ตัว

วิธีท�ำ	 จ�ำนวนสัตว์ทั้งสองชนิดรวมกันเท่ากับ 40
2

 = 20 ตัว

	 ถ้าเป็ดมีมากกวา่ไก่ 4 ตัว จ�ำนวนเป็ดจะเท่ากับ 20 + 4
2   = 24

2
 = 12 ตัว	 ตอบ

ตัวอย่างที่ 5 	 เป็ด เสือ และงู นับหัวรวมกันได้ 10 หัว ถา้หัวเป็ดรวมกับหัวงูจะเป็น 4 เท่าของหัว

เสือ ถา้นับขาจะเท่ากันพอดี อยากทราบว่ามีงูกี่ตัว

วิธีท�ำ	 เป็ด x ตัว มีจ�ำนวนขาเทา่กับ 2x

	 เสือ y ตัว มีจ�ำนวนขาเทา่กับ 4y

	 งู z ตัว มีจ�ำนวนขาเท่ากับ 0

	 จากโจทย์ จ�ำนวนสัตว์รวมกันเทา่กับ 10 ตัว

	 จะได	้ x + y + z	=	 10	 1

	 จากโจทย์ จ�ำนวนเป็ดรวมกับจ�ำนวนงูจะเป็น 4 เท่าของจ�ำนวนเสือ

	 จะได	้ x + z	=	 4y  	 2

	 แทนสมการ 2  ลงใน 1  จะได้	 4y + y	=	 10

			  5y	=	 10

			  y	=	 2		            

	 จะได้ว่า เสือมีจ�ำนวน 2 ตัว มีจ�ำนวนขาเท่ากับ 8 ขา

	 จากโจทย์ นับขาของเป็ดและงูรวมกันจะเท่ากับขาของเสือคือ 8 ขา

	 เนื่องจากงูไม่มีขา ดังนั้น 8 ขาเป็นของเป็ดทั้งหมด จึงมีจ�ำนวนเท่ากับ 4 ตัว

	 สรุปคือ มีเสือ 2 ตัว เป็ด 4 ตัว ดังนั้น มีงู 4 ตัว			   ตอบ
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ตัวอย่างที่ 6	 ไก่และหมูจ�ำนวนหนึง่ จ�ำนวนขาไก่เป็น 4 เท่าของขาหม ูและหวัไก่มจี�ำนวนมากกว่า

หัวหมูอยู่ 14 หัว จงหาว่ามีไก่และหมูอย่างละกี่ตัว

วิธีท�ำ	 ให้ 	 หมูมีจ�ำนวน x ตัว มีจ�ำนวนขาเทา่กับ 4x

			 ไก่มีจ�ำนวน x + 14 ตัว มีจ�ำนวนขาเทา่กับ 2(x + 14)

จากโจทย์ จ�ำนวนขาไก่เป็น 4 เท่าของขาหมู จะเขียนประโยคสัญลักษณ์ได้ดังนี้

จ�ำนวนขาไก่	 =	 4 เทา่ของจ�ำนวนขาหมู

จะได้	 2(x + 14)	 =	 4(4x)

2x + 28	 =	 16x

14x	 =	 28

x	 =	 28
14

x	 =	 2			     	     

ดังนั้น หมูมีจ�ำนวน 2 ตัว และไก่มีจ�ำนวน 2 + 14 = 16 ตัว	 ตอบ

การค�ำนวณอายุ
โจทย์ค�ำนวณอายุ เป็นโจทย์ปัญหาที่ต้องอาศัยทักษะเร่ืองการนับเลขถอยหลัง (เลขอายุ) ทักษะ

เรื่องการบวกและการลบเศษส่วนในการแก้สมการ  ถ้าผู้เรียนยังไม่ช�ำนาญ ควรแยกเส้นเวลาออกจากกัน

ให้ชัดเจน ระหวา่งอดีต ปัจจุบัน และอนาคต แล้วดูว่าโจทย์ต้องการถามเรื่องใด

ตัวอย่างที่ 1	 พี่น้อง 3 คน A, B และ C มีอายุรวมกัน 126 ปี C เป็นลูกคนสุดท้อง มีอายุเป็น 1
5

ของ B ซึ่งเป็นลูกคนกลาง เมื่อ 5 ปีก่อน A เป็นลูกคนโต มีอายุมากกวา่ B อยู่ 5 ปี 

อยากทราบวา่ปัจจุบัน C อายุเท่าใด

วิธีท�ำ	 ขั้นแรก พิจารณาสิ่งที่โจทย์ก�ำหนด

	1.	 รู้อายุ B  รู้อายุ C

	2.	 เมื่อ 5 ปีก่อน A เป็นลูกคนโต มีอายุมากกว่า B อยู่ 5 ปี  อายุของ A 

มากกวา่ B อยู่ 5 ปี

	3.	 ปัจจุบันอายุของ A, B และ C รวมกันเป็น 126 ปี (ในเมื่อโจทย์ไม่ได้บอก ก็

สรุปได้ว่าคือข้อมูลในปัจจุบัน)

A อายุมากกว่า B อยู่ 5 ปี

อดีต ปัจจุบัน

	 อายุ A + B + C = 126 ปี
อายุ C เป็น 1

5
 ของ B
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