


 

  

คำนำ 

 เอกÿารเล่มนี้จัดทำขึ้นเพื่อใช้ประกอบการเรียนคอร์ÿ การแปลงทางเรขาคณิต ซึ่งเปิดใĀ้

เรียนได้ฟรีทาง YouTube ช่อง SpeakMath โดยเนื้อĀาและวิธีทำโจทย์จะอธิบายอย่างครบถ้วน

ผ่านวิดีโอการÿอน ดังนั้นเอกÿารจึงออกแบบมาเพื่อใช้ควบคู่กับการเรียนจากคลิป และไม่มีเฉลย

แยกต่างĀากในเล่ม 

 คอร์ÿนี้เดิมเป็นคอร์ÿที่ต้องชำระเงนิ แต่นำมาเปิดÿาธารณะด้วยความตั้งใจใĀ้ผู้เรียนทุกคน

เข้าถึงการเรียนคณิตศาÿตร์คุณภาพดีโดยไม่ต้องเÿียค่าใช้จ่าย ĀรือเÿียใĀ้น้อยที่ÿุด ผู้เรียนที่มี

ข้อจำกัดด้านงบประมาณÿามารถเลือกเรียนจากวิดิโอและจดตามคลิปได้โดยไม่จำเป็นต้องซื้อ

เอกÿารเล่มนี้  

อย่างไรก็ตามเพื่ออำนวยความÿะดวกในการเรียน พีไ่ข่มุกจึงนำเอกÿารมาจำĀน่ายในราคา

เข้าถึงได้ 

 พี่ไข่มุกĀวังว่าคอร์ÿเรียนและเอกÿารคณิตศาÿตร์ม.ต้นของ SpeakMath จะเป็นอีกแรง

ÿนับÿนุนเล็ก ๆ ในเÿ้นทางการเรียนรู้ของผู้เรียน 

 

พี่ไข่มุก 
SpeakMath 

 
 
 
 
 



 

  

คอร์ÿเรียนฟรี 
 

แÿกนเข้าคอร์ÿเรียน 
 

 
 

Āรือเปิดเว็บไซต์ YouTube ค้นĀาช่อง ‘SpeakMath’ และเลือกคอร์ÿเรียนในแท็บ Playlist ได้เลย 
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การแปลงทางเรขาคณิต 
 

 

 

 

 

ในทางเรขาคณิต เราเรียกรูปก่อนการแปลงว่า                  และเรียกรูปĀลังการแปลงรูป

ต้นแบบว่า 

 

 

  

ÿ่ิงÿำคัญของการแปลงคือ จุดทุกจุดของวัตถุที่อยู่ที่เดิม (Āรือขนาดเดิม) จะต้องมีการÿ่งไป

ยังวัตถุที่ตำแĀน่งใĀม่ (ĀรือขนาดใĀม่) ทุกจุก จุดต่อจุด 

 จากตัวอย่างเราจะอ่าน A′ ว่า เอไพร์ม มจุีดที่ÿมนัยกันได้แก่ จุด A และ A′ , จุด B และ 

B′ , จุด C และ C′ , จุด D และ D′  

การแปลงทางเรขาคณิตที่เป็นพื้นฐานมทีั้งĀมด 4 แบบ ได้แก ่
1. การเล่ือนขนาน 
2. การÿะท้อน 
3. การĀมุน 
4. การย่อ/ขยาย 

การแปลง 

       เป็นการเปล่ียนแปลงของวัตถุโดยอาจมีการเปล่ียนแปลงขนาด รูปร่าง ตำแĀน่งĀรือ

ทิศทางของวัตถุ  

รูปต้นแบบ ภาพที่ได้จากการแปลง 

A A′ B B′ 

C
A 

C′ D D′ 

Lesson 
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A 

⑤  รูปต้นแบบจุด A เล่ือนขนานไป (–2, –5) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

⑥ รูปต้นแบบ AB เล่ือนขนานไป (–2  , 4) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

⑦ รูปต้นแบบ ∆ABC เล่ือนขนาน (–3, –3) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

⑧ รูปต้นแบบ □ABCD เล่ือนขนาน (0, –7) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

A 

B 

C 

A B 

C D 

A 

B 
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กำĀนดพิกัดĀลังการเลื่อนขนานและเวกเตอร์ที่ใช้ในการเลื่อนขนาน จงĀาพิกัด 
ของรูปต้นแบบ 

 พิกัดรูปĀลังการเล่ือนขนาน เวกเตอร์ พิกัดรูปต้นแบบ 

①  
 A′ (–3, 5) 
 B′ (1, 6) 
 C′ (–2, –5) 

(3, –6) 
(3, –6) 
(3, –6) 

 

②  
 A′ (4, 10) 
 B′ (–12, 10) 
 C′ (4, 6) 

(8, 2) 
(8, 2) 
(8, 2) 

 

③  
 A′ (5, 5) 
 B′ (–6, 1) 
 C′ (8, –4) 

(–10, –3) 
(–10, –3) 
(–10, –3) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Exercise E 
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③ กำĀนดใĀ้ ∆ABC เป็นรูปต้นแบบ มีจุด A(3, 6), จุด B(–6, 1) และจุด C(9, 4) เป็นจุดยอด ถ้า 

∆A′B′C′ เป็นภาพที่ได้จากการเล่ือนขนาน ∆ABC ซึ่งมีจุด A′ (1, 2) จงĀาพิกัดจุด B′ และจุด

 C′ พร้อมวาดภาพเล่ือนขนานที่ได ้
 
 
 
 
 
 
 
 

④ Āมู่บ้านÿองĀมู่บ้านตั้งอยู่ที่ตำแĀน่ง A และตำแĀน่ง B มีแม่นำ้กั้นระĀว่างÿองĀมู่บ้านดังรูป ถ้า

ต้องการÿร้างÿะพานข้ามแม่น้ำโดยต้องต้ังฉากกับแม่น้ำเพื่อใĀ้ได้เÿ้นทางติดต่อระĀว่างÿอง

Āมู่บ้านที่ÿ้ันที่ÿุด ควรจะÿร้างÿะพานที่ตำแĀน่งใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

แม่น้ำ 

A 

B 
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Lesson 

ขั้นตอนการÿะท้อน 
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การĀาเÿ้นÿะท้อนโดยใช้วงเวียน 
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พิกัดรูปต้นแบบเป็น (x, y) จะได้พิกัดรูปĀลังการÿะท้อนเป็น (x, –y) 

ตัวอย่าง จุด A มีพกิัด (5, 3) จงĀาพิกัดจุด A′ เมื่อจุด A′ เป็นภาพที่ได้จากการÿะท้อนข้ามแกน x  

   วิธีทำ เนื่องจาก พิกัด A = (5, 3) 

       ดังนั้น พกิัด A′ = (5 ,–3) 

 

 
พิกัดรูปต้นแบบเป็น (x, y) จะได้พิกัดรูปĀลังการÿะท้อนเป็น (–x, y) 

ตัวอย่าง จุด A มีพกิัด (5, 3) จงĀาพิกัดจุด A′ เมื่อจุด A′ เป็นภาพที่ได้จากการÿะท้อนข้ามแกน y  

   วิธีทำ เนื่องจาก พิกัด A = (5, 3) 

       ดังนั้น พกิัด A′ = (–5 ,3) 

 

 

 

 

 

แกน x เป็นเÿ้นÿะท้อน 

แกน y เป็นเÿ้นÿะท้อน 

Lesson 
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③ กำĀนด ∆ABC และเÿ้นตรง ℓ ซึ่งมีÿมการเป็น y = –x เป็นเÿ้นÿะท้อน จงĀา 

3.1) พิกัดจุด A′ , จุด B′ และจุด C′ ซึ่งได้จากการÿะท้อจจุด A, จุด B และจุด C 

3.2) ∆A′B′C′ ซึ่งเป็นภาพที่ได้จากการÿะท้อน ∆ABC 
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ขั้นตอนการĀมุน 

A 

B 
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กำĀนด ∆A′B′C′  เป็นภาพที่ได้จากการĀมุน ∆ABC  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตรวจÿอบการĀมุน 

Lesson 

A 

B C 

C′ 

B′ 

A′ 

การĀาจุดĀมนุ 

A 

B C 
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B′ 
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การĀมุนภาพรอบจุดกำเนิด 180 องศา ตามเข็มนาฬิกา จะไดภ้าพเช่นเดียวกันการĀมุน

ภาพรอบจุดกำเนิด 180 องศา ทวนเข็มนาฬิกา 

ข้อÿังเกต พิกัดรูปต้นแบบเป็น (x, y) Āมุนรอบจุดกำเนิด 180 องศา ทวนĀรือตามเข็ม

นาฬิกา ได้พิกัดใĀม่เป็น (–x, 3 –x)  

ตัวอย่าง จุด A มีพกิัด (5, 3) จงĀาพิกัดจุด A′ เมื่อจุด A′ เป็นภาพที่ได้จากการĀมุนรอบจุดกำเนิด 

90 องศาตามเข็มนาฬิกา  

   วิธีทำ เนื่องจาก พิกัด A = (5, 3) 

       ดังนั้น พกิัด A′ = (–5 ,–3) 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Āมุนรอบจุดกำเนิด 180 องศา 
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⑦ ∆ABC มีจุด A(–5, –5), จุด B(–5, –7) และจุด C(–1, –3) ถ้าทำการÿะท้อนข้ามเÿ้นÿะทอ้น

เÿ้นĀนึ่งและได้พิกัดใĀม่เป็น (–5, 5), (–5, 7), (–1, 3)  ตามลำดับ ถ้าĀากทำการÿะท้อน 

□DEFG ที่มีจุดยอด (1, –1), (1, 5), (–4, 5) และ (–4 , –1) ด้วยเÿ้นÿะท้อนเดียวกัน จงĀา

พิกัดใĀม่ของ □DEFG Āลังการÿะทอ้น   
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