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เซต01
บทที่

	 เซต ในทางคณิิตศาสตร์์ ใช้้ในการบอกถึึงสิ่่�งที่่�เป็็นกลุ่่�มหรืือหมวดหมู่่� แต่่จะไม่่นิยามคำำ�ว่่า เซต หรืือ 

กล่่าวอีีกนััยหนึ่่�งว่่า เซตเป็็นอนิิยาม ในเซตหนึ่่�งๆ จะมีีจำำ�นวนสมาชิิกในกลุ่่�มหรืือไม่่มีีก็็ได้้ แต่่สิ่่�งท่ี่�สำำ�คััญสำำ�หรัับ

เซตก็็คืือ ต้้องแยกแยะให้้ออกว่่า สิ่่�งใดเป็็นสมาชิิกในเซต และสิ่่�งใดไม่่เป็็นสมาชิิกในเซต เช่่น

	นั ักเรีียนมััธยมห้้องหนึ่่�งสามารถแบ่่งเป็็น 2 เซต โดยกลุ่่�มแรกเป็็นเซตของนัักเรีียนชาย และกลุ่่�ม 

ที่่�สองเป็็นเซตของนัักเรีียนหญิิง ลักัษณะนี้้�ต้้องแยกให้้ออกว่่าใครเป็็นชายใครเป็็นหญิิง แล้้วจึึงจัับแยกไปในแต่่ละเซต 

	 เซตของประเทศในกลุ่่�มอาเซีียน ซึ่่�งสมาชิิกในเซตจะประกอบด้้วยประเทศต่่างๆ ท่ี่�อยู่่�ในเขตอาเซีียน

ทั้้�งหมดนั่่�นเอง ดัังนั้้�น ต้้องแยกแยะให้้ออกว่่าประเทศใดอยู่่�ในกลุ่่�มอาเซีียนหรืือไม่่อยู่่�ในกลุ่่�มอาเซีียนก่่อน  

จึึงจะเขีียนสมาชิิกต่่างๆ ที่่�อยู่่�ในเซตนี้้�ได้้

	 เซตของคณะรััฐมนตรีีใน พ.ศ.2568 ซึ่่�งมีีทั้้�งหมด 36 คน หมายถึึง สมาชิิกในเซตของคณะรััฐมนตรีี  

ได้้แก่่ นายกรััฐมนตรีี รองนายกรััฐมนตรีี และรััฐมนตรีีต่่างๆ ซึ่่�งมีีสมาชิิกในเซตรวมทั้้�งสิ้้�น 36 คนนั่่�นเอง

	 สรุุปก็็คืือ สำำ�หรัับเซตใดๆ นั้้�น ต้้องแยกแยะให้้ออกว่่าสิ่่�งใดอยู่่�ในเซต สิ่่�งใดไม่่อยู่่�ในเซต จากนั้้�น  

จึึงเขีียนสมาชิิกในเซตนั้้�นๆ ได้้ รวมไปถึึงทราบจำำ�นวนของสมาชิิกในเซตนั้้�นๆ ด้้วย

รููปแบบการเขีียนเซตจะมีี 2 แบบ

	 1   เขีียนแบบแจกแจงสมาชิิก ใช้้ตััว “,” คั่่�นระหว่่างสมาชิิก และใช้้ “{” ปิิดหััว และใช้้ “}”  

ปิิดท้้าย

		  เช่่น	 เซตของแก๊๊งสามช่่า จะเขีียนเป็็น {หม่ำำ��, เท่่ง, โหน่่ง} 

			   เซตของสระในภาษาอัังกฤษจะเขีียนเป็็น {a, e, i, o, u} 

1.1  รูปแบบการเขียนเซตและสัญลักษณ์ที่ใช้ในเซต
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	 2  เขีียนแบบบอกเงื่่�อนไข ใช้ต้ััวแปรแทนสมาชิิกในเซตและมีีประโยคบอกลัักษณะของสมาชิิก

	 เช่่น  ให้้  A = {x | x เป็็นสมาชิิกในแก๊๊งสามช่่า} อ่่านว่่า ให้้ A เป็็นเซตที่่�ประกอบด้้วยสมาชิิกคืือ x 

โดยที่่� x เป็็นสมาชิิกในแก๊๊งสามช่่า (สััญลัักษณ์์ | แทนคำำ�ว่่า โดยท่ี่�)

	 ให้้  B  =  {x | x  เป็็นคำำ�ตอบของสมการ x3 = -125}

 	 จากตััวอย่่างทั้้�งสอง ถ้้าจะเขีียนเป็็นแบบแจกแจงสมาชิิกจะได้้ ดัังนี้้� 

	 A = {หม่ำำ��, เท่่ง, โหน่่ง} และ B = {-5} โดย หม่ำำ�� เท่่ง โหน่่ง เป็็นสมาชิิกของ A ส่่วน -5 เป็็นสมาชิิกของ 

B คำำ�ว่่า เป็็นสมาชิิกของ ใช้้สััญลัักษณ์์ d แทน เช่่น -5 d B และคำำ�ว่่า ไม่่เป็็นสมาชิิกของ ใช้ส้ััญลัักษณ์์ g แทน  

เช่่น  5 g B   

1 	 ใช้้อัักษรภาษาอัังกฤษตััวพิิมพ์์ใหญ่่ในการแทนเซต เช่่น

	 ให้้ 	A	 แทนเซตของแก๊๊งสามช่่า จะเขีียนเซตได้้ดัังนี้้� A = {หม่ำำ��, เท่่ง, โหน่่ง} 

	 ให้้	 B	 แทนเซตของสระในภาษาอัังกฤษ จะเขีียนเซตได้้ดัังนี้้� B = {a, e, i, o, u}

2 	 ใช้้อัักษรภาษาอัังกฤษตััวพิิมพ์์เล็็กในการแทนสมาชิิกในเซต เช่่น B = {a, e, i, o, u}

3 	ถ้ ้าสมาชิิกมีีมากจนเขีียนไม่่หมด หรืือเขีียนหมดแต่่ไม่่สะดวก จะใช้้จุุดสามจุุดแทน เช่่น  

	 ให้้	 C	 แทนเซตของจำำ�นวนเต็็ม จะเขีียนเซตได้้ดัังนี้้� C = {…, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3, …}

	 ให้้ 	D	 แทนเซตของเดือืนใน 1 ปีี จะเขีียนเป็็น D = {มกราคม, กุุมภาพันัธ์์, มีีนาคม, ..., ธันัวาคม}

ข้้อตกลงเบื้้�องต้้นในการเขีียนเซต

ใช้้สััญลัักษณ์์ Ø (อ่่านว่่า ฟีี) หรืือใช้้ { } แทนเซตว่่าง เช่่น 

		  ให้้			  C	 = 	 {x | x เป็็นจำำ�นวนจริิงและเป็็นคำำ�ตอบของสมการ (x)2 = -25} 

		  จะได้้ว่่า	 C	 =	 Ø หรืือ C = { }

เซตว่่าง คืือ เซตที่่�ไม่่มีีสมาชิิกเลย และมีีจำำ�นวนสมาชิิกเป็็นศููนย์์

1.2  เซตจำ�ำกัดและเซตอนันต์

	 เซตจำำ�กัด คืือ เซตที่่�สามารถบอกจำำ�นวนสมาชิิกในเซตได้้ หมายถึึง สามารถนัับจำำ�นวนสมาชิิกในเซต

ได้้ครบทั้้�งหมดนั่่�นเอง เช่่น เซตของคณะรััฐมนตรีีใน พ.ศ.2568 เป็็นเซตจำำ�กัดั เพราะสามารถนับจำำ�นวนสมาชิิก 

ในเซตได้้ครบว่่า มีี 36 คน หรืือ เซตของจำำ�นวนคู่่�บวกที่่�น้้อยกว่่า 10 ก็็เป็็นเซตจำำ�กััด เพราะสามารถนัับจำำ�นวน

สมาชิิกในเซตได้้ครบว่่า มีี 4 ตััว ได้้แก่่ 2, 4, 6, 8 เป็็นต้้น
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	 ตััวอย่่างเซตจำำ�กััด เช่่น ให้้ 	 A  =  {0, 1, 2, 3, …, 1,000} จะมีีจำำ�นวนสมาชิิก 1,001 ตััว

		  B  =  {0, { }} มีีจำำ�นวนสมาชิิก 2 ตััว

		  C  =  {{0, { }}} มีีจำำ�นวนสมาชิิก 1 ตััว

		  D  =  { } มีีจำำ�นวนสมาชิิก 0 ตััวหรืือเรีียกว่่าไม่่มีีจำำ�นวนสมาชิิก

	 เซตอนัันต์์ คืือ เซตที่่�ไม่่สามารถบอกจำำ�นวนสมาชิิกในเซตได้้ หมายถึึง ไม่่สามารถนัับจำำ�นวนสมาชิิก

ในเซตได้้ครบทั้้�งหมดนั่่�นเอง เช่่น เซตของมดที่่�อยู่่�ในประเทศไทย เพราะสามารถนัับมดได้้ แต่่ไม่่สามารถนัับ 

ได้้ครบหมดทั้้�งประเทศ หรืือเซตของตััวเลขจำำ�นวนเต็็มที่่�มากกว่่า 25 ซึ่่�งก็็จะมีีจำำ�นวนตััวเลขจำำ�นวนเต็็มมากมาย

นัับไม่่ถ้้วน เป็็นต้้น

	 ตััวอย่่างเซตอนัันต์์ เช่่น ให้้ 	 A  =  {0, 1, 2, 3, … }   

		  B  =  {…, -3, -2, -1, 0}  

1.3  การเท่ากันของเซต

	

	

บทนิิยาม 	 เซต A และเซต B จะเท่่ากัันก็็ต่่อเมื่่�อเซตทั้้�งสองมีีจำำ�นวนสมาชิิกเท่่ากัันและ 

	มีี สมาชิิกเหมืือนกัันทุุกตััว ใช้้สััญลัักษณ์์ A = B แทน เซต A เท่่ากัับเซต B

	 หมายถึึง สมาชิิกทุุกตััวของเซต A เป็็นสมาชิิกของเซต B และสมาชิิกทุุกตััวของเซต B เป็็นสมาชิิกของ

เซต A ดัังนั้้�น หลัักในการมองเซตใดๆ ว่่า เซตสองเซตนั้้�นเท่่ากัันหรืือไม่่  ให้้ดููที่่�สมาชิิกในสองเซตนั้้�นๆ ว่่าหน้้าตา

เหมืือนกัันทุุกตััวหรืือไม่่และจะต้้องมีีจำำ�นวนสมาชิิกในทั้้�งสองเซตเท่่ากัันด้้วย เช่่น

	 ให้้ A = {a, b, c, d}, B = {b, d, a, c} กรณีีนี้้� จะเห็็นว่่า ทั้้�งสองเซตมีีหน้้าตาสมาชิิกเหมืือนกััน และ 

มีีจำำ�นวนสมาชิิกเท่่ากััน เท่่ากัับ 4 ตััว ดัังนั้้�น จึึงกล่่าวได้้ว่่า A = B 

	ส่่ วนกรณีีที่่�เซต A ไม่่เท่่ากัับเซต B นั้้�น จะต้้องมีีสมาชิิกอย่่างน้้อย 1 ตััวในเซต A ที่่�ไม่่ใช่่สมาชิิกในเซต B 

หรืือในทางกลัับกััน จะต้้องมีีสมาชิิกอย่่างน้้อย 1 ตััวในเซต B ที่่�ไม่่ใช่่สมาชิิกในเซต A นั่่�นเอง

1.4  เอกภพสัมพัทธ์

บทนิิยาม	 เอกภพสััมพััทธ์์ คืือ เซตที่่�กำำ�หนดขอบเขตทั้้�งหมดของลัักษณะสมาชิิกที่่� 

	กำ ำ�ลัังศึึกษา สััญลัักษณ์์ที่่�ใช้้ คืือ U (Universal set)

เซต01
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	 หมายถึึง ขอบเขตในสิ่่�งที่่�อ้้างอิิง ในเรื่่�องของเซต เช่่น ถ้้าให้้เอกภพสััมพััทธ์์เป็็นเซตของคณะรััฐมนตรีี

ใน พ.ศ.2568 ดัังนั้้�น สมาชิิกต่่างๆ ที่่�พููดถึึงจะต้้องเป็็นสมาชิิกที่่�อยู่่�ในคณะรััฐมนตรีีใน พ.ศ.2568 เท่่านั้้�น  

จะพููดถึึงบุุคคลอื่่�นที่่�ไม่่ได้้อยู่่�ในคณะรััฐมนตรีีนี้้�ไม่่ได้้

	 ในทางคณิิตศาสตร์์ ถ้้ากำำ�หนดให้้เอกภพสััมพััทธ์์ U เป็็นเซตของจำำ�นวนเต็็มบวกเซตต่่างๆ ที่่�จะ

พููดถึึง ก็็จะต้้องเป็็นเซตที่่�เป็็นจำำ�นวนเต็็มบวกเท่่านั้้�น เช่่น กำำ�หนดให้้ U = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8} หมายถึึง  

เวลานี้้� จะพิิจารณาเฉพาะตััวเลขในขอบเขต คือื เลข 1 - 8 เท่่านั้้�น ตัวัเลขท่ี่�นอกเหนืือสิ่่�งท่ี่�กำำ�หนดนั้้�น จัดัว่่าไม่่อยู่่�ใน

เอกภพสััมพััทธ์์ และถ้้า A = {x | x ! U และเป็็นคำำ�ตอบของสมการ x3 = -8} จะได้้ A = { } เพราะ -2 ไม่่อยู่่�ใน U

	
!!..!!.. หมายเหตุหมายเหตุ

	 ในการแก้้สมการปกติิทั่่�วไป จะได้้คำำ�ตอบของสมการ x3 = -8 คืือ x = -2 

กำำ�หนดสััญลัักษณ์์ในลัักษณะเดีียวกัันกัับ U ได้้ ดัังนี้้�

	 I	 แทน      เซตของจำำ�นวนเต็็ม

	 I+ 	 แทน      เซตของจำำ�นวนเต็็มบวก

	 I- 	 แทน      เซตของจำำ�นวนเต็็มลบ

	 N	 แทน      เซตของจำำ�นวนนัับหรืือจำำ�นวนเต็็มบวก

	 Q	 แทน      เซตของจำำ�นวนตรรกยะ

	 Q+ 	 แทน      เซตของจำำ�นวนตรรกยะบวก

	 Q- 	 แทน      เซตของจำำ�นวนตรรกยะลบ

	 R	 แทน      เซตของจำำ�นวนจริิง

	 R+  	 แทน      เซตของจำำ�นวนจริิงบวก

	 R-   	 แทน      เซตของจำำ�นวนจริิงลบ

ในการแก้้สมการโดยทั่่�วไป ถ้้าไม่่ได้้บอกเอกภพสััมพััทธ์์มา ให้้ถืือเอา R เป็็นเอกภพสััมพััทธ์์
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บทนิิยาม	ถ้ ้าให้้ A และ B เป็็นเซต 

	 จะเรีียก A เป็็นสัับเซตของเซต B ก็็ต่่อเมื่่�อ สมาชิิกทุุกตััวของเซต A เป็็นสมาชิิกของเซต B 

	 ใช้้สััญลัักษณ์์ A 1 B แทน เซต A เป็็นสัับเซตของเซต B และ 

	 ใช้้สััญลัักษณ์์ A 1Y B แทน เซต A ไม่่เป็็นสัับเซตของเซต B

	 การที่�เซต A เป็็นสัับเซตของเซต B นั้้�น สมาชิิกทั้้�งหมดของเซต A ต้้องอยู่่�ในเซต B หากมีี

สมาชิิกตััวใดตััวหนึ่่�งของเซต A ไม่่อยู่่�ในเซต B กล่่าวได้้ว่่า เซต A ไม่่เป็็นสัับเซตของเซต B ในทางกลัับ

กััน ถ้้าเซต B เป็็นสัับเซตของเซต A นั้้�น สมาชิิกทั้้�งหมดของเซต B ต้้องอยู่่�ในเซต A ถ้้าหากมีีสมาชิิกตััวใด 

ตััวหนึ่่�งของเซต B ไม่่มีีอยู่่�ในเซต A แล้้ว จะกล่่าวว่่า เซต B ไม่่เป็็นสัับเซตของเซต A นั่่�นเอง

	 เช่่น กำำ�หนดให้้ A = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8},  B = {1, 2, 3} และ C = {1} 

	 จะได้้ว่่า	B 1 A  	 เพราะสมาชิิกทุุกตััวของ B เป็็นสมาชิิกของ A

		  C 1 B	 เพราะสมาชิิกทุุกตััวของ C เป็็นสมาชิิกของ B

		  C 1 A	 เพราะสมาชิิกทุุกตััวของ C เป็็นสมาชิิกของ A

		  A 1Y B	 เพราะมีีสมาชิิกของ A ที่่�ไม่่เป็็นสมาชิิกของ B

	 	 Q 1 A เมื่่�อ A แทนเซตใดๆ ดัังนั้้�น 

จะได้้ว่่า	 Q 1 A ,  Q 1 B  และ Q 1 C  รวมถึึง Q Q1   ด้้วย

ข้้อควรจำำ�	 เซตว่่างเป็็นสัับเซตของทุุกๆ เซต

บทนิิยาม	 ให้้ A และ B เป็็นเซตใดๆ

	ถ้ ้า A 1 B และ B 1 A แล้้ว A = B

	 A เป็็นสัับเซตแท้้ของ B ก็็ต่่อเมื่่�อ A 1 B และ A ≠ B

	 จากนิยิามหมายความว่่า เมื่่�อเซต A และเซต B ต่่างก็เ็ป็น็สับัเซตของกันัและกััน กล่่าวคือื สมาชิกิทั้้�งหมด

ของเซต A ต้้องอยู่่�ในเซต B และสมาชิิกทั้้�งหมดของเซต B ต้้องอยู่่�ในเซต A แล้้วเซต A จะเท่่ากัับเซต B

	ส่่ วนกรณีี A เป็็นสัับเซตแท้้ของ B หมายความว่่า เซต A ต้้องเป็็นสัับเซตของ B แต่่จะต้้องไม่่เป็็นเซตที่่�

เท่่ากัับ B หรืือจำำ�นวนสมาชิิกในเซต A ต้้องไม่่เท่่ากัับจำำ�นวนสมาชิิกในเซต B

1.5  สับเซต

เซต01
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จำำ�นวนสับัเซตท้ั้�งหมดของเซตใดๆ จะมีีจำำ�นวนเท่่ากับั 2n  เมื่่�อ n คือื จำำ�นวนสมาชิกิในเซตนั้้�น

	 เช่่น   ให้้ A = {a, b, c} จำำ�นวนสัับเซตทั้้�งหมดของ A หรืือ n(P(A)) เท่่ากัับ 23 = 8 ได้้แก่่ {a}, {b}, {c}, 

{a, b}, {a, c}, {b, c}, {a, b, c}, { } และเรีียกเซตย่่อยทั้้�งหมดนี้้�ว่่า เพาเวอร์์เซต (P(A))

	ดั ังนั้้�น เพาเวอร์์เซตของ A คืือ {{a}, {b}, {c}, {a, b}, {a, c}, {b, c}, {a, b, c}, { }}

1.6  เพาเวอร์เซต

บทนิิยาม	 เพาเวอร์์เซตของเซต A คืือ เซตของสัับเซตทั้้�งหมดของ A เขีียนแทนด้้วย P(A)

	 จากนิยิามหมายความว่่า เมื่่�อเขีียนเซตต่่างๆ ท่ี่�เป็น็ไปได้ท้ั้้�งหมดท่ี่�เป็น็สับัเซตของเซต A และรวบรวมเซต

ต่่างๆ ที่่�เขีียนได้้เหล่่านั้้�นมาเป็็นเซต ใหม่่ และจะเรีียกเซตใหม่่นี้้�ว่่า เพาเวอร์์เซตของเซต A

	 เช่่น  เพาเวอร์์เซตของเซต A กำำ�หนดให้้ A = {a, b, c} 

		   ดัังนั้้�น P(A) คืือ {{a}, {b}, {c}, {a, b}, {a, c}, {b, c}, {a, b, c}, { }} 

1.7  แผนภาพเวนน์ - ออยเลอร์

	มีีลั กษณะเป็็นรููปสี่�เหล่ี่�ยมผืืนผ้้าหรืือรููปปิดใดๆ ก็็ได้้ซึ่่�งใช้้แทนเอกภพสััมพััทธ์์ ส่่วนด้้านในรููปสี่�เหล่ี่�ยม 

ผืนืผ้้า จะมีีรููปปิดใดๆ ที่่�แสดงถึงึเซตต่่างๆ ซึ่่�งอยู่่�ในเอกภพสััมพัทัธ์์ และเรีียกเซตต่่างๆ เหล่่านี้้�ว่่า เป็็นสัับเซตของ

เอกภพสััมพััทธ์์ ซึ่่�งเซตต่่างๆ อาจมีีสมาชิิกร่่วมกัันหรืือไม่่มีีก็็ได้้ เช่่น

	 กรณีี เซต A และ B ไม่่มีีสมาชิิกร่่วมกััน		  กรณีี เซต A และ B มีีสมาชิิกร่่วมกััน

	

U

A B
		

U

A B

	 กรณีี เซต A 1 B 					     กรณีี เซต A = B

	

	

U

A

B
			 

U

A B
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	ตั วอย่่าง 1  	ให้้		 U	 =  {1, 2, 3, 4, 5}

	 วิิธีีทำำ�			   A	 =  {1, 2} และ B = {2, 3} เขีียนเป็็นแผนภาพได้้ดัังนี้้�
U

A

1

4 5

2 3

B

1.8  โอเปอเรชันบนเซต

	 1  ยููเนีียน

	

		
บทนิิยาม	 A , B = {x | x d A หรืือ x d B หรืือ x เป็็นสมาชิิกทั้้�งสองเซต}

	 เซต A ยููเนีียน เซต B หมายถึึง เซตที่่�มีีสมาชิิกเป็็นสมาชิิกของเซต A หรืือเซต B เซตใดเซตหนึ่่�งหรืือทั้้�งสอง

เซตก็็ได้้ หรืือกล่่าวง่่ายๆ ว่่าเป็็นการนำำ�สมาชิิกของทั้้�งสองเซตมารวมกััน ถ้้าสมาชิิกซ้ำำ��ก็็ให้้เขีียนแค่่ตััวเดีียว

	 ตััวอย่่าง 2	 ให้้	 A = {a, b}, B = {b, c } และ C = {c, d}

   	 วิิธีีทำำ�	 A , B = {a, b, c} เขีียนเป็็นแผนภาพได้้ดัังนี้้�	        B , C = {b, c, d} เขีียนเป็็นแผนภาพได้้ดัังนี้้�

					        

A B
a b c

				       

C B
d c b

			   A , C = {a, b, c, d} เขีียนเป็็นแผนภาพได้้ดัังนี้้�

					        

C A

d b
c a

	 2  อิินเตอร์์เซกชััน  
	

		
บทนิิยาม	 A + B  =  {x | x d A และ x d B}

	 เซต A อิินเตอร์์เซกชััน เซต B หมายถึึง เซตท่ี่�มีีสมาชิิกที่่�เป็็นสมาชิิกของทั้้�งเซต A และ B ไปพร้้อมๆ กััน

	 ตััวอย่่าง 3	 ให้้	 A  = {a, b}, B  = {b, c} และ C  =  {c, d}

	วิ ธีีทำำ�		  A + B  =  {b} เขีียนเป็็นแผนภาพได้้ดัังนี้้�

					        

A B
a b c
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			        B + C  =  {c} เขีียนเป็็นแผนภาพได้้ดัังนี้้�	 A + C  =  { } เขีียนเป็็นแผนภาพได้้ดัังนี้้�

					   

C B
d c b 					               

C A

d b
c a

	 3  คอมพลีีเมนต์์  

		
บทนิิยาม	 A′ = {x | x d U และ x g A}

	 เซตที่่�ได้้ใหม่่ คืือ เซตที่่�มีีสมาชิิกทุุกตััวอยูู่�ในเอกภพสััมพััทธ์์ แต่่ไม่่มีีอยู่่�ในเซตนั้้�นๆ

	 ตัวัอย่่าง 4 	 ให้้  U = {1, 2, 3, 4, 5}, A  =  {3, 4, 5}  B  =  {3} และ C = {1, 2, 3, 4, 5}  จะได้้ว่่า

	วิ ธิีทีำำ�  A′ = {1, 2} เขีียนเป็็นแผนภาพได้้ดัังนี้้� 		 B′ = {1, 2, 4, 5} เขีียนเป็็นแผนภาพได้้ดัังนี้้�

	

U	 A
3

1

2

4

5
	

U B
3

1

2
4

5

	 C′ = { } เขีียนเป็็นแผนภาพได้้ดัังนี้้�

	

U C
31

2
4

5

	 4  ผลต่่างระหว่่างเซต 
 

		
บทนิิยาม	 A - B  =  {x | x d A และ x g B}

	 เซตที่่�ได้้ใหม่่ คืือ เซตที่่�เป็็นสมาชิิกของเซต A แต่่ไม่่ได้้เป็็นสมาชิิกของเซต B

	 ตััวอย่่าง 5  ให้้ 	A  =  {1, 2}, B  =  {2} และ C = {1}  จะได้้ว่่า

 	 วิิธีีทำำ�  A - B = {1} เขีียนเป็็นแผนภาพได้้ดัังนี้้�	 A - C = {2} เขีียนเป็็นแผนภาพได้้ดัังนี้้�

	
1 2

A B

	

A C
2 1

	 B - C = {2} เขีียนเป็็นแผนภาพได้้ดัังนี้้�

	

B C

2 1
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1.9  การประยุกต์

	 การหาจำำ�นวนสมาชิิกของเซตจำำ�กััด

	 กรณีี 2 เซต		สามารถหาจำำ�นวนสมาชิิกของ A U B ดัังนี้้�

		  n(A , B) = n(A) + n(B) - n(A + B)

	 กรณีี 3 เซต		สามารถหาจำำ�นวนสมาชิิกของ A , B , C ดัังนี้้� 

		  n(A , B , C) = n(A) + n(B) + n(C) - n(A + B) - n(A + C) - n(B + C) + n(A + B + C) 

	 ตัวัอย่่าง 6	นั กัเรีียนห้้องหนึ่่�ง มีี 50 คน สอบคณิติศาสตร์์ผ่่าน 35 คน สอบสังัคมผ่่าน 35 คน สอบผ่่าน	

	ทั้้ �งสองวิิชา 25 คน จงหาจำำ�นวนคนที่่�สอบไม่่ผ่่านทั้้�งสองวิิชา

	 วิิธีีทำำ� จากโจทย์์	 ให้้ 	 U	 แทน เซตของนัักเรีียนทั้้�งห้้อง   

				    A	 แทน เซตของนัักเรีียนที่่�สอบคณิิตศาสตร์์ผ่่าน 

				    B	 แทน เซตของนัักเรีียนท่ี่�สอบสัังคมผ่่าน 

				    A + B	 แทน เซตของนัักเรีียนที่่�สอบผ่่านทั้้�งสองวิิชา 

				    A , B	 แทน เซตของนักัเรีียนที่่�สอบผ่่านคณิติศาสตร์ห์รือืสังัคมอย่่างน้อ้ยหนึ่่�งวิชิา

	 จะได้้	 n(A) = 35, n(B) = 35 และ n(A + B) = 25    

	 จาก	 n(A , B) = n(A) + n(B) - n(A + B) แทนค่่าในสููตร ดัังนี้้�  

		  n(A , B) = 35 + 35 - 25 = 45   

		นั่่  �นคืือ จำำ�นวนนัักเรีียนที่่�สอบผ่่านคณิิตศาสตร์์หรืือสัังคมอย่่างน้้อยหนึ่่�งวิิชา = 45 คน

    		ดั  งนั้้�น  จำำ�นวนนัักเรีียนที่่�สอบไม่่ผ่่านทั้้�งสองวิิชา = 50 - 45 = 5 คน

		  ตััวอย่่าง 7	 สำำ�รวจคนที่่�เดิินทางมาทำำ�งานจำำ�นวน 100  คน ปรากฏผลการสอบถาม ดัังนี้้�

				    15 คน เดิินทางโดยรถไฟและรถเมล์์

				    10 คน เดิินทางโดยเรืือและรถเมล์์

				    10 คน เดิินทางโดยรถไฟและเรืือ

				    30 คน เดิินทางโดยรถไฟ

             		  40 คน เดิินทางโดยเรืือ

				    30 คน เดิินทางโดยรถเมล์์

				    35 คน ที่่�ไม่่ใช้้บริิการทั้้�งสามประเภท	

		  จงหาจำำ�นวนคนที่่�เดิินทางโดยใช้้บริิการครบทั้้�งสามประเภท

A B

A + B
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	วิ ิธีีทำำ� จากโจทย์์	 ให้้	 U	 แทน 	เซตคนที่่�ถููกสำำ�รวจ

				    A	 แทน	 เซตคนที่่�เดิินทางโดยรถไฟ

				    B	 แทน	 เซตคนที่่�เดิินทางโดยรถเมล์์

				    C	 แทน	 เซตคนที่่�เดิินทางโดยเรืือ

				   A + B	 แทน	 เซตคนที่่�เดิินทางโดยรถไฟและรถเมล์์

				   A + C	 แทน 	เซตคนที่่�เดิินทางโดยรถไฟและเรืือ

				   C + B	 แทน	 เซตคนที่่�เดิินทางโดยเรืือและรถเมล์์

			   A + B + C	 แทน	 เซตคนที่่�ใช้้บริิการทั้้�งสามประเภท

			   A , B , C	 แทน	 เซตคนที่่�เดิินทางโดยรถไฟหรืือรถเมล์์หรืือเรืืออย่่างน้้อยหนึ่่�งประเภท

			  ( )A B C, , l	แทน	 เซตคนที่่�ไม่่ใช้้บริิการทั้้�งสามประเภท

				    n(A)	 แทน	จำ ำ�นวนคนท่ี่�เดิินทางโดยรถไฟ

				    n(B)	 แทน 	จำำ�นวนคนท่ี่�เดิินทางโดยรถเมล์์

				    n(C)	 แทน	จำ ำ�นวนคนท่ี่�เดิินทางโดยเรืือ

			   n(A + B)	 แทน	จำ ำ�นวนคนที่่�เดิินทางโดยรถไฟและรถเมล์์

			   n(A + C)	 แทน	จำ ำ�นวนคนที่่�เดิินทางโดยรถไฟและเรืือ

			   n(C + B)	 แทน	จำ ำ�นวนคนที่่�เดิินทางโดยเรืือและรถเมล์์

		  n(A + B + C)	 แทน	จำ ำ�นวนคนที่่�ใช้้บริิการทั้้�งสามประเภท

		  n(A , B , C)	 แทน	จำ ำ�นวนคนที่่�เดิินทางโดยรถไฟหรืือรถเมล์์หรืือเรืืออย่่างน้้อยหนึ่่�งประเภท

		  ( )n A B C, , l	 แทน	จำ ำ�นวนคนที่่�ไม่่ใช้้บริิการทั้้�งสามประเภท

	 จะได้้ 

	 n(A) = 30, n(B) = 30, n(C) = 40, n (A+B) = 15, n (A+C) = 10, n (C+B) = 10, n (A,B,C)l= 35	

	 จากสููตร	 n(A , B , C) = n(A) + n(B) + n(C) - n(A + B) - n(A + C) - n(B + C) + n(A + B + C) 

	 แทนค่่าจะได้้	n(A , B , C) = 30 + 30 + 40 - 15 - 10 - 10 + n(A + B + C)

	                 	n(A , B , C) = 65 + n(A + B + C)	 …….............…(1)

	 แต่่คนที่่�ถููกสำำ�รวจมีีจำำ�นวน 100  คน และจำำ�นวนคนท่ี่�ไม่่ใช้้บริิการทั้้�งสามประเภทมีี 35 คน

	ดั งนั้้�น	 100 = n(A , B , C) + n(A , B , C)′

	        	 100 = n(A , B , C) + 35

	 จะได้้   	 n(A , B , C) = 65			   …….............…(2) 

	 จาก (1) และ (2)  เมื่่�อแทนค่่าจะได้้ 65 = 65 + n(A + B + C)

	 เพราะฉะนั้้�น	n(A + B + C) = 0  นั่่�นคืือ จำำ�นวนคนที่่�ใช้้บริิการทั้้�งสามประเภทเท่่ากัับ 0 คน
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	� ตััวอย่่าง 8 	 ในการสำำ�รวจผู้้�ใช้้บริิการฟิิตเนสแห่่งหนึ่่�ง พบว่่า ทุุกคนชอบเล่่นกีีฬาอย่่างน้้อย 1 ประเภท 

และผลสำำ�รวจเป็น็ดังันี้้� เล่่นเทนนิิส 40 คน เล่่นฟุุตบอล 33 คน เล่่นปิิงปอง 49 คน เล่่นทั้้�งสามประเภท 5 คน 

เล่่นเทนนิิสอย่่างเดีียว 13 คน เล่่นฟุุตบอลอย่่างเดีียว 10 คน เล่่นเทนนิิสและฟุุตบอล 13 คน จงหาจำำ�นวน	

คนที่่�เล่่นปิิงปองอย่่างเดีียว

เทนนิิส

13

ปิิงปอง ฟุุตบอล
W

Z

?
X Y

10

 U

	วิ ธีีทำำ�	 จากรููป จะได้้ว่่า จำำ�นวนคนที่่�เล่่นทั้้�งสามประเภท คืือ X = 5 

			  เล่่นเทนนิิสกัับฟุุตบอล คืือ X + Y = 13 คน

	ดั งนั้้�น 	 จะได้้เล่่นเทนนิิสกัับฟุุตบอล แต่่ไม่่ได้้เล่่นปิิงปองคืือ Y = 13 - X = 13 - 5 = 8

			  โจทย์์บอกเล่่นฟุุตบอลอย่่างเดีียว 10 คน

			นั่่  �นคืือคนที่่�เล่่นฟุุตบอล 33 คน = X + Y + W + 10 คน

		 จะได้้ 	 33 = X + Y + W + 10

			  แทนค่่า 33 = 5 + 8 + W + 10

		ดั งนั้้�น	 W = 10 คืือ จำำ�นวนคนที่่�เล่่นปิิงปองกัับฟุุตบอล แต่่ไม่่เล่่นเทนนิิส

	 จากโจทย์์	มีี เล่่นเทนนิิส 40 คน เล่่นเทนนิิสอย่่างเดีียว 13 คน

	ดั งนั้้�น	 จะมีีจำำ�นวนคนที่่�เล่่นปิิงปองและเทนนิิส แต่่ไม่่เล่่นฟุุตบอล = Z คน

		 จะได้้	 Z = 40 - 13 - 5 - 8 = 14  คน

		 จากโจทย์์	มีี เล่่นปิิงปอง 49 คน

		 นั่่�นคืือ	จำ ำ�นวนคนที่่�เล่่นปิิงปองอย่่างเดีียว = 49 - 14 - 5 - 10 = 20 คน  
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เฉลยแบบฝึกหัด
	 1. { }					     2. U		  3. {2, { }}	 4. {1, { }}              5. U                     

	 6. {1, 2}   	  			   7. U		  8. { }	 9. U		  10. { }

	กำ ำ�หนดให้้	 U = {1, 2, { }}, A =  {1}, B = {2}, C = { } และ D =  {{ }}  

จงหาคำำ�ตอบจากการดำำ�เนิินการบนเซตต่่อไปนี้้�

1.  	 (A , B , C , D)′  		  =  	 ..……………………………………………………………………………...........................

2.  	 (A + B + C + D)′  		  =  	 ..……………………………………………………………………………...........................

3.  	 A′     					    =    	 ..……………………………………………………………………………...........................

4. 	 B′   					     =   	 ..……………………………………………………………………………...........................

5.  	 C′  					     =    	 ..……………………………………………………………………………...........................

6.  	D′  					     =   	 ..……………………………………………………………………………...........................

7.  	 A′ , B′ , C′ , D′   	  	=   	 ..……………………………………………………………………………...........................

8.  	 (A′ , B′ , C′ , D′)′		  =   	 ..……………………………………………………………………………...........................

9.   	(B′ , C′) + (A′ , D′)		  =   	 ..……………………………………………………………………………...........................

10.	 (A′ , D′) - (B′ , C′)		  =   	 ..……………………………………………………………………………...........................

แบบฝึกหัด

24



แบบทดสอบท้ายบท
จงใช้้ข้้อมููลต่่อไปนี้้� ตอบคำำ�ถามข้้อ 1. ถึึง 4.

	ถ้ า  A = {1, 2, 3, 4, 5}, B = {5, 6, 7, 8, 9} และ C = {9, 10, 11, 12, 13}    

1.  	 n(A - B) + n(B - A) - n(B + C) เท่่ากัับข้้อใด

	 1.  3              		  2.  5 	 3.  7 		  4.  9  

2.	 n[(A , B) + (B , C)] เท่่ากัับข้้อใด

	 1.  3    			   2.  5         	 3.  7    		  4.  9 

3.	 n[P(A , B , C)] เท่่ากัับข้้อใด

	 1.  210                    	 2.  211 		  3.  212                     	 4.  213

 

4.	 n(P(A)) - n(P(B)) + n(P(C)) เท่่ากัับข้้อใด

	 1.  8       			   2.  16              	 3.  24               		 4.  32 

5.	ข้ อใดผิิด

	 1.  Ø 1 {Ø}         	 2.  {Ø} 1 {Ø}  	 3.  Ø 1 {{Ø}}		  4.  {Ø} 1 Ø 

6.   ให้้ A = {{{Ø}, Ø}} จงหา n(P(A)) + n(A)  

	 1.  0                    	 2.  1                 	 3.  2         		  4.  3 

7.	 ให้้ A = {{{Ø}, Ø}} และ B = {{Ø}, Ø} จงหา B - A   

	 1.  A       			   2.  B         	 3.  {Ø}          		  4.  Ø 

8.	 ให้้ A = {{Ø}} และ B = {{Ø}, Ø} จงหา B - A   

	 1.  A            		  2.  B           	 3.  {Ø}                     	 4.  Ø 

9.	 ให้้ A = {{Ø}} และ B = {{Ø}, Ø}  จงหา (A - B) , (B - A)   

	 1.  A                   	 2.  B          	 3.  {Ø}    		  4.  Ø 

10.	 ให้้ A = {{{}, {{ }}}} และ B = { } พิิจารณาว่่าข้้อใดผิิด

	 1.	 A , B = A        	 2.  B - A = { }      	 3.  {Ø} 1 A             	 4.  A + B = Ø

เซต01

25



จงใช้้ข้้อมููลต่่อไปนี้้�ตอบคำำ�ถามข้้อ 11. ถึึง 15.

	 ให้้	 U  =  I

		  A	 =  {x | x  เป็็นคำำ�ตอบของสมการ x2 - x - 6 = 0}

		  B  	=  {x | x  เป็็นคำำ�ตอบของสมการ -5x2 = -125}

		  C  	=  {1, 2, 3, 4, 5} 

11.	 จงหาค่่าของ n(A , B , C)  +  n(A + B + C) มีีค่่าเท่่าไร

	 1.  6				    2.  7		  3.  8 		  4.  9 

12.	ค่่ าของ n[A′+ C + B] คืือข้้อใด

	 1.  1				    2.  3      	 3.  5		  4.  7 

13.	ค่่ าของ n[A′ + C + B][n(A) + n(B) + n(C)] คืือข้้อใด

	 1.  6            		  2.  7            	 3.  8             		  4.  9 

14.  P(A′ + C + B) - B คืือข้้อใด

	 1.  {-5, 5}			   2.  {-5, { }} 	 3.  {5, { }}              	 4.  {{5}, Ø} 

15.	 (C - B) + (B - A) คืือข้้อใด 

	 1.  {-2, 5, -5}   		  2.  {-5, -2, { }}          	 3.  {{ }}             	 	 4.  { } 

16.	นั กเรีียนห้้องหนึ่่�งมีี 60 คน ชอบกิินส้้มตำำ� 20 คน ชอบกิินพิิซซ่่า 20 คน ไม่่ชอบกิินทั้้�งสองอย่่าง 30 คน  

	 จงหาจำำ�นวนนัักเรีียนที่่�ชอบกิินทั้้�งส้้มตำำ�และพิิซซ่่า

	 1.  10   			   2.  15   	 3.  20		  4.  25 

จงใช้ข้้้อมููลต่่อไปนี้้�ตอบคำำ�ถามข้้อ 17. ถึึง 20.

		  จากการสำำ�รวจการอ่่านหนัังสืือของเด็็ก ป.6 จำำ�นวน 100 คน พบว่่า จำำ�นวนเด็็กที่่�ชอบอ่่านการ์์ตููน  

2X คน จำำ�นวนเด็็กที่่�ชอบอ่่านหนัังสืือเรีียน 3X คน จำำ�นวนเด็็กท่ี่�ชอบอ่่านการ์ต์ููนและชอบอ่่านหนัังสืือเรีียน X คน

จำำ�นวนเด็็กที่่�ไม่่ชอบอ่่านการ์ต์ููนและไม่่ชอบอ่่านหนัังสืือเรีียน X คน จงตอบคำำ�ถามต่่อไปนี้้� 

17.	จำ ำ�นวนเด็็กที่่�ไม่่ชอบอ่่านการ์ต์ููนและไม่่ชอบอ่่านหนัังสืือเรีียนมีีกี่่�คน  

	 1.  10                 	 2.  15                	 3.  20      		  4.  25 

18.	จำ ำ�นวนเด็็กที่่�ชอบอ่่านการ์์ตููนอย่่างเดีียวมีีกี่่�คน

	 1.  10                 	 2.  20      	 3.  30               		 4.  40 

19.	จำ ำ�นวนเด็็กที่่�ชอบอ่่านหนัังสืือเรีียนอย่่างเดีียวมีีกี่่�คน

	 1. 10                 	 2. 20      	 3. 30                  	 4. 40
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20.	จำ ำ�นวนเด็็กที่่�ชอบอ่่านการ์์ตููนหรืือชอบอ่่านหนัังสืือเรีียนมีีกี่่�คน

	 1.  20       			   2.  40     		  3.  60      		  4.  80 

21.	ถ้ า A = {1, {2}} แล้้ว จงหา P(A) - A คืือข้้อใด

	 1.	 {{1, 2}}    		  2.  {1, 2}         		  3.  {1, 2, {1, 2}}       	 4.  {{1}, {{2}}, { }} 

22.	 A = {1, 2, 3, …} และ B = {5, 6, 7, 8, …} แล้้ว จงหา n[(A - B) + (B - A)]

	 1.  0               		 2.  5  			   3.  10		  4.  ไม่่มีีข้้อใดถููก 

23.	 ให้้ A = {x | x2 - 8x - 20 = 0}, B = {x | x d I+} และ C = {x | x d I-}    

	 จงหา n[[(A - B) , (A - C)] + (B + C)]

	 1.  0                    	 2.  1                   		  3.  3                	 4.  4 

24.	ข้ อใดผิิด

	 1.	 A - B = A    เมื่่�อ A + B = { }

	 2.	 A - B = { }   เมื่่�อ A 1 B

	 3.	 {{{ }}} d {{{ }, {{ }}}}

	 4.	 {{{ }, {{ }}}} มีีจำำ�นวนสมาชิิก เท่่ากัับ 1 

25.	 ในการสำำ�รวจสมาชิิกชมรมทำำ�อาหารแห่่งหนึ่่�งจำำ�นวน 85 คน พบว่่า 40 คน ชอบทำำ�อาหารไทย 40 คน   

	ช อบทำำ�อาหารจีีน 60 คน ชอบทำำ�อาหารญี่่�ปุ่่�น 15 คน ชอบทำำ�อาหารไทยและอาหารจีีน 25 คน  

	ช อบทำำ�อาหารจีีนและอาหารญี่่�ปุ่่�น 20 คน ชอบทำำ�อาหารไทยและอาหารญี่่�ปุ่่�น โดยท่ี่�ทุุกคนชอบทำำ�อาหาร 

	 อย่่างน้้อยหนึ่่�งประเภท จงหาจำำ�นวนคนท่ี่�ชอบทำำ�อาหารทั้้�งสามประเภท

	 1.  5				    2.  10		  3.  12		  4.  15
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เฉลยแบบทดสอบท้ายบท

	ถ้ า A = {1, 2, 3, 4, 5}  	 		 B = {5, 6, 7, 8, 9}  	  C = {9, 10, 11, 12, 13}    

	 1. 	ตอบ 3

		  A - B  	 =   {1, 2, 3, 4}	 ,	 n(A - B)		  = 	 4

		  B - A 	 =   {6, 7, 8, 9} 	,	 n(B - A)		  = 	 4

		  B + C	 =   {9}					     ,	 n(B + C)		  = 	 1

		  จะได้้   n(A - B) + n(B - A) - n(B + C)	= 	4 + 4 - 1 = 7 

	 2. 	ตอบ 2

		  A , B  					     = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9}  

		  B , C  					     = {5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13}    

		  (A , B) + (B , C)]   	= {5, 6, 7, 8, 9}

		ดั  งนั้้�น  n[(A , B) + (B , C)] เท่่ากัับ 5

	 3. 	ตอบ 4

		  A , B , C = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13}  

		  จะได้้   n(A , B , C)   =	 13

		ดั  งนั้้�น  n(P(A , B , C)) = 213

	 4. 	ตอบ 4

		  n(P(A)) = 25   n(P(B)) = 25   n(P(C)) = 25

		  n(P(A)) – n(P(B)) + n(P(C))  = 25 - 25 + 25 = 25 = 32

	 5. 	ตอบ 4

		  เซต {Ø} มีีสมาชิิก คืือ Ø ส่่วน Ø ไม่่มีีสมาชิิกเลย   

		  เพราะฉะนั้้�น {Ø} เป็็นสัับเซตของ Ø ไม่่ได้้

	 6.	 ตอบ 4

		  A มีีสมาชิิกตััวเดีียว คืือ {{Ø}, Ø} จะได้้ n(A) = 1

		  P(A) = {{{Ø}, Ø}} และ Ø จะได้้ n(P(A)) = 2n(A) = 21

		ดั  งนั้้�น (P(A)) + n(A) = 21 + 1 = 2 + 1 = 3
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	 7. 	 ตอบ 2

		  A มีีสมาชิิกตััวเดีียว  คืือ {{Ø}, Ø} 

		  B มีีสมาชิิกสองตััว   คืือ {Ø}, Ø

		  B - A = {{Ø}, Ø} = B

	 8. 	 ตอบ 3

		  A  มีีสมาชิิกตััวเดีียว  คืือ {Ø} 

		  B  มีีสมาชิิกสองตััว   คืือ {Ø}, Ø

		  B - A = {Ø}

	 9.	 ตอบ 3

		  A - B = { }, B - A = {Ø}

		  (A - B) ,,, (B - A)   = {Ø}

	 10.	 ตอบ 3

		  เพราะ  Ø g {{{}, {{ }}}}

	 11.	 ตอบ 2

		  ให้้ 	U  =   I  จะได้้ว่่า   

			   A  =   {x | x เป็็นคำำ�ตอบของสมการ  x2 - x - 6 = 0}  =  {-2, 3}

			   B  =   {x | x เป็็นคำำ�ตอบของสมการ  -5x2 = -125}    =  {-5, 5}

			   C  =   {1, 2, 3, 4, 5}

			   (A , B , C) = {-5, -2, 1, 2, 3, 4, 5}

			   (A + B + C) = Ø

			   n(A , B , C) = 7

			   n(A + B + C) = 0

			ดั   ังนั้้�น n(A , B , C) + n(A + B + C) = 7

	 12.	 ตอบ 1

		  A′ = I - {-2, 3}, C + B = {5}

		  A′ + C + B = {5}

		ดั  งนั้้�น   n[A′ + C + B] = 1
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	 13.	 ตอบ 4
		  n(A) + n(B) + n(C) = 2 + 2 + 5 = 9    

		  n[A′ + C + B][n(A) + n(B) + n(C)] = (1)(9) = 9

	 14.	 ตอบ 4
		  P(A′ + C + B) = {{5}, Ø}     

		  P(A′ + C + B) - B = {{5}, Ø}

	 15.	 ตอบ 4
		  (C - B)   	 = 	 {1, 2, 3, 4}

		  (B - A)  	 = 	 {-5, 5}

		  (C - B) + (B - A)	 = 	 { }

	 16.	 ตอบ 1
		  ให้้	 U	 แทนจำำ�นวนนัักเรีียนทั้้�ง 60 คน   

			   A  	 แทนจำำ�นวนนัักเรีียนที่่�ชอบกิินส้้มตำำ� จะได้้ n(A) = 20

			   B 	 แทนจำำ�นวนนัักเรีียนที่่�ชอบกิินพิิซซ่่า จะได้้ n(B) = 20

			   A , B 	 แทนนัักเรีียนที่่�ชอบกิินส้้มตำำ�หรืือพิิซซ่่า

			   A + B 	 แทนนัักเรีียนที่่�ชอบกิินส้้มตำำ�และพิิซซ่่า

		นั  กเรีียนห้้องหนึ่่�งมีี 60 คน ไม่่ชอบกิินทั้้�งสองอย่่าง 30 คน

		ดั  งนั้้�น มีีจำำ�นวนนัักเรีียนที่่�ชอบกิินส้้มตำำ�หรืือพิิซซ่่าจำำ�นวน 60 - 30 = 30 คน  

   		นั่่  �นคืือ		 n(A , B)	 =	 30 คน     

		  จากสููตร	 n(A , B)	 =	 n(A) + n(B) - n(A + B)

 		  แทนค่่า	 30	 =	 20 + 20 - n(A + B)

		  จะได้้		  n(A + B)	 =	 10  คน  

		  ฉะนั้้�น จำำ�นวนนัักเรีียนที่่�ชอบกิินทั้้�งส้้มตำำ�และพิิซซ่่า = 10 คนเขีียนเป็็นแผนภาพได้้ดัังนี้้�    

AU B

10 10 10
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	 17.	 ตอบ 3
		  ให้้	 U  	 แทนจำำ�นวนเด็็ก ป.6 100 คน   

			   A  	 แทนเด็็กที่่�ชอบอ่่านการ์์ตููน จะได้้ n(A)        = 2X  

			   B  	 แทนเด็็กที่่�ชอบอ่่านหนัังสืือเรีียน จะได้้ n(B)  = 3X

			   A , B 	 แทนเด็็กที่่�ชอบอ่่านการ์์ตููนหรืือชอบอ่่านหนัังสืือเรีียน

			   A + B	 แทนเด็็กที่่�ชอบอ่่านการ์์ตููนและชอบอ่่านหนัังสืือเรีียน จะได้้ n(A + B) = X

		  และ n(A , B)′ แทนจำำ�นวนเด็ก็ที่่�ไม่่ชอบอ่่านการ์์ตููนและไม่่ชอบอ่่านหนังัสือืเรีียน =  X   คน

		  จากโจทย์์	 จะได้้	 U	 =	 n(A , B) + n(A , B)′
  				    100 	 =	 n(A) + n(B) - n(A + B) + n(A , B)′
				    100 	 =	 2X + 3X - X + X   

			   จะได้้	 X	 =	 20  

		  เขีียนเป็็นแผนภาพได้้ดัังนี้้�

AU B
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20 40
  

 

	 18.	 ตอบ 2 ตามข้้อ 17

	 19.	 ตอบ 4 ตามข้้อ 17

	 20.	 ตอบ 4 ตามข้้อ 17

	 21.	 ตอบ 4
		  จะได้้ 	 P(A)  =  {{1}, {{2}}, {1, {2}}, { }}	

   			   P(A) - A คืือ {{1}, {{2}}, { }}

	 22.	 ตอบ 1
		  A - B   =   {1, 2, 3, 4} และ B - A  =  Ø

		  (A - B) + (B - A)  =  Ø  

		  n[(A - B) + (B - A)]  =  0
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	 23.	 ตอบ 1

		  A = {-2, 10}, B = {x | x d I+}  และ  C = {x | x d I-}    

			   [(A - B) , (A - C)]	 =	 {-2} , {10} = A  

			   [(A - B) , (A - C)] + (B + C)	 =	 A + (B + C) = A + Ø = Ø

			   n[[(A - B) , (A - C)] + (B + C)]	 =	 0

	 24.	 ตอบ 3
		  เพราะ  {{{ }}} g {{{  }, {{ }}}}

	 25.	 ตอบ 1
		  ให้้ 	 U   	 แทนสมาชิิกชมรมทำำ�อาหารแห่่งหนึ่่�งจำำ�นวน 85 คน

			   A   	 แทนเซตคนที่่�ชอบทำำ�อาหารไทย จะได้้ n(A) = 40

			   B   	 แทนเซตคนที่่�ชอบทำำ�อาหารจีีน จะได้้ n(B) = 40

			   C   	 แทนเซตคนชอบทำำ�อาหารญี่่�ปุ่่�น จะได้้ n(C) = 60

			   A + B  	 แทนเซตคนที่่�ชอบทำำ�อาหารไทยและอาหารจีีน จะได้้ n(A + B) = 15

			   A + C  	 แทนเซตคนที่่�ชอบทำำ�อาหารไทยและอาหารญี่่�ปุ่่�น จะได้้ n(A + C) = 20

			   B + C  	 แทนเซตคนที่่�ชอบทำำ�อาหารจีีนและอาหารญี่่�ปุ่่�น จะได้้ n(B + C) = 25

			   A + B + C	 แทนเซตคนที่่�ใช้้ท่ี่�ชอบทำำ�อาหารทั้้�งสามประเภท

		  เนื่่�องจากทุุกคนชอบทำำ�อาหารอย่่างน้้อยหนึ่่�งประเภท  

		  จะได้้ 	 n(A , B , C)	 =	 85

		  จากสููตร   	n(A , B , C)	 =	� n(A) + n(B) + n(C) - n(A + B) - n(A + C) - n(B + C) +  

n(A + B + C) 

		  แทนค่่าจะได้้  85 = 40 + 40 + 60 - 15 - 20 - 25 + n(A + B + C)

		ดั  ังนั้้�น  จำำ�นวนคนที่่�ใช้้ที่่�ชอบทำำ�อาหารทั้้�งสามประเภท = n(A + B + C) = 5 คน
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การให้เหตุผล02
บทที่

การให้้เหตุุผลในทางคณิิตศาสตร์ม์ีี 2 แบบ ได้้แก่่ 

	 1   การให้้เหตุุผลแบบอุุปนััย 

	 2   การให้้เหตุุผลแบบนิิรนััย

2.1  การให้เหตุผลแบบอุปนัย

		  เป็น็การสรุุปผลโดยยึดึข้อ้เท็จ็จริงิจากกรณีีย่่อยทั่่�วไป ซึ่่�งมีีหลายกรณีี แล้ว้ใช้ก้รณีีย่่อยเหล่่านั้้�นไปสรุุปเป็น็

กรณีีใหญ่่หรืือกรณีีทั่่�วไป ลองพิิจารณากรณีีต่่อไปนี้้�

	 กรณีีย่่อยที่่�  1  เลข  2

	 กรณีีย่่อยที่่� 	2	 เลข	 4

	 กรณีีย่่อยที่่� 	3	 เลข	 6

	 กรณีีย่่อยที่่� 	4	 เลข	 8

	 กรณีีย่่อยที่่� 	5	 เลข	 10
	      …

		  สรุุปเป็็นกรณีีใหญ่่หรืือกรณีีทั่่�วไปว่่า ตััวเลขที่่�หาได้้ในแต่่ละกรณีีย่่อยมีีค่่าเป็็น 2n โดย n แทนลำำ�ดัับที่่� 

ของกรณีี ดัังนั้้�น กรณีีย่่อยที่่� 125 จะได้้ตััวเลข = 2(125) = 250

		อีี  กกรณีีที่�น่่าสนใจเป็็นเรื่่�องการหาผลบวกของตััวเลขท่ี่�เรีียงกััน เช่่น ลองหาผลบวกตั้้�งแต่่ 1 ถึึง 30 ได้้ 

1 + 2 + 3 + 4 +5 + … + 26 + 27 + 28 + 29 + 30 = ? (อย่่าเพิ่่�งใช้้เครื่่�องคิิดเลขนะครัับ) ลองพิิจารณา 

การจัับคู่่�ตััวเลขของกรณีีย่่อยต่่อไปนี้้�

		  กรณีีย่่อยที่่� 1 นำำ�เลขตััวแรกกัับตััวสุุดท้้ายมาบวกกัันได้้ 	 1 + 30 = 31

		  กรณีีย่่อยที่่� 2 นำำ�เลขตััวถััดมากัับตััวก่่อนสุุดท้้ายมาบวกกัันได้้ 	 2 + 29 = 31



		  กรณีีย่่อยที่่�  3  ทำำ�ในทำำ�นองเดีียวกัันกัับข้้างต้้นได้้	 3 + 28 = 31

		  กรณีีย่่อยที่่�  4  ทำำ�ในทำำ�นองเดีียวกัันกัับข้้างต้้นได้้ 	 4 + 27 = 31

		  กรณีีย่่อยที่่�  5  ทำำ�ในทำำ�นองเดีียวกัันกัับข้้างต้้นได้้	 5 + 26 = 31

	     	 …

		  สรุุปเป็็นกรณีีใหญ่่หรืือกรณีีทั่่�วไปว่่า ถ้้านำำ�ตััวเลขมาจัับคู่่�กัันในลัักษณะดัังกล่่าว จะได้้ผลบวกของทุุกคู่่�

เท่่ากัับ 31

		ทุุ  กกรณีีจะมีีค่่า 31 หมด นั่่�นหมายความว่่า จากตััวเลขทั้้�งหมด 30 ตััว โดยจัับคู่่�ตััวเลขจะได้้จำำ�นวน 15 คู่่� 

และทุุกคู่่�จะได้้ผลบวกเท่่ากัับ 31 หมด ดัังนั้้�น จะได้้ผลบวก

1 + 2 + 3 + … + 28 + 29 + 30 = 15 x 31 = 465 

		ล  องพิิจารณาอีีกตััวอย่่าง หาผลบวกตั้้�งแต่่ 1 ถึึง 200 จะได้้ผลบวกเป็็นดัังนี้้�

1 + 2 + 3 + … + 198 + 199 + 200 = ? (อย่่าเพิ่่�งใช้้เครื่่�องคิิดเลขนะครัับ) เพราะอาจทำำ�ได้้ช้้ากว่่าวิิธีีที่�จะกล่่าว

ถึึงนี้้� ลองจัับคู่่�ในลัักษณะเดีียวกัับข้้างต้้น จะได้้ดัังนี้้�

		  กรณีีย่่อยที่่�  1  นำำ�เลขตััวแรกกัับตััวสุุดท้้ายมาบวกกัันได้้ 	 1 + 200 = 201

		  กรณีีย่่อยที่่�  2  นำำ�เลขตััวถััดมากัับตััวก่่อนสุุดท้้ายมาบวกกัันได้้ 	 2 + 199 = 201

		  กรณีีย่่อยที่่�  3  ทำำ�ในทำำ�นองเดีียวกัันกัับข้้างต้้นได้้ 	 3 + 198 = 201

		  กรณีีย่่อยที่่�  4  ทำำ�ในทำำ�นองเดีียวกัันกัับข้้างต้้นได้้ 	 4 + 197 = 201

		  กรณีีย่่อยที่่�  5  ทำำ�ในทำำ�นองเดีียวกัันกัับข้้างต้้นได้้	 5 + 196 = 201

			     …

		  สรุุปเป็็นกรณีีใหญ่่หรืือกรณีีทั่่�วไปว่่า ถ้้านำำ�ตััวเลขมาจัับคู่่�กัันในลัักษณะดัังกล่่าว จะได้้ผลบวกของแต่่ละคู่่�

เท่่ากัับ 201

		ทุุ  กกรณีีย่่อยจะมีีค่่าเท่่ากัับ 201 นั่่�นหมายความว่่า จากตััวเลขทั้้�งหมด 200 ตััว จัับคู่่�ตััวเลขจะได้้จำำ�นวน 

100 คู่่� และแต่่ละคู่่�จะได้้ผลบวกเท่่ากัับ 201 ดัังนั้้�น จะได้้ผลบวกทั้้�งหมดเป็็น

		  1 + 2 + 3 + … + 198 + 199 + 200 = 100 x 201 = 20,100 

		อั  ัศจรรย์์ไหมครัับ สำำ�หรัับข้้อนี้้� ไม่่ต้้องใช้้เครื่่�องคิิดเลขหรืือแม้้แต่่กระดาษทดเลขเลย เพีียงแค่่บวกเลข

ง่่ายๆ แค่่นั้้�นเอง ก็็ได้้คำำ�ตอบเร็็วกว่่าการใช้้เครื่่�องคิิดเลขเสีียอีีก และถ้้าลองคิิดในกรณีี 1 + 2 + 3 + … + n = ?  

สามารถคิิดมาเป็็นสููตรทั่่�วไปได้้ไหมลองคิิดดูู
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กรณีี 1	 พิิจารณา 1 + 2 + 3 + … + (n - 2) + (n - 1) + n = ? เมื่่�อ n เป็็นจำำ�นวนคู่่�

		  กรณีีย่่อยที่่� 1 นำำ�เลขตััวแรกกัับตััวสุุดท้้ายมาบวกกัันได้้ 	 1 + n	 = 1 + n

		  กรณีีย่่อยที่่� 2 นำำ�เลขตััวถััดมากัับตััวก่่อนสุุดท้้ายมาบวกกััน 	 2 + (n - 1)	= 1 + n

		  กรณีีย่่อยที่่� 3 ทำำ�ในทำำ�นองเดีียวกัันกัับข้้างต้้นได้้ 	 3 + (n - 2) 	= 1 + n

	           …

		  สรุุปเป็็นกรณีีใหญ่่หรืือกรณีีทั่่�วไปว่่า ถ้้านำำ�ตััวเลขมาจัับคู่่�กัันในลัักษณะดัังกล่่าว จะได้้ผลบวกของแต่่ละคู่่�

เท่่ากัับ 1 + n 

		ทุุ  กกรณีีย่่อยจะมีีค่่าเท่่ากัับ 1 + n นั่่�นหมายความว่่า จากตััวเลขทั้้�งหมด n ตััว โดยจัับคู่่�ตััวเลขจะได้้ 

จำำ�นวน 2
n  คู่่� และแต่่ละคู่่�จะได้้ผลบวกเท่่ากัับ 1 + n ดัังนั้้�น จะได้้ผลบวกทั้้�งหมดเป็็น

		  1 + 2 + 3 + … + (n - 2) + (n - 1) + n = 2
n (1 + n)

กรณีี 2	 พิิจารณา 1 + 2 + 3 + … + (n - 2) + (n - 1) + n = ? เมื่่�อ n เป็็นจำำ�นวนคี่่�

		  กรณีีนี้้�ให้้ดึงึ n ออกมาไว้้ข้้างนอกก่่อนเพื่่�อให้้เป็็นจำำ�นวนคู่่� 1 + 2 + 3 + … + (n - 3) + (n - 2) + (n - 1) 

จากนั้้�นจึึงจัับคู่่�เหมืือนเดิิมจะได้้

		  กรณีีย่่อยที่่�  1  นำำ�เลขตััวแรกกัับตััวสุุดท้้ายมาบวกกัันได้้ 	 1 + (n - 1)	= n

		  กรณีีย่่อยที่่�  2  นำำ�เลขตััวถััดมากัับตััวก่่อนสุุดท้้ายมาบวกกััน	 2 + (n - 2)	= n 

		  กรณีีย่่อยที่่�  3  ทำำ�ในทำำ�นองเดีียวกัันกัับข้้างต้้นได้้ 	 3 + (n - 3)	= n

	           …

		  สรุุปเป็็นกรณีีใหญ่่หรืือกรณีีทั่่�วไปว่่า ถ้้านำำ�ตััวเลขมาจัับคู่่� กัันในลัักษณะดัังกล่่าวจะได้้ผลบวก

ของแต่่ละคู่่�มีีค่่าเท่่ากัับ n คืือ ทุุกกรณีีย่่อยจะมีีค่่าเท่่ากัับ n หมายความว่่า จากตััวเลขทั้้�งหมด n - 1 ตััว 

โดยจัับคู่่�ตััวเลขจะได้้จำำ�นวน 2
n 1-  คู่่� และแต่่ละคู่่�จะได้้ผลบวกเท่่ากัับ n ดัังนั้้�น การหาผลบวกของทุุกคู่่�

จะได้้ว่่า	 1 + 2 + 3 + ... + (n - 3) + (n - 2) + (n - 1) = ( 2
n 1)- n

			   1 + 2 + 3 + ... + (n - 3) + (n - 2) + (n - 1) + n = ( 2
n 1)- n + n = 2

n (1 + n)

จากทั้้�ง 2 กรณีีดัังกล่่าว สรุุปสููตรทั่่�วไปโดยใช้้หลัักการอุุปนััยทางคณิิตศาสตร์์ได้้ว่่า

			   1 + 2 + 3 + ... + (n - 2) + (n - 1) + n = 2
n (1 + n) เมื่่�อ n เป็็นจำำ�นวนเต็็มบวก
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2.2  การให้เหตุผลแบบนิรนัย

		  เป็็นการสรุุปโดยยึึดข้้อเท็็จจริิงตามเหตุุนั้้�นๆ จากกรณีีพื้้�นฐานทั่่�วไป แล้้วใช้้เหตุุเหล่่านั้้�นไปสรุุปเป็็นกรณีี

เฉพาะ ลองพิิจารณากรณีีต่่อไปนี้้�

		  เหตุุ	 1)  จำำ�นวนคี่่�เป็็นจำำ�นวนที่่� 2 หารไม่่ลงตััว

				    2)  5 เป็็นจำำ�นวนที่่� 2 หารไม่่ลงตััว

		ผล	   5 เป็็นจำำ�นวนค่ี่�

		  ให้้ A แทนเซตของจำำ�นวนค่ี่� และ B = {5}

		  เขีียนแผนภาพได้้ดัังนี้้�					   

A

B5

	

		  จากกรณีีดังกล่่าวจะเห็็นได้้ว่่า การให้้เหตุุผลแบบนิิรนััยนั้้�น จะต้้องยอมรัับความจริิงบางอย่่าง

ก่่อน และนำำ�ความจริิงที่่�เกิิดขึ้้�นมาสรุุปเป็็นกรณีีไป จากกรณีีข้้างต้้น ต้้องยอมรัับความจริิงที่่�ว่่า จำำ�นวนคี่่�

เป็็นจำำ�นวนที่่� 2 หารไม่่ลงตััว และ 5 เป็็นจำำ�นวนที่่� 2 หารไม่่ลงตััว จึึงจะสามารถสรุุปเป็็นกรณีีเฉพาะว่่า 5  

เป็็นจำำ�นวนคี่่�

		อีี  กกรณีีที่่�น่่าสนใจ คือื กรณีีที่่�เป็็นลักัษณะทั่่�วๆ ไปที่่�ไม่่เกี่่�ยวกัับด้้านตัวัเลข ลองพิจิารณาตัวัอย่่างต่่อไปนี้้�

		  เหตุุ	 1)  นัักกีีฬาทุุกคนแข็็งแรง

				    2)  นาย ก เป็็นนัักกีีฬา 

		ผล	   นาย ก แข็็งแรง

		  ให้้ A แทนเซตของนัักกีีฬาทุุกคนแข็็งแรง และ B = {นาย ก}	    
A

Bนาย ก
		  เขีียนแผนภาพได้้ดัังนี้้�

		  จากตััวอย่่างนี้้� จะเห็็นว่่า ในการให้้เหตุุผลแบบนิิรนััยนั้้�น สามารถใช้้ในเรื่่�องทั่่�วไปได้้ และการสรุุปผลที่่�

ได้้จะต้้องสรุุปแบบสมเหตุุสมผลด้้วย แต่่ก็็มีีบางกรณีีที่่�เมื่่�อยอมรัับข้้อเท็็จจริิงที่่�เป็็นเหตุุแล้้ว แต่่ผลสรุุปกลัับ 

ไม่่สมเหตุุสมผลดัังตััวอย่่างต่่อไปนี้้�

		  เหตุุ	 1)  เครื่่�องบิินทุุกลำำ�บิินได้้

				    2)  นกทุุกตััวบิินได้้ 

		ผล	   นกทุุกตััวเป็็นเครื่่�องบิิน

		  ให้้ A แทนเซตของเครื่่�องบิินทุุกลำำ�ที่่�บิินได้้ และ B แทนเซตของนกทุุกตััวท่ี่�บิินได้้

		  เขีียนแผนภาพได้้ดัังนี้้�	 A B
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			    	ดั งันั้้�น ในการสรุปุผลแบบนิรินัยั จะเป็็นการสรุปุผลที่่�ถูกูต้้องก็ต่็่อเม่ื่�อต้้องยอมรับัความจริงิ 

จากเหตุุดัังกล่่าวทั้้�งหมดก่่อนและการสรุุปนั้้�นจะต้้องสมเหตุุสมผลด้้วย

2.3  การประยุกต์โดยการใช้แผนภาพเวนน์ - ออยเลอร์

		มีี   4 แบบ ดัังนี้้�

1.	 A 1 B

B

A

	 ตััวอย่่าง 1 	 คนเรีียนจบชั้้�นมััธยมศึึกษาตอนต้้นจบชั้้�นประถมศึึกษาปีีที่่� 6 

					     เมื่่�อ	 B แทนเซตคนเรีียนจบชั้้�นมััธยมศึึกษาตอนต้้น

						      A แทนเซตของคนเรีียนจบชั้้�นประถมศึึกษาปีีท่ี่� 6

2.	 A, B ไม่่มีีสมาชิิกร่่วมกััน

A B

	 ตััวอย่่าง 2	 ไม่่มีีค้้างคาวตััวไหนเป็็นนก

					     เมื่่�อ	 B แทนเซตของนกทุุกตััวมีีปีีก

						      A แทนเซตของค้้างคาวมีีปีีก

3.	 A, B มีีสมาชิิกร่่วมกััน        

A                  B

A + B
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	ตั วอย่่าง 3	 ครููบางคนสอนได้้ทั้้�งคณิิตศาสตร์์และฟิิสิิกส์์

					     เมื่่�อ	 A แทนเซตของครููสอนคณิิตศาสตร์์

						      B แทนเซตของครููสอนฟิิสิิกส์์

4. A - B หรืือ B - A

A - B             B - A

	 ตััวอย่่าง 4	 ครููบางคนสอนคณิิตศาสตร์์ได้้อย่่างเดีียว จะได้้ A - B หรืือ

					     ครููบางคนสอนฟิิสิิกส์์ได้้อย่่างเดีียว จะได้้ B - A

					     เมื่่�อ	 A แทนเซตของครููสอนคณิิตศาสตร์์

                       	 B แทนเซตของครููสอนฟิิสิิกส์์

ประเด็็นสำำ�คััญ การสรุุปนั้้�นอาจไม่่ตรงกัับความจริิงในธรรมชาติิ แต่่ต้้องสรุุปอยู่่�ในเหตุุที่่�นำำ�มาพิิจารณา

แบบฝึกหัด
จงพิิจารณาว่่าสมเหตุุสมผลหรืือไม่่

1.	 เหตุุ	 1)  คนรวยทุุกคนขัับรถเบนซ์์

			   2)  คนขายส้้มตำำ�ขัับรถเบนซ์์

	ผล		  คนขายส้้มตำำ�เป็็นคนรวย

ตอบ..................................................................................................................................................................

2.	 เหตุุ	 1)  จำำ�นวนเต็็มลบทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนเต็็ม

			   2)  จำำ�นวนเต็็มทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนตรรกยะ

	ผล		จำ  ำ�นวนเต็็มลบทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนตรรกยะ

ตอบ..................................................................................................................................................................
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3.	 เหตุุ	 1)  จำำ�นวนเต็็มลบทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนเต็็ม

			   2)  จำำ�นวนเต็็มทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนตรรกยะ

			   3)  จำำ�นวนตรรกยะทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนจริิง

	ผล		จำ  ำ�นวนเต็็มลบทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนจริิง

ตอบ..................................................................................................................................................................

4.	 เหตุุ	 1)	จำ ำ�นวนเต็็มลบทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนเต็็ม

			   2)	จำ ำ�นวนเต็็มทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนตรรกยะ

			   3)	จำ ำ�นวนตรรกยะทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนจริิง

	ผล		จำ  ำ�นวนเต็็มทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนจริิง

ตอบ..................................................................................................................................................................

5.	 เหตุุ	 1)	จำ ำ�นวนเต็็มลบทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนเต็็ม

			   2)	จำ ำ�นวนเต็็มทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนตรรกยะ

			   3)	จำ ำ�นวนตรรกยะทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนจริิง

	ผล		จำ  ำ�นวนจริิงทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนเต็็ม

ตอบ..................................................................................................................................................................

6.	 เหตุุ	 1)	 มะม่่วงแก้้วทุุกลููกมีีรสเปรี้้�ยว

			   2)	 มะม่่วงบางลููกเป็็นมะม่่วงแก้้ว

	ผล		  มะม่่วงบางลููกมีีรสเปรี้้�ยว

ตอบ..................................................................................................................................................................

7.	 เหตุุ	 1)	 มะม่่วงแก้้วทุุกลููกมีีรสเปรี้้�ยว

			   2)	 มะม่่วงบางลููกเป็็นมะม่่วงแก้้ว

	ผล		  มะนาวทุุกลููกมีีรสเปรี้้�ยว

ตอบ..................................................................................................................................................................

8.	 เหตุุ	 1)	 มะเขืือเทศสีีแดงมีีรสหวาน

			   2)	 มะเขืือบางลููกมีีสีีแดง

	ผล		  มะเขืือเทศบางลููกมีีรสหวาน

ตอบ..................................................................................................................................................................
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9	 เหตุุ	 1)	 แมลงบางชนิิดบิินไม่่ได้้

			   2)	 นกบางชนิิดบิินไม่่ได้้

	ผล		  แมลงบางชนิิดเป็็นนก

ตอบ..................................................................................................................................................................

10	เหตุุ	 1)	 แมลงบางชนิิดบิินไม่่ได้้

			   2)	 นกบางชนิิดบิินไม่่ได้้

	ผล		  นกบางชนิิดเป็็นแมลง

ตอบ..................................................................................................................................................................

เฉลยแบบฝึกหัด

1.	 ไม่่สมเหตุุสมผล	

2.  สมเหตุุสมผล	

3.  สมเหตุุสมผล	

4.  สมเหตุุสมผล	

5.  ไม่่สมเหตุุสมผล

6.	 สมเหตุุสมผล	

7.  ไม่่สมเหตุุสมผล	

8.  สมเหตุุสมผล	

9.  ไม่่สมเหตุุสมผล   

10. ไม่่สมเหตุุสมผล
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แบบทดสอบท้ายบท
1.	 5, 15, 25, 35, 45, x แล้้ว x = ?

	 1.  50	 2.  55	 3.  60	 4.  65

2.	 12, 17, 22, 27, 32, x แล้้ว x = ?

	 1.  37	 2.  42	 3.  47	 4.  52

3.	 27, 24, 21, 18, 15, x แล้้ว x = ?

	 1.  13	 2.  12	 3.  11	 4.  10

4.	 x, 8x, 15x, 22x, 29x, … ตััวถััดไป = ?

	 1.  32x	 2.  35x	 3.  36x	 4.  39x

5.	 -1, 2, -3, 4, -5, x แล้้ว x = ?

	 1.  -6	 2.  6	 3.  -7	 4.  7

6.	 dB, eC, fD, gE, hF, iG, … ตััวถััดไปคืือ ?

	 1.  iH	 2.  Hg	 3.  Gj	 4.  jH

7.	 aB, bC, cD, dE, eF, fG, … ตััวถััดไปคืือ ?

	 1.  iH	 2.  Hg	 3.  Gh	 4.  gH

8.	 -4A, 8B, -16A, 32B, -64A, x แล้้ว x = ?

	 1.  128A	 2.  -128A	 3.  128B	 4.  -128B

9.	 17 + B, -27X, 37 + B, -47X, 57 + B,… ตััวถััดไปคืือ ?

	 1.  -67X	 2.  -67 + B	 3.  67X	 4.  67 + B

10.  2, -4, 8, -16, 32, x แล้้ว x = ?

	 1.  -52	 2.  58	 3.  62	 4.  -64

11.	 1 + 2 + 3 + … + 95 = ?

	 1.  4,560	 2.  4,650	 3.  5,460	 4.  5,640
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12.	 1 + 2 + 3 + … + 80 = ?

	 1.  2,340	 2.  3,420	 3.  3,240	 4.  4,320

13.	 1 + 2 + 3 + … + 120 = ?

	 1.  6,270	 2.  6,720	 3.  7,620	 4. 7,260

14.	 1 + 2 + 3 + … + 199 = ?

	 1.  19,900 	 2.  20,100	 3.  22,900	 4.  24,100

15.	 1 + 2 + 3 + … + 100 = ?

	 1.  5,050	 2.  5,150	 3.  5,250	 4.  5,350

16.	 6 + 7 + 8 + … + 100 = ?

	 1.  5,035	 2.  5,055	 3.  5,075	 4.  5,095

17.	 11 + 12 + 13 + … + 200 = ?

	 1.  15,890	 2.  20,045	 3.  36,580	 4.  49,980

18.	 1 + 3 + 5 + … + 99 = ?

	 1.  1,500	 2.  2,500	 3.  3,500	 4.  4,500

19.	 2 + 4 + 6 + … + 100 = ?

	 1.  2,250	 2.  2,350	 3.  2,550	 4.  2,650

20.	 51 + 52 + 53 + … + 100 = ?

	 1.  2,485	 2.  2,875	 3.  3,125	 4.  3,775

21.	 เหตุุ	 1)  จำำ�นวนเต็็มบวกทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนเต็็ม

		  2)  จำำ�นวนเต็็มทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนจริิง

	ข้ อสรุุปใดถููกต้้อง

	 1.  จำำ�นวนเต็็มบางจำำ�นวนไม่่เป็็นจำำ�นวนจริิง

	 2.  จำำ�นวนเต็็มบวกทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนตรรกยะ

	 3.  จำำ�นวนเต็็มลบบางจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนจริิง

	 4.  จำำ�นวนเต็็มบวกทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนจริิง
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22.	 เหตุุ  1)  จำำ�นวนเต็็มลบทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนเต็็ม

			   2)  จำำ�นวนเต็็มทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนตรรกยะ

			   3)  จำำ�นวนตรรกยะทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนจริิง

	ข้ อสรุุปใดถููกต้้อง

	 1.	จำ ำ�นวนเต็็มบางจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนตรรกยะ

	 2.	จำ ำ�นวนเต็็มลบทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนจริิง

	 3.	จำ ำ�นวนเต็็มลบบางจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนอตรรกยะ

	 4.	จำ ำ�นวนเต็็มบวกทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนตรรกยะ

23.	 เหตุุ	 1)  จำำ�นวนเต็็มศููนย์์เป็็นจำำ�นวนเต็็ม

			   2)  จำำ�นวนเต็็มทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนตรรกยะ

			   3)  จำำ�นวนตรรกยะทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนจริิง

	ข้ อสรุุปใดถููกต้้อง

	 1.	จำ ำ�นวนเต็็มศููนย์์เป็็นจำำ�นวนจริิง

	 2.	จำ ำ�นวนเต็็มบวกทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนจริิง

	 3.	จำ ำ�นวนเต็็มลบบางจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนตรรกยะ

	 4.	จำ ำ�นวนเต็็มบวกบางจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนตรรกยะ

24.	 เหตุุ	 1)  จำำ�นวนเต็็มทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนตรรกยะ

			   2)  A เป็็นจำำ�นวนตรรกยะ

			   3)  จำำ�นวนตรรกยะเป็็นจำำ�นวนที่่�เขีียนเป็็นเศษส่่วนได้้

	ข้ อสรุุปใดถููกต้้อง

	 1.	 A เป็็นจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนเต็็มศููนย์์

	 2.	 A เป็็นจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนเต็็มลบ

	 3.	 A เป็็นจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนเต็็มบวก

	 4.	 A เป็็นจำำ�นวนที่่�เขีียนเป็็นเศษส่่วนได้้
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25.	 เหตุุ	 1)  A เป็็นจำำ�นวนจริิง

			   2)  จำำ�นวนอตรรกยะทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนจริิง

			   3)  จำำ�นวนตรรกยะทุุกจำำ�นวนเป็็นจำำ�นวนจริิง

	ข้ อสรุุปใดถููกต้้อง

	 1.	 A เป็็นจำำ�นวนเต็็มศููนย์์

	 2.	 A เป็็นจำำ�นวนเต็็มลบ

	 3.	 A เป็็นจำำ�นวนเต็็มบวก

	 4.	 A อาจเป็็นจำำ�นวนอตรรกยะหรืือจำำ�นวนตรรกยะก็็ได้้
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เฉลยแบบทดสอบท้้ายบท

	 1.	 ตอบ 2

		  เพราะ	ตััวเลขมีีค่่าเพิ่่�มทีีละ 10

	 2.	 ตอบ 1

		  เพราะ	ตััวเลขมีีค่่าเพิ่่�มทีีละ 5

	 3.	 ตอบ 2

		  เพราะ	ตััวเลขมีีค่่าลดทีีละ 3

	 4.	 ตอบ 3  

 		  เพราะ	ตััวเลขมีีค่่าเพิ่่�มทีีละ 7x

	 5.	 ตอบ 2

		  เพราะ	ตััวเลขมีีค่่าเพิ่่�มทีีละ 1 และหลัักคู่่�เป็็นบวก

	 6.	 ตอบ 4

 		  เพราะ	�เรีียงตามลำำ�ดัับตััวอัักษรภาษาอัังกฤษ โดยหลัักแรกเป็็นตััวพิิมพ์์เล็็ก เริ่่�มต้้นด้้วย d  

หลัักสองเป็็นตััวพิิมพ์์ใหญ่่เริ่่�มต้้นด้้วย B

	 7.	 ตอบ 4

 		  เพราะ	�เรีียงตามลำำ�ดัับตััวอัักษรภาษาอัังกฤษ โดยหลัักแรกเป็็นตััวพิิมพ์์เล็็กเริ่่�มต้้นด้้วย a  

หลัักสองเป็็นตััวพิิมพ์์ใหญ่่เริ่่�มต้้นด้้วย B

	 8.	 ตอบ 3 

 		  เพราะ	�ค่่าตััวเลขลำำ�ดัับคู่่�เป็็นบวก โดยตััวเลขเพิ่่�มขึ้้�นเป็็นสองเท่่าของตััวหน้้า 

อัักษร A, B สลัับกัันจากตััวแรก

	 9.	 ตอบ 1

		  เพราะ	�ตัวัเลขในลำำ�ดับัคี่่�เป็น็บวกและบวกด้ว้ย B ตัวัเลขในลำำ�ดับัคู่่�ติดิลบและคููณด้ว้ย X โดยตัวัเลข

ในลำำ�ดัับเพิ่่�มทีีละ 10
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	 10.	 ตอบ 4

		  เพราะ	ตััวเลขเพิ่่�มทีีละ 2 เท่่า และเลขลำำ�ดัับคู่่�ติิดลบ

	 11. 	 ตอบ 1

		  เพราะ	1 + 2 + 3 + … + 95 = 2
95  x 96  = 4,560

	 12. 	 ตอบ 3

		  เพราะ	1 + 2 + 3 + … + 80 = 2
80  x 81  = 3,240

	 13. 	 ตอบ 4

		  เพราะ	1 + 2 + 3 + … + 120 = 2
120  x 121  = 7,260

	 14. 	 ตอบ 1

		  เพราะ	1 + 2 + 3 + … + 199 = 2
199  x 200  = 19,900

	 15. 	 ตอบ 1

		  เพราะ	1 + 2 + 3 + … + 100 = 2
100  x 101  = 5,050

	 16. 	 ตอบ 1

		  เพราะ	�6 + 7 + 8 + … + 100 = 100 - 5
2  x 106 = 5,035

	 17.	 ตอบ 2

		  เพราะ	11 + 12 + 13 + … + 200 = 200 - 10
2  x 211 = 20,045

	 18.	 ตอบ 2

		  เพราะ	1 + 3 + 5 + … + 99 = 100
4  x 100 = 2,500

	 19.	 ตอบ 3

		  เพราะ	2 + 4 + 6 + 8 + … + 100 = 100
4  x 102 = 2,550

	 20.	 ตอบ 4

		  เพราะ	51 + 52 + 53 + … + 100 = 25 x 151 = 3,775
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	 21.	 ตอบ 4

	 	 เพราะ อยู่่�ในแผนภาพเวนน์์ - ออยเลอร์์ แบบที่่� 1

	  	    ให้้ R แทนเซตจำำ�นวนจริง และ I+ แทนเซตจำำ�นวนเต็็มบวก จะได้้แผนภาพดัังนี้้�

	 22.	 ตอบ 2  

	 	 เพราะ อยู่่�ในแผนภาพเวนน์์ - ออยเลอร์์ แบบที่่� 1

	 	 ให้้ R แทนเซตจำำ�นวนจริิง และ I- แทนเซต จำำ�นวนเต็็มลบ จะได้้แผนภาพดัังนี้้�

	 23.	 ตอบ 1

	 	 เพราะ อยู่่�ในแผนภาพเวนน์์ - ออยเลอร์์ แบบที่่� 1 และ 2

	 	 ให้้ R แทนเซตของจำำ�นวนจริิง โดย R = {I-, 0, I+}

	 	 ซึ่่�ง I- แทนเซตของจำำ�นวนเต็็มลบ และ I+ แทนเซตของจำำ�นวนเต็็มบวก จะได้้แผนภาพดัังนี้้�

	 24.	 ตอบ 4

	 	 เพราะ อยู่่�ในแผนภาพเวนน์์ - ออยเลอร์์ แบบที่่� 1 และ 2

	 	 ให้้ A แทนเซตของจำำ�นวนตรรกยะ และ I แทนเซตของจำำ�นวนเต็็ม 

	 	 F แทนเซตของจำำ�นวนตรรกยะที่่�เขีียนเป็็นเศษส่่วนได้้ จะได้้แผนภาพดัังนี้้�

	 25.	 ตอบ 4

	 	 เพราะ อยู่่�ในแผนภาพเวนน์์ - ออยเลอร์์ แบบที่่� 1 และ 2

	 	 ให้้ A แทนเซตของจำำ�นวนจริิง Q แทนเซตของจำำ�นวนตรรกยะ 

	 	 P แทนเซตของจำำ�นวนอตรรกยะ จะได้้แผนภาพดัังนี้้�

R

I-

R

0

I-
I+

A, F

I

P
A
Q

R

I+
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51

ระบบจำ�ำนวนจริง03
บทที่

3.1  องค์ประกอบระบบจำ�ำนวนจริง

จำำ�นวนจริิง (R) 

อตรรกยะ (Q′) ตรรกยะ (Q) 

ไม่่ใช่่จำำ�นวนเต็็ม (I′)

จำำ�นวนเต็็มลบ (I-) จำำ�นวนเต็็มบวก (I+) 

จำำ�นวนเต็็ม (I) 

จำำ�นวนเต็็มศููนย์์ (I0) 

จากแผนภาพข้้างบนอธิิบายได้้ว่่า

	 1.	จำ ำ�นวนจริิงจะประกอบด้้วยจำำ�นวนตรรกยะ และอตรรกยะ 

 		จำ  ำ�นวนตรรกยะ 	 :	สามารถเขีียนให้้อยู่่�ในรููปเศษส่่วนของจำำ�นวนเต็็มได้้ เช่่น 2, 3.5, 0.03 เขีียนเป็็น 

						      1
2 , 10
35, 100

3  ตามลำำ�ดัับ

 		จำ  ำ�นวนอตรรกยะ :	 ไม่่สามารถเขีียนให้้อยู่่�ในรููปเศษส่่วนได้้ เช่่น π = 3.14159265…, 

						      2  = 1.414… เป็็นต้้น



	 2.	จำ ำ�นวนตรรกยะประกอบด้้วยจำำ�นวนเต็็ม (เช่่น -3, -9, -1, 45, 19, 28) และไม่่ใช่่จำำ�นวนเต็็ม 

		  (เช่่น 7
2 , 9
5, 5
3 ) 

	 3.	จำ ำ�นวนเต็็มประกอบด้้วย จำำ�นวนเต็็มบวก (เช่่น 45, 19, 28) จำำ�นวนเต็็มศููนย์์ (คืือ 0) และ

		จำ  ำ�นวนเต็็มลบ (เช่่น -3, -9, -1) 

		  จะเห็็นว่่า จำำ�นวนจริิงที่่�เขีียนบนแผนภาพนั้้�นก็็คืือ จำำ�นวนท่ี่�ได้้ใช้้จริิงในเรื่่�องทั่่�วๆ ไป เพื่่�อใช้้แทนปริิมาณ

ต่่างๆ เช่่น น้ำำ��หนััก ส่่วนสููง จำำ�นวนสิ่่�งของ ความยาว อุุณหภููมิิ ดััชนีีตลาดหลัักทรััพย์์ และอื่่�นๆ อีีกมากมาย

		  เมื่่�อมองในรููปแบบเซต จะกล่่าวได้้ว่่า เซตของจำำ�นวนจริิงนั้้�น ประกอบไปด้้วยเซตของจำำ�นวนตรรกยะ

และจำำ�นวนอตรรกยะ

3.2  สมบัติของจำ�ำนวนจริงเกี่ยวกับการบวกและการคูณ

		  ให้้ x, y และ z เป็็นจำำ�นวนจริิงใดๆ จะมีีสมบััติิการเท่่ากัันอยู่่� 5 ข้้อง่่ายๆ ดัังนี้้�

	 1.	 การสะท้้อน เช่่น x = x

	 2.	 การสมมาตร เช่่น ถ้้า x = y แล้้ว y = x

	 3.	 การถ่่ายทอด เช่่น ถ้้า x = y และ y = z แล้้ว x = z

	 4.	 การบวกด้้วยจำำ�นวนที่่�เท่่ากััน เช่่น ถ้้า x = y แล้้ว x + 2 = y + 2

	 5.	 การคููณด้วยจำำ�นวนที่่�เท่่ากััน เช่่น ถ้้า x = y แล้้ว 5x = 5y

		  เอกลัักษณ์์ของการบวกของจำำ�นวนจริิง คืือ จำำ�นวนใดก็็ตามที่่�ไปบวกกัับตััวเลขนั้้�นแล้้วยัังได้้ค่่า

เท่่าเดิิม พิิจารณาเมื่่�อ x เป็็นจำำ�นวนจริิงใดๆ x + 0 = x = 0 + x นั่่�นคืือ 0 เป็็นเอกลัักษณ์์ของการบวก

		  อิินเวอร์์สของการบวกของจำำ�นวนจริิง คืือ จำำ�นวนใดก็็ตามที่่�ไปบวกกัับตััวเลขนั้้�นแล้้วได้้เอกลัักษณ์์

พิิจารณาเมื่่�อ x เป็็นจำำ�นวนจริิงใดๆ x + (-x) = 0 = (-x) + x นั่่�นคืือ (-x) เป็็นอิินเวอร์์สของการบวก

เช่่น -5 มีีอิินเวอร์์สของการบวก คืือ 5 ในขณะที่่� 5 มีีอิินเวอร์์สของการบวก คืือ -5 เป็็นต้้น

สรุุปสมบััติิที่่�เกี่่�ยวข้้องกัับการบวก ได้้แก่่ 

	 1.	 สมบััติิปิิด หมายถึึง ถ้้า x, y เป็็นจำำ�นวนจริิงใดๆ แล้้ว x + y ยัังเป็็นจำำ�นวนจริิงอยู่่�

	 2.	 สมบััติิการสลัับที่่� หมายถึึง ถ้้า x, y เป็็นจำำ�นวนจริิงใดๆ แล้้ว x + y = y + x

	 3.	 สมบััติิการเปลี่่�ยนหมู่่� หมายถึึง ถ้้า x, y เป็็นจำำ�นวนจริิงใดๆ แล้้ว (x + y) + z = x + (y + z) 

	 4.	 สมบััติิการมีีเอกลัักษณ์์ คืือ 0 หมายถึึง x + 0 = x = 0 + x

	 5.	 สมบััติิการมีีอิินเวอร์์ส คืือ -x หมายถึึง x + (-x) = 0 = (-x) + x
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		  เอกลัักษณ์์ของการคููณของจำำ�นวนจริิง คืือ จำำ�นวนใดก็็ตามท่ี่�ไปคููณกับจำำ�นวนนั้้�นแล้้วยัังได้้ค่่า 

เท่่าเดิิม พิิจารณาเมื่่�อ x เป็็นจำำ�นวนจริิงใดๆ (x)1 = x = 1(x) นั่่�นคืือ 1 เป็็นเอกลัักษณ์์ของการคููณ

		  อิินเวอร์์สของการคููณของจำำ�นวนจริิง คืือ จำำ�นวนใดก็็ตามที่่�ไปคููณกัับจำำ�นวนนั้้�นแล้้วได้้เอกลัักษณ์์

พิิจารณาเมื่่�อ x เป็็นจำำ�นวนจริิงใดๆ ที่่�ไม่่เท่่ากัับ 0 แล้้ว x(x-1) = 1 = (x-1)x นั่่�นคืือ (x-1) หรืือส่่วนกลัับของ

จำำ�นวนจริิงเป็็นอิินเวอร์์สของการคููณ เช่่น 9 มีีอิินเวอร์์สของการคููณ คืือ 9-1 ในขณะที่่� 7
2  มีีอิินเวอร์์สของ 

การคููณคืือ 2
7  เป็็นต้้น

สรุุปสมบััติิที่่�เกี่่�ยวข้้องกัับการคููณ ได้้แก่่ 

	 1.	 สมบััติิปิิด หมายถึึง ถ้้า x, y เป็็นจำำ�นวนจริิงใดๆ แล้้ว (x)(y) ยัังเป็็นจำำ�นวนจริิงอยู่่�

	 2.	 สมบััติิการสลัับที่่� หมายถึึง ถ้้า x, y เป็็นจำำ�นวนจริิงใดๆ แล้้ว (x)(y) = (y)(x) 

	 3.	 สมบััติิการเปลี่่�ยนหมู่่� หมายถึึง ถ้้า x, y เป็็นจำำ�นวนจริิงใดๆ แล้้ว (x)[(y)(z)] = [(x)(y)](z) 

	 4.	 สมบััติิการมีีเอกลัักษณ์์ คืือ 1 หมายถึึง x · · 1 = 1 · · x 

	 5.	 สมบััติิการมีีอิินเวอร์์ส คืือ x-1 หรืือส่่วนกลัับของจำำ�นวนจริิง หมายถึึง x · · x-1 = 1 = x-1 · · x

		  หรืือ x · · 1x  = 1 = 1x  ·· x

3.3  การประยุกต์ใช้สมบัติของจำ�ำนวนจริงในการแก้สมการ

	 1 	 การแก้้สมการกำำ�ลัังสองโดยการแยกตััวประกอบ 

ตััวอย่่าง 1		  (3x2 - 5x - 2)(2x2 + 9x - 81) = 0

วิิธีีทำำ�		   	 (3x + 1)(x - 2)(x + 9)(2x - 9) = 0

				    จะได้้   x = - 1
3 , 2, -9, 92

ตััวอย่่าง 2 		 (2x2 + x - 1)(x2 - 4) = 0

วิิธีีทำำ�			   (2x - 1)(x + 1)(x - 2)(x + 2) = 0

				    จะได้้  x = 12 , -1, 2, -2

	 2 	 การแก้้สมการกำำ�ลัังสองโดยการทำำ�เป็็นกำำ�ลัังสองสมบููรณ์์

ตััวอย่่าง 3		  x2 + 4x + 4  =  0

วิิธีีทำำ�			   x2 + 2x(2) + 22  =  0

		   			    (x + 2)2  =  0

				    จะได้้  x  =  -2
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ตััวอย่่าง 4	 	 x2 + 2x - 6 = 0

วิิธีีทำำ�				    x2 + 2x(1) + (1)2 - (1)2 - 6	 =	 0

					     (x + 1)2 - 7	 =	 0

					     (X + 1)2 - ( 7 )2	 =	 0

					     (x + 1 - 7 )(x + 1 + 7 )	 =	 0

	 			   จะได้้ x  =  -1 + 7 , -1 - 7

	 3 	 การแก้้สมการกำำ�ลัังสองโดยใช้้สููตร

			   จาก	ax2 + bx + c = 0, a ! 0 เมื่่�อแก้้สมการแล้้วจััดรููปใหม่่ 

			   จะได้้	-b + b2 - 4ac
2a , -b - b2 - 4ac

2a

			   หรืือ	 -b ± b2 - 4ac
2a

			   โดยจะหาคำำ�ตอบ x ที่่�เป็็นจำำ�นวนจริิงได้้ก็็ต่่อเมื่่�อ b 4ac 0
2

H-

ตััวอย่่าง 5		  x2 - 4x + 3 = 0

วิิธีีทำำ�		  	 เช็็ค b2 - 4ac H 0 ก่่อน    โดย a = 1, b = -4, c = 3

				    จะได้้ (-4)2 - 4(1)(3) = 16 - 12 = 4 H 0

				    แสดงว่่าสามารถหาคำำ�ตอบ x ที่่�เป็็นจำำ�นวนจริิงได้้

				    จากสููตร	 x	 =	 -b ± b2 - 4ac
2a

				    จะได้้	 x	 =	 -(-4) ± (-4)2 - 4(1)(3)
2(1)

 

					     x	 =	 4 ± 2
2    =   62 , 22    =   3, 1

				    จะได้้ x = 3, 1

ตััวอย่่าง 6		  x2 + 3x - 10 = 0

วิิธีีทำำ�			   เช็็ค b2 - 4ac H 0 ก่่อน    โดย a = 1, b = 3, c = -10

				    จะได้้ 32 - 4(1)(-10) = 49 H 0

				    แสดงว่่าสามารถหาคำำ�ตอบ x ที่่�เป็็นจำำ�นวนจริิงได้้

				    จากสููตร	 x	 =	 -b ± b2 - 4ac
2a

					     x	 =	 -3 ± (-3)2 - 4(1)(-10)
2(1)

 

					     x	 =	 -3 ± 7
2    =   42 , -10

2    =   2, -5

				    จะได้้ x = 2, -554



3.4  การไม่เท่ากันและสมบัติของการไม่เท่ากัน

		  การไม่่เท่่ากััน จะใช้ส้ััญลัักษณ์์ต่่างๆ ดัังนี้้� , , , ,2 1! H G  

		  อสมการ คืือ ประโยคที่่�มีีสััญลัักษณ์์ดัังกล่่าวข้้างต้้น เช่่น 4x + 3 H 11 เป็็นต้้น

สมบััติิของการไม่่เท่่ากััน

		  ให้้ x, y และ z เป็็นจำำ�นวนจริิงใดๆ สมบััติิของการไม่่เท่่ากััน ได้้แก่่

	 1.	 การถ่่ายทอด

		ถ้  า x 2 y และ y 2 z แล้้ว x 2 z

	 2.	 การบวกด้้วยจำำ�นวนที่่�เท่่ากััน

		ถ้  า x 2 y แล้้ว x + z 2 y + z

	 3.	 การคููณด้วยจำำ�นวนที่่�เท่่ากััน

		ถ้  า x 2 y และ z 2 0 แล้้ว xz 2 yz

		  แต่่ถ้้า x 2 y และ z 1 0 แล้้ว xz 1 yz

นำำ�สมบััติิเหล่่านี้้�ไปใช้้ในการแก้้อสมการ ดัังตััวอย่่างต่่อไปนี้้�

		  4x - 8 2 2 ใช้้สมบััติิข้้อ 2 นำำ� 8 ไปบวกทั้้�งสองข้้าง จะได้้

		  4x - 8 + 8 2 2 + 8 จะได้้ 4x 2 10 จากนั้้�น ใช้้สมบััติิข้้อ 3 นำำ� 4
1  ไปคููณทั้้�งสองข้้าง จะได้้

		  4
1 (4x) 2 4

1 (10) จะได้้ x 2 2.5 เป็็นคำำ�ตอบของอสมการดัังกล่่าว

!!..!!.. หมายเหตุหมายเหตุ

	 ในการนำำ�ตััวเลขที่่�ติิดลบไปคููณในอสมการ ต้้องกลัับเครื่่�องหมายอสมการเสมอ

ตััวอย่่าง 7	 	 จงแก้้อสมการ 7x - 14 2 7 

วิิธีีทำำ�			นำ   ำ� 14 ไปบวกทั้้�งสองข้้าง 7x - 14 + 14 2 7 + 14 จะได้้ 7x 2 21

				นำ    ำ� 7
1  ไปคููณทั้้�งสองข้้าง 17  (7x) 2 17  (21) จะได้้ x 2 3

ตััวอย่่าง 8		  จงแก้้อสมการ -(7x - 14) 2 7 

วิิธีีทำำ�			นำ   ำ� -1 ไปคููณทั้้�งสองข้้าง 7x - 14 1 -7

				นำ    ำ� 14 ไปบวกทั้้�งสองข้้าง 7x - 14 + 14 1 -7 + 14 จะได้้ 7x 1 7

				นำ    ำ� 7
1  ไปคููณทั้้�งสองข้้าง  7

1 (7x) 1 7
1 (7) จะได้้ x 1 1
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ช่่วงและการเขีียนแทนด้้วยเส้้นจำำ�นวน

	 สามารถเขีียนช่่วงในรููปแบบเซตแบบบอกเงื่่�อนไขและเส้้นจำำ�นวนได้้ ดัังนี้้� 

	 (โดย U = R, a, b เป็็นจำำ�นวนจริิงใดๆ) 

1.	ช่่ วงเปิิด (a, b) หมายถึึง {x | a x b}1 1
	

a               b

	 เช่่น ช่่วงเปิิด (-2, 5) หมายถึึง 2 x 5}1 1{x | -
	

-2               5

2.	ช่่ วงปิิด [a, b] หมายถึึง {x | a x b}G G
	

a               b

	 เช่่น ช่่วงปิิด [1, 9] หมายถึึง  !x ; 1 G x G 9 + 
	

1               9

3.	ช่่ วงครึ่่�งเปิิด (a, b] หมายถึึง {x | a x b}1 G

a               b

	 เช่่น ช่่วงครึ่่�งเปิิด (-1, 4] หมายถึึง 1 x 4}1 G{x | -  

-1              4

4.	ช่่ วงครึ่่�งปิิด [a, b) หมายถึึง {x | a x b}1G

a               b

	 เช่่น ช่่วงครึ่่�งปิิด [2, 8) หมายถึึง {x | 2 x 8}1G  

2               8

5.	ช่่ วง (a, 3) หมายถึึง !x ; x 2 a+

a

	 เช่่น ช่่วง (5, 3) หมายถึึง !x ; x 2 5+

5
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