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√–∫∫®”π«π®√‘ß
1. √–∫∫®”π«π®√‘ß

·ºπº—ß· ¥ß§«“¡ —¡æ—π∏å¢Õß®”π«π™π‘¥µà“ßÊ

®”π«π‡™‘ß´âÕπ

®”π«π®√‘ß ®”π«π®‘πµ¿“æ

®”π«πÕµ√√°¬– ®”π«πµ√√°¬–

®”π«πµ√√°¬– ®”π«π‡µÁ¡
∑’Ë‰¡à„™à®”π«π‡µÁ¡

®”π«π‡µÁ¡≈∫ »Ÿπ¬å ®”π«π‡µÁ¡∫«°
(®”π«ππ—∫)

√–∫∫®”π«π®√‘ß

®“°·ºπº—ß· ¥ß§«“¡ —¡æ—π∏å¢Õß®”π«π¢â“ßµâπ ®–æ∫«à“√–∫∫®”π«π®√‘ß®–
ª√–°Õ∫‰ª¥â«¬

1. ®”π«πÕµ√√°¬– À¡“¬∂÷ß ®”π«π∑’Ë‰¡à “¡“√∂‡¢’¬π„ÀâÕ¬Ÿà„π√Ÿª‡»… à«π¢Õß
®”π«π‡µÁ¡ À√◊Õ∑»π‘¬¡ È́”‰¥â µ—«Õ¬à“ß‡™àπ    2 ,    3 ,    5 , -   2 , -   3 , -   5  À√◊Õ ¶ ´÷Ëß¡’§à“
3.14159265...

2. ®”π«πµ√√°¬– À¡“¬∂÷ß ®”π«π∑’Ë “¡“√∂‡¢’¬π„ÀâÕ¬Ÿà„π√Ÿª‡»… à«π¢Õß
®”π«π‡µÁ¡ À√◊Õ∑»π‘¬¡´È”‰¥â µ—«Õ¬à“ß‡™àπ

  

1
2 ‡¢’¬π‡∑π¥â«¬ 0.5000...

  

1
3 ‡¢’¬π·∑π¥â«¬ 0.3333...  =    0.3.   
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4
2 ‡¢’¬π·∑π¥â«¬ 2.0000...

  

1
7 ‡¢’¬π·∑π¥â«¬   0.142857  .       .

√–∫∫®”π«πµ√√°¬–

®”π«πµ√√°¬– ¬—ß “¡“√∂·∫àßÕÕ°‡ªìπ 2 ª√–‡¿∑ §◊Õ
1. ®”π«πµ√√°¬–∑’Ë‰¡à„™à®”π«π‡µÁ¡ À¡“¬∂÷ß ®”π«π∑’Ë “¡“√∂‡¢’¬π„ÀâÕ¬Ÿà„π√Ÿª

‡»… à«π À√◊Õ∑»π‘¬¡´È”‰¥â ·µà‰¡à‡ªìπ®”π«π‡µÁ¡ µ—«Õ¬à“ß‡™àπ 
  

1
2 , 

  

1
3  , 

  

1
7

2. ®”π«π‡µÁ¡ À¡“¬∂÷ß ®”π«π∑’Ë‡ªìπ ¡“™‘°¢Õß‡´µ I = [..., -4, -3, -2, -1,
0, 1, 2, 3, 4, ...} ‡¡◊ËÕ°”Àπ¥„Àâ I ‡ªìπ‡´µ¢Õß®”π«π‡µÁ¡

√–∫∫®”π«π‡µÁ¡

®”π«π‡µÁ¡¬—ß “¡“√∂·∫àßÕÕ°‰¥âÕ’°‡ªìπ 3 ª√–‡¿∑¥â«¬°—π

I  =  {..., -4, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3, 4, ...}

®”π«π‡µÁ¡≈∫ ®”π«π‡µÁ¡∫«°
®”π«π‡µÁ¡»Ÿπ¬å

1. ®”π«π‡µÁ¡≈∫ À¡“¬∂÷ß ®”π«π∑’Ë‡ªìπ ¡“™‘°¢Õß‡´µ I- ‚¥¬∑’Ë

I-  =  {..., -4, -3, -2, -1}

‡¡◊ËÕ I- ‡ªìπ‡´µ¢Õß®”π«π‡µÁ¡≈∫
2. ®”π«π‡µÁ¡»Ÿπ¬å (0)
3. ®”π«π‡µÁ¡∫«° À¡“¬∂÷ß ®”π«π∑’Ë‡ªìπ ¡“™‘°¢Õß‡´µ I+ ‚¥¬∑’Ë

I+  =  {1, 2, 3, 4, ...}

‡¡◊ËÕ I+ ‡ªìπ‡´µ¢Õß®”π«π‡µÁ¡∫«°
®”π«π‡µÁ¡∫«° ‡√’¬°‰¥âÕ’°Õ¬à“ß«à“ ç®”π«ππ—∫é ́ ÷Ëß‡¢’¬π·∑π‡´µ¢Õß®”π«ππ—∫

‰¥â¥â«¬ —≠≈—°…≥å N ‚¥¬∑’Ë

N  =  I+  =  {1, 2, 3, 4, ...}
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√–∫∫®”π«π‡™‘ß ấÕπ

πÕ°®“°√–∫∫®”π«π®√‘ß∑’Ë°≈à“«¡“¢â“ßμâπ·≈â« ¬—ß¡’®”π«πÕ’°ª√–‡¿∑Àπ÷Ëß ÷́Ëß‰¥â
®“°°“√·°â ¡°“√μàÕ‰ªπ’È

x2 = -1 ∴ x =    -1 = i
x2 = -2 ∴ x =    -2 =    2 i
x2 = -3 ∴ x =    -3 =    3 i

®–‡ÀÁπ‰¥â«à“ ç‰¡à “¡“√∂®–À“®”π«π®√‘ß„¥∑’Ë¬°°”≈—ß Õß·≈â«¡’§à“‡ªìπ≈∫é ‡√“‡√’¬°

   -1,    -2 ,    -3  À√◊Õ®”π«πÕ◊ËπÊ „π≈—°…≥–π’È«à“ ç®”π«π®‘πμ¿“æé ·≈–‡√’¬°    -1 «à“ çÀπ÷Ëß

Àπà«¬®‘πμ¿“æé ‡¢’¬π·∑π¥â«¬ —≠≈—°…≥å i
¬Ÿ‡π’¬π¢Õß‡´μ®”π«π®√‘ß°—∫‡´μ®”π«π®‘πμ¿“æ §◊Õ ç‡´μ®”π«π‡™‘ß´âÕπé

(Complex numbers)

®ß‡¢’¬π‡§√◊ËÕßÀ¡“¬ ✓Àπâ“¢âÕ§«“¡∑’Ë‡ªìπ®√‘ß ·≈–‡¢’¬π‡§√◊ËÕßÀ¡“¬ ✗ Àπâ“¢âÕ§«“¡∑’Ë‡ªìπ‡∑Á®

________ 1. 0 ‡ªìπ®”π«π‡μÁ¡∫«°

________ 2.
  

 (-9)2  ‡ªìπ®”π«π‡μÁ¡≈∫
________ 3. -|-4 | ‡ªìπ®”π«π‡μÁ¡∫«°
________ 4.    9  +    4  ‡ªìπ®”π«π‡μÁ¡∫«°
________ 5.    4  ‡ªìπ®”π«πμ√√°¬–

________ 6. -
  

2
9  ‡ªìπ®”π«πμ√√°¬–

________ 7. 0.1234 ‡ªìπ®”π«πμ√√°¬–
________ 8. 3.1444... ‡ªìπ®”π«πÕμ√√°¬–
________ 9. 1.999... ‡ªìπ®”π«π‡μÁ¡
________ 10. 3.173... ‡ªìπ®”π«πÕμ√√°¬–
________ 11. 3.232232223... ‡ªìπ®”π«πμ√√°¬–

________ 12.
  

 8
2  ‡ªìπ®”π«πÕμ√√°¬–

________ 13.     16  ‡ªìπ®”π«πμ√√°¬–
________ 14.    x  ‡ªìπ®”π«π®√‘ß ‡¡◊ËÕ x ‡ªìπ®”π«π®√‘ß
________ 15. ‡¡◊ËÕ x ≥ 0 ·≈â«    x  ≥ 0

· ∫ ∫ Ωñ ° À— ¥ ∑’Ë  1
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________ 16. ‡¡◊ËÕ x ‡ªìπ®”π«π®√‘ß„¥Ê ·≈â«    x2 = | x |

________ 17. ®”π«π∑’Ë‡¢’¬π‰¥â„π√Ÿª 
  

a
b  ‚¥¬∑’Ë a ·≈– b ‡ªìπ®”π«π‡μÁ¡ ·≈– b ≠ 0 ‡√’¬°

®”π«ππ—Èπ«à“ ®”π«πμ√√°¬–

________ 18. ®”π«πÕμ√√°¬– §◊Õ ®”π«π∑’Ë‰¡à “¡“√∂®–‡¢’¬π‰¥â„π√Ÿª 
  

a
b  ‚¥¬∑’Ë a ·≈– b

‡ªìπ®”π«π‡μÁ¡·≈– b ≠ 0
________ 19. ®”π«π∑’Ë‡¢’¬π‰¥â„π√Ÿª∑»π‘¬¡´È” ‡ªìπ®”π«πμ√√°¬–
________ 20. ®”π«π∑’Ë‡¢’¬π„π√Ÿª∑»π‘¬¡‰¡à´È” ‡ªìπ®”π«πÕμ√√°¬–

________ 21.
  

¶
0  ‡ªìπ®”π«πÕμ√√°¬–

________ 22.
  

0
¶

 ‡ªìπ®”π«π®√‘ß

________ 23. ¡’®”π«π‡μÁ¡∫«°∑’Ë¡’§à“πâÕ¬∑’Ë ÿ¥
________ 24. ¡’®”π«π‡μÁ¡∫«°∑’Ë¡’§à“¡“°∑’Ë ÿ¥
________ 25. ¡’®”π«π‡μÁ¡≈∫∑’Ë¡’§à“¡“°∑’Ë ÿ¥
________ 26. ¡’®”π«π‡μÁ¡≈∫∑’Ë¡’§à“πâÕ¬∑’Ë ÿ¥
________ 27. ¡’®”π«πμ√√°¬–∑’Ë¡’§à“πâÕ¬∑’Ë ÿ¥
________ 28. ¡’®”π«πμ√√°¬–∑’Ë¡’§à“¡“°∑’Ë ÿ¥
________ 29. ¡’®”π«π‡μÁ¡∫«°∑’Ë¡’§à“¡“°∑’Ë ÿ¥ ∑’Ë¡’§à“πâÕ¬°«à“ 1,000
________ 30. ¡’®”π«π‡μÁ¡≈∫∑’Ë¡’§à“πâÕ¬∑’Ë ÿ¥ ∑’Ë¡’§à“¡“°°«à“ -1,000
________ 31. ∂â“    x  ‡ªìπ®”π«πμ√√°¬– ·≈â« x ‡ªìπ®”π«πμ√√°¬–
________ 32. ∂â“ x ‡ªìπ®”π«πμ√√°¬– ·≈â«    x  ‡ªìπ®”π«πμ√√°¬–
________ 33. ¡’®”π«π®√‘ß x ∑’Ë    x  < 0
________ 34. ∂â“ x ‡ªìπ®”π«π®√‘ß ·≈â« x μâÕß‡ªìπ®”π«πμ√√°¬– À√◊ÕÕμ√√°¬–

________ 35.    |x |  ‡ªìπ®”π«π®√‘ß‡ ¡Õ ‡¡◊ËÕ x ‡ªìπ®”π«π®√‘ß

2.  ¡∫—μ‘¢Õß®”π«π®√‘ß

 ¡∫—μ‘°“√‡∑à“°—π¢Õß®”π«π®√‘ß

°”Àπ¥ a, b, c ‡ªìπ®”π«π®√‘ß„¥Ê

1.  ¡∫—μ‘°“√ –∑âÕπ a = a

2.  ¡∫—μ‘°“√ ¡¡“μ√ ∂â“ a = b ·≈â« b = a

3.  ¡∫—μ‘°“√∂à“¬∑Õ¥ ∂â“ a = b ·≈– b = c ·≈â« a = c
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4.  ¡∫—µ‘¢Õß°“√∫«°¥â«¬®”π«π∑’Ë‡∑à“°—π ∂â“ a = b ·≈â« a + c = b + c
5.  ¡∫—µ‘°“√§Ÿ≥¥â«¬®”π«π∑’Ë‡∑à“°—π ∂â“ a = b ·≈â« ac = bc

 ¡∫—µ‘¢Õß°“√∫«°„π√–∫∫®”π«π®√‘ß

°”Àπ¥„Àâ a, b, c ‡ªìπ®”π«π®√‘ß„¥Ê
1.  ¡∫—µ‘ªî¥¢Õß°“√∫«° a + b ‡ªìπ®”π«π®√‘ß
2.  ¡∫—µ‘°“√ ≈—∫∑’Ë¢Õß°“√∫«° a + b = b + a
3.  ¡∫—µ‘°“√‡ª≈’Ë¬π°≈ÿà¡¢Õß°“√∫«° a + (b + c) = (a + b) + c
4. ‡Õ°≈—°…≥å°“√∫«°   Q 0 + a = a = a + 0

π—Ëπ§◊Õ „π√–∫∫®”π«π®√‘ß®–¡’ 0 ‡ªìπ‡Õ°≈—°…≥å°“√∫«°
5. Õ‘π‡«Õ√å °“√∫«°   Q a + (-a) = 0 = (-a) + a

π—Ëπ§◊Õ „π√–∫∫®”π«π®√‘ß ®”π«π®√‘ß a ®–¡’ -a ‡ªìπÕ‘π‡«Õ√å ¢Õß°“√∫«°

 ¡∫—µ‘¢Õß°“√§Ÿ≥„π√–∫∫®”π«π®√‘ß

°”Àπ¥ a, b, c ‡ªìπ®”π«π®√‘ß„¥Ê
1.  ¡∫—µ‘ªî¥¢Õß°“√§Ÿ≥  ab ‡ªìπ®”π«π®√‘ß
2.  ¡∫—µ‘°“√ ≈—∫∑’Ë¢Õß°“√§Ÿ≥  ab = ba
3.  ¡∫—µ‘°“√‡ª≈’Ë¬π°≈ÿà¡¢Õß°“√§Ÿ≥  a(bc) = (ab)c
4. ‡Õ°≈—°…≥å°“√§Ÿ≥    Q 1 • a = a = a • 1

π—Ëπ§◊Õ „π√–∫∫®”π«π®√‘ß¡’ 1 ‡ªìπ‡Õ°≈—°…≥å°“√§Ÿ≥
5. Õ‘π‡«Õ√å °“√§Ÿ≥    Q a • a-1 = 1 = a • a-1

π—Ëπ§◊Õ „π√–∫∫®”π«π®√‘ß ®”π«π®√‘ß a ®–¡’ a-1 ‡ªìπÕ‘π‡«Õ√å °“√§Ÿ≥
6.  ¡∫—µ‘¢Õß°“√·®°·®ß

a(b + c) = ab + ac
(b + c)a = ba + ca

®“° ¡∫—µ‘¢Õß√–∫∫®”π«π®√‘ß∑’Ë‰¥â°≈à“«‰ª·≈â«  “¡“√∂π”¡“æ‘ Ÿ®πå‡ªìπ∑ƒ…Æ’∫∑
µà“ßÊ ‰¥â¥—ßπ’È

∑ƒ…Æ’∫∑∑’Ë 1 °Æ°“√µ—¥ÕÕ° ”À√—∫°“√∫«°

‡¡◊ËÕ a, b, c ‡ªìπ®”π«π®√‘ß„¥Ê
∂â“ a + c  =  b + c  ·≈â«  a = b
∂â“ a + b  =  a + c  ·≈â«  b = c
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∑ƒ…Æ’∫∑∑’Ë 2 °Æ°“√µ—¥ÕÕ° ”À√—∫°“√§Ÿ≥

‡¡◊ËÕ a, b, c ‡ªìπ®”π«π®√‘ß„¥Ê
∂â“ ac  =  bc  ·≈–  c ≠ 0  ·≈â«  a = b
∂â“ ab  =  ac  ·≈–  a ≠ 0  ·≈â«  b = c

∑ƒ…Æ’∫∑∑’Ë 3 ‡¡◊ËÕ a  ‡ªìπ®”π«π®√‘ß„¥Ê
a • 0  =  0
0 • a  =  0

∑ƒ…Æ’∫∑∑’Ë 4 ‡¡◊ËÕ a  ‡ªìπ®”π«π®√‘ß„¥Ê
(-1)a = -a
a(-1) = -a

∑ƒ…Æ’∫∑∑’Ë 5 ‡¡◊ËÕ a, b  ‡ªìπ®”π«π®√‘ß„¥Ê
∂â“ ab  =  0  ·≈â«  a  =  0  À√◊Õ  b  =  0

∑ƒ…Æ’∫∑∑’Ë 6 ‡¡◊ËÕ a, b  ‡ªìπ®”π«π®√‘ß„¥Ê
a(-b) = -ab
(-a)b = -ab

(-a)(-b) = ab

‡√“ “¡“√∂π‘¬“¡°“√≈∫·≈–°“√À“√®”π«π®√‘ß‰¥â‚¥¬Õ“»—¬ ¡∫—µ‘¢Õß°“√∫«°·≈–
°“√§Ÿ≥„π√–∫∫®”π«π®√‘ß∑’Ë‰¥â°≈à“«‰ª·≈â«¢â“ßµâπ

°“√≈∫®”π«π®√‘ß

∫∑π‘¬“¡ ‡¡◊ËÕ  a, b  ‡ªìπ®”π«π®√‘ß„¥Ê
a - b = a + (-b)

π—Ëπ§◊Õ a - b §◊Õ º≈∫«°¢Õß a °—∫Õ‘π‡«Õ√å °“√∫«°¢Õß b
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°“√À“√®”π«π®√‘ß

∫∑π‘¬“¡ ‡¡◊ËÕ  a, b  ‡ªìπ®”π«π®√‘ß„¥Ê ·≈– b ≠ 0

  

a
b = a(b-1)

π—Ëπ§◊Õ 
  

a
b  §◊Õ º≈§Ÿ≥¢Õß a °—∫Õ‘π‡«Õ√å °“√§Ÿ≥¢Õß b

®ß‡¢’¬π‡§√◊ËÕßÀ¡“¬ ✓Àπâ“¢âÕ§«“¡∑’Ë‡ªìπ®√‘ß ·≈–‡¢’¬π‡§√◊ËÕßÀ¡“¬ ✗ Àπâ“¢âÕ§«“¡∑’Ë‡ªìπ‡∑Á®

________ 1. ®”π«π‡μÁ¡∫«°¡’ ¡∫—μ‘ªî¥ ”À√—∫°“√∫«°

________ 2. ®”π«π‡μÁ¡≈∫¡’ ¡∫—μ‘ªî¥ ”À√—∫°“√∫«°

________ 3. ®”π«π‡μÁ¡¡’ ¡∫—μ‘ªî¥ ”À√—∫°“√∫«°

________ 4. ®”π«π‡μÁ¡∫«°¡’ ¡∫—μ‘ªî¥ ”À√—∫°“√§Ÿ≥

________ 5. ®”π«π‡μÁ¡≈∫¡’ ¡∫—μ‘ªî¥ ”À√—∫°“√§Ÿ≥

________ 6. ®”π«π‡μÁ¡¡’ ¡∫—μ‘ªî¥ ”À√—∫°“√§Ÿ≥

________ 7. ®”π«πμ√√°¬–¡’ ¡∫—μ‘ªî¥ ”À√—∫°“√∫«°

________ 8. ®”π«πμ√√°¬–¡’ ¡∫—μ‘ªî¥ ”À√—∫°“√À“√ ∑’Ëμ—«À“√‰¡à‡ªìπ»Ÿπ¬å

________ 9. ®”π«πÕμ√√°¬–¡’ ¡∫—μ‘ªî¥ ”À√—∫°“√∫«°

________ 10. ®”π«πÕμ√√°¬–¡’ ¡∫—μ‘ªî¥ ”À√—∫°“√§Ÿ≥

________ 11. ∂â“ a, b ∈ R ·≈â« a + b ∈ R

________ 12. ∂â“ a, b ∈ R ·≈â« ab ∈ R

________ 13. ∂â“ a, b ∈ R ·≈â« ab = ba

________ 14. ∂â“ a, b ·≈– c ‡ªìπ®”π«π®√‘ß ·≈â« (a + b) + c = a + (b + c)

________ 15. ∂â“ a, b ·≈– c ‡ªìπ®”π«π®√‘ß ·≈â« (ab)c = a(bc)

________ 16. ∂â“ a, b ·≈– c ‡ªìπ®”π«π®√‘ß ·≈â« a(b + c) = ab + ac

________ 17. 0 ‡ªìπ‡Õ°≈—°…≥å ”À√—∫°“√∫«°®”π«π®√‘ß

________ 18. 1 ‡ªìπ‡Õ°≈—°…≥å ”À√—∫°“√§Ÿ≥®”π«π®√‘ß

________ 19. ∂â“ a ‡ªìπ®”π«π®√‘ß·≈â« -a ‡ªìπÕ‘π‡«Õ√å  ”À√—∫°“√∫«°¢Õß a
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