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ค�ำน�ำ
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บรรณาธิการ คณะผู้จัดท�ำทุกท่าน และเพื่อนสนิทสมัยเรียนมัธยมศึกษา ที่คอยจัดหาหนังสือมาให้เป็น

แนวทางในการเขียนครั้งนี้ 

ขอบพระคุณ ครูบาอาจารย์ทุกท่านที่ประสิทธิ์ประสาทวิชาความรู้ให้ผู้เขียนสามารถน�ำความรู้ 

ที่ได้รับมา น�ำมาเขียนหนังสือคู่มือเรียนเล่มนี้
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1บทที่ 1  ระบบจ�ำนวนเต็ม

ระบบจ�ำนวนเต็ม

บทที่

จ�ำนวนเต็มแบ่งออกเป็น 3 ประเภท คือ

�� �จ�ำนวนเต็มลบ เช่น –1, –2, –3, ... เป็นต้น

�� �จ�ำนวนเต็มศูนย์ คือ 0

�� �จ�ำนวนเต็มบวก เช่น 1, 2, 3, ... เป็นต้น หรือจะเรียกอีกชื่อวา่ จ�ำนวนนับ ก็ได้เช่นกัน

จากที่กล่าวมา สามารถเขียนแสดงได้ ดังรูป

ส�ำหรับการเปรียบเทียบจ�ำนวนเต็ม สามารถใช้เส้นจ�ำนวนแสดงได้ ดังนี้

1
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Upskill Maths รวมแบบฝึกหัดคณิตศาสตร์ ม.1 มั่นใจเต็ม 1002

การด�ำเนินการพ้ืนฐานกับจ�ำนวนเต็ม
ในคณิตศาสตร์มีการด�ำเนินการพื้นฐาน 4 ชนิด คือ การบวก, การลบ, การคูณ และการหาร โดย

มีรูปแบบต่างๆ ดังนี้ 

1.	 การบวกจ�ำนวนเต็มมี 4 รูปแบบ คือ 

(1)	 จ�ำนวนเต็มบวก บวกด้วย จ�ำนวนเต็มบวก	 นั่นคือ	 (+) + (+) 

(2)	 จ�ำนวนเต็มลบ บวกด้วย จ�ำนวนเต็มลบ	 นั่นคือ 	 (–) + (–) 

(3)	 จ�ำนวนเต็มบวก บวกด้วย จ�ำนวนเต็มลบ	 นั่นคือ	 (+) + (–)

(4)	 จ�ำนวนเต็มลบ บวกด้วย จ�ำนวนเต็มบวก	 นั่นคือ	 (–) + (+)

2.	 การลบจ�ำนวนเต็มมี 4 รูปแบบ คือ

(1)	 จ�ำนวนเต็มบวก ลบด้วย จ�ำนวนเต็มบวก	 นั่นคือ	 (+) – (+) 

(2)	 จ�ำนวนเต็มลบ ลบด้วย จ�ำนวนเต็มลบ	 นั่นคือ 	 (–) – (–) 

(3)	 จ�ำนวนเต็มบวก ลบด้วย จ�ำนวนเต็มลบ	 นั่นคือ	 (+) – (–)

(4)	 จ�ำนวนเต็มลบ ลบด้วย จ�ำนวนเต็มบวก	 นั่นคือ	 (–) – (+)

3.	 การคูณจ�ำนวนเต็มมี 4 รูปแบบ คือ

(1)	 จ�ำนวนเต็มบวก คูณด้วย จ�ำนวนเต็มบวก ได้จ�ำนวนเต็มบวก	 นั่นคือ	 (+) × (+) = (+)

(2)	 จ�ำนวนเต็มลบ คูณด้วย จ�ำนวนเต็มลบ ได้จ�ำนวนเต็มบวก 	 นั่นคือ	 (–) × (–) = (+)

(3)	 จ�ำนวนเต็มบวก คูณด้วย จ�ำนวนเต็มลบ ได้จ�ำนวนเต็มลบ 	 นั่นคือ	 (+) × (–) = (–)

(4)	 จ�ำนวนเต็มลบ คูณด้วย จ�ำนวนเต็มบวก ได้จ�ำนวนเต็มลบ 	 นั่นคือ	 (–) × (+) = (–)

4.	 การหารจ�ำนวนเต็มมี 4 รูปแบบ คือ

(1)	 จ�ำนวนเต็มบวก หารด้วย จ�ำนวนเต็มบวก ได้จ�ำนวนเต็มบวก	 นั่นคือ	 (+) ÷ (+) = (+)

(2)	 จ�ำนวนเต็มลบ หารด้วย จ�ำนวนเต็มลบ ได้จ�ำนวนเต็มบวก 	 นั่นคือ	 (–) ÷ (–) = (+)

(3)	 จ�ำนวนเต็มบวก หารด้วย จ�ำนวนเต็มลบ ได้จ�ำนวนเต็มลบ	 นั่นคือ	 (+) ÷ (–) = (–)

(4)	 จ�ำนวนเต็มลบ หารด้วย จ�ำนวนเต็มบวก ได้จ�ำนวนเต็มลบ	 นั่นคือ	 (–) ÷ (+) = (–)

✎ Note
การด�ำเนินการกับจ�ำนวนเต็ม ไม่ว่าจะเป็นการบวก ลบ คูณ หรือหาร ถ้ามีจ�ำนวนในวงเล็บให้ท�ำ

ในวงเล็บก่อนเสมอ
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3บทที่ 1  ระบบจ�ำนวนเต็ม

สมบัติของจ�ำนวนเต็ม

สมบัติเกี่ยวกับการบวกและการคูณจ�ำนวนเต็ม

สมบัติ การบวก การคูณ

(1)	การสลับที่ ให้ a และ b แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ

a + b = b + a = c เช่น

4 + (–21) = (–21) + 4 = –17

ให้ a และ b แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ

a × b = b × a = c เช่น

4 × (–21) = (–21) × 4 = –84

(2)	การเปลี่ยนหมู่ ให้ a, b และ c แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ

(a + b) + c = a + (b + c) = d เช่น

[5 + (–4)] + 9 = 5 + [(–4) + 9] = 10

ให้ a, b และ c แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ

(a × b) × c = a × (b × c) = d เช่น

[5 × (–4)] × 9 = 5 × [(–4) × 9] = –180

(3)	การแจกแจง ให้ a, b และ c แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ

a × (b + c) = (a × b) + (a × c) = d เช่น

6 × (2 + 10) = (6 × 2) + (6 × 10) = 72

(2 + 10) × 6 = (2 × 6) + (10 × 6) = 72

วิธีการแจกแจง

6 × (2 + 10) น�ำ 6 คูณกับจ�ำนวนในวงเล็บทีละตัว โดยเครื่องหมายในวงเล็บให้คงไว้

เหมือนเดิม จะได้ (6 × 2) + (6 × 10)

(4)	ของเลขหนึ่ง 4.1	 การคูณจ�ำนวนใดๆ ด้วย 1 หรือน�ำ 1 ไปคูณกับจ�ำนวนใดๆ จะได้ผลคูณเท่ากับ 

จ�ำนวนนั้นๆ เช่น (–16) × 1 = –16, 102 × 1 = 102

4.2	 การหารจ�ำนวนใดๆ ด้วย 1 จะได้ผลหารเท่ากับจ�ำนวนนั้นๆ 

	 เช่น (–16) ÷ 1 = –16, 102 ÷ 1 = 102

(5)	ของเลขศูนย์ 5.1	 การบวกจ�ำนวนใดๆ ด้วย 0 หรือน�ำ 0 ไปบวกกับจ�ำนวนใดๆ จะได้ผลบวกเท่ากับ

จ�ำนวนนั้นๆ เช่น (–16) + 0 = –16, 102 + 0 = 102

5.2	 การคูณจ�ำนวนใดๆ ด้วย 0 หรือ น�ำ 0 ไปคูณกับจ�ำนวนใดๆ จะได้ผลคูณเท่ากับ 0 

เช่น (–16) × 0 = 0, 102 × 0 = 0

5.3	 การหาร 0 ด้วยจ�ำนวนใดๆ ที่ไม่ใช่ 0 จะได้ผลหารเท่ากับ 0 

	 เช่น 0 ÷ (–18) = 0, 0 ÷100 = 0
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หลักการบวกจ�ำนวนเต็ม

สิ่งที่ต้องทราบส�ำหรับการบวก คือ ค่าสัมบูรณ์ หมายถึง ค่าที่บอกระยะห่างระหว่างจ�ำนวนเต็ม

นั้นๆ กับ 0 โดยมีคา่เป็นบวกเสมอ เช่น คา่สัมบูรณ์ของ 2 คือ 2, คา่สัมบูรณ์ของ –2 คือ 2 เป็นต้น

1.	 การบวกจ�ำนวนเต็มบวกกับจ�ำนวนเต็มบวก จะได้จ�ำนวนเต็มบวก	 นั่นคือ	[(+) + (+)] = (+)

 	 หลักการบวก คือ ใช้วิธีการเดียวกับการบวกจ�ำนวนนับ เช่น 4 + 2 = 6

2.	 การบวกจ�ำนวนเต็มลบกับจ�ำนวนเต็มลบ จะได้จ�ำนวนเต็มลบ	 นั่นคือ	[(–) + (–)] = (–)

	 หลักการบวก คือ น�ำค่าสัมบูรณ์ของแต่ละจ�ำนวนมาบวกกัน แล้วตอบเป็นจ�ำนวนเต็มลบ

	 เช่น (–4) + (–2) = |–4| – |–2| = (–6)

3.	 การบวกจ�ำนวนเต็มบวกกับจ�ำนวนเต็มลบ และการบวกจ�ำนวนเต็มลบกับจ�ำนวนเต็มบวก 

แบ่งได้ 2 กรณี คือ

(1)	 ในกรณทีีม่ค่ีาสมับรูณ์ไม่เท่ากัน ให้น�ำค่าสมับรูณ์ทีม่ค่ีามากกว่าลบด้วยค่าสมับรูณ์ทีน้่อย

กว่า โดยการตอบเป็นจ�ำนวนเต็มประเภทใด ขึ้นอยู่กับว่าจ�ำนวนชนิดใดมีค่าสัมบูรณ์

มากกวา่ ให้ตอบเป็นชนิดนั้น ตัวอยา่งเช่น

�� �(–20) + 5 = |–20| – |5| = |15| = (–15)	 เพราะค่าสัมบูรณ์ของ (–20) 

		  มากกว่าค่าสัมบูรณ์ของ 5

�� �(–2) + 13 = |13| – |–2| = |11| = 11	 เพราะค่าสัมบูรณ์ของ 13 

		  มากกว่าค่าสัมบูรณ์ของ (–2)

�� �3 + (–7) = |–7| – |3| = |4| = (–4)	 เพราะค่าสัมบูรณ์ของ (–7) 

		  มากกว่าค่าสัมบูรณ์ของ 3 

(2)	 ในกรณีที่มีค่าสัมบูรณ์เท่ากัน แล้วผลบวกเท่ากับ 0 ตัวอย่างเช่น

�� �(–5) + 5 = |–5| + |5| = 0

�� �5 + (–5) = |5| + |–5| = 0

ขัน้ตอนในการบวก

1.	 ถ้ามี 3 จ�ำนวนขึ้นไป ให้เริ่มท�ำจากในวงเล็บก่อน 

2.	 หาคา่สัมบูรณ์ของจ�ำนวนทั้งหมด 

3.	 ด�ำเนินการบวกจ�ำนวนตา่งๆ ทีละคู่จากซ้ายไปขวา ตามหลักในการบวกจ�ำนวนเต็ม
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5บทที่ 1  ระบบจ�ำนวนเต็ม

หลักการลบจ�ำนวนเต็ม

สิ่งที่ต้องทราบส�ำหรับการลบ คือ จ�ำนวนตรงข้าม ตัวอยา่งเช่น

�� �จ�ำนวนตรงขา้มของ 2 คือ (–2) 

�� �จ�ำนวนตรงขา้มของ (–2) คือ 2

ให้ a เป็นจ�ำนวนเต็มใดๆ จ�ำนวนตรงข้ามของ a เขียนแทนด้วย (–a) จะได้ว่า

�� �a + (–a) = (–a) + a = 0

�� �–(–a) = a

หลักการลบ
ตัวตั้ง – ตัวลบ = ตัวตั้ง + จ�ำนวนตรงข้ามของตัวลบ

เมื่อ a และ b แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ จะได้ว่า a – b = a + (–b)

ขัน้ตอนในการลบ

1.	 ถา้มี 3 จ�ำนวนขึ้นไป ให้เริ่มท�ำจากในวงเล็บก่อน 

2.	 เปลี่ยนเครื่องหมายลบเป็นเครื่องหมายบวก และเปลี่ยนตัวลบให้เป็นจ�ำนวนตรงข้าม

3.	 ด�ำเนินการบวกจ�ำนวนตา่งๆ ทีละคู่ ตามหลักในการบวกจ�ำนวนเต็ม

หลักการคูณจ�ำนวนเต็ม

1.	 จ�ำนวนเต็มบวก คูณด้วย จ�ำนวนเต็มบวก ได้จ�ำนวนเต็มบวก	 นั่นคือ	 (+) × (+) = (+)

2.	 จ�ำนวนเต็มลบ คูณด้วย จ�ำนวนเต็มลบ ได้จ�ำนวนเต็มบวก	 นั่นคือ	 (–) × (–) = (+)

3.	 จ�ำนวนเต็มบวก คูณด้วย จ�ำนวนเต็มลบ ได้จ�ำนวนเต็มลบ	 นั่นคือ	 (+) × (–) = (–)

4.	 จ�ำนวนเต็มลบ คูณด้วย จ�ำนวนเต็มบวก ได้จ�ำนวนเต็มลบ	 นั่นคือ	 (–) × (+) = (–)

5.	 การคูณจ�ำนวนเต็มใดๆ กับ 0 หรือ 0 คูณกับจ�ำนวนเต็มใดๆ จะได้ 0 เสมอ นั่นคือ 

1)	 จ�ำนวนเต็มใดๆ × 0 = 0 เช่น 4 × 0 = 0	

2)	 0 × จ�ำนวนเต็มใดๆ = 0 เช่น 0 × 4 = 0
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Upskill Maths รวมแบบฝึกหัดคณิตศาสตร์ ม.1 มั่นใจเต็ม 1006

6.	 การคณูจ�ำนวนเตม็ใดๆ กบั 1 หรือ 1 คูณกบัจ�ำนวนเตม็ใดๆ จะได้จ�ำนวนเตม็นัน้เสมอ นัน่คอื

1)	 จ�ำนวนเต็มใดๆ × 1 = จ�ำนวนเต็มนั้นๆ เช่น 4 × 1 = 4

2)	 1 × จ�ำนวนเต็มใดๆ = จ�ำนวนเต็มนั้นๆ เช่น 1 × 4 = 4

สรุปหลักการคูณได้ว่า 
�� �ถ้าเครื่องหมายเหมือนกันคูณกันได้บวก ได้แก่ (+) × (+) = (+) และ (–) × (–) = (+)

�� �ถ้าเครื่องหมายต่างกันคูณกันได้ลบ ได้แก่ (+) × (–) = (–) และ (–) × (+) = (–)

เครื่องหมายการคูณ ในทางคณิตศาสตร์อาจเขียนแทนได้ด้วย a × b, ab, a •b หรือ (a)(b) ก็ได้

หลักการหารจ�ำนวนเต็ม

1.	 จ�ำนวนเต็มบวก หารด้วย จ�ำนวนเต็มบวก ได้จ�ำนวนเต็มบวก	 นั่นคือ	 (+) ÷ (+) = +

2.	 จ�ำนวนเต็มลบ หารด้วย จ�ำนวนเต็มลบ ได้จ�ำนวนเต็มบวก	 นั่นคือ	 (–) ÷ (–) = +

3.	 จ�ำนวนเต็มบวก หารด้วย จ�ำนวนเต็มลบ ได้จ�ำนวนเต็มลบ	 นั่นคือ	 (+) ÷ (–) = –

4.	 จ�ำนวนเต็มลบ หารด้วย จ�ำนวนเต็มบวก ได้จ�ำนวนเต็มลบ	 นั่นคือ	 (–) ÷ (+) = –

สรุปหลักการหารได้ว่า 
�� �ถ้าเครื่องหมายเหมือนกันหารกันได้บวก ได้แก่ (+) ÷ (+) = (+) และ (–) ÷ (–) = (+)

�� �ถ้าเครื่องหมายต่างกันหารกันได้ลบ ได้แก่ (+) ÷ (–) = (–) และ (–) ÷ (+) = (–)

เครื่องหมายการหาร ในทางคณิตศาสตร์อาจเขียนแทนได้ด้วย a ÷ b หรือ a

b
 ก็ได้

การหารจ�ำนวนเต็มด้วยจ�ำนวนเต็มที่เป็นการหารลงตัว เราจะอาศัยการคูณมาช่วย ดังนี้

จากหลักการหารที่ว่า 

ตัวตั้ง ÷ ตัวหาร = ผลหาร 

เปลี่ยนหารเป็นคูณ จะได้ว่า

ตัวหาร × ผลหาร = ตัวตั้ง

ตัวอยา่งเช่น       
a

b
 = c    นั่นคือ b × c = a

ตัวตัง้ ผลหาร

ตัวหาร
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7บทที่ 1  ระบบจ�ำนวนเต็ม

สมบัติการบวกและการคูณของจ�ำนวนเต็ม 
เมื่อก�ำหนดให้ a, b และ c เป็นจ�ำนวนเต็มใดๆ จะได้สมบัติการบวกและการคูณ ดังนี้

สมบัติ การบวก การคูณ

การสลับที่ a + b = b + a a × b = b × a

การเปลี่ยนหมู่ (a + b) + c = a + (b + c) (a × b) × c = a × (b × c)

การแจกแจง a × (b + c) = (a × b) + (a × c)

การมีเอกลักษณ์ 0 เป็นเอกลักษณ์การบวก 

a + 0 = a

1 เป็นเอกลักษณ์การคูณ 

a x 1 = a

การมีอินเวอร์ส

(จ�ำนวนตรงกันข้าม)

–a เป็นอินเวอร์สการบวก

a + (–a) = 0

1

a
 เป็นอินเวอร์สการคูณ เมื่อ a 0≠

1
a 1

a

 × = 
 

เหตุผลที่ไม่ใช้ 0 เป็นตัวหาร 
จงท�ำกิจกรรมต่อไปนี้

1.	 ถา้ก�ำหนดให้ 
0

0
 = a แล้วจะเขียนประโยคนี้ให้อยู่ในรูปการคูณได้อย่างไร

วิธีท�ำ	 จากข้อตกลงที่ว่า ตัวหาร × ผลหาร = ตัวตั้ง

	 ดังนั้น 
0

0
 = a เขียนอยู่ในรูปการคูณ ได้เป็น 0 × a = 0

ตอบ	 0 × a = 0

2.	 จงหาค่า a ที่ท�ำให้ 0 × a = 0 เป็นจริง

ตอบ	 ค่า a สามารถแทนด้วยจ�ำนวนอะไรก็ได้ เพราะว่าจ�ำนวนใดๆ เมื่อคูณ 0 จะได้ 0 

เสมอ เช่น ถา้ให้ a = 5 เมื่อ 0 × 5 = 0 หรือ a = 7 เมื่อ 0 × 7 = 0 เป็นต้น

3.	 คา่ a ที่หาได้ในข้อ 2 มีมากกวา่หนึ่งค่าหรือไม่

ตอบ	 มีมากกวา่หนึ่งคา่

4.	 ถา้ให้ a เป็นค�ำตอบของ 
0

0
 จะหาค่า a ที่แน่นอนได้หรือไม่ เพราะเหตุใด	

ตอบ	 ไม่ได้ เพราะ 
0

0
 = a เมื่อเปลี่ยนอยู่ในรูปการคูณ คือ 0 × a = 0 จะแสดงให้เห็นว่า 

ทุกๆ จ�ำนวนสามารถเป็น a ได้ จึงท�ำให้ไม่สามารถหาค่า a ที่แน่นอนได้
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5.	 จงหาค�ำตอบของ 5

0
 โดยใช้วิธีการหาค่า b ที่ 0 × b = 5 

ตอบ	 ไม่สามารถหาค่า b ได้ เนือ่งจากไม่มจี�ำนวนใดๆ ทีน่�ำมาแทน b แล้วท�ำให้ 0 × b = 5

6.	 มีค�ำตอบ 5

0
 หรือไม่เพราะเหตุใด

ตอบ	 ไม่มี เพราะ เมื่อเปลี่ยน 
5

0
 ไปอยู่ในรูปของการคูณ เราไม่สามารถหาจ�ำนวนที่คูณกับ 

0 แล้วได้ เท่ากับ 5

7.	 การหารจ�ำนวนใดๆ ด้วย 0 เกิดปัญหาอย่างไรบ้าง

ตอบ สามารถตอบได้ 2 แบบ คือ ไม่มีค�ำตอบ และค�ำตอบสามารถเป็นจ�ำนวนใดก็ได้

✇ Warn
ในทางคณิตศาสตร์ ไม่มีนิยามของการหารที่ให้ 0 เป็นตัวหาร
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9บทที่ 1  ระบบจ�ำนวนเต็ม

แบบฝึกหัด 1.1

1.	 ก�ำหนดจ�ำนวนดังต่อไปนี้

–2 –1 0
50

2
–8 4.0

7.2 62 –14
1

4
77

5

5

2.5 22.4 5 0.2 –61
1

8

3
1

4

5

6
1.5 9.0

0

2

4

2

1)	 จ�ำนวนใดบ้างเป็นจ�ำนวนเต็มบวก

2)	 จ�ำนวนใดบ้างเป็นจ�ำนวนเต็มลบ

3)	 จ�ำนวนใดบ้างเป็นจ�ำนวนเต็ม

2.	 ข้อความต่อไปนี้จริงหรือเท็จ

	 1)	 0 เป็นจ�ำนวนเต็มบวก	

	 2)	 3 เป็นจ�ำนวนธรรมชาติ	

	 3)	 –21 เป็นจ�ำนวนเต็มลบ	

	 4)	 600 เป็นจ�ำนวนเต็ม	

	 5)	 –600 ไม่เป็นจ�ำนวนเต็ม	

	 6)	 4.5 เป็นจ�ำนวนเต็ม	

	 7)	
10

2
 ไม่เป็นจ�ำนวนเต็ม	

	 8)	 จ�ำนวนเต็มบวกเป็นจ�ำนวนนับ	

	 9)	 จ�ำนวนเต็มลบมีมากมายนับไม่ถ้วน	

	10)	 จ�ำนวนเต็มลบเป็นจ�ำนวนนับ	

	11)	 ถ้า a เป็นจ�ำนวนเต็มบวก จะหาจ�ำนวนเต็มบวกที่มากกวา่ a ได้เสมอ	

	12)	 ถ้า a เป็นจ�ำนวนเต็มแล้ว จะหาจ�ำนวนเต็มที่น้อยกว่า a ได้เสมอ	

3.	 ถ้า a แทนจ�ำนวนเตม็จ�ำนวนหนึง่ a จะต้องแทนจ�ำนวนเตม็ศนูย์ใช่หรอืไม่ ถ้าไม่ใช่ a จะแทน

จ�ำนวนใดได้บา้ง
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4.	 จงเขียนจ�ำนวนหา้จ�ำนวนตามเงื่อนไขที่ก�ำหนดให้ต่อไปนี้

1)	 จ�ำนวนที่ต่อจาก 0 โดยลดลงทีละ 4 	

2)	 จ�ำนวนที่ต่อจาก 10 โดยลดลงทีละ 3

3)	 จ�ำนวนที่ต่อจาก –6 โดยเพิ่มขึ้นทีละ 3

4)	 จ�ำนวนที่ต่อจาก –11 โดยเพิ่มขึ้นทีละ 2

5)	 จ�ำนวนที่ต่อจาก 5 โดยเพิ่มขึ้นทีละ 4

5.	 จงเปรียบเทียบจ�ำนวนต่อไปนี้โดยใช้การลงจุดบนเส้นจ�ำนวน

1)	 –8 และ 1 2)	 0 และ –4

3)	 3 และ –3 4)	 –2 และ 9

5)	 –6 และ –8 6)	 –4 และ –3

7)	 –9 และ 1 8)	 –7 และ 7

6.	 จงเติมเครื่องหมาย < หรือ > เพื่อท�ำให้ประโยคต่อไปนี้เป็นจริง

	 1)	 13 ... 0

	 3)	 0 ... 6

	 5)	 12 ... –5

	 7)	 –25 ... –36

	 9)	 19 ... –19

11)	 –1,000 ... 10

	 2)	 4 ... –4

	 4)	 0 ... –4

	 6)	 20 ... –3

	 8)	 –99 ... –55

	10)	 –560 ... 400

12)	 –100 ... 10,000

7.	 จงเรียงล�ำดับจ�ำนวนเต็มต่อไปนี้ จากน้อยไปมาก

	 1)	 –5, 2, 0, 4 	 2)	 –8, –9, –5, –1

	 3)	 –7, 5, 3, –1, –2 	 4)	 9, 10, –1, 0, –8

	 5)	 5, –5, 3, –3, 4, –4 	 6)	 –11, 10, –7, 6, –5, 0

	 7)	 –20, –19, 10, 19, –2, 0, 1 	 8)	 –10, –12, 18, 16, –1, 5, 7

8.	 ก�ำหนดจ�ำนวนเต็ม

3, –16, –5, 0, 32 และ –8

	 จากจ�ำนวนเต็มที่ก�ำหนดให้ จงหา

1)	 จ�ำนวนเต็มทั้งหมดที่อยู่ระหว่าง –16 และ 3

2)	 จ�ำนวนเต็มลบทั้งหมดที่น้อยกวา่ 32

3)	 จ�ำนวนเต็มทั้งหมดที่มากกวา่ –16
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11บทที่ 1  ระบบจ�ำนวนเต็ม

9.	 ก�ำหนดจ�ำนวนเต็ม

5, –18, –3, 0, 26 และ –7

	 จากเงือ่นไขในแต่ละข้อต่อไปนี ้จงหาจ�ำนวนเตม็อ่ืนๆ อย่างน้อยหนึง่จ�ำนวนทีไ่ม่ใช่จ�ำนวนเตม็ 

	 ที่โจทย์ก�ำหนดให้ 

1)	 จ�ำนวนเต็มที่อยู่ระหว่าง –18 และ –3

2)	 จ�ำนวนเต็มลบที่น้อยกวา่ 26

3)	 จ�ำนวนเต็มที่มากกว่า –7

10.	 ตารางบนัทกึการลอยของบอลลนูจากระดบัน�ำ้ทะเลกับอณุหภมูภิายนอกบอลลนูมข้ีอมลู ดงันี้

ระดับความสูงของบอลลูนจากระดับน�้ำทะเล
โดยประมาณ (เมตร)

อุณหภูมิภายนอกบอลลูน
(องศาเซลเซียส)

400 10

800 5

1,200 –5

1,600 –8

2,200 –10

2,600 –12

3,000 –15

3,600 –20

	 จากตาราง จงตอบค�ำถามต่อไปนี้

1)	 บอลลูนลอยสูงประมาณกี่เมตรจากระดับน�้ำทะเล ขณะที่อุณหภูมิภายนอกบอลลูน 

ต�่ำสุด

2)	 บอลลนูลอยสงูประมาณก่ีเมตรจากระดบัน�ำ้ทะเล ขณะทีอุ่ณหภมูภิายนอกบอลลูนสงูสุด

3)	 บอลลูนลอยสูงประมาณ 1,200 เมตรจากระดับน�้ำทะเล อุณหภูมิภายนอกบอลลูน 

ต่างจากระดับความสูงประมาณ 1,600 เมตรจากระดับน�้ำทะเลอยู่เท่าไร

4)	 เมื่อบอลลูนลอยอยู่ในระดับหนึ่ง อุณหภูมิภายนอกบอลลูนเป็น 0 องศา ความสูงของ

บอลลูนนา่จะอยู่ระดับความสูงประมาณกี่เมตรจากระดับน�้ำทะเล

5)	 ระดบัความสงูของบอลลนูจากระดบัน�ำ้ทะเลสมัพนัธ์กบัอณุหภูมภิายนอกบอลลนูอย่างไร
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แบบฝึกหัด 1.2

1.	 จงหาผลบวกต่อไปนี้

	 1)	 31 + 0

	 3)	 24 + 16

	 5)	 15 + (–65)

	 7)	 (–90) + 71

	 9)	 (–104) + 118

11)	 –152 + (–22)

	 2)	 25 + 40

	 4)	 0 + (–77)

	 6)	 61 + (–30)

	 8)	 –72 + 38

10)	 –135 + (–32)

12)	 (–12) + (–178)

2.	 จงหาผลบวกต่อไปนี้

	 1)	 8 + (–9) 	 2)	 (–9) + 8 

	 3)	 –15 + (–64) 	 4)	 (–64) + (–15)

	 5)	 –45 + 28 	 6)	 28 + (–45)

	 7)	 (–30) + (–28) 	 8)	 (–28) + (–30)

	 9)	 –45 + 52 10)	 52 + (–45)

3.	 จงหาผลบวกต่อไปนี้

	 1)	 [9 + 6] + (–7) 	 2)	 9 + [6 + (–7)]

	 3)	 (–8) + (4 + 2) 	 4)	 [(–8) + 4] + 2

	 5)	 [–5 + (–9)] + 17 	 6)	 (–5) + [(–9) + 17]

	 7)	 [(–11) + (–21)] + (–10) 	 8)	 (–11) + [(–21) + (–10)]

	 9)	 (–22) + [(15) + (–14)] 10)	 [(–22) + (15)] + (–14)

4.	 จงหาจ�ำนวนเต็มที่แทน x แล้วท�ำให้ได้ประโยคที่เป็นจริง

	 1)	 x + (–7) = –10 	 2)	 19 + x = 19

	 3)	 x + (–6) = –9 	 4)	 (–22) + x = –15

	 5)	 x + (–28) = 0 	 6)	 (–9) + x = 22

	 7)	 (–6) + x = 30 	 8)	 x + 40 = –5

	 9)	 (30 + x) + (–2) = 7 10)	 (x + 10) + 2 = –4
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5.	 จงหาว่า ถ้า c = a + b แล้ว c อยู่ในต�ำแหน่งที่สมเหตุสมผลหรือไม่ ถ้าไม่สมเหตุสมผล c 

ควรอยู่ที่ต�ำแหน่งใด ก�ำหนดให้ a, b และ c เป็นจ�ำนวนเต็มปรากฏบนเส้นจ�ำนวนในแต่ละ

ข้อต่อไปนี้

1)	

2)	  

3)	

4)	

5)	  

6.	 เจ้าหน้าทีไ่ด้ทราบข่าวว่ามผีูป้ระสบภยัตดิในถ�ำ้ โดยบรเิวณปากถ�ำ้มนี�ำ้ท่วมสงูมาก เจ้าหน้าที่

จงึด�ำน�ำ้เข้าไปช่วยเหลอืผูป้ระสบภยั ขณะทีเ่ขาด�ำน�ำ้อยูท่ีร่ะดบั –150 เซนตเิมตร จากระดบัน�ำ้ 

ในถ�้ำ เขาพบรองเทา้ของผู้ประสบภัย จึงว่ายขึ้นไปในแนวดิ่ง 100 เซนติเมตร เพื่อจะเก็บ

หลักฐานชิ้นนั้นในแนวระดับเดียวกับรองเท้า จงหาว่ารองเท้าอยู่ที่ระดับความสูงเท่าไรจาก

ระดับน�้ำในถ�้ำ
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7.	 จงหาผลบวก a + b และ b + a แล้วตรวจสอบดูว่า a + b = b + a เป็นจริงหรือเท็จ ถ้า

ก�ำหนด a และ b ดังต่อไปนี้

1)	 a = 6, b = 3

2)	 a = –96, b = 81

3)	 a = 24, b = –4

4)	 a = 35, b = –35

5)	 a = –72, b = –9

8.	 จงหาผลบวก (a + b) + c และ a + (b + c) แล้วตรวจสอบว่า (a + b) + c = a + (b + c) 

เป็นจริงหรือเท็จ ก�ำหนด a, b และ c ดังต่อไปนี้

1)	 a = 2, b = 4, c = 5

2)	 a = –8, b = –12, c = –15

3)	 a = –8, b = –1, c = 4

4)	 a = –2, b = –3, c = 1

5)	 a = –8, b = 12, c = 9

9.	 จงหาจ�ำนวนเต็มสองจ�ำนวนที่บวกกันแล้วมีค�ำตอบเป็นจ�ำนวนต่อไปนี้

1)	 5

2)	 –7 

3)	 0 

4)	 –24

5)	 350

6)	 –1,200
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แบบฝึกหัด 1.3 

1.	 จงหาจ�ำนวนตรงขา้มต่อไปนี้

1)	 จ�ำนวนตรงขา้มของ	 15, 20, 34, 48, 56, 89, 99, 100

2)	 จ�ำนวนตรงขา้มของ	 –15, –20, –34, –48, –56, –89, –99, –100

3)	 จ�ำนวนตรงขา้มของ	 –9, –12, 5, –100, 542, –1,020

2.	 จงเติมค�ำตอบลงในช่องวา่ง

1)	 –0 = …	

2)	 –1 = …	

3)	 –(–0) = …	

4)	 –(–56) = …	

5)	 –(–92) = …	

3.	 จงหาผลลบต่อไปนี้

	 1)	 14 – 17 	 2)	 40 – 32

	 3)	 (–20) – 0 	 4)	 0 – (–98)

	 5)	 (–30) – 30 	 6)	 –12 – (–41)

	 7)	 (–117) – 15 	 8)	 15 – (–117)

	 9)	 –40 – 25 10)	 25 – (–40)

11)	 (–75) – 14 12)	 14 – (–75)

13)	 –27 – (–30) 14)	 –30 – (–27)

15)	 –63 – (–21) 16)	 –21 – (–63)
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4.	 จงหาผลลัพธ์ต่อไปนี้

	 1)	 (19 – 10) – 16 	 2)	 19 – (10 – 16)

	 3)	 [(–25) – 18] – 31 	 4)	 –25 – (18 – 31)

	 5)	 [30 – (–12)] – (–16) 	 6)	 30 – [(–12) – (–16)]

	 7)	 [(–60) – (–17)] – (–42) 	 8)	 (–60) – [(–17) – (–42)]

	 9)	 (–28) + [15 – (–9)] 	10)	 [(–52) + 17] – (–9)

11)	 –18 – [(–21) + 13] 	12)	 [(–13) – (–30)] + (–15)

13)	 [(–30) – (–14)] + [28 + (–2)] 	14)	 (24 – 5) – [(–32) + (–1)]

15)	 [(–60) – (–120)] – [(–250) – (–51)]	16)	 [(–19) + (–18) + (–32)] + [(–61) + (–31)]

5.	 จงหาจ�ำนวนเต็มที่แทน a แล้วท�ำให้ได้ประโยคที่เป็นจริง

	 1)	 (–8) – a = –12 	 2)	 a – 32 = –1 

	 3)	 a – (–25) = 25 	 4)	 –(–28) – a = 80

	 5)	 (–78) – (–30) = a 	 6)	 0 – a = 34

	 7)	 a – 0 = –18 	 8)	 80 – (–80) = a

	 9)	 a – (–160) = 41 	 10)	 –24 – a = –65

11)	 [(–24) – a] + (–2) = 11 	 12)	 [(–18) + 6] – (–a) = 28

13)	 [(–a) – (5 + 3)] – (5 + 3) = 42 	 14)	 [18 – 5] + [a – (2 + 16)] = 28

6.	 จงหาค่าของ (a + b) – c = a + (b – c) เมื่อก�ำหนด a, b และ c ดังต่อไปนี้

1)	 a = 10, b = 8, c = 5

2)	 a = 77, b = 13, c = 6

3)	 a = –48, b = 26, c = 16

4)	 a = –60, b = –78, c = –25

5)	 a = 168, b = –199, c = 72

7.	 พิจารณาประโยค (a – b) – c = a – (b – c) แล้วตอบค�ำถามต่อไปนี้

1)	 จงหาจ�ำนวนเต็มมาแทน a, b และ c เพื่อท�ำให้ประโยคข้างบนเป็นจริง

2)	 จงหาจ�ำนวนเต็มมาแทน a, b และ c เพื่อท�ำให้ประโยคข้างบนเป็นเท็จ

3)	 จ�ำนวนเต็มมีสมบัติการสลับที่ส�ำหรับการลบหรือไม่
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17บทที่ 1  ระบบจ�ำนวนเต็ม

แบบฝึกหัด 1.4 

1.	 จงหาผลคูณต่อไปนี้

	 1)	 8 × 5 	 2)	 40 × 0

	 3)	 (–74) × 5 	 4)	 (–1) × 66 

	 5)	 58 × (–6) 	 6)	 (–17) × 8

	 7)	 (–12) • (–28) 	 8)	 (–30) • (–30)

	 9)	 4 • (–28) 10)	 (–28) • 4

11)	 (–7)19 12)	 19(–7)

13)	 (–129)(–28) 14)	 (–28)(–129)

15)	 (–165)(–2) 16)	 (–2)(–165)

2.	 จงหาผลคูณต่อไปนี้

	 1)	 (11 × 4) × 12 	 2)	 11 × (4 × 12)

	 3)	 [7 × (–8)] × 12 	 4)	 7 × [(–8) × 12]

	 5)	 41 × 2(–5) 	 6)	 41(2) × (–5)

	 7)	 (–12) × [(–116) • (–21)] 	 8)	 [(–12) • (–116)] × (–21)

	 9)	 [(–18)(–2)] × (–24) 10)	 (–18) × [(–2)(–24)]

3.	 จงหาผลลัพธ์ต่อไปนี้

	 1)	 21(3 + 16) 	 2)	 (21 × 3) + (21 × 16)

	 3)	 32[12 + (–8)] 	 4)	 (32 × 12) + [32 × (–8)] 

	 5)	 29(20 – (–8)) 	 6)	 (29 × 20) – [29 × (–8)] 

	 7)	 (–8) × [(–21) + 7] 	 8)	 [(–8) × (–21)] + [(–8) × 7] 

	 9)	 114 × [(–12) – 0] 10)	 [114 × (–12)] – (144 × 0) 

11)	 96 × [(–88) – 9] 12)	 [96 × (–88)] – (96 × 9) 
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4.	 จงหาจ�ำนวนเต็มที่แทน a แล้วท�ำให้ได้ประโยคที่เป็นจริง

	 1)	 a × 9 = 81 	 2)	 25 × a = 750

	 3)	 –45 × a = 315 	 4)	 a × 35 = –70

	 5)	 (a × 35) × 2 = –630 	 6)	 (–4) × (a × 32) = 128

	 7)	 (–5) × [a × (–3)] = 1,500 	 8)	 (–48) × (4 × a) = 384

	 9)	 (–1) × a × (–1) = 1 10)	 (–6) × a × (–6) = 216

5.	 จงแทน a, b และ c ด้วยจ�ำนวนที่ก�ำหนดให้ ในประโยค a × (b + c) = (a × b) + (a × c) 

แล้วตรวจสอบวา่ประโยคที่ได้เป็นจริงหรือไม่

1)	 a = 7, b = 8, c = –2 

2)	 a = –11, b = 15, c = –4

3)	 a = 25, b = –19, c = 7
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19บทที่ 1  ระบบจ�ำนวนเต็ม

แบบฝึกหัด 1.5 

1.	 จงหาผลหารต่อไปนี้

	 1)	 95 ÷ 5 	 2)	 990 ÷ 33

	 3)	 0 ÷ 3 	 4)	 (–70) ÷ 2

	 5)	 (–250) ÷ (–2) 	 6)	 (–24) ÷ 8

	 7)	 72 ÷ (–1) 	 8)	 (–20) ÷ (–1)

	 9)	 (–660) ÷ (–11) 10)	 (–462) ÷ 21

11)	 (100,000) ÷ (–100) 12)	 (–8,892) ÷ 78

13)	 10,800 ÷ (–120) 14)	 [(–110) ÷ 5] ÷ 2 

15)	 (45 ÷ 3) ÷ (–3) 16)	 (–4) ÷ [(–56) ÷ 7] 

17)	 (810 ÷ 9) ÷ 10 18)	 [(–225) ÷ 5] ÷ (9 ÷ 3) 

19)	 [153 ÷ (–3)] ÷ [24 ÷ (–8)] 20)	 [(–28) ÷ (–2)] ÷ [(–21) ÷ (–3)] 

2.	 จงหาผลลัพธ์ต่อไปนี้

	 1)	 [12 × (–7)] ÷ 4 	 2)	 (98 × 100) ÷ 49 

	 3)	 (480 ÷ 15) × 25 	 4)	 [72 ÷ (–2)] + (–15)

	 5)	 87 – [(–60) ÷ 12] 	 6)	 [(–152) ÷ (–4)] – (–244)

	 7)	 [(–52) ÷ 4] – [72 × 8] 	 8)	 (1,000 ÷ 20) × (30 – 7)

	 9)	 [(121 ÷ 11) + (120 ÷ 10)] – 84 10)	 (45 + 7) – [(40 × 7) ÷ 2]

3.	 จงหาจ�ำนวนเต็มที่แทนใน b แล้วท�ำให้ได้ประโยคที่เป็นจริง

	 1)	 b ÷ (–9) = 6 	 2)	 28 ÷ b = 4

	 3)	 225 ÷ b = 15 	 4)	 (75 ÷ 5) ÷ b = –5

	 5)	 63 ÷ b = –7 	 6)	 [(–169) ÷ 13] ÷ b = (–1)

	 7)	 (676 ÷ b) ÷ 2 = 13 	 8)	 [(b ÷ 20) ÷ 8] = (–2)

	 9)	 b

7
 × (–9) = (–81) 10)	 (–100) × 

b

999
 = 0
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4.	 จงพิจารณาประโยค a ÷ b = b ÷ a แล้วตอบค�ำถามต่อไปนี้

1)	 หาจ�ำนวนเต็มมาแทน a และ b เพื่อท�ำให้ประโยคขา้งบนเป็นจริง

2)	 หาจ�ำนวนเต็มมาแทน a และ b เพื่อท�ำให้ประโยคขา้งบนเป็นเท็จ

3)	 จ�ำนวนเต็มมีสมบัติการสลับที่ส�ำหรับการหารหรือไม่

5.	 จงพิจารณาประโยค (a ÷ b) ÷ c = a ÷ (b ÷ c) แล้วตอบค�ำถามต่อไปนี้

1)	 หาจ�ำนวนเต็มมาแทน a, b และ c เพื่อท�ำให้ประโยคข้างบนเป็นจริง

2)	 หาจ�ำนวนเต็มมาแทน a, b และ c เพื่อท�ำให้ประโยคข้างบนเป็นเท็จ

3)	 จ�ำนวนเต็มมีสมบัติการเปลี่ยนหมู่ส�ำหรับการหารหรือไม่

6.	 ในทางคณิตศาสตร์มีบทนิยามของจ�ำนวนคู่และจ�ำนวนคี่ ดังนี้

บทนิยาม
จ�ำนวนคู่ คือ จ�ำนวนเต็มที่หารด้วย 2 ลงตัว

จ�ำนวนคี่ คือ จ�ำนวนเต็มที่หารด้วย 2 ไม่ลงตัว

	 จงตอบค�ำถามต่อไปนี้

1)	 0 เป็นจ�ำนวนคู่หรือจ�ำนวนคี่ เพราะเหตุใด

2)	 2.4 เป็นจ�ำนวนคู่หรือจ�ำนวนคี่ เพราะเหตุใด

3)	 จ�ำนวนใดบ้างที่เป็นจ�ำนวนคู่

4)	 จ�ำนวนใดบ้างที่เป็นจ�ำนวนคี่

7.	 น้องฟา้มีส้มอยู่ 750 ผล ต้องการแบ่งเป็นกอง กองละเทา่ๆ กัน โดยแบ่งกองละ 15 ผล 

น้องฟ้าขายส้มหมดในเวลา 2 วัน อยากทราบว่าเฉลี่ยแล้วจะขายส้มได้วันละกี่กอง

8.	 กิจกรรมลูกเสือและเนตรนารีมีผู้เข้าร่วมจ�ำนวนทั้งหมด 820 คน ในครั้งนี้ จะต้องแบ่งกลุ่ม

ได้ 5 กลุ่ม โดยแต่ละกลุ่มจะต้องจา่ยค่าอาหารว่างคนละ 98 บาท คา่อาหารกลางวันคนละ 

264 บาท อยากทราบว่า จะต้องเสียคา่อาหารวา่งน้อยกว่าค่าอาหารกลางวันกลุ่มละกี่บาท
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21บทที่ 1  ระบบจ�ำนวนเต็ม

แบบฝึกหัด 1.6 

1.	 จงหาโจทย์ที่ก�ำหนดให้ต่อไปนี้

	 1)	 (–500) × [(–20) + 32] 	 2)	 [(–64) – (–64)] × 728

	 3)	 [(–200) + 200] ÷ (–49) 	 4)	 999 ÷ [20 + (–19)]

	 5)	 (21 × 20) + [(–32) × 20] 	 6)	 [(–5) × 100] – (19 × 100)

	 7)	 (14 ÷ 14) × 20 	 8)	 [7 + (–6)] ÷ [(–82) ÷ (–82)]

	 9)	 a ÷ a เมื่อ a ไม่เทา่กับ 0 10)	 (–a) ÷ a เมื่อ a ไม่เทา่กับ 0

2.	 จงเติมจ�ำนวนเต็มหรืออักษรแทนจ�ำนวนเต็มในช่องที่เว้นไว้ เพ่ือให้แต่ละประโยคต่อไปนี ้

เป็นจริง

	 1)	 45 + (–72) = (–72) + …

	 2)	 (x + 168) + 15 = x + (168 + …)

	 3)	 (–17) + (b + c) = (b – …) + c

	 4)	 28 × [p × (–33)] = (28 × p) × …

	 5)	 9(5 + …) = (9 × 5) + (9 × 17)

	 6)	 [… + (–21)]a = (30 × a) + [(–21) × a]

	 7)	 (10 × 199) + (10 × 52) + 10 = 10(199 + 52 + …)

	 8)	 15(50 – 8) = (15 × …) – (15 × 8)

	 9)	 (11 – 5 + 2) × 18 = (11 × 18) + (… × 18) + (2 × 18)

10)	 [(–999) – …] ÷ 99 = 0

11)	 … × (57 + 16) = 0

12)	 256 ÷ … = –256

3.	 จงหาจ�ำนวนเต็มที่แทน a แล้วท�ำให้ประโยคต่อไปนี้เป็นจริง

1)	 (7 × 25) + (7 × 36) = 7 × a

2)	 (13 × 30) – [13 × (–42)] = 13 × a

3)	 a × 456 = (–5 × 400) + (–5 × 50) + (–5 × 6)

4)	 354 × 28 = (300 × 28) + (60 × 28) – (a × 28)

5)	 30 × 283 = (30 × 300) + (30 × a) – (30 × 3)
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4.	 จงตอบค�ำถามต่อไปนี้

1)	 หาว่า b ที่ท�ำให้ 0 × b = 0 เป็นจริง

2)	 ค่า b ที่หาได้ในข้อ 1 มีมากกวา่หนึ่งค่าหรือไม่

3)	 ถา้ก�ำหนดให้ 
0

0
 = m แล้วจะเขียนประโยคนี้ให้อยู่ในรูปการคูณได้อย่างไร

4)	 ถ้า b เป็นค�ำตอบของ 
0

0
 จะหาค่า b ที่แน่นอนได้หรือไม่ เพราะเหตุใด

5)	 จงหาค�ำตอบของ 6

0
 โดยใช้วิธีการหาค่า b ที่ 0 × b = 6

6)	 มีค�ำตอบของ 6

0
 หรือไม่ เพราะเหตุใด

7)	 การหารจ�ำนวนใดๆ ด้วย 0 เกิดปัญหาอย่างไรบ้าง

5.	 มีนาต้องการซื้อขนมปัง 50 ถาด ราคาถาดละ 150 บาท มีนาจะต้องจา่ยเงินกี่บาท ถา้มีนา

ต้องคิดค�ำตอบในใจ มีนาจะมีวิธีคิดอย่างรวดเร็วได้อย่างไรบ้าง จงอธิบาย

6.	 ส้มซื้อผลไม้ 2 ชนิด ชนิดแรกซื้อ 5 กิโลกรัม กิโลกรัมละ 39 บาท ชนิดที่สองซื้อ 4 กิโลกรัม 

กิโลกรัมละ 49 บาท ถ้าส้มต้องการคิดราคาผลไม้ 2 ชนิดอย่างรวดเร็ว ส้มจะคิดอย่างไรได้

บา้ง และได้ค�ำตอบเท่าไร
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23บทที่ 2  พื้นฐานทางเรขาคณิต

พ้ืนฐานทางเรขาคณิต

บทที่

รู้จักกับรูปทรงพ้ืนฐานทางเรขาคณิต

1.	 จุด เส้นตรง ส่วนของเส้นตรง รังสี และมุม

เรขาคณิต ค�ำอธิบาย ตัวอย่าง

จุด ใช้เครื่องหมาย • เป็นสัญลักษณ์ • A

เส้นตรง เป็นเส้นท่ีมีลักษณะตรง มีหัวลูกศรทั้ง

สองด้าน แสดงว่าเส้นตรงมีความยาว 

ไม่จ�ำกัด อาจจะมีจุดตรงปลายหรือไม่มี

ก็ได้ เส้นตรง AB หรือ เส้นตรง BA เขียนแทนด้วย 

AB



 หรือ BA



คุณสมบัติของเส้นตรง

1)	 มีเส้นตรงเพียงเส้นเดียวเท่านั้นที่

ลากผ่านจุดสองจุด

2)	 ถา้เส้นตรงสองเส้นตัดกันแล้ว จะมี

จุดตัดเพียงจุดเดียวเท่านั้น

ส่วนของเส้นตรง เป็นส่วนหนึ่งของเส้นตรง อาจจะมีจุด

ตรงปลายทั้งสองด้านหรือไม่มีก็ได้

จุด A และ จุด B เป็นจุดปลายของ AB 

ส่วนของเส้นตรง AB หรือ ส่วนของเส้นตรง 

BA เขียนแทนด้วย AB หรือ BA 

2
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เรขาคณิต ค�ำอธิบาย ตัวอย่าง

ส่วนของเส้นตรง ความยาวของ AB เขียนแทนด้วย m
AB หรือ AB หรือใช้อักษรตัวพิมพ์เล็ก

ในภาษาอังกฤษ แทนความยาวของส่วน

ของเส้นตรง 

หมายถึง ส่วนของเส้นตรงที่ก�ำหนดให้มี

ความยาว m หน่วย

รังสี เป็นส่วนหนึ่งของเส้นตรงที่มีจุดปลาย

เพียง 1 จุด สามารถมีได้หลายทิศทาง 

โดยมีจุดตรงปลายหรือไม่มีก็ได้

รังสีท่ีมี A เป็นจุดปลาย และมี B เป็นจุด 

จุดหนึ่งอยู่บนรังสี เรียกวา่ รังสี AB เขียนแทน

ด้วย AB



 แต่ไม่สามารถเขียน BA



 ได้ เพราะ 

BA



 เขียนแทน รังสีที่มี B เป็นจุดปลาย และมี 

A เป็นจุดจุดหนึ่งอยู่บนรังสี ดังรูป

มุม เป็นจดุทีป่ลายของรงัส ี2 เส้น มาบรรจบ

กัน เรียกรังสีสองเส้นนี้ว่า แขนของมุม 

และเรียกจุดปลายที่เป็นจุดเดียวกันว่า 

จุดยอดมุม

ข้อตกลงเกี่ยวกับมุม

1)	 อาจเขียนเส้นโค้งที่มุม เพื่อระบุมุม

ที่ต้องการ

2)	 เมื่อมุมที่กล่าวถึงมีความชัดเจน

เกีย่วกบัแขนของมมุ เราอาจใช้เพียง

จดุยอดมุม เพือ่ระบชุือ่มมุได้ เช่น A
∧

หรือ 1
∧

รูปมุมแต่ละรูป จะแสดงมุมสองมุม ดังนี้ 

BAC

∧

= 1
∧

 และมุมกลับ BAC

∧

 = 2
∧

จากรปู เรยีกว่า มมุ BAC หรอื มมุ CAB เขยีน

แทนด้วย BAC

∧

 หรือ CAB∠  และขนาดของ

มุม BAC

∧

 เขียนแทนด้วย mBAC

∧

 หรือ m

CAB∠  หรือ BAC

∧

 = 30°
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ประเภทของมุม ค�ำอธิบาย ตัวอย่าง

มุมแหลม มุมที่มีขนาดมากกว่า 0° แต่น้อยกวา่ 90° 

มุมฉาก มุมที่มีขนาด 90°

มุมป้าน มุมที่มีขนาดมากกว่า 90° แต่น้อยกว่า 180°

มุมตรง มุมที่มีขนาด 180° 

มุมกลับ มมุทีม่ขีนาดมากกว่า 180° แต่น้อยกว่า 360°

มุมที่มีขนาด 0๐ มุมที่มีรังสีเพียงเส้นเดียว

มุมรอบจุด มุมที่มีขนาด 360° 

2.	 การสร้างพื้นฐาน

(1)	การสร้างเกี่ยวกับส่วนของเส้นตรง ได้แก่ การตัด แบ่ง หรือต่อให้ได้ความยาวตามท่ี

ต้องการ

(2)	การสรา้งเกี่ยวกับมุม ได้แก่ การสร้างขนาดของมุมตามที่ก�ำหนด การแบ่งครึ่งมุม 

(3)	การสร้างเกีย่วกบัเส้นตัง้ฉาก ได้แก่ การสร้างเส้นตัง้ฉากจากจดุภายนอกมายงัเส้นตรงที่

ก�ำหนด และการสรา้งเส้นตั้งฉากที่จุดจุดหนึ่งบนเส้นตรงที่ก�ำหนด
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3.	 การสร้างรูปเรขาคณิตอยา่งง่าย

(1)	การสรา้งมุมที่มีขนาดต่างๆ กัน 

�� �โดยใช้ฐานความรู้จากการสร้างเส้นตั้งฉาก จะได้มุม 90°

�� �โดยใช้ฐานความรู้จากการแบ่งครึ่งมุมฉาก จะได้มุม 45°

�� �โดยใช้ฐานความรู้ในการสร้างสามเหลี่ยมด้านเทา่ จะได้มุม 60°

		  ส่วนมมุอืน่ๆ ใช้ความรูจ้ากทัง้ 3 มมุ กบัการแบ่งครึง่มมุ ในการสร้างมมุทีม่ขีนาดต่างๆ กนั 

(2)	การสร้างและส�ำรวจเกี่ยวกับรูปสามเหลี่ยม

�� �การสร้างรูปสามเหล่ียมตามเงือ่นไข โดยใช้ความรูจ้ากการสร้างพืน้ฐานทางเรขาคณติ

�� �การส�ำรวจเกี่ยวกับรูปสามเหลี่ยมที่มีเส้นแบ่งครึ่งดา้น เส้นแบ่งครึ่งมุมภายใน หรือ

เส้นที่ตั้งฉากกับด้านของรูปสามเหลี่ยม 

(3)	การสร้างเส้นขนาน ได้แก่ 

�� �การสร้างเส้นตรงให้ผ่านจุดจุดหนึ่งและขนานกับเส้นตรงที่ก�ำหนด

�� �การสร้างเส้นตรงให้ขนานกับเส้นตรงที่ก�ำหนดให้ และมีระยะห่างตามที่ก�ำหนดให้

สมบัติของเส้นขนาน ค�ำอธิบาย ตัวอย่าง

เส้นตรงบนระนาบ

เดียวกัน

เส ้นตรงสองเส ้นที่อยู ่บนระนาบ

เดียวกันขนานกันก็ต่อเมื่อเส้นตรง

สองเส้นนั้นมีระยะห่างเท่ากันเสมอ 

จากรูป AB



 ขนานกับ CD



 หรือเส้น

ตรง CD



 ขนานกับ AB



 เขียนแทน

ด้วย AB



//CD



มุมภายใน เส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หน่ึง

แล้วเส้นตรงคู่นั้นขนานกันก็ต่อเมื่อ 

ขนาดของมุมภายในที่อยู ่บนข้าง

เดียวกันของเส้นตัดรวมกันเท่ากับ 

180 องศา

จากรูป เส้นตรง AB



//CD



 ก็ต่อเมื่อ 

1

∧

 + 3
∧

 = 180° และ 2
∧

 + 4
∧

 = 180°
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สมบัติของเส้นขนาน ค�ำอธิบาย ตัวอย่าง

มุมแย้ง เส้นตรงสองเส้นขนานกันและมีเส้น

ตัดกัน แล้วมุมแย้งจะมีขนาดเท่ากัน

จากรปู เส้นตรง AB



//CD



 ม ีEF เป็น

เส้นตัด จะได้ 1
∧

 = 4
∧

 และ 2
∧

 = 3
∧

มุมภายนอก

และมุมภายใน

เส้นตรงสองเส้นขนานกันและมีเส้น

ตดักนั แล้วมมุภายนอกและมมุภายใน 

ที่อยู ่ตรงข้ามบนข้างเดียวกันของ 

เส้นตัดจะมีขนาดเท่ากัน

จากรูป เส้นตรง AB



//CD



 มี EF 

เป็นเส้นตัด จะได้ 1

∧

 = 5

∧

, 2

∧

 = 6

∧

,  

3

∧

 = 7
∧

 และ 4
∧

 = 8
∧

(4)	 การสรา้งรูปสี่เหลี่ยม จะต้องทราบสมบัติตา่งๆ ของรูปเรขาคณิตและต้องอาศัยแนวคิด

ของการสรา้งพื้นฐานทางเรขาคณิต
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แบบฝึกหัด 2.1

1.	 รูปต่อไปนี้แทนสิ่งใด

1)	 2)	

3)	  4)	

5)	 6)	

 

2.	

	 จากรูป RS



, RT



 และ ST



 เป็นเส้นตรงเดียวกันหรือไม่ เพราะเหตุใด

3.	

	 จากรูป RS
! "!

, RT
! "!!

 และ SU
! "!!

 เป็นรังสีเดียวกันหรือไม่ เพราะเหตุใด
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29บทที่ 2  พื้นฐานทางเรขาคณิต

4.	 จากภาพ นาฬิกา 2 เรอืน บอกเวลา 10:10 นาท ีโดยนาฬิกามขีนาดไม่เท่ากนั อยากทราบว่า 

มุมระหวา่งเข็มสั้นและเข็มยาวของนาฬิกาทั้ง 2 เรือนนั้นมีขนาดใหญ่กว่ากันหรือไม่

5.	 ก�ำหนดรูป ดังนี้

	 จงบอกชื่อมุมต่อไปนี้

1)	 มุมตรงที่มีจุด A เป็นจุดยอดมุม

2)	 มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม ABD

3)	 มุมทุกมุมที่มีจุด C เป็นจุดยอดมุม แต่ไม่ใช่มุมตรง

6.	 เราสามารถจ�ำแนกชนดิของรูปสามเหลีย่ม โดยพิจารณาความยาวของด้าน จงใช้วงเวยีนหรอื

ไม้บรรทัดตรวจสอบดูว่า รูปสามเหลี่ยมแต่ละรูปเป็นรูปสามเหลี่ยมชนิดใด
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7.	 แผนที่แสดงเส้นทางจากบา้นทวีไปยังร้านอาหาร มาตราส่วน 1 ซม. : 100 ม.

	 จงหาวา่

1)	 ระยะทางตามเส้นทางในแผนที่จากบา้นทวีไปยังร้านอาหารยาวเท่าไร

2)	 ระยะห่างระหว่างบ้านทวีไปยังร้านอาหารเป็นเทา่ไร

8.	 มทีฤษฎบีททีก่ล่าวว่า “ถ้าส่วนของเส้นตรงสองเส้นตดักนั แล้วมมุตรงข้ามทีเ่กดิขึน้จะมีขนาด

เท่ากัน” ให้นักเรียนเขียน AB และ CD ตัดกันที่จุด E แล้วตรวจสอบวา่มุมตรงข้ามที่เกิดขึ้น

จะมีขนาดเทา่กันจริงตามทฤษฎีบทที่กล่าวข้างต้นหรือไม่

9.	 นกัเดนิเรอืใช้เขม็ทศิในการเดนิทาง ให้คดิว่าตวัเราอยูท่ี่จดุศูนย์กลางของเขม็ทศิ หนัหน้าไปทาง

ทิศเหนือที่เข็มทิศชี้ ถ้านักเดินเรือต้องการเดินเรือไปทิศต่างๆ จะต้องท�ำมุมขนาดกี่องศากับ

ทศิเหนอื (หมนุเรอืตามเขม็นาฬิกา) ดงัรปู จงหาขนาดของมมุทีเ่รอืก�ำลงัเดนิทางไปแต่ละทศิ 

ต่อไปนี้ที่ท�ำแนวกับทิศเหนือ

1)	 ทิศตะวันออก (E)

2)	 ทิศตะวันออกเฉียงเหนือ (NE)

3)	 ทิศใต้ (S)

4)	 ทิศตะวันตก (W)

5)	 ทิศตะวันตกเฉียงใต้ (SW)

6)	 ทิศตะวันตกเฉียงเหนือ (NW)

10.	 จากรูป จงตอบค�ำถามต่อไปนี้

1)	 แขนของมุม AOD 

2)	 แขนของมุม COB

3)	 จุดตัดของเส้นตรง AB และเส้นตรง CD
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แบบฝึกหัด 2.2 ก

1.	 ก�ำหนดให้ a แทนความยาวของส่วนของเส้นตรง ดังรูป 

	 จงสร้างส่วนของเส้นตรงให้ยาวเท่ากับ 3a

2.	 ก�ำหนด a และ b แทนความยาวของส่วนของเส้นตรงสองเส้น ดังรูป

	 จงสร้างส่วนของเส้นตรงเส้นหนึง่ให้มคีวามยาวเท่ากบั 2a + b และอกีเส้นหนึง่ยาวเท่ากบั b – a

3.	 จงสรา้งการแบ่งครึ่งส่วนของเส้นตรงให้เท่ากัน โดยใช้วงเวียนและเส้นตรง ก�ำหนดส่วนของ

เส้นตรงให้มีความยาวเท่ากับ a ตามใจชอบ

4.	 จงอธิบายวิธีการแบ่งส่วนของเส้นตรงที่มีความยาวมากๆ ท�ำได้อย่างไร

5.	 ถา้ต้องการแบ่งส่วนของเส้นตรงเป็นส่วนๆ ให้แต่ละส่วนมีความยาวเทา่กัน โดยการแบ่งครึ่ง

ส่วนของเส้นตรงซ�้ำหลายๆ ครั้ง

1)	 สามารถแบ่งส่วนของเส้นตรงเป็นส่วนที่ยาวเทา่กันได้กี่ส่วน

2)	 สามารถแบ่งเป็นส่วนเป็น 3 ส่วน, 5 ส่วน หรอื 7 ส่วนทีย่าวเท่ากนัได้หรอืไม่ เพราะเหตใุด

6.	 ก�ำหนด a, b, และ c แทนความยาวของส่วนของเส้นตรงสามเส้น ดังรูป

	 จงสร้างรูปสามเหลี่ยม ABC ให้มีด้านยาวเทา่กับ 2a, b และ c 

7.	 ก�ำหนด a และ b แทนความยาวของส่วนของเส้นตรงที่ก�ำหนด ดังรูป จงสรา้งรูปสามเหลี่ยม 

ABC ที่ BC = 
b

4
 และ AB = BC = 2a 
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8.	 จงก�ำหนดส่วนของเส้นตรงให้มีความยาวเทา่กับ a ตามใจชอบ

1)	 จงสร้างรูปสามเหลี่ยมให้ด้านทั้งสามยาวเท่ากับ 4a, 5a และ 6a

2)	 สามารถสรา้งรูปสามเหลี่ยมให้ดา้นทั้งสามยาวเท่ากับ 
a

2
, a และ 3a ได้หรือไม่ เพราะ

เหตุใด

9.	 นกัแสดงละครเวทต้ีองการสร้างโรงละคร ในต�ำแหน่งทีอ่ยูห่่างจากหมูบ้่านสายลม และหมูบ้่าน

พันดาว ดังแสดงในแผนผังด้วยจุด A และ B ตามล�ำดับ เป็นระยะเทา่กันและอยู่ใกล้เมือง

ที่สุด เขาควรสรา้งโรงละครเวทีที่ต�ำแหน่งใด จงเขียนต�ำแหน่งของแผนผัง และหาระยะห่าง

จากหมู่บ้านสายลมถึงโรงละครเวทีวา่หา่งกันกี่เมตร มาตราส่วน 1 : 1,000

10.	 นักกีฬาแชร์บอลคนหนึ่ง จะต้องถือตะกรา้ในต�ำแหน่งเส้นหลังของสนาม ดังแสดงในแผนผัง

ด้วยจุด A และ B ตามล�ำดับ โดยตกลงกันว่าจะต้องอยู่ในต�ำแหน่งที่หา่งจากจุด A และ B 

เป็นระยะเท่ากันและอยู่ใกล้จุด B ที่สุด เขาควรถือตะกร้าที่ต�ำแหน่งใด จงเขียนต�ำแหน่งของ

ตะกร้าในแผนผัง และหาระยะห่างจากจุด B ถึงจุดถือตะกรา้วา่หา่งกันกี่เมตร มาตราส่วน  

1 : 400 เซนติเมตร
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แบบฝึกหัด 2.2 ข

1.	 จงสรา้งมุมให้มีขนาดเท่ากับผลต่างของขนาดของ SOT

∧

 และขนาดของ XYZ

∧

 ที่ก�ำหนดให้

2.	 จงสรา้งมุมให้มีขนาดเป็นสองเทา่ของ ABC

∧

 แล้วตอบค�ำถามต่อไปนี้

1)	 จงสร้างเส้นแบ่งครึ่งมุมของมุมที่มีขนาดเป็นสองเท่าของ ABC

∧

2)	 จงสร้างเส้นแบ่งครึ่งมุมกลับของมุมที่มีขนาดสองเทา่ของ ABC

∧

3)	 เส้นแบ่งครึ่งมุมในข้อ 1) และ 2) เกี่ยวข้องกันอย่างไร

3.	 ก�ำหนด PQR

∧

 แทนขนมเค้กทีม่ขีนาดดงัรปู จงสร้างมมุให้มขีนาดเท่ากบัขนาดของ PQR

∧

 ของ

ขนมเค้กนั้น แล้วแบ่งมุมที่สร้างขึ้นออกเป็นมุมที่มีขนาดเทา่กัน 4 มุม 

1)	 เราสามารถแบ่ง PQR

∧

 ออกเป็น 3 มุม, 5 มุม หรือ 6 มุมที่มีขนาดเท่ากันได้หรือไม่

2)	 โดยอาศัยการแบ่งครึ่งมุม เราสามารถแบ่ง PQR

∧

 ออกเป็นมุมที่มีขนาดเท่ากันได้กี่มุม
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4.	 จงสรา้งรูปสามเหลี่ยม ABC ให้ AB = a, ABC

∧

 = EFG

∧

 และ BAC

∧

 = NOP

∧

5.	 จากรูป จงสร้าง EH



 แบ่งครึ่ง DEF

∧

 และ EI



 แบ่งครึ่ง FEG

∧

	 จงตอบค�ำถามต่อไปนี้

1)	 ผลบวกของ DEF

∧

 กับ FEG

∧

 มีขนาดเทา่ไร

2)	 ผลบวกระหวา่งครึ่งหนึ่งของ DEF

∧

 กับครึ่งหนึ่งของ FEG

∧

 มีขนาดเทา่ไร

3)	 DEF

∧
HEI มีขนาดเท่าไร เพราะเหตุใด
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แบบฝึกหัด 2.2 ค

1.	 รูปส่ีเหล่ียมหน่ึงรูป ประกอบด้วยรปูสามเหลีย่ม XYZ จงสร้างส่วนสงูของรูปสามเหลีย่ม XYZ 

ทั้งสามเส้น

2.	 ก�ำหนดให้จุด A เป็นต�ำแหน่งบ่อน�้ำ และ CD เป็นสะพานแห่งหนึ่ง จงหาวา่บ่อน�้ำอยู่หา่ง

จากสะพานกี่เมตร มาตราส่วน 1 : 500

3.	 ก�ำหนด AB เป็นต�ำแหน่งของแม่น�้ำเจ้าพระยา

1)	 จงสรา้ง EF เป็นสะพานข้ามแม่น�้ำเจ้าพระยา ให้แบ่งครึ่งและตั้งฉากกับ AB ที่จุด O

2)	 ก�ำหนดให้จุด X เป็นจุดใดๆ บน EF แล้ว XA และ XB เกี่ยวข้องกันอยา่งไร
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4.	 ก�ำหนดจุด P เป็นจุดที่อยู่ภายในรูปสามเหลี่ยม ABC จงสรา้งเส้นตั้งฉากจากจุด P ไปยัง

ดา้นแต่ละดา้นของรูปสามเหลี่ยม ABC 

5.	 จงสรา้งรูปสามเหลี่ยมมุมฉากให้มีดา้นประกอบมุมฉากยาวเทา่กับ a และ b

6.	 มหาวิทยาลัยแห่งหนึ่ง มีอาคารเรียนสองอาคารตั้งอยู่คนละฟากของถนน ซึ่งขนานกันที่จุด 

A และจุด B ดังแผนภาพ ต้องการสร้างสะพานลอยข้ามถนน โดยให้แนวสะพานตั้งฉากกับ 

ริมฝั่งถนนทั้งสอง และอยู่ห่างจากอาคารเรียนทั้งสองเป็นระยะเท่ากัน จงหาต�ำแหน่งที่จะ

สรา้งสะพานดังกล่าว พร้อมค�ำอธิบาย
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แบบฝึกหัด 2.3 ก

1.	 จงสรา้งมุมที่มีขนาดต่อไปนี้

1)	 22
1°
2

2)	 150°

3)	 240°

2.	 จงสร้างรปูสามเหล่ียมมมุฉาก ให้มด้ีานประกอบมมุฉากยาว 5.5 เซนติเมตร และ 8 เซนตเิมตร

3.	 จงสรา้งรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส ให้มีความยาวของแต่ละด้านเท่ากับ 6 เซนติเมตร

4.	 จงสร้างรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า ABCD รูปหนึ่ง แล้วสร้างเส้นแบ่งคร่ึง ABC

∧

 และเส้นแบ่งครึ่ง 

BAD

∧

 ให้เส้นแบ่งคร่ึงมุมทั้งสองตัดกันที่จุด P นักเรียนคิดว่ารูปสามเหลี่ยมที่เกิดขึ้นเป็น 

รูปสามเหลี่ยมชนิดใด เพราะเหตุใด

5.	 จงสรา้งรูปสี่เหลี่ยม ABCD ให้ AB ยาว 6 เซนติเมตร DAB

∧

 และ ABC

∧

 มีขนาดเทา่กับ 

112.5° AD ยาว 4.5 เซนติเมตร และ CDA

∧

 มีขนาดเทา่กับ 90°

6.	 ก�ำหนด O เป็นจุดศูนย์กลางวงกลม จงสร้างเส้นแบ่งมุมรอบจุด O ออกเป็นมุมที่มีขนาด 

เท่ากัน 8 มุม และจงหาว่าแต่ละมุมมีขนาดเทา่ไร

7.	 จงสรา้งรูปหกเหลี่ยม

8.	 จงสรา้งรูปแปดเหลี่ยมด้านมุมเท่า
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แบบฝึกหัด 2.3 ข

1.	 จงสรา้งเส้นขนานคู่หนึ่ง ให้มีระยะห่างระหว่างเส้นขนาน 4 เซนติเมตร

2.	 จงสร้างรูปส่ีเหลี่ยมด้านขนานที่มีด้านด้านหนึ่งยาว 7 เซนติเมตร อีกด้านหนึ่งยาว 4 

เซนติเมตร และมุมมุมหนึ่งมีขนาดเท่ากับ 45 องศา

3.	 จงสร้างรูปสี่เหลี่ยมขนมเปียกปูน ท่ีมีแต่ละด้านยาว 5 เซนติเมตร และมุมมุมหน่ึงมีขนาด

เท่ากับ 120 องศา

4.	 ก�ำหนดรูปดังนี้ จงสรา้งรูปที่ขยายจากรูปเดิม โดยให้แต่ละด้านมีความยาวเป็นสองเท่าของ

ความยาวของดา้นของรูปเดิม

5.	 ก�ำหนดรูปสามเหลี่ยม ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมใดๆ

1)	 จงหาจุดกึ่งกลาง D ของ AB 

2)	 จากข้อ 1) จงสร้าง DE ให้ขนานกับ BC และ DE ตัดกับ AC ที่จุด E

3)	 AE และ CE เกี่ยวข้องกันอย่างไร

4)	 ส่วนสูงที่ลากจากจุด A ของ ADE∆  และ ABC∆  เกี่ยวข้องกันอยา่งไร

5)	 ฐาน DE ของ ADE∆  และฐาน BC ของ ABC∆  เกี่ยวข้องกันอยา่งไร

6)	 พื้นที่ของ ADE∆  และพื้นที่ของ ABC∆  เกี่ยวข้องกันอย่างไร
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เลขยกก�ำลัง

บทที่

รู้จักกับเลขยกก�ำลัง
เลขยกก�ำลัง คือ การคูณตัวเลขฐานนั้นๆ ตามจ�ำนวนของเลขชี้ก�ำลัง ดังนี้

นิยาม
ถ้า a แทนจ�ำนวนใดๆ และ n แทนจ�ำนวนบวก “a ยกก�ำลัง n หรือ a ก�ำลัง n” เขียนแทน

ด้วย an มีความหมาย ดังนี้

an = a × a × a × ... × a

         n ตัว

เรียก an ว่า เลขยกก�ำลัง ที่มี a เป็นฐาน และ n เป็นเลขชี้ก�ำลัง

จากนิยาม อธิบายได้วา่ ถ้า a และ n แทนจ�ำนวนใดๆ แล้ว n
a  หมายถึง จ�ำนวน a คูณกัน n ตัว 

เมื่อ a เป็นเลขฐาน และ n เป็นเลขชี้ก�ำลัง ตัวอย่างเช่น

�� �24 คือ 2 คูณกันทั้งหมด 4 ตัว โดยมี 2 เป็นเลขฐาน และ 4 เป็นเลขชี้ก�ำลัง

	 จะได้ว่า �24	= 2 × 2 × 2 × 2

		  = 16

�� �79 คือ 7 คูณกันทั้งหมด 9 ตัว โดยมี 7 เป็นเลขฐาน และ 9 เป็นเลขชี้ก�ำลัง

	 จะได้ว่า 79	= 7 × 7 × 7 × 7 × 7 × 7 × 7 × 7 × 7

		  = 40,353,607

ต้องการทราบว่า เลขยกก�ำลงัน้ันแทนจ�ำนวนใด สามารถเขยีนเลขยกก�ำลงันัน้ให้อยูใ่นรปูการคณู

ของจ�ำนวนที่เป็นฐาน ดังตัวอย่างข้างต้น

3
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กล่าวโดยสรุปได้ว่า หลักในการเขียนเลขยกก�ำลัง ท�ำได้โดยใช้การแยกตัวประกอบ หรือเขียน

จ�ำนวนนั้นให้อยู่ในรูปการคูณของจ�ำนวนที่ซ�้ำๆ กัน นั่นเอง

࿟࿟ การน�ำเลขยกก�ำลังไปใช้

ในหนังสือทางวิทยาศาสตร์หรือดาราศาสตร์ นิยมเขียนจ�ำนวนที่มีคา่มากๆ หรือค่าน้อยๆ ในรูป  

A × 10n โดยที ่1 ≤ A < 10 และ n เป็นจ�ำนวนเต็ม ซึง่การเขียนรูปแบบนี ้เรียกว่า สญักรณ์วทิยาศาสตร์ 

โดยแบ่งได้เป็น 2 กรณี

(1)	การเขยีนจ�ำนวนทีม่ค่ีามากๆ เลขชีก้�ำลงัจะเป็นจ�ำนวนเตม็บวก เช่น ระยะทางทีแ่สงเดนิทาง

ไปได้ใน 1 ปี หรือ 1 ปีแสง = 946,080 × 107 หรือประมาณ 9.4608 × 1012 กิโลเมตร 

เป็นต้น

(2)	การเขียนจ�ำนวนที่มีค่าน้อยๆ เลขชี้ก�ำลังจะเป็นจ�ำนวนเต็มลบ เช่น แบคทีเรียมีขนาด 

0.00000089 นิ้ว = 8.9 × 10–7 นิ้ว เป็นต้น

การคูณและหารเลขยกก�ำลัง

(1)	การคณูเลขยกก�ำลงัทีม่ฐีานเป็นจ�ำนวนเดยีวกนัและมเีลขชีก้�ำลงัเป็นจ�ำนวนเตม็บวก ใช้หลกั

ดังนี้

	 ให้ a แทนจ�ำนวนใดๆ m และ n เป็นจ�ำนวนเต็มบวก จะได้วา่

�� � m n
a a×  = m n

a
+

	 ตัวอย่างเช่น 

�� � 2 4

33 ×  = 2 4

3
+  = 6

3

�� � 53
55 ×  = 3 5

5
+  = 8

5

(2)	การหารเลขยกก�ำลังที่มีฐานเป็นจ�ำนวนเดียวกัน โดยที่เลขฐานไม่เท่ากับ 0 และมีเลขชี้ก�ำลัง

เป็นจ�ำนวนเต็มบวก ใช้หลักดังนี้

	 ให้ a แทนจ�ำนวนใดๆ โดยที่ a ≠ 0, m และ n เป็นจ�ำนวนเต็มบวก จะได้ว่า

�� � m n
a a÷  = m n

a
−

	 ตัวอย่างเช่น 

�� � 3 2

77 ÷  = 3 2

7
−  = 1

7  = 7 	 โดยที่ m > n

�� � 7 7

55 ÷  = 7 7

5
−  = 0

5  = 1 	 โดยที่ m = n

�� � 4 9

53 ÷ 39 = 4 9

3
−  = 5

3
−  = 

5

1

3
 = 

1

243
	 โดยที่ m < n
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ข้อสังเกต
1)	 n

a  = a × a × a × ... × a

         n ตัว

2)	 n

a
−  = 

n

1

a
 

3)	 a0 = 1	 ยกเว้น a = 0 เพราะ 00 ไม่มีความหมาย

4)	 a
m( )n = mn

a

5)	 ab( )n = n n
a b

6)	
n

a

b

 
 
 

 = 
n

n

a

b

7)	
1

na  = n
a  

8)	
m

na  = mn
a

࿟࿟ หลักการเขียนสัญกรณ์วิทยาศาสตร์

หลักในการเขียนสัญกรณ์วิทยาศาสตร์แบ่งได้เป็น 2 กรณี คือ

1.	 การเขียนจ�ำนวนที่มีค่ามากๆ ให้อยู่ในรูปสัญกรวิทยาศาสตร์ ท�ำได้โดยการเลื่อนต�ำแหน่ง

จุดทศนิยมไปทางซ้ายจนถึงจุดที่คา่ของจ�ำนวนมีคา่น้อยกวา่ 10 และมากกว่าหรือเท่ากับ 1 

โดยจ�ำนวนต�ำแหน่งที่เลื่อนจุดทศนิยม คือ ค่าของเลขชี้ก�ำลัง ตัวอย่างเช่น

	 43,800,000 = 4 3 8 0 0 0 0 0  = 4.38 × 107

	        920,000 = 9 2 0 0 0 0  = 9.2 × 105

ในกรณีที่จะเปลี่ยนจากสัญกรณ์วิทยาศาสตร์เป็นจ�ำนวนที่ไม่อยู่ในรูปเลขยกก�ำลัง ท�ำได้โดยการ

เลื่อนจุดทศนิยมไปทางขวาตามจ�ำนวนของเลขชี้ก�ำลัง ตัวอย่างเช่น

2.67 × 109 ให้เลื่อนจุดทศนิยมไปทางขวา 9 ต�ำแหน่ง ตามเลขชี้ก�ำลัง (อย่าลืมเพิ่ม 0 ไว้หน้า

จุดทศนิยมด้วย) นั่นคือ 

2.67 × 109 = 2 . 6 7 0 0 0 0 0 0 0   นั่นคือ 2.67 × 109 = 2,670,000,000
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2.	 การเขียนจ�ำนวนที่มีคา่น้อยๆ ให้อยู่ในรูปสัญกรวิทยาศาสตร ์ท�ำได้โดยการเลื่อนต�ำแหน่ง

จุดทศนิยมไปทางขวาจนถึงจุดที่คา่ของจ�ำนวนนั้นมากกวา่หรือเทา่กับ 1 และน้อยกว่า 10 

โดยจ�ำนวนต�ำแหน่งที่เลื่อนจุดทศนิยม คือ คา่ของเลขชี้ก�ำลังที่เป็นลบ ตัวอย่างเช่น 

�� �0.00028 เลื่อนจุดทศนิยมไปทางขวา 4 ต�ำแหน่ง นั่นคือ

		  0.00028 = 0 . 0 0 0 2 8 นั่นคือ 2.8 × 10–4 = 0.00028

ในกรณทีีต้่องการเปลีย่นจากสญักรณ์วทิยาศาสตร์เป็นจ�ำนวนทีไ่ม่อยูใ่นรปูเลขยกก�ำลงั ท�ำได้โดย

การเลื่อนจุดทศนิยมไปทางซ้ายตามจ�ำนวนของเลขชี้ก�ำลัง ตัวอย่างเช่น 

3.5 × 10–5 ให้เลื่อนจุดทศนิยมไปทางซ้าย 5 ต�ำแหน่ง ตามเลขชี้ก�ำลัง (อย่าลืมเพิ่ม 0 ไว้หนา้

จุดทศนิยมด้วย) นั่นคือ

 3.5 × 10–5 = 0 . 0 0 0 0 3 5 นั่นคือ 3.5 × 10–5 = 0.000035
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แบบฝึกหัด 3.1 ก

1.	 จงหาว่าเลขยกก�ำลังต่อไปนี้แทนจ�ำนวนใด

	 1)	 3
1,000  	 2)	 4

25

	 3)	 4
( 5)−  	 4)	 4

5−

	 5)	 3
( 8)−  	 6)	 3

13−

	 7)	 4
(0.002)  	 8)	 2

(10.02)

	 9)	
3

7

4

 
 
 

 	10)	
4

9

5

 − 
 

2.	 จงเขียนจ�ำนวนต่อไปนี้ในรูปเลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังมากกวา่ 1

1)	 1,331 2)	 729

3)	 –1,728 4)	 10,000,000,000

5)	 0.000001 6)	 12.25

	  

3.	 จงหาว่าจ�ำนวนในแต่ละข้อต่อไปนี้เท่ากันหรือไม่ เพราะเหตุใด

1)	 31 กับ 3

2)	 62 กับ 2
( 6)−

3)	 2
7−  กับ 2

( 7)−

4)	
3

2

5

 
 
 

 กับ 
3

2

5

5)	 3
(0.3)  กับ 0.27

6)	 89 กับ 98
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