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61า21า

ไม่่ว่่าจะทำโพลล์กี่่�ยุุคกี่่�สมั่ยุ คณิิตศาสตร์์ก็ี่ต้องติด

อันดับว่ิชาท่�เป็็นยุาขม่สำหร์ับนักี่เร์่ยุนส่ว่นใหญ่่อยุ่่เสม่อ ผม่

เคยุวิ่เคร์าะห์ของผม่เองว่่า อะไร์คือปั็จจัยุท่�ทำให้นักี่เร์่ยุนไม่่

ชอบว่ชิาสกัี่ว่ชิาหน่�ง แล้ว่ก็ี่พบว่า่ม่อ่ยุ่ ่3 ขอ้ คอื ยุากี่ ไม่ส่นกุี่
และไม่ร่์่้ว่่าจะเร์่ยุนไป็ทำไม่

ข้อแร์กี่ ยุากี่ ลองน่กี่ภาพว่่าถ้้าม่่วิ่ชาท่�ไม่่สนุกี่สุดๆ

และไม่ม่่ป่็ร์ะโยุชน์สดุๆ แต่งา่ยุม่ากี่ นกัี่เร์ยุ่นก็ี่อาจจะพอทน

ไหว่ คดิเสยุ่ว่า่เป็น็คาบว่า่ง อาจจะหาอะไร์ม่าทำแกี่เ้บื�อ หร์อื

ทำงานวิ่ชาอื�นไป็ สุดท้ายุสอบชิลๆ ได้เกี่ร์ด 4 แฮป็ป้็�จะตายุ
ถ้่งไม่่สนุกี่ ไม่ม่่่ป็ร์ะโยุชน์ แต่ถ้้าง่ายุกี่็จะไม่่ม่่ป็ัญ่หา

ข้อสอง ไม่่สนุกี่ ผม่ม่่เพื�อนท่�ชอบเล่นเกี่ม่ บางเกี่ม่น่�

อยุา่งยุากี่เลยุนะ คิดซับัซัอ้นม่ากี่ ตอ้งเลอืกี่ตวั่ละคร์ ว่างแผน 

โห คอืยุากี่สุดๆ แถ้ม่ยัุงเลน่แลว้่ไม่ไ่ด้ม่ป่็ร์ะโยุชน์อะไร์ขนาด

นั�นด้ว่ยุ แต่พอเกี่ม่สนกุี่ ทกุี่อยุ่างกี่จ็บ ยุากี่แค่ไหนกี่ย็ุอม่ แถ้ม่

ไม่่ต้องคยุุกี่นัว่่าจะทำไป็ทำไม่ด้ว่ยุ

ส่ว่นข้อสาม่ ไม่่ร์่้ว่่าจะเร์่ยุนไป็ทำไม่ อันน่�เศร์้าสุด 

เอาตัว่ผม่เองเป็็นตัว่อยุ่างก็ี่ได้ ผม่เป็็นคนไม่่ชอบเร์่ยุนภาษา

อังกี่ฤษม่าตั�งแต่ไหนแต่ไร์แล้ว่ คือสำหร์ับผม่ว่ิชาน่�ยุากี่และ
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ไม่่สนุกี่ แต่ผม่อยุากี่สื�อสาร์ อยุากี่ด่หนังฝรั์�ง ฟัังเพลงฝรั์�ง

อยุากี่อ่านหนังสือภาษาอังกี่ฤษร์่้เร์ื�อง ถ้่งยุากี่และไม่่สนุกี่

กี่็ต้องยุอม่กัี่ดฟััน เร์่ยุนเพร์าะร์่้ว่่าม่่ป็ร์ะโยุชน์ต่อตัว่เองใน

อนาคต

ใน 3 ข้อน่� ถ้้าเร์าตัดข้อใดข้อหน่�งไป็ได้ เร์ากี่็จะร์่้ส่กี่
ว่่าคว่ร์ตั�งใจเร์่ยุนว่ิชานั�นข่�นม่า ป็ัญ่หาของคณิิตศาสตร์์คือ

นักี่เร์่ยุนส่ว่นใหญ่่ร์่้ส่กี่ว่่าวิ่ชาน่�ม่่คร์บทั�ง 3 ข้อ คือยุากี่ก็ี่ยุากี่
สนกุี่ก็ี่ไม่ส่นุกี่ แถ้ม่ยัุงม่แ่ต่อะไร์ก็ี่ไม่ร้่่์ ตวั่แป็ร์แก้ี่สม่กี่าร์ถ้อด

สแคว่ร์์ร์ท่ท่�ไม่่เห็นว่่าจะได้เอาไป็ใช้ตอนไหน

สำหรั์บข้อแร์กี่ผม่คงไม่่ส่้ เพร์าะต้องยุอม่รั์บว่่า

คณิิตศาสตร์์นั�นยุากี่จร์ิงๆ โดยุเฉพาะอยุ่างยุิ�งกี่ับคนท่�ไม่่ม่่

หวั่ทางน่� เอาจร์งิๆ คนม่กัี่จะคดิว่า่คณิิตศาสตร์น์ั�นงา่ยุสำหร์บั

คนท่�เกี่่งคณิิตศาสตร์์ แต่สำหร์ับผม่ คณิิตศาสตร์์ยุากี่เสม่อ

เหมื่อนท่�ศาสตร์์อ่กี่ม่ากี่ม่ายุในโลกี่น่�ยุากี่ 

ต่อม่าคือข้อสอง เร์ื�องคว่าม่สนุกี่ผม่ว่่าเร์าเถ้่ยุงกี่ัน

ได้ คว่าม่สนุกี่หรื์อไม่่สนุกี่นั�นอยุ่่ท่�ว่ิธี่เล่า สำหรั์บผม่วิ่ชา

ป็ร์ะวั่ติศาสตร์์ในห้องเร์่ยุนนั�นไม่่สนุกี่ แต่ด่ยุ่ท่บบางช่องท่�

เขาเล่าผม่ว่่าก็ี่สนุกี่ด่ 

ส่ว่นข้อสุดท้ายุนั�นผม่เห็นต่างแบบหลังชนฝา เพร์าะ

คณิิตศาสตร์์กี่็เหม่ือนอ่กี่หลายุๆ ว่ิชาท่�ม่่สอนกี่ันอยุ่่ในหลักี่ 
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ส่ตร์ นั�นคือคนท่�ได้ ใช้กี่็จะได้ ใช้ ส่ว่นคนท่�ไม่่ได้ ใช้กี่็จะไม่่ได ้

ใช ้แนน่อนว่่าถ้า้คณุิเร์ยุ่นตอ่ในสายุว่ทิยุาศาสตร์ ์ว่ศิว่กี่ร์ร์ม่- 

ศาสตร์์ คอม่พิว่เตอร์์ หรื์อเศร์ษฐศาสตร์์ ยุังไงคุณิก็ี่ต้องใช้

คณิิตศาสตร์์ ใช้ม่ากี่ใช้น้อยุใช้ล่กี่ใช้ตื�นกี่็แล้ว่แต่สาขา

ป็ัญ่หาคือ หลายุคนไม่่ทันได้ตั�งใจเร์่ยุนคณิิตศาสตร์์

หร์ือเร์่ยุนแค่พอผ่าน สอบเสร็์จแล้ว่ก็ี่คืนคร์่ เพร์าะคิดว่่าตัว่

เองคงไม่่ได้ ใช้ต่อในอนาคต จนกี่ร์ะทั�งถ้่งว่ันท่�ต้องใช้ข่�นม่า

ผม่กี่ม็่กัี่จะไดยุ้นิหลายุคนบน่ทำนองว่า่ ไม่เ่หน็ม่ใ่คร์บอกี่เลยุ

ว่่าจะใช้เยุอะขนาดน่� หรื์อถ้้าร์่้กี่่อนว่่าจะใช้เยุอะขนาดน่�ตอน

นั�นจะได้ตั�งใจเร์่ยุน 

แล้ว่ใคร์คือคนผิดในเร์ื�องน่� คร์่ผ่้สอนท่�ไม่่ยุอม่บอกี่

หร์อือธีบิายุใหเ้หน็ภาพว่า่คว่าม่ร์่เ้หลา่น่�จะถ้ก่ี่นำไป็ใชต้อ่ยุอด 

ท่�ไหนอยุ่างไร์หรื์อเป็ลา่ แม่ส้ว่่นตวั่ผม่จะเห็นดว้่ยุว่า่ก็ี่จร์งิอยุ่่

บางส่ว่น คร์่หลายุๆ ท่านสร้์างภาพว่่าคณิิตศาสตร์์เป็็นของ

นาม่ธีร์ร์ม่ อยุ่่ในโลกี่ของตัว่เลขและตัว่แป็ร์ จบัต้องไม่ไ่ด้ แต่

ก็ี่ไม่อ่ยุากี่ให ้โทษไป็ท่�ตวั่ผ่ส้อนในร์ะดบัป็จัเจกี่ไป็เสยุ่ทั�งหม่ด

เพร์าะต้องไม่่ลืม่ว่่าสุดท้ายุผ้่สอนกี่็ม่่หน้าท่�หน่�งท่�สำคัญ่คือ

กี่าร์สอนให้นกัี่เร์ยุ่นทำข้อสอบม่าตร์ฐานให้ ได ้ซั่�งขอ้สอบวั่ด

แค่ว่่า เร์าทำได้หรื์อทำไม่่ได้ เข้าใจหรื์อไม่่เข้าใจ ไม่่ได้ว่ัดว่่า

เร์ื�องพว่กี่น่�จะถ้ก่ี่เอาไป็ใช้ตอนไหน ม่ป่็ร์ะโยุชน์อยุ่างไร์ และ

ด้ว่ยุเว่ลาท่�จำกี่ัด จ่งอาจจะทำให้เร์ื�องเล่าเกี่่�ยุว่กี่ับป็ร์ะโยุชน์
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และกี่าร์นำไป็ใช้ของคณิิตศาสตร์์ถ้่กี่ละเลยุไป็จากี่ห้องเร์่ยุน

หร์ือหากี่คุณิคร์่ม่่เว่ลาพอจะเล่า นักี่เร์่ยุนหลายุคนก็ี่อาจจะ

ไม่่ได้สนใจจะฟัังม่ากี่นักี่ เพร์าะเห็นว่่าเป็็นสิ�งท่�ไม่่ออกี่สอบ

เพจ “คณิิตศาสตร์อ์ยุา่งท่�คว่ร์จะเป็น็” กี่เ็กี่ดิข่�นม่าด้ว่ยุ

สาเหตนุ่� ใคร์ท่�ตาม่เพจจะทร์าบดว่่า่ผม่ไม่ไ่ดต้ั�งใจทำเพจสอน

คณิิตศาสตร์์ เนื�องจากี่ผม่เห็นว่่าม่่คนจำนว่นม่ากี่ทำสิ�งน่� ได้

ด่อยุ่่แล้ว่ แต่สิ�งท่�ผม่ตั�งใจจะทำคือ กี่าร์หาท่�ทางให้แกี่่ว่ิชาน่� 

ในโลกี่คว่าม่เป็็นจริ์ง ช่�ชว่นให้ผ่้อ่านเห็นคณิิตศาสตร์์ท่�ซั่อน

ตัว่อยุ่่อยุ่างแนบเน่ยุนร์อบตัว่เร์า ผ่านเร์ื�องเล่าและบทคว่าม่

ตา่งๆ โดยุตั�งใจจะสื�อสาร์กี่บับคุคลทั�ว่ไป็ท่�ผา่นไป็ผา่นม่า จน

กี่ร์ะทั�งทำเพจได้สักี่พักี่จ่งพบว่่า หน่�งในกี่ลุ่ม่ผ่้อ่านหลักี่ของ

เพจคือ คร์่ในโร์งเร์่ยุนท่�เอาเร์ื�องท่�ผม่เล่าในเพจไป็เป็็นส่ว่น

หน่�งของกี่าร์สอนหรื์อเล่าให้นักี่เร์่ยุนฟัังป็ร์ะกี่อบกัี่บเนื�อหา

ตาม่หลักี่ส่ตร์ท่�เป็็นส่ว่นหลักี่ ผม่จ่งตั�งใจเข่ยุนหนังสือเล่ม่น่�

ข่�นม่า เพื�อร์ว่บร์ว่ม่เร์ื�องเล่าในเพจม่าจัดเป็็นหม่ว่ดหม่่่ตาม่

เนื�อหากี่าร์เร์่ยุนในหลักี่ส่ตร์คณิิตศาสตร์์เพิ�ม่เติม่ของร์ะดับ

ชั�นมั่ธียุม่ป็ลายุ พร้์อม่ทั�งยุังเพิ�ม่เติม่เร์ื�องเล่าอ่กี่จำนว่นม่ากี่

ท่�ไม่่เคยุเล่าในเพจม่ากี่่อนลงไป็ และเพิ�ม่คว่าม่สม่บ่ร์ณิ์ของ

เนื�อหาแต่ละบทให้ม่ากี่ข่�นด้ว่ยุ

หนงัสอืเลม่่น่�จง่ไม่เ่หม่าะสำหร์บักี่าร์อา่นเพื�อทำคว่าม่

เข้าใจเนื�อหาโดยุเฉพาะอยุ่างยุิ�งเพื�อเตร์่ยุม่สอบ เพร์าะใน
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แตล่ะบทผม่คาดหว่งัว่า่ผ่อ้า่นจะม่ค่ว่าม่ร์่เ้ร์ื�องนั�นม่ากี่อ่น เพื�อ

ท่�จะได้กี่ร์ะโดดไป็เร์ิ�ม่ท่�เร์ื�องเล่าเกี่่�ยุว่กัี่บกี่าร์นำหัว่ข้อนั�นๆ

ไป็ใช้แกี่้ปั็ญ่หาในโลกี่คว่าม่เป็็นจร์ิงม่ากี่กี่ว่่า ด้ว่ยุคว่าม่หว่ัง

เลก็ี่ๆ ท่�จะบร์ร์เทาเหตผุลขอ้ท่�สองและสาม่ คอืทำใหส้นกุี่ข่�น

ม่ป่็ร์ะโยุชนม์่ากี่ข่�น และลดคว่าม่เป็น็ยุาขม่ของคณิติศาสตร์์

ลงไป็ได้บ้าง หร์ืออยุ่างน้อยุท่�สุดถ้้าคณิิตศาสตร์์ยุังขม่อยุ่่ กี่็

อยุากี่ให้เป็็นคว่าม่ขม่อยุ่างเข้าใจ ขม่อยุ่างร์่้ว่่ามั่นเป็็นยุาขม่

อยุ่างร์่้ว่่าว่ิชาน่�ม่่ป็ร์ะโยุชน์อยุ่างไร์บ้าง เท่านั�นผม่กี่็แสนจะ

ยิุนด่

     8รรษ 3ต43ุฒ485ศ์
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ผม่เคยุอ่านกี่ร์ะท่้พันทิป็กี่ร์ะท่้หน่�งท่�ตั�งคำถ้าม่ว่่า 

“เรู่ยนคณิิตุศาสตุร์ู ซ่�อปลี่าตุ้องไปนั�งถ้อด้รููท่ไหมุคะ” 

แน่นอนว่่ากี่ร์ะท่้น่� โดนจว่กี่เละทั�งจากี่คอม่เม่นต์ในกี่ร์ะท่้

และจากี่คนท่�แชร์์กี่ร์ะท่้น่� ไป็บนโซัเช่ยุลม่่เด่ยุอื�นๆ แต่ผม่ว่่า 

คำถ้าม่น่�นา่สนใจนะ นา่สนใจกี่ว่า่ท่�จะม่องเป็น็แค่ดร์าม่า่หน่�ง

ในโลกี่ออนไลน์ท่�ผ่านม่าแล้ว่กี่็ผ่านไป็ สร์ุป็แล้ว่ซัื�อป็ลาต้อง

ไป็นั�งถ้อดร์่ทไหม่

ปลา สา7เหล่ีย7 แล,กร,ดาษ A4
กี่่อนจะไป็ถ้่งตร์งนั�นเร์าต้องม่าพ่ดถ้่งเร์ื�องพื�นฐาน

ท่�สุดของคณิิตศาสตร์์กี่่อนคือเร์ื�องจำนว่น คว่าม่จร์ิงแล้ว่เร์า

เร์่ยุนเร์ื�องจำนว่นกัี่นม่าตั�งแต่เด็กี่ เพร์าะจำนว่นน่าจะเป็็น

คณิิตศาสตร์์ท่�ใกี่ล้ตัว่และอธีิบายุได้อยุ่างตร์งไป็ตร์งม่าท่�สุด

ว่่าเร์่ยุนไป็ทำอะไร์ 
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จำนว่นเกี่ิดข่�นม่าตั�งแต่ยุุคโบร์าณิเม่ื�อม่นุษยุ์พยุายุาม่

จะนับสิ�งต่างๆ ร์อบตัว่ ต่อม่ากี่็เร์ิ�ม่ม่่กี่าร์ใช้จำนว่นติดลบ

แทนกี่าร์เป็็นหน่� และใช้เศษส่ว่นกี่ับทศนิยุม่เพื�อใช้บอกี่ถ้่ง

จำนว่นท่�เกี่ดิจากี่กี่าร์แบง่ เชน่ แทนท่�จะพด่ถ้ง่เนื�อหม่ ่1 ชิ�น
เร์ากี่อ็าจจะพด่ถ้ง่เนื�อหม่ค่ร์่�งชิ�นได ้จำนว่นเตม็่และเศษสว่่น

กี่ับทศนิยุม่ท่�เร์าร์่้จักี่กี่ันด่นั�นเร์่ยุกี่ร์ว่ม่ว่่า “จำนว่นตร์ร์กี่ยุะ” 

ซั่�งถ้่งตร์งน่�ยุังไม่่ม่่สแคว่ร์์ร์่ทเข้าม่าเกี่่�ยุว่ข้องเลยุด้ว่ยุซั�ำ ดัง

นั�นถ้้าจะถ้าม่ว่่าซัื�อป็ลาต้องไป็นั�งถ้อดร์่ทไหม่ เอาตร์งๆ กี่็

คือไม่่ต้องนะ ตลอดช่ว่ิตท่�ผม่ซัื�อป็ลาม่ากี่็ยุังไม่่ม่่คร์ั�งไหนท่�

ตอ้งถ้อดร์ท่ และจร์งิๆ โลกี่น่� ไม่ต่อ้งม่ก่ี่าร์ถ้อดร์ท่เลยุก็ี่ไดถ้้า้

ม่นุษยุชาติหยุุดกี่าร์พัฒนาไว่้แค่ท่�กี่าร์ซัื�อป็ลา

ไม่ร่์่ว้่า่เป็น็โชคดห่รื์อโชคร้์ายุท่�ม่นษุยุชาติไม่ยุ่อม่หยุดุ 

กี่าร์พัฒนาไว่้แค่นั�น กี่าร์ม่าถ้่งของจำนว่นจร์ิงนั�นเกี่ิดข่�นเม่ื�อ 

ป็ร์ะม่าณิ 2,500 กี่ว่่าป็้ก่ี่อน เพร์าะผ่้คนเร์ิ�ม่สนใจคว่าม่ยุาว่ 
ด้านของร์ป่็สาม่เหล่�ยุม่ จากี่คำถ้าม่ง่ายุๆ ท่�ว่่า ถ้้าม่ส่าม่เหล่�ยุม่

ม่มุ่ฉากี่ท่�ดา้นป็ร์ะกี่อบม่มุ่ฉากี่ยุาว่ดา้นละ 1 หน่ว่ยุ ดา้นตร์ง-
ขา้ม่ม่มุ่ฉากี่จะยุาว่เทา่ไร์ ถ้า้ใหค้ว่าม่ยุาว่ดา้นตร์งขา้ม่มุ่ม่ฉากี่ 

ของสาม่เหล่�ยุม่ท่�ว่า่นั�นเป็น็ x พท่าโกี่รั์ส (Pythagoras) พบว่า่ 
x2  จะตอ้งม่ค่า่เทา่กี่บั 2 และเร์ยุ่กี่เลขตวั่นั�นว่า่   หร์อืสแคว่ร์์ 

ร์่ทสอง 
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กี่าร์ม่าของสแคว่ร์ร์์ท่สองน่�เป็ล่�ยุนคว่าม่เข้าใจเกี่่�ยุว่กัี่บ

คณิติศาสตร์ข์องพท่าโกี่ร์สัไป็อยุา่งสิ�นเชงิ เพร์าะท่�ผา่นม่าเขา

เข้าใจว่่า จำนว่นหร์ือป็ร์ิม่าณิทุกี่อยุ่างในโลกี่นั�นเข่ยุนได้ ใน

ร์่ป็ของเศษส่ว่นของจำนว่นเต็ม่หรื์อจำนว่นตร์ร์กี่ยุะเท่านั�น 

เนื�องจากี่เร์าสาม่าร์ถ้พิส่จน์ ได้ว่่า ไม่่ม่่จำนว่นตร์ร์กี่ยุะใดท่�

ยุกี่กี่ำลังสองแล้ว่ได้ 2 สักี่ตัว่เด่ยุว่ และเพื�อท่�จะศ่กี่ษาร์่ป็
สาม่เหล่�ยุม่ได้นั�น เร์าจำเป็็นต้องยุอม่ร์ับว่่าม่่จำนว่นอ่กี่กี่ลุ่ม่

หน่�งท่�อยุ่น่อกี่เหนอืคว่าม่ร์บัร์่เ้ดมิ่เร์ยุ่กี่ว่า่ “จำนว่นอตร์ร์กี่ยุะ”

นอกี่จากี่   เร์ายัุงพบว่่า π คืออัตร์าส่ว่นร์ะหว่่าง 
คว่าม่ยุาว่เส้นร์อบว่งกี่ับเส้นผ่านศ่นยุ์กี่ลางของว่งกี่ลม่นั�นกี่็ 

เป็็นจำนว่นอตร์ร์กี่ยุะ ซั่�งเข่ยุนเป็็นเศษส่ว่นของจำนว่นเต็ม่ 

ไม่่ได้ ไม่่เพ่ยุงเท่าน่� นักี่คณิิตศาสตร์์ยุังพิส่จน์ ได้อ่กี่ว่่า 

จำนว่นอตร์ร์กี่ยุะนั�นแทร์กี่ตวั่อยุ่ร่์ะหว่า่งทกุี่ๆ จำนว่นตร์ร์กี่ยุะ 

แต่ละค่่อ่กี่เยุอะแยุะไป็หม่ด กี่ลายุเป็็นว่่า ร์ะบบจำนว่น 

ตร์ร์กี่ยุะท่�เร์าเคยุคิดว่่าคร์บถ้้ว่นนั�นม่่ร์่พร์ุนๆ อ่กี่ม่ากี่ม่ายุ

ให้จำนว่นอตร์ร์กี่ยุะไป็แทร์กี่ตัว่อยุ่่ ดังนั�น กี่าร์สร์้างร์ะบบ 

จำนว่นจริ์งท่�ร์ว่ม่จำนว่นตร์ร์กี่ยุะและอตร์ร์กี่ยุะเข้าด้ว่ยุกัี่นจง่ 

ไม่่ใช่แค่กี่าร์ยุอม่รั์บกี่าร์ม่่อยุ่่ของจำนว่นอยุ่าง   หรื์อ π
แต่ยุังทำให้เส้นจำนว่นของเร์านั�นคร์บถ้้ว่นสม่บ่ร์ณ์ิข่�นด้ว่ยุ
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นอกี่จากี่สาม่เหล่�ยุม่แล้ว่ ในกี่ร์ณิ่ของส่�เหล่�ยุม่ ถ้้า

เร์าหยิุบกี่ร์ะดาษ A4 ซั่�งน่าจะเป็็นขนาดม่าตร์ฐานสุดแล้ว่ 

สำหรั์บงานเอกี่สาร์ในโลกี่น่�ข่�นม่าลองวั่ดคว่าม่ยุาว่ด่จะ 

พบว่่า กี่ร์ะดาษ A4 นั�นขนาดป็ร์ะม่าณิ 21 × 29.7
เซันติเม่ตร์ คำถ้าม่คือทำไม่ต้องเป็็นเลขน่� ทำไม่ไม่่ทำให้ 

เลขสว่ยุๆ อุตส่าห์เป็็นกี่ร์ะดาษม่าตร์ฐาน ทำไม่ต้อง .7 
ทำไม่ไม่่เป็็น 21 × 30 หร์ือ 20 × 30 ไป็เลยุ พักี่คว่าม่ 
สงสัยุนั�นไว่้แล้ว่ลองตัดกี่ร์ะดาษ A4 ออกี่เป็็น 2 แผ่น 
ขนาดเท่าๆ กี่ันด่ เร์าจะได้กี่ร์ะดาษ A5 ขนาด 14.8 × 21 
เซันตเิม่ตร์ ซั่�งก็ี่เป็น็เลขท่�ไม่ส่ว่ยุอยุ่ด่ ่แตถ่้า้เร์าลองเอาคว่าม่

ยุาว่ม่าหาร์ด้ว่ยุคว่าม่กี่ว้่างจะพบว่่า ขนาดออกี่ม่าเท่ากี่ันทั�ง

กี่ร์ะดาษ A4 และ A5 นั�นคือ   ได้ป็ร์ะม่าณิ 1.41 และ
 ก็ี่ได้ป็ร์ะม่าณิ 1.41 ซั่�งใกี่ล้เค่ยุงกี่ับค่า   ม่ากี่ๆ

น่�ไม่่ใช่เร์ื�องบังเอิญ่ แต่กี่ร์ะดาษชุด A ทุกี่ชุดเป็็น 

แบบน่�หม่ด ถ้้าลองเอาคว่าม่ยุาว่ไป็หาร์ด้ว่ยุคว่าม่กี่ว่้างจะได้

ค่าป็ร์ะม่าณิ 1.41 เท่ากัี่นหม่ดเลยุ แบบน่�เร์าจะเร์่ยุกี่ว่่าเป็็น 
กี่ร์ะดาษท่� “คล้ายุกัี่น” กี่็คือเป็็นกี่าร์ยุ่อขยุายุของกี่ันและกี่ัน

นั�นเอง ถ้้าเร์าสม่ม่ติให้กี่ร์ะดาษ A4 สักี่แผ่นม่่คว่าม่กี่ว่้าง 

เท่ากัี่บ  a และคว่าม่ยุาว่เท่ากัี่บ b แป็ลว่่าถ้้าเร์าตัดคร่์�งให้ 
เป็็น A5 กี่ร์ะดาษแผ่นน่�จะกี่ว่้างเท่ากี่ับ b/2 และยุาว่เท่ากัี่บ 
a ท่น่�ถ้้าเร์าอยุากี่ให้อัตร์าส่ว่นกี่ว้่างต่อยุาว่ของกี่ร์ะดาษ 
แผ่นน่�เท่ากี่ันจะได้ว่่า
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เม่ื�อแกี่้สม่กี่าร์จะได้ว่่า   =   นั�นคือขนาดกี่ร์ะดาษ A4 

ท่� เร์าว่ัดได้ 21 × 29.7 เซันติเม่ตร์นั�น คว่าม่จร์ิงคือ 
21 × 21  เซันติเม่ตร์นั�นเอง และน่�เป็็นลักี่ษณิะพิเศษ

ของกี่ร์ะดาษชุด A ท่�ถ้่กี่ออกี่แบบม่า คือตัดคร์่�งแล้ว่ยุังคง 

อัตร์าส่ว่นเดิม่ไว่้ ได้อยุ่่ คุณิสม่บัติน่�พิเศษจริ์งๆ เพร์าะไม่่ใช่

กี่ร์ะดาษทุกี่ขนาดท่�ตดัคร่์�งแล้ว่ยัุงรั์กี่ษาอัตร์าส่ว่นแบบน่� ไว่ ้ได้

การ0ัดรปูแล,ข้อ01ากัดขอ56อ7843เตอร์

ถ้ัดจากี่กี่าร์ทบทว่นเรื์�องกี่าร์ม่่อยุ่่ของจำนว่นจริ์งท่�

นักี่เร์่ยุนน่าจะเคยุได้เร์่ยุนม่าบ้างแล้ว่ตั�งแต่ก่ี่อนม่ัธียุม่ป็ลายุ 

เนื�อหาก็ี่พาผ่เ้ร์ยุ่นทบทว่นเร์ื�องพหุนาม่ เศษส่ว่นของพหุนาม่ 

อสม่กี่าร์ และค่าสัม่บ่ร์ณ์ิ ซ่ั�งใจคว่าม่สำคัญ่ของสิ�งเหล่า

น่�คือกี่าร์จัดร์่ป็ เป็็นหน่�งในสิ�งท่� เร์าทำกัี่นบ่อยุม่ากี่ใน

กี่าร์เร์่ยุนคณิิตศาสตร์์ เร์ิ�ม่ต้นจากี่สม่กี่าร์หรื์ออสม่กี่าร์

อันหน่�งแล้ว่ก็ี่จัดร์่ป็ไป็ม่าด้ว่ยุเทคนิคต่างๆ ไม่่ว่่าจะเป็็น

ยุ้ายุข้าง ค่ณิกี่ร์ะจายุ แยุกี่ตัว่ป็ร์ะกี่อบ หรื์ออื�นๆ เพื�อให้

หน้าตามั่นเป็ล่�ยุนไป็ เช่น ถ้้าเร์าม่่พหุนาม่ x3 − 1 อยุ่่ ผ่้ท่� 
ผ่านกี่าร์เร์่ยุนเรื์�องจำนว่นจริ์งม่าแล้ว่จะเห็นได้ ไม่่ยุากี่ว่่า 

พหุนาม่น่�สาม่าร์ถ้แยุกี่ตัว่ป็ร์ะกี่อบได้เป็็น   
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ไดส้องพหุนาม่น่�เหมื่อนกัี่น แต่เร์าแค่เป็ล่�ยุนจากี่ร์ป่็หน่�งเป็น็

อ่กี่ร์่ป็หน่�ง

คำถ้าม่ท่�น่าจะอยุ่่ในหัว่หลายุๆ คนเม่ื�อพ่ดถ้่งกี่าร์จัด

ร์่ป็พหุนาม่ก็ี่คือ เร์าจัดร์่ป็พหุนาม่กัี่นไป็ทำไม่ กี่าร์จัดร์่ป็

สำคญั่ถ้ง่ขนาดท่�ตอ้งเร์ยุ่นแล้ว่เร์ยุ่นอก่ี่กัี่นเลยุเหร์อ เพื�อตอบ

คำถ้าม่น่�เร์าต้องแยุกี่คำถ้าม่น่�ออกี่ม่าเป็น็ 2 คำถ้าม่ยุ่อยุก่ี่อน
คำถ้าม่ขอ้แร์กี่ พหนุาม่สำคญั่ยุงัไง ทำไม่เร์าถ้ง่สนใจจะศก่ี่ษา

ว่ธ่ิีกี่าร์จดัร์ป่็ และคำถ้าม่ท่�สอง ร์ป่็เดมิ่ของพหนุาม่ไม่ด่ยุ่งัไง

ทำไม่เร์าถ้่งอยุากี่เป็ล่�ยุนจากี่ร์่ป็หน่�งไป็เป็็นอ่กี่ร์่ป็หน่�ง

เร์ิ�ม่จากี่ข้อหลังท่�ตอบได้ง่ายุกี่ว่่ากี่ันกี่่อน ไม่่ใช่แค่ 

พหุนาม่ แต่ชุดตัว่เลขอะไร์สักี่อยุ่างท่�ป็ร์ะกี่อบไป็ด้ว่ยุตัว่เลข

ตัว่ดำเนินกี่าร์ และตัว่แป็ร์ แต่ละชุดสาม่าร์ถ้เข่ยุนได้ ใน

หลายุร์่ป็เช่น เร์าอาจเข่ยุน 1 ว่่า   หร์ืออาจเข่ยุน 2 ว่่า 
 กี่ไ็ด ้จากี่ตัว่อยุา่งท่�ยุกี่ม่าจะเห็นชดัว่า่ กี่าร์เขยุ่น 

2 ว่่า 2 นั�นง่ายุกี่ว่่ากี่าร์เข่ยุนว่่า   แน่ๆ ทั�งท่�ม่่ค่า 

เท่ากัี่น ง่ายุกี่ว่่าในท่�น่�หม่ายุถ้ง่ว่่ามั่นอ่านง่ายุกี่ว่่าสำหรั์บม่นุษย์ุ

ลองนก่ี่ภาพตาม่ ถ้้าเร์าไป็บอกี่แม่่ค้าว่่า “ขอซ่�อมุะมุ่วงส่�หารู

ด้้วยสองบวกหน่�งลี่บหน่�งลีู่ก” เร์าคงโดนแม่ค่้าเขว่่�ยุงม่ะม่่ว่ง

ใส่แทนท่�จะได้ซัื�อของแน่ๆ

พอเป็็นตัว่เลขแล้ว่กี่็พอม่องออกี่ว่่าแบบไหนท่�อ่าน 

ง่ายุกี่ว่่า แล้ว่ถ้้าเป็็นพหุนาม่ล่ะ ร์ะหว่่างกี่าร์เข่ยุน x3 − 1 
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หร์ือ (x − 1)(x2 + x + 1) แบบไหนท่�เร์่ยุกี่ว่่าง่ายุกี่ว่่า 
คำตอบคือข่�นอยุ่่กัี่บจุดป็ร์ะสงค์ของเร์าว่่าต้องกี่าร์เอาไป็ 

ทำอะไร์ เช่น ถ้้าเร์าจะแกี่้สม่กี่าร์ x3 − 1 ≥ 0 กี่าร์แยุกี่ตัว่- 
ป็ร์ะกี่อบอสม่กี่าร์กี่อ่นแลว้่เขยุ่นเป็น็ (x  −  1)(x2 + x + 1) ≥ 0 
กี่็จะทำให้เร์าเห็นได้ว่่า x2 + x + 1 นั�นเป็็นพจน์ท่�เป็็นบว่กี่ 
เสม่อ ดังนั�นอสม่กี่าร์น่�จ่งลดร์่ป็ได้เหลือแค่ x − 1 ≥ 0
จะได้ว่่า x ≥ 1 ซั่�งสิ�งน่�อาจจะม่องจากี่ x3 − 1 ≥ 0 ตร์งๆ 
ได้ยุากี่ แต่ถ้้าเร์าต้องกี่าร์ว่าดกี่ร์าฟัจากี่พหุนาม่น่� กี่าร์เข่ยุน 

ในร์่ป็ของ x3 − 1 นั�นช่ว่ยุให้ว่าดง่ายุกี่ว่่ากี่าร์เข่ยุนในร์่ป็ 
(x − 1)(x2 + x + 1) เยุอะเลยุ

หร์ือถ้้าเร์าต้องกี่าร์เข่ยุนโป็ร์แกี่ร์ม่เพื�อคำนว่ณิค่า 

ดงักี่ลา่ว่ กี่าร์เขยุ่นให ้โป็ร์แกี่ร์ม่คำนว่ณิหา x3 − 1 นั�นดก่ี่ว่า่ 
(x − 1)(x2 + x + 1) ม่ากี่ เพร์าะม่่จำนว่นคร์ั�งของกี่าร์ 
คำนว่ณิท่�น้อยุกี่ว่่า ใคร์ท่�ยุังตาม่ไม่่ทันต้องเข้าใจก่ี่อนว่่า 

คอม่พวิ่เตอร์น์ั�นคำนว่ณิตวั่เลขทล่ะตวั่ อยุา่งถ้า้เร์าป็อ้นคา่ x
เท่ากี่ับ 2 เข้าไป็แล้ว่สั�งให้คอม่พิว่เตอร์์คำนว่ณิหา x3 − 1 
ออกี่ม่า สิ�งท่�คอม่พวิ่เตอร์ท์ำกี่ต็อ้งเร์ิ�ม่จากี่เอา 2 ม่ายุกี่กี่ำลงั 
3 กี่่อน จากี่นั�นค่อยุลบ 1 นับเป็็น 2 กี่าร์ดำเนินกี่าร์ขณิะท่� 
(x − 1)(x2 + x + 1) นั�นต้องเอา x ม่าลบ 1 แล้ว่เกี่็บไว่ ้
เอา x ม่ายุกี่กี่ำลังสอง บว่กี่ด้ว่ยุ x  บว่กี่ 1 อ่กี่ท่ แล้ว่ 
ค่อยุเอาผลท่�ได้ม่าค่ณิกี่ับตัว่ท่�เกี่็บไว่้นั�นคือ 5 กี่าร์ดำเนิน
กี่าร์ด้ว่ยุกัี่น 
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ถ้้าเข่ยุนโป็ร์แกี่ร์ม่เพื�อคิดเลขไม่่กี่่�ตัว่อาจจะไม่่เห็น

คว่าม่แตกี่ต่างม่ากี่ เพร์าะคอม่พิว่เตอร์์คิดแว่บเด่ยุว่จนเร์า

แยุกี่คว่าม่ตา่งไม่อ่อกี่ แตถ่้า้ลองเขยุ่นโป็ร์แกี่ร์ม่ใหห้าคา่ของ 

x3 − 1 สำหรั์บ x ตั�งแต่ 1 ถ้่ง 100,000 กี่็จะเห็นคว่าม่ต่าง 
ของเว่ลาท่�ต้องใช้อยุ่่พอสม่คว่ร์

อ่กี่ป็ร์ะเด็นท่�แสดงให้เห็นถ้่งคว่าม่สำคัญ่ม่ากี่ๆ ของ

กี่าร์จัดร์ป่็คือ ขอ้จำกัี่ดเกี่่�ยุว่กัี่บกี่าร์คำนว่ณิของคอม่พิว่เตอร์์

สม่ม่ติว่่าเร์าต้องกี่าร์คำนว่ณิหาค่า   สำหร์ับ 

x ท่�ม่่ค่าเข้าใกี่ล้ 0 ใคร์ท่�เคยุเร์่ยุนแคลค่ลัสม่ากี่่อนจะร์่้ว่่า 
คา่ของ   เม่ื�อ x เข้าใกี่ล ้0 นั�นม่ค่า่เทา่กี่บั 0.1 แต่
ถ้้าหากี่เอาไป็เข่ยุนโป็ร์แกี่ร์ม่คอม่พิว่เตอร์์ โดยุให้ x 
ม่่ค่าเป็็น 0.1 0.01 0.001 ไล่ไป็แบบน่�จะพบว่่า สักี่ค่าของ 

 ท่�คอม่พิว่เตอร์์คำนว่ณิออกี่ม่าได้กี่ลับกี่ลายุ

เป็็น  0 ซ่ั�งผิดไป็จากี่ท่�คว่ร์จะเป็็น สิ�งน่�เกี่ิดข่�นจากี่ข้อจำกี่ัด
อยุ่างหน่�งของคอม่พิว่เตอร์์ท่�เร์่ยุกี่ว่่า กี่าร์ส่ญ่เส่ยุนัยุสำคัญ่ 

(loss of significance) ซั่�งเกี่ิดจากี่กี่าร์ท่�คอม่พิว่เตอร์์เก็ี่บ 

ค่าทศนิยุม่ได้อยุ่างจำกี่ัด 

ดังนั�นเม่ื�อ x ม่่ค่าใกี่ล้ 0 ม่ากี่ๆ คอม่พิว่เตอร์์จะ 
คำนว่ณิ   ออกี่ม่าได้ 5 พอด่ เพร์าะปั็ดทศนิยุม่หลักี่
หลังๆ ทิ�ง ทำให้เม่ื�อม่าลบกี่ับ 5 กี่็จะได้ 0 ซั่�งเอาไป็หาร์
เลขอะไร์กี่็ได้ 0 แต่ถ้้าเร์าจัดร์่ป็เส่ยุใหม่่เป็็น   ซั่�ง 
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n x = 10-n  

1 0.1 0.0999 0.0999
2 0.01 0.09999 0.09999
3 0.001 0.099999 0.099999
4 0.0001 0.1 0.1
5 0.00001 0.1 0.1
6 0.000001 0.1 0.1
7 0.0000001 0.1 0.1
8 0.00000001 0.1 0.1
9 0.000000001 0.1 0.1
10 1E-10 0.1 0.1
11 1E-11 0.100009 0.1
12 1E-12 0.099476 0.1
13 1E-13 0.0977 0.1
14 1E-14 0.088818 0.1
15 1E-15 0 0.1
16 1E-16 0 0.1
17 1E-17 0 0.1
18 1E-18 0 0.1
19 1E-19 0 0.1
20 1E-20 0 0.1

ไม่่เกิี่ดกี่าร์ลบเลขจนหายุไป็ ผลท่�ได้คือค่าจะไม่่กี่ลายุเป็็น 0 
อยุ่างท่�เคยุเกี่ิด และน่�คือตัว่อยุ่างท่�คำนว่ณิได้จากี่โป็ร์แกี่ร์ม่

เอกี่ซ์ัเซัล
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น่�คือคำตอบของคำถ้าม่ท่�สองท่�ว่่า ทำไม่เร์าถ้่งอยุากี่

เป็ล่�ยุนจากี่ร์่ป็หน่�งไป็เป็็นอ่กี่ร์่ป็หน่�ง ในแต่ละกี่าร์ใช้งานนั�น

กี่็ม่่ร์่ป็แบบท่�เหม่าะสม่ และเร์าจัดร์่ป็ก็ี่เพื�อให้เหม่าะกัี่บกี่าร์

ใช้งานตาม่แต่ละจุดป็ร์ะสงค์นั�นเอง

Aา5เด42รอบส2า7 เ542เดือ2 แล,การล5Aุ2
กี่ลับม่าท่�คำถ้าม่แร์กี่ท่�ว่่า แล้ว่เร์าจะอยุากี่ยุุ่งกัี่บ 

พหุนาม่ไป็ทำไม่ โดยุคำตอบข่�นอยุ่่กัี่บว่่าคุณิเป็็นใคร์ 

ถ้้าคุณิเป็็นนักี่ฟัิสิกี่ส์ คุณิอาจจะสนใจว่่าตำแหน่งของ

ว่ัตถุ้เม่ื�อโยุนข่�นไป็บนฟั้า ณิ แต่ละเว่ลาเป็็นเท่าไร์ คุณิจะ

พบว่่ามั่นคือ   ซั่�งเป็็นพหุนาม่กี่ำลังสองท่�สาม่าร์ถ้ 

ช่ว่ยุให้เร์าคำนว่ณิหามุ่ม่ท่�เหม่าะสม่ในกี่าร์ฉ่ดน�ำดับเพลิง

หร์ือช่ว่ยุให้เร์ายิุงปื็นใหญ่่ได้แม่่นยุำดังท่�มั่กี่จะถ้่กี่ยุกี่เป็็น

ตัว่อยุ่างในโจทย์ุฟัิสิกี่ส์ 

ถ้้าคุณิเป็็นสถ้าป็นิกี่ คุณิจะพบว่่าพื�นท่�ของทางเดิน 

คว่าม่กี่ว้่าง x เม่ตร์ร์อบสนาม่ขนาด 10 ค่ณิ 10 นั�นเท่ากี่ับ 
(10 + 2x)2 − 100 ซ่ั�งเป็็นพหุนาม่กี่ำลังสองท่�ช่ว่ยุให้คุณิ 
สาม่าร์ถ้คำนว่ณิจำนว่นอิฐท่�ต้องใช้ ได้ 
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หร์ือถ้้าคุณิเป็็นนักี่เศร์ษฐศาสตร์์ คุณิอาจจะสนใจเอา

พหุนาม่กี่ำลังสาม่ม่าจำลองค่าต่างๆ เนื�องจากี่ม่่สม่บัติกี่าร์

เป็ล่�ยุนคว่าม่เว้่าซ่ั�งพหุนาม่กี่ำลังหน่�งหรื์อสองไม่ม่่่

หร์ือแม้่แต่ถ้้าคุณิเป็็นคนธีร์ร์ม่ดา คุณิก็ี่สาม่าร์ถ้ใช้

พหุนาม่ในกี่าร์คำนว่ณิได้ว่่าร์ะหว่่างกี่าร์รั์บเงินเป็็นงว่ดกัี่บ

ร์ับเงินกี่้อนใหญ่่ท่เด่ยุว่แบบไหนคุ้ม่ค่ากี่ว่่ากี่ัน ถ้้าป็กี่ติเร์า

ได้เงินเดือนเดือนละ 25,000 บาท คิดร์ว่ม่ทั�งป็้เป็็น 3 แสน
บาท แต่บริ์ษัทเสนอว่่าแทนท่�จะจ่ายุทุกี่เดือน เขาจะจ่ายุท่

เด่ยุว่ตอนสิ�นป็้เลยุ 310,000 บาท ซั่�งม่ากี่กี่ว่่าเงินท่�คว่ร์จะ
ได้ตั�งหม่ื�นน่ง 

ถ้่งฟัังด่น่าสนใจ แต่คำถ้าม่คือ จ่ายุท่เด่ยุว่ตอนสิ�นป็้

ด่กี่ว่่าจร์ิงหร์ือเป็ล่า ถ้้าตัดเร์ื�องกี่าร์ได้เงินเร์็ว่กี่็ได้ ใช้เร์็ว่ออกี่

ไป็กี่่อนและคิดเฉพาะเร์ื�องตัว่เงินล้ว่นๆ สม่ม่ติว่่าเร์าได้เงิน

เดือนทุกี่เดือนแล้ว่เอาเงินท่�ได้ม่าไป็ลงทุนทั�งหม่ดโดยุได้ 
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กี่ำไร์ป็ร์ะม่าณิ 10% ต่อเดือน กี่ว่่าจะถ้่งสิ�นป็้เงินเดือนของ
เดอืนแร์กี่ก็ี่จะม่ม่่ล่ค่าเป็น็ 25,000(1 + 0.1)11 สว่่นเงินเดือน 

ของเดอืนท่�สองกี่จ็ะม่ม่่ล่คา่เป็น็ 25,000(1 + 0.1)10 ไลแ่บบ

น่� ไป็เร์ื�อยุๆ จนถ่้งเดือนสุดท้ายุ นั�นคือในท้ายุท่�สุดเร์าจะม่่

เงินทั�งหม่ด

25,000(1 + 0.1)11 + … + 25,000(1 + 0.1)1 + 25,000
ผลบว่กี่ท่� ได้ เท่ากี่ับ 534,607 บาทซ่ั�งม่ากี่กี่ว่่า 

310,000 บาท น่�คือพลังของกี่าร์ลงทุนด้ว่ยุเงินทั�งหม่ด แต่
คว่าม่เป็น็จริ์งกี่ค็อื เร์าคงไม่ไ่ด้เอาเงนิทั�งหม่ดไป็ลงทนุ เพร์าะ

คนเร์าก็ี่ต้องกิี่นต้องใช้ ถ้้าลองตัดส่ว่นท่�จะลงทุนเหลือเดือน

ละแค่ 3,000 บาท กี่็จะได้ว่่า สิ�นป็้เงินเดือนทั�งหม่ดของเร์า
จะม่่ม่่ลค่า

ผลบว่กี่ท่�ได้เท่ากี่ับ 328,152.9 บาทซั่�งกี่็ยุังม่ากี่กี่ว่่า 
310,000 บาทอยุ่่ด่ แต่คว่าม่น่าหนักี่ใจของกี่าร์คิดแบบน่�คือ
กี่ำไร์จากี่กี่าร์ลงทนุอาจจะไม่ถ่้ง่ 10% ตอ่เดอืนกี่ไ็ด ้แน่นอน
ว่า่ถ้า้ลงทุนไดก้ี่ำไร์ต�ำม่ากี่ๆ กี่าร์ร์บั 310,000 บาทจากี่บร์ษิทั
อาจจะดก่ี่ว่า่ ดงันั�นคำถ้าม่คอื กี่ำไร์ขั�นต�ำจากี่กี่าร์ลงทนุคว่ร์

เป็็นเท่าไร์ถ้่งจะทำให้กี่าร์เลือกี่ร์ับเงินทุกี่เดือนเป็็นตัว่เลือกี่
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ท่�ด่กี่ว่่ากี่าร์ร์ับเงินกี่้อนใหญ่่ตอนป็ลายุป็้ ถ้้าเร์ากี่ำหนดให้ 

r คือร้์อยุละของกี่ำไร์ท่�จะได้จากี่กี่าร์ลงทุนต่อเดือนและให้ 
 ม่่ลค่าของเงินเดือนป็ลายุป็้ของเร์าจะได้เป็็น

พหุนาม่กี่ำลัง 11 นั�นคือ
3,000x11 + … + 3,000x + 3,000 + (22,000×12)

เม่ื�อจัดร์่ป็ให้สว่ยุงาม่จะได้

3,000(x11 + … + x + 1) + 264,000
ท่น่�เร์าต้องกี่าร์เท่ยุบเงินก้ี่อนน่�กี่ับข้อเสนอของบริ์ษัทคือ 

310,000 บาท กี่็จะได้อสม่กี่าร์
3,000(x11 + … + x + 1) + 264,000 ≥ 310,000
เม่ื�อแก้ี่อสม่กี่าร์น่�ออกี่ม่าจะได้ x ≥ 1.04353 นั�นคือ 

เร์าตอ้งทำกี่ำไร์ให ้ไดเ้ดอืนละ 4.353% กี่าร์ร์บัเงนิเป็น็เดอืน
ทุกี่เดอืนอยุา่งน่�ถ้ง่จะคุม้่ น่�เป็น็ตัว่อยุา่งเพื�อใหเ้หน็ท่�ทางของ

พหุนาม่ในกี่าร์คำนว่ณิสิ�งต่างๆ ท่�เกี่่�ยุว่ข้องกัี่บเร์าไม่่ทางใด 

กี่็ทางหน่�ง ซั่�งแน่นอนว่่าป็ัญ่หาท่�ยุกี่ม่าถ้่กี่ทำให้ง่ายุเกี่ินจร์ิง

เพื�อให้พอเห็นภาพเฉยุๆ เพร์าะคว่าม่จริ์งแล้ว่กี่าร์ลงทุนม่่

ป็ัจจัยุอื�นๆ ท่�ต้องเอาม่าคำนว่ณิด้ว่ยุม่ากี่ม่ายุจนอสม่กี่าร์ท่�

ต้องแกี่้นั�นม่่คว่าม่ซัับซั้อนม่ากี่กี่ว่่าตัว่อยุ่างท่�ยุกี่ม่า
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กล่อ527แล,การผล4ตกล่อ527
หัว่ข้อสุดท้ายุในเร์ื�องจำนว่นจริ์งคือค่าสัม่บ่ร์ณ์ิ ซั่�งถ้่กี่

ใช้ม่ากี่ในเร์ื�องท่�เร์าไม่่สนใจเคร์ื�องหม่ายุบว่กี่ลบ เช่น ขนาด

คว่าม่แตกี่ต่าง หร์ือกี่าร์ว่ัดคว่าม่ผิดพลาด กี่าร์เคลื�อนท่�ใน

ฟิัสิกี่ส์ม่่ทิศบว่กี่ทิศลบ แต่ถ้้าเร์าสนใจแค่ร์ะยุะทางซั่�งคือ

ขนาดกี่็เอาม่าเฉพาะค่าบว่กี่ของม่ัน ถ้้าเอาคว่าม่ส่งของคน

สองคนม่าลบกี่นัเพื�อหาผลตา่ง ไม่ว่่า่ลบกี่นัแลว้่จะได้คา่บว่กี่

หร์ือลบ เร์าก็ี่จะร์ายุงานผลต่างเป็็นค่าบว่กี่เหมื่อนกัี่น หรื์อ

ถ้า้เร์าโยุนลก่ี่บอลพลาดไป็ 5 เซันตเิม่ตร์อาจจะหม่ายุถ้ง่ไกี่ล
หร์ือใกี่ล้ 5 เซันติเม่ตร์เกิี่นไป็กี่็ได้

ตัว่อยุ่างกี่าร์ใช้ค่าสัม่บ่ร์ณิ์ง่ายุๆ คือกี่าร์หาคว่าม่ผิด

พลาดเฉล่�ยุ ถ้้าเคร์ื�องจักี่ร์เคร์ื�องหน่�งต้องเติม่นม่ใส่กี่ล่องท่�

ป็ร์ิม่าตร์ 125 ม่ิลลิลิตร์ สม่ม่ติว่่าเติม่ 5 กี่ล่องได้ป็ร์ิม่าณิ 
127 124 126 126 123 ม่ิลลิลิตร์ ถ้้าเร์าอยุากี่หาค่าคว่าม่
ผิดพลาดของนม่ท่�เติม่แต่ละกี่ล่องกี่็ต้องเอาม่าลบกี่ับ 125
ซั่�งจะได ้2 -1 1 1 -2 ม่ลิลลิติร์ตาม่ลำดบั จะเหน็ว่า่กี่ลอ่งท่�ใส่
นม่เยุอะเกี่นิคว่าม่ผดิพลาดจะออกี่ม่าเป็น็บว่กี่ ส่ว่นกี่ลอ่งท่�ใส่

นม่น้อยุเกี่ินคว่าม่ผิดพลาดจะออกี่ม่าเป็็นลบ 

ทน่่�ถ้า้เร์าเอาม่าหาคา่เฉล่�ยุตร์งๆ โดยุไม่ใ่สค่า่สมั่บร่์ณิ์

กี่่อน ผลคือจะได้คว่าม่ผิดพลาดเฉล่�ยุเท่ากี่ับ 0.2 ม่ิลลิลิตร์
ซั่�งด่น้อยุม่ากี่เหม่ือนว่่าเคร์ื�องจักี่ร์น่�ทำงานด่สุดๆ ทั�งท่�คว่าม่



หนังสือไม่สอบรายวิชาคณิตศาสตร์ 47

จร์ิงแล้ว่ท่�ค่าเฉล่�ยุใกี่ล้ 0 ขนาดน่�เพร์าะส่ว่นท่�ผิดพลาดทาง
บว่กี่และลบหักี่ล้างกี่ันไป็เอง แต่ถ้้าเร์าเอาไป็หาค่าสัม่บ่ร์ณิ์

ก่ี่อนเป็็น 2 1 1 1 2 แล้ว่ค่อยุหาค่าเฉล่�ยุ จะได้ว่่าคว่าม่ผิด
พลาดเฉล่�ยุเทา่กี่บั 1.4 ม่ลิลิลติร์ ซ่ั�งดส่ะทอ้นคว่าม่ผดิพลาด
ได้สม่จริ์งกี่ว่่า โดยุกี่าร์คำนว่ณิน่�ม่่อ่กี่ชื�อเร์่ยุกี่ว่่า คว่าม่ผิด

พลาดสัม่บ่ร์ณิ์เฉล่�ยุ (mean absolute deviation)

แนน่อนว่า่ในอดุม่คตเิร์าอยุากี่ใหเ้คร์ื�องจกัี่ร์ไม่ม่่ค่ว่าม่

ผิดพลาด แต่ในคว่าม่เป็็นจร์ิงแล้ว่เป็็นสิ�งท่�หล่กี่เล่�ยุงไม่่ได้

ดังนั�นแทนท่�จะพ่ดถ้่งเร์ื�องคว่าม่ไม่่ผิดพลาด เร์ามั่กี่จะสนใจ

ขอบเขตของคว่าม่ผิดพลาดท่�ยุอม่ร์ับได้ม่ากี่กี่ว่่า ใคร์ท่�เคยุ

ใช้อุป็กี่ร์ณิ์ในห้องแล็บกี่็น่าจะคุ้นเคยุกี่ับคว่าม่ผิดพลาดของ

เคร์ื�องม่ืออยุ่่แล้ว่ เคร์ื�องชั�งบางเคร์ื�องนั�นละเอ่ยุดกี่ว่่าอ่กี่

เคร์ื�อง อุป็กี่ร์ณิ์สำหร์ับตว่งก็ี่เช่นกี่ัน ซั่�งค่าคว่าม่ผิดพลาด

พว่กี่น่�ก็ี่จะร์ะบุเอาไว้่อยุ่่แล้ว่กี่ับตัว่เคร์ื�องม่ือ

กี่ลับม่าท่�โร์งงานผลิตนม่กี่ล่องของเร์า คร์าว่น่�ม่าด่

เคร์ื�องผลิตกี่ล่องนม่กี่ันบ้าง สม่ม่ติว่่ากี่ล่องนม่ท่�จะผลิตนั�น

เป็็นร์่ป็ล่กี่บาศกี่์ ใช่ ผม่ร์่้ว่่าม่ันแป็ลกี่ท่�กี่ล่องนม่จะเป็็นร์่ป็

ล่กี่บาศกี่์ แต่ขอสม่ม่ติแบบน่� ไป็กี่่อนเพื�อคว่าม่ง่ายุของกี่าร์

คำนว่ณิ เป็้าหม่ายุคือต้องกี่าร์ผลิตกี่ล่องนม่สำหร์ับป็ริ์ม่าตร์ 

125 ม่ลิลลิติร์ นั�นคอืแตล่ะดา้นตอ้งยุาว่เทา่กี่บั 5 เซันตเิม่ตร์
จากี่ข้อม่ล่ของเคร์ื�องเติม่นม่ลงกี่ล่องใน 3 ยุอ่หน้าท่�แล้ว่พบว่า่ 
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ป็ร์ิม่าณินั�นผิดพลาดเฉล่�ยุเท่ากี่ับ 1.4 ม่ิลลิลิตร์ ดังนั�นเพื�อ 
คว่าม่ป็ลอดภัยุโร์งงานจ่งกี่ำหนดม่าตร์ฐานไว้่ว่่าป็ร์ิม่าตร์ 

ของกี่ล่องนม่ท่�ผลิตข่�นนั�นต้องผิดพลาดไม่่เกี่ิน 2 ม่ิลลิลิตร์ 
ดังนั�น ถ้้าเร์ากี่ำหนดให้กี่ล่องนม่แต่ละด้านยุาว่เท่ากี่ับ 

x เซันติเม่ตร์จะได้ป็ร์ิม่าตร์ของกี่ล่องนม่คือ x3 ม่ิลลิลิตร์ 
เม่ื�อเร์ากี่ำหนดให้คว่าม่ผดิพลาดของป็ริ์ม่าตร์ของกี่ล่องนม่ท่�

จะสร์้างข่�นต้องไม่่เกี่ิน 2 ม่ิลลิลิตร์ แป็ลว่่า
|x3 − 125| ≤ 2

เม่ื�อแกี่้อสม่กี่าร์ออกี่ม่าจะได้ 4.97319 ≤ x ≤ 5.02653 
นั�นคอืกี่าร์วั่ดคว่าม่ยุาว่ของวั่สดใุนกี่ร์ะบว่นกี่าร์สร้์างกี่ล่องนั�น 

เร์าตอ้งม่ั�นใจว่า่ผดิพลาดไม่เ่กี่นิ 0.02653 เซันติเม่ตร์ ถ้ง่จะ
ม่ั�นใจได้ว่่าป็ริ์ม่าตร์ท่�ออกี่ม่าจะไม่่ผิดพลาดเกี่ินเกี่ณิฑ์์

อ่กี่ศาสตร์์หน่�งท่�ว่อแว่อยุ่่กัี่บกี่าร์หาคว่าม่ผิดพลาด

นั�นคือเอไอ (Artificial Intelligence - AI) ท่�พยุายุาม่ 

สร์้างโป็ร์แกี่ร์ม่ท่�เร์่ยุนร์่้จากี่คว่าม่ผิดพลาดของกี่าร์ทำนายุ

ของตัว่เองแล้ว่ค่อยุๆ ลดคว่าม่ผิดพลาดนั�นด้ว่ยุสม่กี่าร์

คณิติศาสตร์ท่์�เร์ยุ่กี่ว่า่ แม่ชชน่เลิร์น์นิง (Machine Learning) 

เช่น โป็ร์แกี่ร์ม่ทำนายุร์าคาหุ้นในอนาคต ในตอนเร์ิ�ม่แร์กี่ 

โป็ร์แกี่ร์ม่จะทำนายุแบบม่ั�ว่ๆ ไป็ก่ี่อนและค่อยุคำนว่ณิค่า

คว่าม่ผิดพลาดจากี่กี่าร์ทำนายุ แล้ว่จ่งเอาคว่าม่ผิดพลาดท่�

ได้ ไป็พัฒนาให้กี่าร์ทำนายุคร์ั�งถั้ดไป็แม่่นยุำข่�น 
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ส่ว่นใหญ่่เว่ลาเร์าใช้ โป็ร์แกี่ร์ม่พว่กี่น่�จะเร์่ยุนร์่้จน

ทำนายุได้อยุ่างแม่่นยุำแล้ว่ แต่กี่ว่่าจะม่าถ้่งตอนท่�เร์าได้ ใช้

ม่ันก็ี่ต้องผ่านกี่าร์เร์่ยุนร์่้จากี่คว่าม่ผิดพลาดท่�คำนว่ณิจากี่

ค่าสัม่บ่ร์ณิ์ จะต่างกี่็ตร์งท่�ค่าสัม่บ่ร์ณิ์นั�นถ้่กี่ใช้หาคว่าม่ 

ผดิพลาดในหน่�งมิ่ต ินั�นคอืตวั่แป็ร์เดยุ่ว่ แตใ่นโลกี่ของหลายุ

ตัว่แป็ร์นั�นก็ี่ต้องอาศัยุเคร์ื�องม่ือท่�ม่่ไว่้ว่ัดคว่าม่ผิดพลาดท่� 

ซับัซัอ้นข่�นไป็ ซั่�งเร์าจะไดค้ยุุกัี่นในบทท่� 7 เร์ื�องเว่กี่เตอร์แ์บบ
ยุาว่ๆ อ่กี่ท่
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