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คํานาํ 

 หนังสอื คณิตศาสตรป์รนยั เล่มที ่27 โจทยเ์สริมประสบการณก์ารตดัตวัเลือก ขอ้สอบคณิตศาสตร ์ม. 

ปลาย และ ขอ้สอบ ENTRANCE รวบรวมข้อสอบมาจาก คณติศาสตร์ ๑ คณติศาสตร์ ๒ คณติศาสตร์ ก. 

คณติศาสตร์ กข. และ ข้อสอบแข่งขันต่างๆ โดยคัดเลือกข้อสอบที่สามารถทาํได้ทั้งสองแบบ คือโดยการใช้ วิธี

จริง และ วิธีตดัตวัเลือก เพ่ือให้นักเรียนได้เหน็การหาคาํตอบโดยวิธจีริงตามหลักสตูร และได้ฝึกหัดใช้

ข้อสงัเกต หรือใช้เหตุผลทางคณติศาสตร์เลก็ๆ น้อยๆ ช่วยในการตัดตัวเลือก 

 เน้ือหาภายในเล่มมีข้อสอบให้นักเรียนฝึกทาํ 15 ชุดแต่ละชุดมีข้อสอบแบบตัวเลือก 25 ข้อ และแบบเติม

คาํตอบ 10 ข้อ สาํหรับข้อสอบแบบตัวเลือก การเฉลยข้อสอบจะใช้ วิธจีริง และ วิธตัีดตัวเลือก นอกจากน้ันยัง

มีบทความพิเศษ การตัดตัวเลือกข้อสอบคณติศาสตร์คืออะไร ข้อสอบ Entrance ที่ไม่สมบูรณ ์ (สาเหตุที่เกดิ

และแนวทางแก้ไข) หลักฐานทางการศกึษาที่จะยืนยันว่ามีข้อสอบแบบตัดตัวเลือกได้ออกสอบทุกปี ต้ังแต่ปี 

พ.ศ. 2517 ถงึ พ.ศ. 2546 

 การทาํข้อสอบคณติศาสตร์ ม. ปลาย และ ข้อสอบ ENTRANCE โดยการตัดตัวเลือกที่ผู้เขยีนได้จัดทาํเป็น

ชุด หนงัสือ คณิตศาสตรป์รนยั ตั้งแต่ พ.ศ. 2537 จนถงึปัจจุบัน เช่น คู่มือตัดตัวเลือกภาค 1 - 3 และ 

คณิตศาสตรป์รนยั เล่มที ่25 คู่มือตดัตวัเลือกขอ้สอบ ม. ปลาย ฉบบัสมบูรณ ์จากข้อสอบ Entrance ที่ผ่าน

ทาํให้เกดิเทคนิคการตัดตัวเลือกแบบต่าง ๆ มากมาย ซ่ึงนาํมาใช้ในการเฉลยข้อสอบแบบตัดตัวเลือก เช่น 

 โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูร       เซตคาํตอบคือตัวเลือกใด  

 เซตคาํตอบเป็นสบัเซตของตัวเลือกใด    โดเมนและเรนจ์คือเซตใด  

 เขยีนรูปดูกต็ัดตัวเลือกได้        ความชันกต็ัดตัวเลือกได้  

 ควํ่าหงาย-เปิดซ้ายขวากต็ัดตัวเลือกได้    ประพจน์จริงเทจ็กต็ัดตัวเลือกได้  

 ฟังกชั์น f(x) มีสตูรตรงกบัตัวเลือกใด    มุมแหลมหรือมุมป้านกตั็ดตัวเลือกได้  

 ใช้เหตุผลเกี่ยวกบัควอดรันต์ตัดตัวเลือก    นาํค่าที่โจทย์กาํหนดแทนค่าในตัวเลือก  

 ทดเลขเทา่ที่จาํเป็นแล้วค่อย ๆ ตัดตัวเลือก   นาํค่าในตัวเลือกมาแทนค่าในโจทย์  

 ฯลฯ 

 การทาํข้อสอบแบบตัดตัวเลือกน้ัน ผู้เขยีนขอยืนยันว่าการตัดตัวเลือกไม่ใช่การสอนให้นักเรียนทาํการเดา

สุ่มตัวเลือกแบบไร้เหตุผล แต่การตัดตัวเลือกข้อสอบคณติศาสตร์ ที่ผู้เขยีนได้แนะนาํเป็นการใช้เหตผุลทาง

คณติศาสตร์ที่เหมาะสม ถูกต้อง รัดกุม และ รวดเรว็ ในการทาํข้อสอบ 

 หนังสอืเล่มน้ีจะมีประโยชน์มากที่สดุนักเรียนต้องดู วิธจีริง และ วิธตีัดตัวเลือก ทั้งสองวิธใีห้เข้าใจ เพราะว่า 

การตัดตัวเลือกจะช่วยให้ทาํข้อสอบได้คะแนนเรว็ขึ้น แต่วิธจีริงจะช่วยให้นักเรียนสามารถทาํข้อสอบแบบเติม

คาํตอบ และ ข้อสอบแบบอตันัย นอกจากน้ันวิธจีริงจะช่วยให้นักเรียนเข้าใจหลักการและการใช้เหตุผลทาง

คณติศาสตร์ในการแก้ปัญหาซ่ึงจะมีประโยชน์ในการเรียนระดับสงูต่อไป  

                   สวสัดีครบั 

               รองศาสตราจารย ์ดํารงค ์ทิพยโ์ยธา 
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  ข้อสอบคณติศาสตร์ Entrance แบบตัดตัวเลือกได้ คาดว่าคงมีมาตั้งแต่การเปล่ียนแปลงโครงสร้าง

ข้อสอบ Entrance จากข้อสอบแบบอตันัยทั้งหมดมาเป็นข้อสอบแบบปรนัยชนิด 5 ตัวเลือก จนกระทั่งเป็น

ข้อสอบแบบปรนัยชนิด 4 ตัวเลือกในปัจจุบัน เทคนิคการทาํข้อสอบโดยใช้วิธตีัดตัวเลือก VS. วิธจีริง ได้เขยีน

เผยแพร่ให้กบันักเรียนและครูผู้สอนและผู้ออกข้อสอบได้อ่านกนัตั้งแต่ คณิตศาสตรป์รนยั เล่มที ่1. ปี พ.ศ. 

2537 ข้อจาํกดัต่าง ๆ ที่ทาํให้ต้องมีข้อสอบแบบตัดตัวเลือกได้ในข้อสอบทุกชุด เกดิจากเหตผุลต่าง ๆ ซ่ึงจะ

ขอกล่าวถงึในรูปแบบของการ ถาม-ตอบ ต่อไปน้ี 

คําถาม 1.  การตัดตัวเลือกข้อสอบคณติศาสตร์คืออะไร 

คําตอบ 1.  การตัดตัวเลือกข้อสอบคณติศาสตร์เป็นการหาคาํตอบของข้อสอบแบบปรนัย โดยวิธกีาํจัด

ตัวเลือกที่ไม่ต้องการออกไปก่อนโดยใช้เหตุผลง่ายๆ ว่าในข้อสอบแต่ละข้อ 

   มีตัวเลือกที่ได้คะแนนเพียงตัวเลือกเดียว 

และ  มีตัวเลือกที่ไม่ได้คะแนนมีอยู่ 3 ตัวเลือก 

เพราะฉะน้ันการหาตัดตัวเลือกที่ไม่ได้คะแนนซ่ึงมีถงึ 3 ตัวเลือกทิ้งไปก่อนอาจเป็นวิธทีี่ได้คะแนนเรว็กว่า 

คําถาม 2.  การตัดตัวเลือกข้อสอบคณติศาสตร์คือการทาํข้อสอบแบบเดาสุ่มใช่หรือไม่ 

คําตอบ 2.  ไม่ใช่การเดาสุ่มแน่นอน เพราะว่าเหตุผลที่เราใช้ในการตัดตัวเลือกเป็นเหตุผลทางคณติศาสตร์ 

นักเรียนสามารถมั่นใจได้ว่าตัวเลือกที่ตัดทิ้งไปน้ันเป็นตัวเลือกที่ไม่ได้คะแนนแน่นอน 

คําถาม 3.  การตัดตัวเลือกข้อสอบคณติศาสตร์ใช้เน้ือหาคณติศาสตร์อะไรบ้าง 

คําตอบ 3.  เหตุผลและเน้ือหาที่เราใช้ในการตัดตัวเลือกต้องเป็น เน้ือหาทางคณติศาตร์อย่างแน่นอน แต่

เป็นการเลือกใช้เหตุผลพ้ืนฐานคณติศาสตร์ที่ ถูกต้อง เหมาะสม รัดกุม และ รวดเรว็ ตามหลักสตูรที่นักเรียน

เรียนมาให้ตรงกบัการแก้ปัญหาข้อสอบคณติศาสตร์ข้อน้ัน ตัวอย่างเช่น 

 1. คาํถามเกี่ยวกบัเชต 

  เราสามารถใช้ แผนภาพของเวนน์ หรือ การสมมตสิมาชิก ช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

 2. คาํถามเกี่ยวกบัฟังกชั์นตรีโกณ sinx, cosx  

  ในการตัดตัวเลือกเราสามารถใช้ความรู้ เกี่ยวกบั 
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   ค่าบวกหรือลบของ sinx, cosx ในควอดรันต์ต่างๆ  

   ขอบเขตของค่า –1  sinx  1 และ –1  cosx  1 

   โดเมนของฟังกชั์นตรีโกณ arcsinx, arccosx, arctan, ... 

   ค่าของ  secx   1,  secx   1 

   arctan ของค่าบวก ต้องมีค่าเป็นบวก, arctan ของค่าลบ ต้องมีค่าเป็นลบ 

   arcsin ของค่าบวก ต้องมีค่าเป็นบวก, arcsin ของค่าลบ ต้องมีค่าเป็นลบ 

 3. คาํถามเกี่ยวกบัตรรกศาสตร์ 

  เราสามารถใช้ ค่าความจริง T หรือ F ของประพจน์ p, q, r, ... ช่วยในการจาํแนกตัวเลือกเช่น 

   ประพจน์ในตัวเลือกใดไม่เป็นสจันิรันดร์ 

   ตรวจสอบว่าประพจน์คู่ใดไม่สมมูลกนั 

   ประพจน์คู่ใดเป็นนิเสธกนัหรือไม่ 

 4. คาํถามเกี่ยวกบัเวกเตอร์ 

  เราสามารถวาดรูปเพ่ือวัดความยาวของเวกเตอร์กต็ัดตัวเลือกได้ 

  เราสามารถวาดรูปเพ่ือดูจุดปลายของเวกเตอร์ว่าอยู่ในควอดรันต์ใดกตั็ดตัวเลือกได้ 

 5. คาํถามเกี่ยวจาํนวนเชิงซ้อน 

  ใช้ค่าสมับูรณข์องจาํนวนเชิงซ้อนช่วยในการตัดตัวเลือก 

  ใช้ค่าพิกดัของจาํนวนเชิงซ้อน z = a + bi เพ่ือดูว่า z = a + bi อยู่ในควอดรันต์ใด กต็ัดตัวเลือกได้ 

 6. คาํถามเกี่ยวกบัสมการเส้นตรง 

  เราสามารถใช้ ความชัน ระยะตัดแกน และ กราฟของเส้นตรง ช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

 7. คาํถามเกี่ยวกบัภาคตัดกรวย เช่น พาราโบลา 

  เราสามารถใช้ พิกดัจุดยอด โฟกสั หรือลักษณะ ควํ่าหงาย เปิดซ้ายขวา ช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

  รูปแบบสมการพาราโบลา สามารถดูได้ว่าเป็นพาราโบลาควํ่าหรือหงาย พาราโบลาเปิดซ้ายหรือเปิดขวา 

  ช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

 8. คาํถามเกี่ยวกบัภาคตัดกรวย เช่น วงกลม วงรี ไฮเพอร์โบลา 

  สาํหรับวงกลมใช้รูปแบบสมการวงกลม จุดศนูย์กลาง จุดบนวงกลม รัศมี ช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

  สาํหรับวงรีใช้พิกดั จุดยอด โฟกสั ความยาวแกนเอก แกนโท ช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

  สาํหรับไฮเพอร์โบลาใช้พิกดั จุดศนูย์กลาง จุดยอด โฟกสั ความยาวแกนตามขวาง แกนสงัยุค  

  ช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

 9. คาํถามเกี่ยวกบัเซตคาํตอบของสมการ หรือ เซตคาํตอบของอสมการ 

  เราสามารถใช้ การแทนค่า x บางค่าเพ่ือดูว่า x น้ันอยู่หรือไม่อยู่ในเซตคาํตอบ ช่วยตัดตัวเลือกได้ 

 10. คาํถามเกี่ยวกบัโดเมน และ เรนจ์ของความสมัพันธแ์ละฟังกชั์น 

  ใช้การแทนค่า x บางค่าเพ่ือดูว่า x น้ันอยู่ในโดเมนของความสมัพันธห์รือไม่ ช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

  ใช้การแทนค่า y บางค่าเพ่ือดูว่า y น้ันอยู่ในเรนจ์ของความสมัพันธห์รือไม่ ช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

  ใช้ค่าของฟังกชั์นบางค่าช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 
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คําถาม 4.  ข้อสอบ ENTRANCE ที่สามารถหาคาํตอบได้ด้วยการตัดตัวเลือกมีมาตั้งแต่เม่ือไร 

คําตอบ 4.  ในความคิดของผู้เขยีนคาดว่ามีมาพร้อมๆ กบัการสอบแบบปรนัย ซ่ึงแต่เดิมประมาณก่อน 

พ.ศ. 2510 การสอบ ENTRANCE จะเป็นการสอบแบบอตันัย นักเรียนต้องแสดงวิธทีาํทุกข้อ แต่หลังจากน้ัน 

ได้มีการเปล่ียนลักษณะข้อสอบจากแสดงวิธทีาํ มาเป็นแบบปรนัย ตัวอย่างเช่น 

ขอ้สอบแบบอตันยั จงหาคาํตอบของสมการ 2x  – 4x – 5 = 0  

นักเรียนที่จะได้คะแนนจากข้อน้ีต้องมีความรู้ การแยกตัวประกอบ หรือ รู้สตูรรากของสมการกาํลังสอง 

ขอ้สอบแบบปรนยั คาํตอบของสมการ 2x  – 4x – 5 = 0 คือตัวเลือกใด 

  1. 1, 5          2. –1, 5 

  3. 1, –5           4. –1, –5 

นักเรียนที่มีความรู้ การแยกตัวประกอบ หรือ รู้สตูรรากของสมการกาํลังสอง ต้องทาํคะแนนได้แน่นอน แต่

พวกที่ไม่มีความรู้ การแยกตัวประกอบ หรือ รู้สตูรรากของสมการกาํลังสอง กไ็ด้คะแนนเหมือนกนั ถ้านักเรียน

คนน้ันแทนค่าและคิดเลขเป็น 

เพราะว่าเม่ือ แทนค่า x = –1   จะได้ 2x  – 4x – 5 = 0 เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 3. 

    แทนค่า x = 5    จะได้ 2x  – 4x – 5 = 0 เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

คําถามถงึครูผูส้อนและผูอ้อกขอ้สอบคณิตศาสตร ์ทา่นคิดว่านักเรียนที่ได้คะแนนจากการแทนค่าจะมีความรู้

เร่ืองการแยกตัวประกอบหรือไม่ แต่จากประสบการณข์องผู้เขยีนในการตรวจข้อสอบ CALCULUS ของนิสติปี

ที่ 1 ซ่ึงเป็นข้อสอบแบบแสดงวิธทีาํพบว่ามีนิสติมากกว่า 1 คนแยกตัวประกอบไม่เป็น 

ตวัอย่างขอ้สอบจริง ขอ้ 6 หมวด ข. คณิตศาสตร ์ก. 2520 

ค่าของ x ที่สอดคล้องสมการ 
1x2

1


  
x
1  คือ 

  ก. x  1      ข. x  
2
1       ค. 0  x  

2
1  

  ง. 
2
1   x  1    จ. 0  x  

2
1  หรือ x  1 

วิธีจริงทีห่ลกัสูตรคณิตศาสตรต์อ้งการ 

                   
1x2

1


  
x
1  

เอา 2x (2x –1) 2  คูณตลอด ;     2x (2x –1) 2
1x2

1


  
x
1  2x (2x –1) 2  

                2x (2x –1)  x(2x –1) 2  

            2x (2x –1) – x(2x –1) 2   0 

              x(2x –1)(x – (2x –1))  0 

                x(2x –1)(1 – x)  0 

               x(x – 
2
1 )(1 – x)  0 

               x(x – 
2
1 )(x – 1)  0 

เพราะฉะน้ันค่าของ x คือ 0  x  
2
1  หรือ x  1 
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การตดัตวัเลือก เพราะว่า x = 0 ไม่ได้ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก ข. 

เพราะว่า x = 2 ทาํให้ 
14

1


 = 
3
1   

2
1  จริง เพราะฉะน้ัน x = 2 ได้ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก ค. และ ง. 

เพราะว่า x = 0.1 ทาํให้ 
12.0

1


 = 
8.0

1   10 จริง เพราะฉะน้ัน x = 0.1 ได้ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก ก. 

เพราะฉะน้ันได้ตัวเลือก จ. เป็นคาํตอบ 

หมายเหตุ ตัวอย่างน้ีจะเหน็ว่าการตัดตัวเลือกได้คะแนนเรว็กว่าวิธจีริง 

คําถาม 5.  ทาํไมจึงต้องมีข้อสอบ ENTRANCE ที่สามารถหาคาํตอบได้ด้วยการตัดตวัเลือก 

คําตอบ 5.  ครูผู้สอนและผู้ออกข้อสอบคณติศาสตร์ทุกคนอยากให้ข้อสอบที่ออกมาน้ันสามารถวัดความรู้ ได้

ตรงวัตถุประสงค์และต้องใช้ความรู้จริงตามหลักสตูร โดยต้องมีขั้นตอนการคาํนวณต่างๆ ครบถ้วนจึงจะได้

คาํตอบที่ต้องการ แต่สาเหตุที่ยังมีข้อสอบ ENTRANCE ที่สามารถหาคาํตอบได้ด้วยการตัดตัวเลือก อาจเป็น

เพราะข้อจาํกดัต่าง ๆ เช่น 

 1. หลักสตูรบังคับ 

  ตัวอย่างเช่น หลักสตูรบังคับว่านักเรียนต้องบอกได้ว่า ประพจน์ใดเป็นสจันิรันดร์ 

  เพราะฉะน้ันแทนค่า T F แล้วดูค่าความจริงของตัวเลือกว่าเป็นจริงหรือเทจ็ กจ็ะตัดตัวเลือกได้ 

 2. ข้อสอบต้องเป็นความลับ 

  เม่ือข้อสอบเป็นความลับ กไ็ม่สามารถตรวจสอบได้โดยง่าย ทาํให้ไม่สามารถปรับปรุงคุณภาพให้ดีขึ้น 

  ได้ตลอดเวลา เพราะฉะน้ันตัวเลือกบางตัวจึงยังมีข้อบกพร่อง ทาํให้เราตัดตัวเลือกทิ้งได้ 

 3. มีเวลาในการออกข้อสอบน้อย  

  เม่ือเวลาในการออกข้อสอบมีน้อย จึงไม่สามารถตรวจสอบการอ้างเหตุผลทางคณติศาสตร์อื่นๆ  

  ที่สามารถตัดตัวเลือกบางตัวเลือกได้ 

 4. การออกข้อสอบแบบตัวเลือกต้องมีการสร้างตัวลวง ซ่ึงตัวลวงน้ีเองทาํให้ 

  เราสามารถใช้เหตุผลทางคณติศาสตร์เลก็ๆ น้อยๆ มาช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

ความคิดเห็นของผูเ้ขียน ในข้อสอบไม่ควรจะมีตัวเลือกที่ลวงนักเรียน เพราะว่าผู้ที่ทาํข้อสอบและได้คาํตอบ

ใกล้เคียงกบัคาํตอบจริง แสดงว่านักเรียนคนน้ันต้องมีความรู้ทางคณติศาสตร์มากกว่าที่ทาํข้อสอบโดยการเดา 

หากผู้ออกข้อสอบเหน็แก่ประโยชน์ของเน้ือหาทางคณติศาสตร์ อย่าสร้างตัวลวงเลย เพ่ือว่านักเรียนที่มีความรู้

คนน้ันจะได้เฉลียวใจกบัการที่ไม่มีคาํตอบให้เลือกจะได้ย้อนกลับไปตรวจสอบการคิดเลขใหม่ 

คําถาม 6.  เราควรใช้เทคนิคการตัดตัวเลือกแบบใดกบัข้อสอบคณติศาสตร์ 

คําตอบ 6.  เทคนิคการตัดตวัเลือกข้อสอบคณติศาสตร์ไม่ได้มีใน ค 011 – ค 016 แต่เทคนิคการตัด

ตัวเลือกข้อสอบมีที่ตัวข้อสอบเอง น้ันคือคาํถาม และ รูปแบบของข้อสอบจะเป็นตัวช้ีแนะว่า ต้องใช้เทคนิคการ

ตัดตัวเลือกแบบใด 

คําถาม 7.  เทคนิคการตัดตัวเลือกข้อสอบคณติศาสตร์มีอะไรบ้าง 

คําตอบ 7.  เทคนิคการตัดตัวเลือกข้อสอบคณติศาสตร์คงจะมีใหม่ออกมาเร่ือย ๆ ขึ้นอยู่กบัลักษณะข้อสอบ 

ในหนังสอืเล่มน้ีผู้เขยีนจะนาํเทคนิคการตัดตัวเลือกข้อสอบคณติศาสตร์ที่ได้เขยีนไว้ ตั้งแต่การเฉลยข้อสอบ  
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ENTRANCE พ.ศ. 2537 จาก หนงัสือคณิตศาสตรป์รนยั เล่มที ่ 1. จนถงึ ENTRANCE ระบบใหม่ 

คณติศาสตร์ 1. และ คณติศาสตร์ 2. มีนาคม พ.ศ. 2546  

ตัวอย่างของเทคนิคการตัดตัวเลือกข้อสอบคณติศาสตร์ที่สาํคัญ 

 1. โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูร 

 2. เซตคาํตอบคือเซตในตัวเลือกใด 

 3. เซตคาํตอบเป็นสบัเซตของตัวเลือกใด 

 4. โดเมนและเรนจ์คือเซตในตัวเลือกใด 

 5. ใช้การดูเคร่ืองหมายบวกลบของ sin, cos, ... ในการจาํแนกตัวเลือก 

 6. พาราโบลา ควํ่า หงาย เปิดซ้าย หรือเปิดขวา กตั็ดตัวเลือกได้ 

 7. เส้นตรงมีความชันเป็นบวกหรือลบ 

 8. วาดรปูที่สอดคล้องกบัโจทย์ แล้วทาํการวัดระยะทาง 

 9. ประมาณค่าของโจทย์กบัของตัวเลือก 

 10. ขนาดของเวกเตอร์ ใช้ในการตัดตัวเลือกได้ 

 11.  ใช้ค่า detA ในการตัดตัวเลือกได้ 

 12.  เปรียบเทยีบค่า มากกว่าหรือน้อยกว่า ระหว่างโจทย์กบัตัวเลือก 

 13. รูปแบบสมการภาคตัดกรวย ในการตัดตัวเลือกได้ 

 14. จุดศนูย์กลาง จุดยอด โฟกสั ใช้ในการตัดตวัเลือกเกี่ยวกบัภาคตัดกรวยได้ 

 15.  แกนสมมาตรขนานแกน X หรือ แกน Y จาํแนกตัวเลือกเกี่ยวกบัภาคตัดกรวยได้ 

 16.  การพิจารณาข้อความ 2 ข้อความหากเราทาํได้ 1 ข้อความกจ็ะตัดตัวเลือกได้ 2 ตัวเลือก 

 17. คาํถามที่ถามว่าตัวเลือกใดผดิ แสดงว่าโจทย์ต้องการให้เราตัดตัวเลือกที่ถูกทิ้ง 

 18.  คาํถามที่ถามว่าตัวเลือกใดถูก แสดงว่าโจทย์ต้องการให้เราตัดตัวเลือกที่ผดิทิ้ง 

  ฯลฯ 

  เทคนิคการตัดตัวเลือกที่ดีที่สดุคือการทาํด้วยวิธจีริงไปเร่ือยๆ และสงัเกตตัวเลือกไปด้วยว่าเราจะตัด

ตัวเลือกได้หรือยังเม่ือเหน็ว่าได้คาํตอบที่ถูกต้องแล้วกค็วรจะหยุดทาํข้อสอบข้อน้ัน เปล่ียนไปทาํข้ออื่นต่อดีกว่า 

  สาํหรับนักเรียนที่สนใจเทคนิคการตัดตัวเลือก ขอแนะนาํให้อ่านหนังสอื คณิตศาสตรป์รนยั เล่มที ่25 

คู่มือตดัตวัเลือก ขอ้สอบคณิตศาสตร ์ม. ปลาย ฉบบัสมบูรณ ์

ตัวอย่างข้อสอบต่างๆ และเทคนิคการตัดตัวเลือกที่เหมาะสมเช่น 
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ตวัอย่าง ค่า x จากสมการ sinx + cosx = 1 + sinxcosx ตรงกบัข้อใด 

  1. 2n + 
2
 , 2n       2. 2n + 

4
 , 2n 

  3. 2n + 
2
 , 2n + 

4
       4. 2n 

การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในเทอมของ x และ n แทนค่า n = 0 ตัวเลือกแต่ละตัวคือ 

  1. 
2
 , 0          2. 

4
 , 0 

  3. 
2
 , 

4
           4. 0  

เพราะว่า sin0 + cos0 = 1 + sin0cos0 เพราะฉะน้ัน x = 0 ได้ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

เพราะว่า sin
2
  + cos

2
  = 1 + sin

2
 cos

2
  เพราะฉะน้ัน x = 

2
  เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. และ 4. 

ตวัอย่าง ค่าของ 2)
sin

1(sin


  + 2)
cos

1(cos


  – 2)
tan

1(tan


  มีค่าเท่ากบัเทา่ใด 

  1. 0           2. 1 

  3. 3           4. 5 

การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในเทอมของ  แทนค่า  = 
4
  จะได้ 

2)
sin

1(sin


 + 2)
cos

1(cos


 – 2)
tan

1(tan


  = 2)

4
sin

1
4

nsi(


 + 2)

4
cos

1
4

cos(


 – 2)

4
tan

1
4

tan(


  

= 2)
1
2

2
1(   + 2)

1
2

2
1(   – 2)11(   = 2)

2
3(  + 2)

2
3( – 4 = 4.5 + 4.5 – 4 = 5 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 3. 

ตวัอย่าง ถ้า nnA   เป็นเมทริกซ์ที่มิใช่เอกฐาน แล้ว det(adj(adjA)) เทา่กบัข้อใดต่อไปน้ี 

  1. n22n || A          2. n22n || A   

  3. 
2)1n( || A          4. 

2)1n( || A   

การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในเทอมของเมทริกซ์ A และ n  

แทนค่า n = 1 และ A = [4] จะได้ว่าdetA = 4, 1A  = [
4
1 ], adjA = detA 1A  = 4 [

4
1 ] = [1] 

และ det(adj(adj[4])) = det(adj([1])) = det([1]) = 1 เพราะว่าค่า det ของแต่ละตัวเลือกเป็นดังน้ี 

  1. n22n || A   = 34  = 64     2. n22n || A   = 14  = 0.25 

  3. 
2)1n( || A   = 04  = 1     4. 

2)1n( || A   = 44  = 256 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 4. 

โจทยแ์ละตวัเลือกเป็นสูตร 
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ตวัอย่าง กาํหนดให้ f(x) = (3x – 2) 2  + 
x

4 , x  0 ค่าของ f ( 2x ) – f (1) มีค่าเทา่กบัข้อใดต่อไปน้ี 

  1. 6 2x  – 2 – 
3x

4         2.  6 2x  – 4 – 
3x

2  

  3. 18 2x  – 14 – 
3x

4        4. 18 2x  – 16 – 
3x

2  

การตดัตวัเลือก เพราะว่า f(x) = (3x – 2) 2  + 
x

4  = (3x – 2) 2  + 
x

4 4 2
1 

x


 

เพราะฉะน้ัน f (x) = 2(3x – 2)(3) + 4(–
2
1 ) 2

3 
x


 = 18x – 12 – 
xx

2  

และ f ( 2x ) = 18 2x  – 12 – 
3x

2 ขณะน้ีโจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในเทอมของ x เพราะว่า f (1) เป็น

ตัวเลขเพราะฉะน้ัน f ( 2x ) – f (1) ต้องมีเทอมของ 
3x

2  และ 18 2x  เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 

3. 

ตวัอย่าง สมการเส้นโค้งที่ผ่านจุด (1, 3) และมีความชันของเส้นสมัผสั ณ จุด (x, y) ใดๆ เป็น 2x + 5 คือ

สมการในตัวเลือกใด 

  1. y = 2x  + 5x – 3       2. y = 2 2x  + 5x – 3 

  3. y = 2x  + 5x + 3       4. y = 2 2x  + 5x + 3 

การตดัตวัเลือก ความชันของเส้นสมัผสัของแต่ละตัวเลือกคือ 

  1. 2x + 5          2. 4x + 5  

  3. 2x + 5          4. 4x + 5  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. และ 4. ต่อไปแทนค่าจุดผ่าน (1, 3) ในตัวเลือกทเีหลือ 

เพราะว่า (1, 3) ไม่อยู่บนเส้นโค้งของตัวเลือก 3. y = 2x  + 5x – 3 เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

 

 

 

ตวัอย่าง รากที่สอดคล้องสมการ 5z  – 2 4z  – 3z  + 6z – 4 = 0 คือข้อใด 

  1. {1, 2, 3, i, –1}       2. {1, 2, –3, 1 + i, –1} 

  3. {1, 2, –1 + i, –1 – i}     4. {1, 2, 3, 1 + i} 

การตดัตวัเลือก เพราะว่า 5z  – 2 4z  – 3z  + 6z – 4 = 0 เป็นสมการพหุนามที่สมัประสทิธิ์เป็นจาํนวน

จริง เพราะฉะน้ัน ถ้า z เป็นคาํตอบแล้ว z  ต้องเป็นคาํตอบด้วย 

ตัวเลือก 1. มี i แต่ไม่มี –i เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. ตัวเลือก 2. มี –i แต่ไม่มี i เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

ตัวเลือก 4. มี 1 + i แต่ไม่มี 1 – i เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

โจทยแ์ละตวัเลือกเป็นสูตร 

ถา้ z เป็นราก แลว้ Z  คอนจูเกตตอ้งเป็นรากดว้ย 
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ตวัอย่าง กาํหนด sinx + cosy = a และ cosx + siny = b จะได้ sin(x + y) เทา่กบัเทา่ใด 

  1. 
2

ba 22           2. 
22

22

ba

ba


  

  3. 
2

2ba 22          4. 
2

2ba 22   

การตดัตวัเลือก โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในเทอมของ x, y, a และ b 

แทนค่า  x = 0, y = 0 จะได้ a = sin0 + cos0 = 1 และ  b = cos0 + sin0 = 1 

ค่าของโจทย์ sin(x + y) = sin(0 + 0) = 0  

แทนค่า a = 1, b = 1 ในแต่ละตัวเลือกจะได้ 

  1. 
2

ba 22   = 
2

11  = 1      2. 
22

22

ba

ba


  = 

2
11  = 0 

  3. 
2

2ba 22   = 
2

211   = 0    4. 
2

2ba 22   = 
2

211   = 2 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 4. 

แทนค่า x = 0, y = 
2
  จะได้ a = sin0 + cos

2
  = 0 และ b = cos0 + sin

2
  = 2 

ค่าของโจทย์ sin(x + y) = sin(0 + 
2
 ) = 1  

แทนค่า a = 0, b = 2 ในตัวเลือก 2. และ 4. ที่เหลือ 

  2. 
22

22

ba

ba


  = 

40
40


  = –1     3. 

2
2ba 22   = 

2
240   = 1 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

วิธีจริง         sinx + cosy = a                ... (1) 

   2sin x + 2sinxcosy + 2cos y = 2a                ... (2) 

         cosx + siny = b                ... (3) 

   2cos x + 2sinycosx + 2sin y = 2b                ... (4) 

(2) + (4) ; 2sin x + 2sinxcosy + 2cos y + 2cos x + 2sinycosx + 2sin y = 2a  + 2b  

    2sin x + 2cos x + 2sinxcosy + 2sinycosx + 2cos y + 2sin y = 2a  + 2b   

             1 + 2(sinxcosy + sinycosx) + 1 = 2a  + 2b   

                  2sin(x + y) = 2a  + 2b  – 2 

                    sin(x + y) = 
2

2ba 22   

 

โจทยแ์ละตวัเลือกเป็นสูตร 
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ตวัอย่าง กาํหนดให้ r = {(x, y)  R  R  1x   + 1y  = 2} โดเมนและเรนจ์ของความสมัพันธ ์r 

คือตัวเลือกใด 

  1. rD  = [0, 5], rR  = [0, 3]    2. rD  = [1, 5], rR  = [0, 3] 

  3. rD  = [1, 5], rR  = [–1, 3]    4. rD  = [0, 5], rR  = [–1, 3] 

การตดัตวัเลือก จากเงื่อนไข 1x   + 1y  = 2 แสดงว่า x = 0 ไม่ได้ 

เพราะว่าตัวเลือก 1. และ 4. มี 0 เป็นสมาชิกในโดเมน  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 4. 

แทนค่า x = 5 และ y = –1 จะได้ 1x   + 1y   = 15  + 11 = 2 

เพราะฉะน้ัน y = –1 ได้ เพราะว่าตัวเลือก 2. ไม่มี –1 เป็นสมาชิกในเรนจ์  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

 

 

 

ตวัอย่าง เซตคาํตอบของอสมการ 
4x

)3x(x2




  0 คือตัวเลือกใด 

  1. (–, –4]  [3, )     2. (–, –4)  (3, ) 

  3. (–, –4)  {0}  [3, )   4. (–, –4]  {0}  [3, ) 

การตดัตวัเลือก เพราะว่าจากเงื่อนไขของโจทย์ 
4x

)3x(x 2




  0 ค่าของ x เทา่กบั 0 ไม่ได้ 

เพราะว่าตัวเลือก 1. และ 4. มี 0 เป็นสมาชิก เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 4. 

เพราะว่า x = 3 ทาํให้ 
4x

)3x(x 2




 = 0 เพราะฉะน้ัน x = 3 ไม่ได้  

เพราะว่าตัวเลือก 3. (–, –4)  {0}  [3, ) มี 3 เป็นสมาชิก เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

ตวัอย่าง เซตคาํตอบของอสมการ 
5x

x

||
||


  0 คือตัวเลือกใด 

  1. (–, 5]         2. [0, 5) 

  3. (5, )          4. (–5, 5) 

การตดัตวัเลือก จากเงื่อนไขของโจทย์ 
5x

x

||
||


  0  

เพราะว่า x = 5 ไม่ได้   เพราะว่าตัวเลือก 1. มี 5 เป็นสมาชิก    เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. 

เพราะว่า x = –4 ได้   เพราะว่าตัวเลือก 2. ไม่มี –4 เป็นสมาชิก  เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

เพราะฉะน้ัน x = 0 ได้  เพราะว่าตัวเลือก 3. ไม่มี 0 เป็นสมาชิก   เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

เซตคําตอบคือตวัเลือกใด 

โดเมนและเรนจคื์อเซตในตวัเลือกใด 
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ตวัอย่าง กาํหนดฟังกชั์น f(x) = 







0 x,          1x

0 x,             2x2
2   แล้ว 1f  (x) มีค่าตรงกบัข้อใด 

  1. 1f  (x) = 










1x,          1x

2x,                 
2

2x
   2. 1f  (x) = 











1 x,          x1

2x,                 
2

2x
 

  3. 1f  (x) = 










1x,          1x

1x,                 
2

2x
   4. 1f  (x) = 











0 x,          x1

0 x,                 
2

2x
 

การตดัตวัเลือก 

จากโจทย์ f(–1) = –2 เพราะฉะน้ัน 1f  (–2) = –1 และ 1f  (–2)  

เพราะว่าค่าของ 1f  (–2) ในแต่ละตัวเลือกคือ 

  1. 1f  (–2) = –1        2. 1f  (–2) = – 3  

  3. 1f  (–2) = –1        4. 1f  (–2) = – 3  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. และ 4. 

เพราะว่า f(x) = 







0 x,          1x

0 x,             2x2
2   มีเรนจ์เป็นเซต (–, –1)  [2, ) 

เพราะฉะน้ันโดเมนของ 1f   คือ (–, –1)  [2, ) 

เพราะว่าโดเมนของ 1f   ในตัวเลือก 3. 1f  (x) = 










1x,          1x

1x,                 
2

2x
  คือ (–, ) 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

 

 

 

 

ตวัอย่าง กาํหนดให้ r = {(x, y)  R  R  3  x  + 5  y  = 15} เซต rD   rR  คือตัวเลือกใด 

  1.  [–3, 3]         2. [–5, 5] 

  3. [0, 3]          4. [0, 5] 

การตดัตวัเลือก เพราะว่า ถ้า y = 5 จะทาํให้ 3  x  = 15 – 25 = –10  0 ซ่ึงเป็นไปไม่ได้ 

เพราะฉะน้ัน 5  rR  เพราะฉะน้ัน 5  rD   rR   

เพราะว่าตัวเลือก 2. และ 4. มี 5 เป็นสมาชิก เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. และ 4. 

เพราะว่าเงื่อนไข 3  x  + 5  y  = 3   x  + 5   y  = 15  

เพราะฉะน้ัน  x,  y  rD   rR  เพราะฉะน้ันสมาชิกของ rD   rR  ต้องมีทั้งค่าบวกและค่าลบ 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

ใชก้ารส่งค่าฟังกช์นัช่วยในการตดัตวัเลือก 

โดเมนและเรนจคื์อเซตในตวัเลือกใด 
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ตวัอย่าง กาํหนดให้ อนุกรม  
3
1  + 

3
5  + 

3
25  + 

3
125  + ... ข้อใดต่อไปน้ีถูกต้อง 

  1. เป็นอนุกรมลู่เข้ามีผลบวกเทา่กบั 
4
3   2. เป็นอนุกรมลู่เข้ามีผลบวกเทา่กบั 

4
5  

  3. เป็นอนุกรมลู่เข้ามีผลบวกเทา่กบั 
4
7   4. เป็นอนุกรมลู่ออก 

การตดัตวัเลือก เพราะว่า 
3
1  + 

3
5  + 

3
25  + 

3
125  + ...   

4
7  เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 3. 

ตวัอย่าง ตัวเลือกใดเป็นผลบวกของอนุกรมอนันต์ 2 + 0.2 + 0.02 + 0.002 + 0.0002 + ... 

  1. 
9
20           2. 

9
40  

  3. 
45
91           4. 

99
218  

การตดัตวัเลือก เพราะว่าค่าของโจทย์เทา่กบั 2.2222...  2.3 และค่าของตัวเลือกมีค่าเป็นดังน้ี 

  1. 
9
20 = 2.222        2. 

9
40   3 

  3. 
45
91 = 2.02        4. 

99
218  = 2.202 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

วิธีจริง  ให้   S = 2 + 0.2 + 0.02 + 0.002 + 0.0002 + ...          ... (1) 

     10S = 20 + 2 + 0.2 + 0.02 + 0.002 + 0.0002 + ...         ... (2) 

เพราะว่า (2) – (1) จะได้ 9S = 20 เพราะฉะน้ัน S = 
9
20  

 

 

ตวัอย่าง กาํหนดให้วงรีมีสมการเป็น 6 2x  + 5 2y  + 12x – 20y – 4 = 0 สมการของวงกลมที่บรรจุในวงรี

แนบในและมีจุดศนูย์กลางร่วมกบัวงรีที่กาํหนดให้คือ 

  1. 2x  + 2y  + 2x – 4y = 0    2. 2x  + 2y  – 2x + 4y – 31 = 0 

  3. 2x  + 2y  + 4x – 2y = 0    4. 2x  + 2y  – 4x – 2y – 1 = 0 

การตดัตวัเลือก จัดรูปสมการวงรี  6 2x  + 5 2y  + 12x – 20y – 4 = 0 

          6( 2x  + 2x + 1) + 5( 2y  – 4y + 4) = 4 + 6 + 20 

              6(x + 1) 2  + 5(y – 2) 2  = 30 

เพราะฉะน้ันวงรีมีจุดศนูย์กลาง (–1, 2) เพราะว่าวงกลม 2x  + 2y  + Ax + By + C = 0 มีจุดศนูย์กลางที่ 

(–
2
A , –

2
B ) เพราะฉะน้ันจุดศนูย์กลางของตัวเลือกแต่ละตัวคือ 

  1. (–1, 2)         2. (1, –2) 

  3. (–2, 1)         4. (2, 1)  เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

เปรียบเทียบค่าระหว่างโจทยก์บัตวัเลือก 

ปัญหาภาคตดักรวย ใชพ้กิดัจุดศูนยก์ลางช่วยตดัตวัเลือก 
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ตวัอย่าง วงกลม 2x  + 2y  + 6x + 14y + 22 = 0 และ 2x  + 2y  – 4x – 10y + 13 = 0 อยู่ใกล้กนัมาก

ที่สดุเป็นระยะทางเทา่ใด 

  1. 2 หน่วย         2. 3 หน่วย 

  3. 5 หน่วย         4. 6 หน่วย 

การตดัตวัเลือก ทอ่งจาํสตูรไว้ใช้งานได้เลย 2x  + 2y  + Ax + By + C = 0  

มีจุดศนูย์กลางที่ (–
2
A , –

2
B ) และ รัศมีเทา่กบั C

4
B

4
A 22

  เพราะฉะน้ัน 

วงกลม 2x  + 2y  + 6x + 14y + 22 = 0 มีจุดศนูย์กลางที่ (–3, –7) และรัศมี = 22
4

196
4

36   = 6 

วงกลม 2x  + 2y  – 4x – 10y + 13 = 0 มีจุดศนูย์กลางที่ (2, 5) และรัศมี = 13
4

100
4

16   = 4 

วาดรปูวงกลมโดยใช้ 1 cm ต่อ 1 หน่วย 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

โดยการวัดระยะทางงจากรูปจะเหน็ว่าจุดที่อยู่ใกล้กนัมีระยะเทา่กบั 2 เซนติเมตร 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

วาดรูปและวดัระยะทางก็ตดัตวัเลือกได ้
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ตวัอย่าง ให้ L เป็นเส้นตรงที่มีสมการเป็น 2x + 3y – 4 = 0 และ N เป็นเส้นตรงที่ผ่านจุด (2, 
2

13 ) และ

ตั้งฉากกบั L ถ้า P เป็นจุดตัดของเส้นตรง L กบั N จุดที่เกดิจากเส้นตรงที่ลากจากจุด P ไปตั้งฉากกบัแกน Y 

คือจุดใด 

  1. (–1, 0)         2. (0, 2) 

  3. (–
5
49 , 0)         4. (0, 

5
121 ) 

การตดัตวัเลือก โจทย์ถามว่า 

จุดที่เกดิจากเส้นตรงที่ลากจากจุด P  

ไปตั้งฉากกบัแกน Y คือจุดใด  

แสดงว่าจุดน้ันอยู่บนแกน Y 

1. (–1, 0) อยู่บนแกน X  2. (0, 2) อยู่บนแกน Y 

3. (–
5
49 , 0) อยู่บนแกน X  4. (0, 

5
121 ) อยู่บนแกน Y 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 3. 

ต่อไปวาดรูปตามเง่ือนไขของโจทย์ 

จากรูปจะเหน็ว่าเม่ือลากเส้นจากจุด P มาตั้งฉากกบัแกน Y  

จะตัดแกน Y ทางด้านบวก 2 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

 

 

 

ตวัอย่าง คาํตอบทั้งหมดของสมการ arccos(sin( + arccos( 2x  – 
2
1 ))) =  เป็นสมาชิกของเซตใด 

  1. {... , 
2

1 , 
2
1 , 

22

1 , 
4
1 , 

24

1 , ...}  2. {0, 
2
1 , 

22

1 , 
4
1 , 

24

1 , ...} 

  3. {... , 
2

3 , –
2

1 , 0, 
2

1 , 
2

3 , ...}  4. {... , –
2
1 , –

4
1 , 0, 

4
1 , 

2
1 , ...} 

การตดัตวัเลือก เพราะว่าสมการ arccos(sin( + arccos( 2x  – 
2
1 ))) =  มีพจน์ของ 2x  

เพราะฉะน้ัน ถ้า x เป็นรากของสมการ แล้ว –x ต้องเป็นรากของสมการด้วย 

เพราะว่าตัวเลือก 1. และ ตัวเลือก 2. มีแต่ค่า บวก เทา่น้ัน เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 2. 

แทนค่า x = 
2

1  เพราะว่า arccos(sin( + arccos( 2x  – 
2
1 ))) = arccos(sin( + arccos(

2
1  – 

2
1 ))) 

 = arccos(sin( + arccos(0))) = arccos(sin( + 
2
 )) = arccos(sin(

2
3 )) = arccos(–1) =  

เพราะฉะน้ัน x = 
2

1  เป็นคาํตอบ เพราะว่าตัวเลือก 4. ไม่มี 
2

1  เป็นสมาชิก เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

วาดรูปและใชพ้กิดัของจุดช่วยตดัตวัเลือก 

บวกเป็นราก ลบก็ตอ้งเป็นรากดว้ย 
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ตวัอย่าง ให้ (1, –3) เป็นจุดศนูย์กลางของวงกลมที่สมัผสักบัเส้นตรง x – y – 6 = 0 ที่จุด (2, –4)  

สมการของวงกลมคือสมการในข้อใด 

 1. 2x  + 2y  + 2x – 6y + 8 = 0    2. 2x  + 2y  – 2x + 6y + 8 = 0 

 3. 2x  + 2y  – 2x – 6y + 8 = 0    4. 2x  + 2y  – 2x + 6y + 6 = 0 

การตดัตวัเลือก เขยีนกราฟเส้นตรง x – y – 6 = 0  

และจุด A(1, –3) และ B(2, –4) ตามเงื่อนไขของโจทย์ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

โดยการวาดรูปเส้นตรงและวัดระยะทางจากจุด A(1, –3) มายังเส้นตรงจะได้ระยะทาง 1.4 เซนติเมตร 

เพราะว่าวงกลม 2x  + 2y  + Ax + By + C = 0 มีจุดศนูย์กลางที่ (–
2
A , –

2
B )  

และจุดศนูย์กลางของวงกลมในแต่ละคือ 

 1. 2x  + 2y  + 2x – 6y + 8 = 0 มีจุดศนูย์กลางที่ (–1, 3)  เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. 

 2. 2x  + 2y  – 2x + 6y + 8 = 0 มีจุดศนูย์กลางที่ (1, –3)  เพราะฉะน้ันเกบ็ตัวเลือก 2. ไว้ก่อน 

 3. 2x  + 2y  – 2x – 6y + 8 = 0 มีจุดศนูย์กลางที่ (1, 3)  เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

 4. 2x  + 2y  – 2x + 6y + 6 = 0 มีจุดศนูย์กลางที่ (1, –3)  เพราะฉะน้ันเกบ็ตัวเลือก 4. ไว้ก่อน 

เพราะว่าวงกลม 2x  + 2y  + Ax + By + C = 0 มีรัศมี r = C
4

B
4

A 22
  และจากตัวเลือกที่เหลือ 

 2. 2x  + 2y  – 2x + 6y + 8 = 0 มีรัศมี = 8
4

6
4

2 22
  = 2  = 1.414 

 4. 2x  + 2y  – 2x + 6y + 6 = 0 มีรัศมี = 6
4

6
4

2 22
  = 2 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

ปัญหาภาคตดักรวย ใชพ้กิดัจุดศูนยก์ลางช่วยตดัตวัเลือก 
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ตวัอย่าง กาํหนดเอกภพสมัพัทธคื์อ [0, 2] เซตคาํตอบของอสมการ 

2
1xcos

xsinxsin 2



   0 คือเซตใด 

  1. (0, 
4
 )  [

3
4 , 

3
5 ]     2. (0, 

3
 )  [

3
4 , 

3
5 ] 

  3. (0, 
3
 )  (  , 

3
5 ]      4. (0, 

4
 )  (

3
4 , 

3
5 ] 

การตดัตวัเลือก คาํถามและตัวเลือกแบบน้ีเราจะใช้วิธนีาํค่าในตัวเลือกมาแทนค่าในโจทย์ โดยเลือกค่าที่คิด

เลขง่ายๆ และจาํแนกตัวเลือกได้ย่ิงดีเช่น x = 
4
  จาํแนกตัวเลือก 1. กบั 2. ได้ 

แทนค่า x = 
4
  เพราะว่า 

2
1

4
cos

4
sin)

4
(sin 2





 = 

2
1

2
1

2
1

2
1




 = –1  0 เพราะฉะน้ัน 

4
  ต้องอยู่ในเซตคาํตอบ  

เพราะว่าตัวเลือก 1. และ 4. ไม่มี 
4
  เป็นสมาชิก เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 4. 

เพราะว่า x = 
3

5   จาํแนกตัวเลือก 2. กบั 3. ได้ 

แทนค่า x = 
3

5  เพราะว่า 

2
1

3
5cos

3
5sin)

3
5(sin 2





 = 

2
1

2
1

2
3

2
3




 หาค่าไม่ได้ 

เพราะฉะน้ัน 
3

5  ต้องไม่อยู่ในเซตคาํตอบ  

เพราะว่าตัวเลือก 2. มี 
3

5  เป็นสมาชิก เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

 

 

 

ตวัอย่าง รากที่สอดคล้องสมการ 5z  – 2 4z  – 3z  + 6z – 4 = 0 คือข้อใด 

  1. {1, 2, 3, i, –1}       2. {1, 2, –3, 1 + i, –1} 

  3. {1, 2, –1 + i, –1 – i}     4. {1, 2, 3, 1 + i} 

การตดัตวัเลือก คาํถามแบบน้ีให้ใช้การแทนค่าแล้วทาํการตัดตัวเลือกดีกว่า 

แทนค่า  z = 1  จะได้ 5z  – 2 4z  – 3z  + 6z – 4 = 1 – 2 – 1 + 6 – 4 = 0 

แทนค่า  z = 2  จะได้ 5z  – 2 4z  – 3z  + 6z – 4 = 52  – 2( 42 ) – 32  + 12 – 4 = 0 

แทนค่า  z = –1 จะได้ 5z  – 2 4z  – 3z  + 6z – 4 = –1 – 2 + 1 – 6 – 4 = – 12  0 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 2. 

แทนค่า  z = 3  จะได้ 5z  – 2 4z  – 3z  + 6z – 4 = 53  – 2( 43 ) – 33  + 6(3) – 4 = 68  0 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4.

เซตคําตอบคือตวัเลือกใด 

นาํค่าในตวัเลือกมาแทนค่าในโจทย ์
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ตวัอย่าง ถ้า A(3, 10), B(–8, 2) และ C(10, –2) เป็นจุดมุมยอดของสามเหล่ียม ABC แล้วสมการ

เส้นตรงที่ผ่านจุด A และต้ังฉากกบั BC คือข้อใด 

  1. 2x – 9y + 7 = 0       2. 2y – 9x + 7 = 0 

  3. 2y – 9x – 7 = 0       4. 2y + 9x – 7 = 0 

การตดัตวัเลือก วาดรปูตามเงื่อนไขของโจทย์ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

เส้นที่ลากจาก A มาตั้งฉากกบั BC มีความชันเป็นบวก และ มีค่ามากกว่า 1 

ความชันของแต่ละตัวเลือกคือ 

  1. ความชัน = 
9
2   1      2. ความชัน = 

2
9   1 

  3. ความชัน = 
2
9   1      4. ความชัน = –

2
9   0 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 4. 

เพราะว่าเส้นตรงต้องผ่านจุด A(3, 10) 

แทนค่า x = 3, y = 10 ในตัวเลือก 2. และ 3. 

  2. เพราะว่า 2y – 9x + 7 = 20 – 27 + 7 = 0  

   เพราะฉะน้ันเส้นตรง 2y – 9x + 7 = 0 ผ่านจุด A(3, 10) 

  3. เพราะว่า 2y – 9x – 7 = 20 – 27 – 7  0 

   เพราะฉะน้ันเส้นตรง 2y – 9x – 7 = 0 ไม่ผ่านจุด A(3, 10) 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

วาดรูปจริงและดูค่าความชนัก็ตดัตวัเลือกได ้



 

ขอ้สอบ Entrance ที่ไม่สมบูรณ ์

 

 

 

  ในการประชุมเพ่ือจัดทาํข้อสอบทุกคร้ังกรรมการออกข้อสอบไม่ต้องการให้มีข้อสอบผดิหรือข้อสอบที่

ไม่สมบูรณเ์กดิขึ้น แต่ในการสอบ Entrance ที่ผ่านมาในบางปีมีข้อสอบที่ไม่สมบูรณเ์กดิขึ้น สาํหรับการสอบ

การวัดผลในช้ันเรียน ถ้านักเรียนพบข้อสอบที่ไม่สมบูรณก์ค็วรจะนาํข้อสงสยัไปถามกบัครูผู้สอน แต่ถ้าเป็นการ

สอบ Entrance กรรมการคุมสอบจะไม่สามารถตอบคาํถามเกี่ยวกบัความไม่สมบูรณข์องข้อสอบได้ นักเรียน

ควรจะเขยีนหมายเหตุไว้ที่กระดาษข้อสอบหรือกระดาษคาํตอบ เพ่ือที่ผู้ตรวจข้อสอบหรือกรรมการออกข้อสอบ

จะได้ทราบ และทาํการแก้ไขได้ทนัเวลา เช่นตรวจสอบข้อสอบน้ันอกีคร้ัง หากข้อสอบน้ันไม่สมบูรณจ์ริง จะได้

ยกประโยชน์ให้กบันักเรียน ในบางคร้ังความไม่สมบูรณข์องข้อสอบ Entrance บางข้อ มีความยุ่งยากซับซ้อน

มากขนาดประชุมกรรมการออกข้อสอบชุดน้ันกอ็าจจะหาข้อสรุปไม่ได้  

  ในบทความน้ีจึงรวบรวมข้อสอบ Entrance ที่ไม่สมบูรณ ์และแนะนาํแนวทางการแก้ไขปรับปรุงคุณภาพ

ข้อสอบให้ดีขึ้น ความไม่สมบูรณข์องข้อสอบผู้เขียนคาดว่าเกดิจากสาเหตุที่สาํคัญดังน้ี 

  1. พิมพ์ข้อสอบผดิ สาเหตุที่สาํคัญคือพนักงานพิมพ์ดีดไม่ใช่ครูสอนคณติศาสตร์ และไม่ใช่กรรมการ

ออกข้อสอบ บางคร้ังการเว้นวรรคของ ภาษาไทยกบัภาษาคณติศาสตร์ การเว้นวรรคที่แตกต่างกนัอาจมี

ความหมายแตกต่างกนั เช่นข้อสอบ สถติิ ความน่าจะเป็น การนับจาํนวนวิธ ี

  2. กรรมการตัวจริงที่เป็นผู้ออกข้อสอบ อาจจะไม่ได้เป็นผู้ที่ตรวจพรู้ฟข้อสอบ ในการทาํงานออก

ข้อสอบกรรมการออกข้อสอบหลายคนมาร่วมประชุมออกข้อสอบ เม่ือประชุมเสรจ็แล้ว ประธานของที่ประชุม

นาํข้อสอบไปให้พนักงานพิมพ์ดีดพิมพ์ เม่ือพิมพ์ข้อสอบเสรจ็แล้ว ด้วยเหตุผลทางด้านความลับของข้อสอบ 

การตรวจสอบคาํผดิอาจมีเพียงทา่นเดียว จึงอาจทาํให้เกดิข้อสอบที่ไม่สมบูรณไ์ด้โดยง่าย ตัวอย่างเช่น 

คณิตศาสตร ์กข. 2532 ขอ้ 32. เป็นขอ้สอบทีไ่ม่สมบูรณ ์

กาํหนดให้ A = 








c1
1c  และ det(2A) 2  + (1 – 2c ) 3 det( 1A ) t  = 45 

จงหาจาํนวนจริง c ทั้งหมดซ่ึงสอดคล้องกบัสมการข้างต้นอยู่ในเซตใดต่อไปน้ี 

  1. {–3, –2, 5 }        2. {2, 3, – 5 } 

  3. {– 2 , 2, 3}         4. { 2 , –2, 2} 

เพราะว่าการสลับกนั ระหว่าง ) 2  กบั 2 ) จะทาํให้ det(2A) 2  และ det(2A 2 ) มีความหมายแตกต่างกนั 

ถ้าเปล่ียนเป็น det(2A 2 ) + (1 – 2c ) 3 det( 1A ) t  = 45 จะมีคาํตอบ c  { 2 , –2, 2} 
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  3. การแปลความหมายจากภาษาไทยเป็นภาษาคณติศาสตร์ อาจมีความหมายไม่ตรงกบัที่กรรมการ

ออกข้อสอบต้องการ ส่วนใหญ่จะพบในข้อสอบประเภทการนับจาํนวนวิธ ี การจัดลาํดับจัดหมู่ ความน่าจะเป็น 

ตัวอย่างเช่น การโยนเหรียญ 4 อนั พร้อมกนั จงหาความน่าจะเป็นที่จะขึ้นหัวระหว่าง 2 กบั 4 อนั 

   การแปลความหมายแบบที่ 1. ตรงกบั ความน่าจะเป็นที่ขึ้นหัว 3 อนัเทา่น้ัน 

   การแปลความหมายแบบที่ 2. ตรงกบั ความน่าจะเป็นที่ขึ้นหัว 2 หรือ 3 หรือ 4 อนั 

  4. มีคาํตอบมากกว่า 1 ข้อหรือไม่มีคาํตอบ ในการสร้างตัวเลือก อาจมีการสร้างตัวลวง บางคร้ังตัวลวง

กอ็าจทาํให้เกดิเหตุการณข้์อสอบไม่มีตัวเลือก หรือมีตัวเลือกมากกว่า 1 ตัวเลือก 

  5. นาํข้อสอบเก่ามาออกใหม่โดยการเปล่ียนเงื่อนไข เปล่ียนตัวแปร แต่บางคร้ังเปล่ียนแปลงไม่ครบทุก

แห่งจึงทาํให้ข้อสอบน้ันไม่สมบูรณ ์ตัวอย่างเช่น 

ขอ้สอบครั้งที ่1. นาย ก. อายุ 15 ปี นาย ข. อายุ 16 ปี และ นาย ค. อายุ 17 ปี เรียกรถแทก็ซ่ี

เพ่ือไปโรงเรียน อายุเฉล่ียของคนทั้ง 3 เทา่กบัเทา่ใด 

ตอบ 16 ปี 

ขอ้สอบครั้งที ่2. เปลีย่นแค่ตวัเลข นาย ก. อายุ 19 ปี นาย ข. อายุ 20 ปี และ นาย ค. อายุ 21 

ปี เรียกรถแทก็ซ่ีเพ่ือไปโรงเรียน อายุเฉล่ียของคนทั้ง 3 เทา่กบัเทา่ใด 

ตอบ 20 ปี 

ขอ้สอบครั้งที ่3. เปลีย่นภาษาของคําถาม ก. อายุ 15 ปี นาย ข. อายุ 16 ปี และ นาย ค. อายุ 

17 ปี เรียกรถแทก็ซ่ีเพ่ือไปโรงเรียน อายเุฉลีย่ของคนในรถแท็กซ่ีเท่ากบัเท่าใด 

ตอบ 16 ปี หรือตอบไม่ได้ เพราะว่าไม่รู้อายุของคนขบัรถแทก็ซ่ี 

  6. ข้อสอบบางข้ออาจมีความผดิติดตัวมาจากหนังสอืเรียน เช่นในหนังสอืเรียน ค. 012 หน้า 198 

กล่าวถงึคุณสมบัติของค่าเฉล่ียเลขคณติ ข้อ (4) ค่าเฉล่ียเลขคณติของข้อมูลชุดใด ๆ จะต้องอยู่ระหว่างค่าจาก

การสงัเกตที่น้อยที่สดุ และค่าจากการสงัเกตที่มากที่สดุในข้อมูลชุดน้ันกล่าวคือ minX   X   maxX  เม่ือ 

minX  และ maxX  เป็นค่าจากการสงัเกตที่น้อยที่สดุและค่าสงัเกตที่มากที่สดุในข้อมูลชุดน้ันตามลาํดับ 

คาํกล่าวน้ีผดิเม่ือ ข้อมูลคือ 1, 1, 1 จะได้ว่า minX  = X  = maxX  = 1 

หมายเหตุ กรณทีี่ถูกต้องเสมอคือ minX   X   maxX  

จากตัวอย่างน้ีจะเหน็ว่า หากข้อสอบถามว่าข้อ (4) ถูกหรือผดิ ข้อสอบข้อน้ีต้องเป็นข้อสอบที่ไม่สมบูรณ ์

คําถามทีค่รูผูส้อน ผูป้กครอง และตวันกัเรียนอยากรู ้คือ 

 1. ข้อสอบคะแนนเตม็ 100 คะแนน ถ้ามีข้อสอบที่ไม่สมบูรณ ์2 ข้อ ๆ ละ 3 คะแนน ขอถามว่า 

  1.1 คะแนนเตม็ของข้อสอบชุดน้ันจะเป็น 100 คะแนน หรือ 94 คะแนน 

  1.2 นักเรียนจะได้คะแนน(ยกประโยชน์ให้นักเรียน) 6 คะแนน หรือไม่ 

  1.3 การแก้ไขโปรแกรมคอมพิวเตอร์ที่ตรวจข้อสอบจะแก้ไขก่อนการตรวจข้อสอบหรือไม่ 

 2. ถ้า ข้อสอบ มีนาคม 2546 มีข้อสอบที่ไม่สมบูรณ ์2 ข้อ ๆ ละ 3 คะแนน  

  กบั ข้อสอบ ตุลาคม 2546 มีข้อสอบที่ไม่สมบูรณ ์3 ข้อ ๆ ละ 2 คะแนน อยากถามว่า 

  2.1 ข้อสอบ 2 ชุดน้ีจะมีคะแนนเตม็เหมือนกนัหรือไม่  

  2.2 เกณฑก์ารแก้ปัญหาข้อสอบไม่สมบูรณข์องข้อสอบ 2 ชุดน้ี จะเหมือนกนัหรือไม่  
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  ตัวอย่างข้อสอบที่ไม่สมบูรณเ์หล่าน้ีรวบรวมมาจากข้อสอบ คณติศาสตร์ ก. คณติศาสตร์ กข. 

คณติศาสตร์ 1. และ คณติศาสตร์ 2. เพ่ือเป็นตัวอย่างให้ครูผู้สอน กรรมการออกข้อสอบ ได้ใช้เป็นกรณี

ตัวอย่างเพ่ือที่จะได้ปรับปรุงคุณภาพของข้อสอบให้ถูกต้อง เหมาะสม และดีย่ิงขึ้นต่อไป 

คณิตศาสตร ์ก. 2530 ขอ้ 24. 

นิเสธของข้อความ “ ถ้า a  b แล้ว a  b หรือ a  b ” ตรงกบัข้อใด 

  1. a  b และ a  b และ a  b    2. a  b หรือ a  b หรือ a  b 

  3. a = b และ a  b และ a  b    4. a = b หรือ a  b หรือ a  b 

ตอบ ไม่มีตวัเลือกใดถูกตอ้ง 

แนวคิด เพราะว่า “ ถ้า a  b แล้ว a  b หรือ a  b ” มีค่าความจริงเป็นจริง 

เพราะฉะน้ันตัวเลือกที่เป็นนิเสธของ “ ถ้า a  b แล้ว a  b หรือ a  b ” ต้องมีค่าความจริงเป็นเทจ็ 

เพราะว่าค่าความจริงของแต่ละตัวเลือกคือ 

 1. a  b และ a  b และ a  b มีค่าความจริงเป็นเทจ็  เพราะฉะน้ันเกบ็ตัวเลือก 1. ไว้ก่อน 

 2. a  b หรือ a  b หรือ a  b มีค่าความจริงเป็นจริง  เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

 3. a = b และ a  b และ a  b มีค่าความจริงเป็นเทจ็  เพราะฉะน้ันเกบ็ตัวเลือก 3. ไว้ก่อน 

 4. a = b หรือ a  b หรือ a  b มีค่าความจริงเป็นจริง  เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

ให้ p = “ a  b ”, q = “ a  b ” และ r = “ a  b ” 

เพราะฉะน้ัน  (“ ถ้า a  b แล้ว a  b หรือ a  b ”)  =  (p  (q  r)) =  ( p  (q  r))  

     = p   (q  r) = p   q   r  = “ a = b และ a </ b และ a >/ b ” 

เพราะฉะน้ันตัวเลือก 1. และ 3. ไม่เป็นนิเสธของข้อความ “ ถ้า a  b แล้ว a  b หรือ a  b ” 

คณิตศาสตร ์กข. 2532 ขอ้ 32. 

กาํหนดให้ A = 








c1
1c  และ det(2A) 2  + (1 – 2c ) 3 det( 1A ) t  = 45 

จงหาจาํนวนจริง c ทั้งหมดซ่ึงสอดคล้องกบัสมการข้างต้นอยู่ในเซตใดต่อไปน้ี 

  1. {–3, –2, 5 }        2. {2, 3, – 5 } 

  3. {– 2 , 2, 3}         4. { 2 , –2, 2} 

ตอบ ไม่มีตวัเลือกใดถูกตอ้ง 

แนวคิด detA = – 2c  + 1 =  1 – 2c , det(2A) 2  = ( 22 detA) 2  = 16(detA) 2  = 16(1 – 2c ) 2  

และ det( 1A ) t  = det( 1A ) = 
2c1

1


 

เพราะว่า   det(2A) 2  + (1 – 2c ) 3 det( 1A ) t  = 45 

   16(1 – 2c ) 2  + (1 – 2c ) 3 (
2c1

1


) = 45 

       16(1 – 2c ) 2  + (1 – 2c ) 2  = 45 

            17(1 – 2c ) 2  = 45 

            (1 – 2c ) 2  = 
17
45  
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เพราะฉะน้ัน 1 – 2c  = 
17
45  ทาํให้ 2c  = 1 

17
45  และ c = 

17
451  

หมายเหตุ  ความไม่สมบูรณข์องข้อสอบน้ีน่าจะมาจากการพิมพ์ผดิระหว่าง det(2A) 2  กบั det(2A 2 ) 

ถ้าแก้ไขโจทย์เป็น    det(2A 2 ) + (1 – 2c ) 3 det( 1A ) t  = 45 

จะได้       4(1 – 2c ) 2  + (1 – 2c ) 3 (
2c1

1


) = 45 

             5(1 – 2c ) 2  = 45 

                 1 – 2c  =  3 

เพราะฉะน้ัน 2c  = 1  3 เพราะฉะน้ัน 2c  = 4 เพราะฉะน้ัน c = –2, 2 

คณิตศาสตร ์ก. 2534 ขอ้ 4. 

ให้ f = {(x, y)  y = 2x } และ g = {(x, y)  y = 
1x

1


}  

โดเมนและเรนจ์ของ f + g ตามลาํดับ คือข้อใดต่อไปน้ี 

  1. {x  x  –1} และ {y  y  0}   2. {x  x  –1} และ {y  y  0} 

  3. {x  x  R} และ {y  y  0}   4. {x  x  R} และ {y  y  R } 

ตอบ ไม่มีตวัเลือกใดถูกตอ้ง 

แนวคิด เพราะว่า fD  = R, gD  = R – {–1} เพราะฉะน้ัน gfD   = fD   gD  = {x  x  –1} 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. และ 4. 

ให้   y = (f + g)(x) = f(x) + g(x) = 2x  + 
1x

1


 เพราะฉะน้ัน  yx + y = 3x  + 2x  + 1 

และ            3x  + 2x  – yx – y + 1 = 0 

เพราะว่าทุกจาํนวนจริง y จะมีจาํนวนจริง x ที่ทาํให้พหุนามดีกรี 3 3x  + 2x  – yx – y + 1 = 0 มีราก 

เพราะฉะน้ันทุกจาํนวนจริง y จะมีจาํนวนจริง x ที่ทาํให้ (f + g)(x) = y 

เพราะฉะน้ัน gfR   = R เพราะฉะน้ันตัวเลือก 1. และ 2. ผดิ 

คณิตศาสตร ์กข. 2534 ขอ้ 16. 

จาํนวนจริง x ทั้งหมดในช่วง [0, 2] ซ่ึงสอดคล้องสมการ 2 2sin x + 1 = –sinx + 2 xsinxsin2 2   อยู่

ในช่วงใดต่อไปน้ี 

  1. [0, ]          2. [
2
 , 

2
3 ] 

  3. [, 2]         4. [0, 
2
 ]  [

2
3 , 2] 

ตอบ ไม่มีตวัเลือกใดถูกตอ้ง 

แนวคิด   2 2sin x + 1 = –sinx + 2 xsinxsin2 2   

  2 2sin x + sinx  + 1 = 2 xsinxsin2 2   

แทนค่า k = 2 2sin x + sinx   เพราะฉะน้ัน     k + 1 = 2 k  

              2k  + 2k + 1 = 4k 
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              2k  – 2k + 1 = 0 

                  2)1k(   = 0 

                   k = 1 

เพราะฉะน้ัน     2 2sin x + sinx = 1 

     2 2sin x + sinx – 1 = 0 

   (2sinx – 1)(sinx – 1) = 0 

          sinx = 
2
1 , 1 

เพราะฉะน้ัน x = 
6
 , 

6
5 , 

2
3  เพราะฉะน้ันไม่มีตัวเลือกที่ทาํให้ 

6
 , 

6
5 , 

2
3  เป็นสมาชิกพร้อมกนั 

คณิตศาสตร ์กข. 2534 ขอ้ 22. 

คาํตอบของอสมการ 2ln2xe   x2  คือข้อใดต่อไปน้ี 

  1. (–, 
3ln
2ln )        2. (0, 

3ln
2ln ) 

  3. (
2ln
3ln , )         4. (0, 

2ln
3ln ) 

ตอบ ไม่มีตวัเลือกใดถูกตอ้ง 

แนวคิด เพราะว่า  2ln2xe   x2  เพราะฉะน้ัน    ln( 2ln2xe )  ln( x2 ) 

                  2x ln2 lne  xln2 

                   2x ln2  xln2 

                    2x   x 

                  2x  – x  0 

                   x(x – 1)  0 

เพราะฉะน้ัน 0  x  1 เพราะฉะน้ันเซตคาํตอบของอสมการ 2ln2xe   x2  คือ (0, 1) 

คณิตศาสตร ์ก. 2535 ขอ้ 27. 

ให้ A = (–
2
 , 0)  (0, 

2
 ) ฟังกชั์นใดเป็นฟังกชั์นลดบนเซต A 

  1. sinx          2. cosx 

  3. cosecx          4. secx 

ตอบ ไม่มีตวัเลือกใดถูกตอ้ง 

แนวคิด กราฟของ y = sinx, y = cosx, y = cosecx และ y = secx บนช่วง (–
2
 , 0)  (0, 

2
 ) คือ 
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เพราะฉะน้ันฟังกชั์น sinx, cosx, cosecx และ secx ไม่เป็นฟังกชั์นลดบนช่วง (–
2
 , 0)  (0, 

2
 )  

คณิตศาสตร ์กข. 2536 ขอ้ 17. 

กาํหนดให้สามเหล่ียม ABC มีด้าน AB ยาว 12  หน่วย ด้าน AC ยาว 8  หน่วย มุม B = 45  

พ้ืนที่สามเหล่ียม ABC มีค่าเทา่กบัข้อใดต่อไปน้ี 

  1. 2 3 ( 3  – 1)       2. 2( 3  + 1) 

  3. 3 ( 3  – 1)       4. 3  + 1 

ตอบ 3. 

แนวคิด ความไม่สมบูรณเ์กดิจากสามเหล่ียม ABC ตามเงื่อนไขของโจทย์มีได้ 2 รูป และมี 2 คาํตอบ 

คือ 3 ( 3  – 1) หรือ 3 ( 3  + 1) นักเรียนที่รู้ 2 คาํตอบอาจจะสบัสนไม่กล้าเลือกตัวเลือก 3. 

เพราะว่า 
b

Bsin  = 
c

Csin , sinB = sin45 = 
2

1 , b = AC = 8  

และ c = AB = 12  เพราะฉะน้ัน 
8

2
1

 = 
12

Csin   

เพราะฉะน้ัน sinC = 
2
3

  

เพราะฉะน้ัน C = 60 หรือ 120 

ลาก AD ตั้งฉากกบั AC เพราะฉะน้ัน ABD เป็นสามเหล่ียมหน้าจ่ัวมุมฉาก 

เพราะว่า sinB = 
AB
AD  เพราะฉะน้ัน AD = ABsinB = 12 sin45 = 12 (

2
1 ) = 6  

เพราะว่า AD = BD เพราะฉะน้ัน BD = 6   

สามเหล่ียม ACD มีมุม CD̂A  = 60 เพราะฉะน้ัน DC = 
2
8

 = 2  

กรณีที ่1. C = 60  

พ้ืนที่สามเหล่ียม ABC = 
2
1 (BC)(AD) = 

2
1 (BD + DC)(AD) = 

2
1 ( 6  + 2 )( 6 ) = 3 ( 3  + 1) 

กรณีที ่2. C = 120 

พ้ืนที่สามเหล่ียม ABC = 
2
1 (BC)(AD) = 

2
1 (BD – DC)(AD) = 

2
1 ( 6  – 2 )( 6 ) = 3 ( 3  – 1) 

คณิตศาสตร ์ก. 2537 ขอ้ 7. 

กาํหนดให้ x, y เป็นจาํนวนจริง ข้อใดต่อไปน้ีถูกต้อง 

  1.  x – y    x + y    x  +  y  
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  2.  x + y  2  =  x  2  +  y  2  

  3. ถ้า (x – 1) 2    y  2  แล้ว x   y  + 1 หรือ x  1 –  y  
  4. ถ้า (x – 1) 2    y  2  แล้ว x   y  – 1 หรือ x   y  + 1 

ตอบ 3. และ 4. 

แนวคิด ความไม่สมบูรณเ์กดิจากมีตัวเลือกที่ถูกต้องมากกว่า 1 ตัวเลือก 

1. ผดิ  ตัวอย่างเช่น x = 1 และ y = –1 จะได้ว่า  1 – (–1)  = 2  0 =  1 + (–1)  
2. ผดิ  ตัวอย่างเช่น x = 1 และ y = –1 จะได้ว่า  1 + (–1)  2  = 0  2 =  1  2  +  –1  2  

3. ถูกต้อง  เพราะว่า       (x – 1) 2    y  2  

          x – 1    y  
เพราะฉะน้ัน   x – 1   y  หรือ x – 1  – y  
      x  1 +  y  หรือ x  1 –  y  
4. ถูกต้อง  เพราะว่า      (x – 1) 2    y  2   

           x – 1    y  
เพราะฉะน้ัน   – y   x – 1   y  
      – y   x – 1 และ x – 1   y  
      – y   x – 1 และ x   y  + 1 

เพราะฉะน้ัน   x   y  + 1           (เพราะว่า p  q  q เป็นจริง) 

เพราะฉะน้ัน   x   y  – 1 หรือ x   y  + 1      (เพราะว่า q  r  q เป็นจริง) 

คณิตศาสตร ์ก. 2537 ขอ้ 10. 

ถ้า r เป็นความสมัพันธท์ี่กาํหนดโดย  

r = {(x, y)  R  R  x เป็นจาํนวนเตม็บวก และ 2x  + xy + 2y  = 75} แล้วโดเมนของ r คือข้อใดต่อไปน้ี 

  1. {–3, –2, –1, 0, 1, 2, 3}    2. {–5, –4, –3, ... , 3, 4, 5} 

  3. {–10, –9, –8, ... , 8, 9, 10}   4. {–15, –14, –13, ... , 13, 14, 15} 

ตอบ ไม่มีตวัเลือก 

แนวคิด การตดัตวัเลือก เพราะว่าสมาชิกของโดเมนของความสมัพันธ ์r ต้องเป็นจาํนวนเตม็บวก 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือกได้ทุกตัวเลือก 

วิธีจริง  กาํหนด r = {(x, y)  R  R  x เป็นจาํนวนเตม็บวก และ 2x  + xy + 2y  = 75} 

พิจารณาสมการ 2x  + xy + 2y  = 75 เพราะฉะน้ัน 2y  + xy + ( 2x  – 75) = 0 

สตูร y ในพจน์ของ x คือ      y = 
2

)75x(4xx 22 
 

เพราะฉะน้ัน y  R กต่็อเม่ือ  2x  – 4( 2x  – 75)  0 
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เพราะฉะน้ัน          –3 2x  + 300  0 

เพราะฉะน้ัน 2x   100 เพราะฉะน้ันค่าของจาํนวนเตม็บวก x ที่เป็นไปได้คือ 1  x  10  

เพราะฉะน้ัน rD  = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10} 

คณิตศาสตร ์กข. 2537 ขอ้ 27. 

ถ้าความชันของเส้นโค้งที่จุด (x, y) ใด ๆ เป็น 2 – 2x และพ้ืนที่ที่ปิดล้อมด้วยเส้นโค้งน้ีจากจุด x = 0 และ  

x = 3 เทา่กบั 9 แล้วเส้นโค้งผ่านจุดในข้อใดต่อไปน้ี 

  1. (3, 0)          2. (1, 0) 

  3. (0, –3)         4. (0, –1) 

ตอบ 1. และ 3. 

แนวคิด ความไม่สมบูรณคื์อมีคาํตอบถูก 2 ตัวเลือกเป็นผลมาจาก คาํว่า พ้ืนที่ที่ปิดล้อมด้วยเส้นโค้งน้ีจาก

จุด x = 0 และ  x = 3 เทา่กบั 9 โดยที่โจทย์ไม่ได้กาํหนดว่าเส้นโค้งอยู่เหนือแกน X หรือใต้แกน X 

จากโจทย์ 
dx
dy

 = 2 – 2x เพราะฉะน้ัน y =  (
dx
dy

)dx = 2x – 2x  + k 

เพราะว่าพ้ืนที่ที่ปิดล้อมด้วยเส้นโค้งน้ีจากจุด x = 0 และ  x = 3 เทา่กบั 9 

เพราะฉะน้ัน  
3

0

(2x – 2x  + k)dx  = 9   หรือ     
3

0

(2x – 2x  + k)dx  = –9 

      ( 2x  – 
3

x3
 + kx 

0

3
    = 9   หรือ     ( 2x  – 

3
x3

 + kx 
0

3
    = –9 

            3k  = 9   หรือ          3k  = –9 

              k  = 3   หรือ         k  = –3 

กรณีที ่1. k = 3, y = 2x – 2x  + 3 ผ่านจุด (3, 0) เพราะฉะน้ันตัวเลือก 1. ถูกต้อง 

กรณีที ่2. k = –3, y = 2x – 2x  – 3 ผ่านจุด (0, –3) เพราะฉะน้ันตัวเลือก 3. ถูกต้อง 

คณิตศาสตร ์กข. 2537 ขอ้ 33. 

กาํหนดให้ z = 3 1x  – 5 2x  โดยที่      1x  – 2 2x   4 

           2 1x  + 3 2x   6 

               1x   0 

               2x   0 

แล้วจุด ( 1x , 2x ) ที่ให้ค่าสงูสดุของ z คือจุดซ่ึงอยู่บนเส้นตรงที่มีสมการเป็นข้อใดต่อไปน้ี 

  1. 
3
x  + 

2
y

 = 1        2. 
4
x  – 

2
y

 = 1 

  3. x = 3          4. y = 4 

ตอบ ไม่มีตวัเลือก 

แนวคิด ความไม่สมบูรณท์ี่เหน็ชัดเจนคือโจทย์กาํหนดในเทอมของตัวแปร 1x , 2x  แต่ตัวเลือกกาํหนดใน

เทอมของตัวแปร x, y  

หมายเหตุ ถงึแม้นักเรียนจะแทน x = 1x  และแทน y = 2x  กยั็งไม่มีคาํตอบ  
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เขยีนกราฟอาณาบริเวณผลเฉลยและหาจุดมุม  

โดยการแก้สมการจะได้จุดมุมคือ (0, 2), (3, 0) และ (4, 0) 

จุดมุม ( 1x , 2x ) = (0, 2) ได้ค่า z = 3 1x  – 5 2x  = –10 

จุดมุม ( 1x , 2x ) = (3, 0) ได้ค่า z = 3 1x  – 5 2x  = 9 

จุดมุม ( 1x , 2x ) = (4, 0) ได้ค่า z = 3 1x  – 5 2x  = 12 

จากจุดมุมทั้ง 3 จุด จะได้ z = 12 เป็นค่าสงูสดุและ (4, 0)  

สอดคล้องเงื่อนไขตัวเลือก 2. 
4
x  – 

2
y

 = 1 

แต่ข้อสอบน้ีกถ็อืว่าไม่มีค่าสงูสดุ ด้วยเหตุผลดังน้ี 

ถ้า 
4
x  – 

2
y

 = 1 และ สมมติ x = 1x  และแทน y = 2x  เพราะฉะน้ัน 2x  = 
2

4x1   

เพราะฉะน้ัน z = 3 1x  – 5 2x  = 3 1x  – 5(
2

4x1  ) = 
2
x1  + 10 = 

2
x  + 10 

เพราะฉะน้ัน z มีค่ามากขึ้นเร่ือย ๆ เม่ือ x มีค่ามากขึ้นบนเส้นตรง 
4
x  – 

2
y

 = 1 

คณิตศาสตร ์กข. 2538 ขอ้ 30. 

ตารางต่อไปน้ีแสดงราคาสนิค้าของร้านอาทติย์

ใน พ.ศ. 2530 และ พ.ศ. 2536 

ในการคิดดัชนีราคาแบบใช้ราคารวม เม่ือใช้ 

พ.ศ. 2530 เป็นปีฐานจะได้ 109.97% ถ้า

เปล่ียนเฉพาะหน่วยของสบู่จาก กอ้น เป็น โหล 

โดยมีราคาต่อก้อนเทา่เดิมแล้ว ดัชนีราคาแบบ

ใช้ราคารวม (เม่ือใช้ พ.ศ. 2530 เป็นปีฐาน) 

เม่ือราคาต่อหน่วยของสบู่คือราคาต่อโหล จะมีค่าเทา่กบัข้อใดต่อไปน้ี 

  1. 108.97%         2. 109.97% 

  3. 111.63%         4. 112.22% 

ตอบ 4. 

แนวคิด การหาคาํตอบข้อน้ีทาํการคาํนวณ

ตามตัวเลขที่เปล่ียนไป โดยไม่สนใจว่าหน่วย

ของสนิค้าทั้ง 4 ชนิดจะสอดคล้องหรือ

สมัพันธก์นัหรือไม่ เพราะฉะน้ัน เม่ือเปล่ียน

เฉพาะหน่วยของสบู่จาก กอ้น เป็น โหล โดย

มีราคาต่อก้อนเทา่เดิม จะได้ข้อมูลดังน้ี 

จากข้อมูลในตารางที่ได้มาใหม่ ดัชนีราคาแบบใช้ราคารวม (เม่ือใช้พ.ศ. 2530 เป็นปีฐาน)  

     = (
4575190132
5080210156


 )  100 = (

442
496 )  100 = 112.22 

หมายเหตุ ความไม่สมบูรณข์องโจทย์ เกดิจากปัญหาเกี่ยวกบั ดัชนี หน่วยของสนิค้าควรมีลักษณะพ้ืนฐานตาม 

 ราคาต่อหน่วย (บาท) 

รายการสนิค้า พ.ศ. 2530 พ.ศ.2536 

สบู่ (โหล) 132 156 

ยาย้อมผม (หลอด) 190 210 

แชมพู (ขวด) 75 80 

ยาสฟัีน (หลอด) 45 50 

 

 ราคาต่อหน่วย (บาท) 

รายการสนิค้า พ.ศ. 2530 พ.ศ.2536 

สบู่ (ก้อน) 11 13 

ยาย้อมผม (หลอด) 190 210 

แชมพู (ขวด) 75 80 

ยาสฟัีน (หลอด) 45 50 
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การใช้งานจริง หรือสนิค้าที่นาํมาคิดดัชนีควรมีหน่วยที่สอดคล้องกนัหรือใกล้เคียงกนั ไม่ควรนาํปัญหาดัชนี มา

ถามในรูปแบบของปัญหาทางคณติศาสตร์ ที่จะทดลองเปล่ียนหน่วยการคาํนวณตามใจชอบ เช่นเปล่ียนหน่วย

ของ สบู่เป็นจาก กอ้น เป็น โหล ส่วนสนิค้ากลุ่มอื่นไม่เปล่ียนหน่วย จะทาํให้การแปลความหมายของดัชนีแบบ

ราคารวมผดิไป หากคนที่ไม่เข้าใจความหมายและการใช้งานของดัชนีเพียงพอ คิดว่าการหาดัชนีสามารถ

เปล่ียนหน่วยบางตัวได้ตามใจชอบ เกดิมีกรรมการออกข้อสอบบางคนให้เปล่ียนเฉพาะราคาสบู่จากหน่วยของ

เงินจาก บาท เป็น US ดอลลาร ์กจ็ะย่ิงทาํให้ข้อสอบไม่สมบูรณอ์ย่างชัดเจนมากขึ้น 

คณิตศาสตร ์ก. 2538 ขอ้ 34. 

ถ้า A = {(x, y)  R  R   y   x} และ B = {(x, y)  R  R   x   y}  

แล้วส่วนที่แรเงาในกราฟในข้อใดต่อไปน้ีแทนเซต A  B 

 

 

 

  1.            2.  

 

 

 

 

 

  3.            4.  

 

 

 

ตอบ ไม่มีคําตอบในตวัเลือกทีใ่หม้า 

แนวคิด A  = {(x, y)  R  R   y   x} = {(x, y)  R  R  y  x หรือ –y  x} 

    = {(x, y)  R  R  y  x}  {(x, y)  R  R  –y  x} 

   B  = {(x, y)  R  R   x   y} = {(x, y)  R  R  x  y หรือ –x  y} 

    = {(x, y)  R  R  x  y}  {(x, y)  R  R  –x  y} 

 กราฟของ A       กราฟของ B        กราฟของ A  B  
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หมายเหตุ ลองคิดง่าย ๆ กไ็ด้ (1, 1)  A, (1, 1)  B เพราะฉะน้ัน (1, 1)  A  B 

เพราะว่าทุกตัวเลือก (1, 1) ไม่อยู่ในส่วนของการแรเงา  

คณิตศาสตร ์กข. 2538 ขอ้ 54. 

สมชายเตรียมตัวเดินทางไปทอ่งเที่ยวต่างประเทศ ความน่าจะเป็นที่เขาจะไปเที่ยวประเทศองักฤษเทา่กบั 0.5 

ความน่าจะเป็นที่เขาจะไม่ไปเที่ยวประเทศเยอรมันเทา่กบั 0.8 

ความน่าจะเป็นที่เขาจะไปทอ่งเที่ยวทั้งสองประเทศเทา่กบั 0.6 

ความน่าจะเป็นที่เขาจะไม่ไปเที่ยวประเทศองักฤษและไม่ไปเที่ยวประเทศเยอรมันเทา่กบัข้อใดต่อไปน้ี 

  1. 0.4           2. 0.5 

  3. 0.7           4. 0.9 

ตอบ 1. หรือไม่มีคําตอบ 

แนวคิด ความไม่สมบูรณข์ึ้นอยู่กบัการแปล ภาษาไทย เป็น ภาษาคณิตศาสตร ์

ให้   E = เหตุการณท์ี่สมชายจะไปเที่ยวประเทศองักฤษ    เพราะฉะน้ัน P(E) = 0.5 

   E = เหตุการณท์ี่สมชายจะไม่ไปเที่ยวประเทศองักฤษ   เพราะฉะน้ัน P(E) = 0.5 

   G = เหตุการณท์ี่สมชายจะไม่ไปเที่ยวประเทศเยอรมัน   เพราะฉะน้ัน P(G) = 0.8 

   G = เหตุการณท์ี่สมชายจะไปเที่ยวประเทศเยอรมัน    เพราะฉะน้ัน P(G) = 0.2 

การแปลภาษาไทยแบบที ่1.  เหตุการณท์ี่เขาจะไปทอ่งเที่ยวทั้งสองประเทศ คือ E  G 

เพราะว่าความน่าจะเป็นที่เขาจะไปท่องเที่ยวทั้งสองประเทศเทา่กบั 0.6 เพราะฉะน้ัน P(E  G) = 0.6 

ความน่าจะเป็นที่เขาจะไม่ไปเที่ยวประเทศองักฤษและไม่ไปเที่ยวประเทศเยอรมัน = P(E  G)  
 = P((E  G)) = 1 – P(E  G) = 1 – 0.6 = 0.4 

การแปลภาษาไทยแบบที ่2.  เหตุการณท์ี่เขาจะไปทอ่งเที่ยวทั้งสองประเทศ คือ E  G 

เพราะว่าความน่าจะเป็นที่เขาจะไปท่องเที่ยวทั้งสองประเทศเทา่กบั 0.6 เพราะฉะน้ัน P(E  G) = 0.6 

เพราะว่า E  G  E เพราะฉะน้ัน        P(E  G)  P(E) 

               0.6  0.5     ซ่ึงเป็นไปไม่ได้ 

คณิตศาสตร ์ก. 2539 ขอ้ 50. 

สมศรีต้องการเรียงกระถางต้นไม้ไว้บนระเบียงบ้านให้เป็นแนวเส้นตรง โดยมีต้นกุหลาบ 3 ต้น โป้ยเซียน 2 

ต้น และมะลิ 4 ต้น จาํนวนวิธทีี่จะเรียงต้นไม้ทั้งหมด โดยให้ต้นมะลิทุกต้นอยู่ติดกนัเสมอ มีค่าเทา่กบัข้อใด

ต่อไปน้ี 

  1. 36           2. 60 

  3. 720          4. 1260 

ตอบ 2. หรือ 3. หรือ ไม่มีคาํตอบที่ถูกต้องให้มา 

แนวคิด ความไม่สมบูรณข์องข้อน้ีเกดิจากโจทย์ไม่กาํหนดให้ชัดเจน ตัวอย่างเช่น 

กรณีที ่1. ต้นกุหลาบ 3 ต้นเหมือนกนั โป้ยเซียน 2 ต้นเหมือนกนั และมะลิ 4 ต้นเหมือนกนั ทุกประการ 

   ขั้นที ่1. มัดกระถางมะลิติดกนัทาํได้ 1 วิธ ี
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   ขั้นที ่2. จัดลาํดับของ 6 สิ่งที่มีการซํา้เป็นกลุ่ม คือ ต้นกุหลาบ 3 ต้นเหมือนกนั  

      โป้ยเซียน 2 ต้นเหมือนกนั และมะลิ 1 กลุ่มที่มัดติดกนั ทาํได้ 
!1 !2 !3

!6  = 60 วิธ ี

   โดยกฏเกณฑก์ารนับเบื้องต้น จาํนวนวิธทีั้งหมดในกรณทีี่ 1. เทา่กบั 60 วิธ ี

กรณีที ่2. ต้นกุหลาบ 3 ต้นต่างกนัทุกต้น โป้ยเซียน 2 ต้นต่างกนัทุกต้น และมะลิ 4 ต้นต่างกนัทุกต้น 

   ขั้นที ่1. มัดกระถางมะลิติดกนัทาํได้ 1 วิธ ี

   ขั้นที ่2. จัดลาํดับของ 6 สิ่งที่ต่างกนั ทาํได้ 6! = 720 

   ขั้นที ่3. ต้นมะลิสลับที่กนัภายในกลุ่มที่ติดกนั ทาํได้ 4! = 24 วิธ ี

   โดยกฏเกณฑก์ารนับเบื้องต้น จาํนวนวิธทีั้งหมดในกรณทีี่ 2. เทา่กบั (720)(24) = 17280 วิธ ี

กรณีที ่3. ต้นกุหลาบ 3 ต้นต่างกนัทุกต้น โป้ยเซียน 2 ต้นต่างกนัทุกต้น และมะลิ 4 ต้นต่างกนัทุกต้น 

   ขั้นที ่1. มัดกระถางมะลิติดกนัทาํได้ 1 วิธ ี

   ขั้นที ่2. จัดลาํดับของ 6 สิ่งที่มีการซํา้ต่างกนั ทาํได้ 6! = 720 

   ขั้นที ่3. ต้นมะลิอยู่ติดกนัโดยไม่สนใจลาํดับภายในกลุ่มจัดได้ 1 วิธ ี

   โดยกฏเกณฑก์ารนับเบื้องต้น จาํนวนวิธทีั้งหมดในกรณทีี่ 3. เทา่กบั 720 วิธ ี

คณิตศาสตร ์ก. 2540 ขอ้ 20. 

กาํหนดให้ f(x) = 






2x,1x
2x,6x3

 ข้อใดต่อไปน้ีผดิ 

  1. lim
x 2

f(x) = 0       2. lim
x 2

f(x) = 1 

  3. lim
x2

f(x) = f(2)       4. ฟังกชั์น f(x) ไม่ต่อเน่ือง x = 2 

ตอบ 3. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก ความไม่สมบูรณข์องข้อสอบเกดิจากตัวเลือก 3. และ 4. เป็นตัวเลือกที่มี

ลักษณะตรงกนัข้าม เพราะฉะน้ันตัวใดถูกต้อง อกีตัวหน่ึงต้องผดิ คาํตอบต้องอยู่ที่สองตัวเลือกน้ีแน่นอน 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 2. ลองใช้เหตุผลต่ออกีนิด เพราะว่า ถ้าตัวเลือก 3. ถูกต้อง แล้วจะมีผลทาํให้

ตัวเลือก 1. หรือ 2. ผดิตามไปด้วยอย่างน้อยหน่ึงตัว ทาํให้ข้อสอบข้อน้ีกจ็ะเป็นข้อสอบที่ผดิอกี 

เพราะฉะน้ันตัวเลือกแบบข้อสอบข้อน้ีไม่ต้องคาํนวณค่าลิมิตเลยกไ็ด้คะแนน 

วิธีจริง  เพราะว่า  
2x

lim f(x) = 
2x

lim 3x – 6 = 0   (เพราะฉะน้ันตัวเลือก 1. ถูก) 

       
2x

lim f(x) = 
2x

lim x – 1 = 1   (เพราะฉะน้ันตัวเลือก 2. ถูก) 

เพราะฉะน้ัน    
2x

lim f(x)  
2x

lim f(x)     (เพราะฉะน้ันตัวเลือก 4. ถูก) 

เพราะฉะน้ัน 
2x

lim


f(x) หาค่าไม่ได้ เพราะฉะน้ันตัวเลือก 3. ผดิ 

คณิตศาสตร ์ก. 2540 ขอ้ 30. 

พิจารณาข้อความเกี่ยวกบัดัชนี ข้อใดต่อไปน้ีถูกต้อง 

  1. เลขดัชนีราคาผู้บริโภคมีความสาํคัญต่อการครองชีพของประชาชนมากที่สดุ 
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  2. เลขดัชนีปริมาณมีความสาํคัญต่อการครองชีพของประชาชนมากที่สดุ 

  3. เลขดัชนีมูลค่ามีความสาํคัญต่อการครองชีพของประชาชนมากที่สดุ 

  4. เลขดัชนีทั้ง 3 ชนิดมีความสาํคัญต่อผู้ผลิตเท่าน้ัน 

ตอบ ไม่ควรมีคําถามแบบนี้ ในการสอบ ENTRANCE 

แนวคิด ความไม่สมบูรณข์องข้อน้ีเกดิจาก ในทางคณติศาสตร์สตูรที่ใช้คาํนวณค่า เลขดัชนีราคาผู้บริโภค 

เลขดัชนีปริมาณ เลขดัชนีมูลค่า มีตัวแปรต่าง ๆ เกี่ยวข้องกนั ดังน้ันเป็นเร่ืองที่ระบุได้ยากมาก ที่จะสรปุว่าดัชนี

ใดมีความสาํคัญต่อการครองชีพของประชาชนมากที่สดุ ข้อสอบข้อน้ีถอืว่าเป็นคาํถามที่ตอบยากมาก  

การตดัตวัเลือก คาํว่า เลขดัชนีทั้ง 3 ชนิดมีความสาํคัญต่อผู้ผลิตเทา่น้ัน ไม่จริง 

เพราะว่าดัชนีทั้ง 3 ชนิดมีความสาํคัญต่อผู้บริโภคด้วย เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

เลขดัชนีราคาผู้บริโภค เลขดัชนีปริมาณ เลขดัชนีมูลค่า มีความสาํคัญต่อการครองชีพของประชาชนทั้งน้ัน  

เม่ือถงึคราวจาํเป็นต้องเลือกเพ่ือให้ได้คะแนนต้องเลือกตัวเลือก 1. 

คณิตศาสตร ์กข. 2540 ขอ้ 1. 

กาํหนดให้ A = {a, {a}, {b}, {b, c}} ข้อใดต่อไปน้ีถูกต้อง 

  1. (A – {b, c})  {b} = {a, b, {a}, {b}, {b, c}} 

  2. (A – {b, c})  {b} = {a, {a}, {b}} 

  3. (A – {a, {b}}) – {a} = {{b, c}} 

  4. (A – {a, {b}}) – {a} = {b, c} 

ตอบ 1. 

แนวคิด ข้อสอบข้อน้ีถูกต้อง แต่เป็นการนาํข้อสอบเก่าจากคณติศาสตร์ ก. 2536 ข้อ 7. มาใช้ซํา้ซ่ึงเป็น

หลักฐานที่ยืนยันว่ามีการนาํข้อสอบเก่ามาออกสอบใหม่ 

การตดัตวัเลือก เพราะว่า b  {a, {a}, {b}} และ b  (A – {b, c})  {b} 

เพราะฉะน้ัน (A – {b, c})  {b}  {a, b, {a}, {b}, {b, c}} เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

เพราะว่า {a}  (A – {a, {b}}) – {a} แต่ {a}  {{b, c}} และ {a}  {b, c} 

เพราะฉะน้ัน (A – {a, {b}}) – {a}  {{b, c}} เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

เพราะฉะน้ัน (A – {a, {b}}) – {a}  {b, c} เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

วิธีจริง  เพราะว่า A = {a, {a}, {b}, {b, c}} เพราะฉะน้ัน A – {b, c} = {a, {a}, {b}, {b, c}} 

เพราะฉะน้ัน (A – {b, c})  {b} = {a, b, {a}, {b}, {b, c}} เพราะฉะน้ันตัวเลือก 1. ถูกต้อง 

คณิตศาสตร ์กข. 2540 ขอ้ 2. 

ถ้าเซต A มีสมาชิก 8 จาํนวน เซต B มีจาํนวนสมาชิก 6 จาํนวน และ A กบั B มีสมาชิกร่วมกนั 3 จาํนวน แล้ว

ฟังกชั์นหน่ึงต่อหน่ึงจากเซต (B – A) ไปยังเซต (A – B) มีจาํนวนเทา่กบัข้อใดต่อไปน้ี 

  1. 3           2. 5 

  3. 10           4. 2.0 

ตอบ คาํตอบที่ถูกต้องไม่มีในตัวเลือกที่ให้มา 

แนวคิด โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรในพจน์ของจาํนวนสมาชิก 
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ให้ A = {1, 2, 3, 4, 5, a, b, c} และ B = {a, b, c, 6, 7, 8} 

เพราะฉะน้ัน A  B = {a, b, c} และ B – A = {6, 7, 8} และ A – B = {1, 2, 3, 4, 5} 

การนับจาํนวนสมาชิก S = {f  f : (B – A)  (A – B) และ f เป็นฟังกชั์น 1 – 1} 

โดยกฎเกณฑก์ารนับเบื้องต้น  ขั้นที ่1. f(6) เลือกส่งค่าได้ 5 วิธ ี

         ขั้นที ่2. f(7) เลือกส่งค่าได้ 4 วิธ ี

         ขั้นที ่3. f(8) เลือกส่งค่าได้ 3 วิธ ี

เพราะจาํนวนสมาชิกของ S เทา่กบั (5)(4)(3) = 60 

คณิตศาสตร ์กข. 2540 ขอ้ 19. 

ถ้า 2 + i เป็นรากหน่ึงของสมการ f(x) = 0 เม่ือ f(x) = 2 3x  + a 2x  + bx + 10 แล้วข้อใดต่อไปน้ีถูกต้อง 

  1. f(1) = 8, f(–1) = 0      2. f(1) = 0, f(–1) = 8 

  3. f(1) = 4, f(–1) = 0      4. f(1) = 0, f(–1) = 4 

ตอบ 1. 

แนวคิด ความไม่สมบูรณข์องข้อน้ีเกดิจากไม่กาํหนดให้ชัดเจนว่า a, b เป็นจาํนวนจริงหรือจาํนวนเชิงซ้อน 

เพราะว่า 2 + i เป็นรากหน่ึงของสมการ f(x) = 0 

เพราะฉะน้ัน        2(2 + i) 3  + a(2 + i) 2  + b(2 + i) + 10 = 0 

 2(8 + 12 i  + 6 2i  + 3i ) + a(4 + 4 i  + 2i ) + b(2 + i) + 10 = 0 

         2(2 + 11i) + a(3 + 4 i ) + b(2 + i) + 10 = 0 

             (3a + 2b + 14) + (22 + 4a + b)i = 0 

เพราะฉะน้ัน               3a + 2b + 14 = 0       ... (1) 

และ               4a + b + 22 = 0       ... (2) 

2(2);                 8a + 2b + 44 = 0       ... (3) 

(3)–(1);                5a + 30  = 0 

เพราะฉะน้ัน a = –6 และ b = –22 – 4a = 2 

เพราะฉะน้ัน f(x) = 2 3x  – 6 2x  + 2x + 10 และ f(1) = 2 – 6 + 2 + 10 = 8 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. โดยไม่ต้องหาค่า f(–1) = –2 – 6 – 2 + 10 = 0 

ขอ้สงัเกต ข้อสอบข้อน้ีเป็นตัวอย่างที่ดีของการทาํงานไป และ สงัเกตตัวเลือกไปด้วยจะทาํได้คาํตอบที่ต้องการ

โดยไม่จาํเป็นต้องทาํงานให้ครบทั้งหมดของข้อน้ัน 

หมายเหตุ หากครูทา่นใดจะนาํข้อสอบน้ีไปใช้อกีควรระบุให้ชัดเจนและรัดกุมด้วยว่า a, b เป็นจาํนวนจริงหรือ

จาํนวนเชิงซ้อน มิเช่นน้ัน f อาจมีได้หลายฟังกชั์น ตัวอย่างเช่น f(x) = 2 3x  + 10i 2x  – 26ix + 10  

ซ่ึงจะได้ว่า f(2 + i) = 0 แต่ f(1) = 12 – 16i  8 และ f(–1) = 8 + 36i  0 

โชคดีเป็นของนกัเรียนทีข่อ้สอบขอ้นี้ ไม่ไดเ้ป็นขอ้สอบแบบเติมคําตอบ 

หมายเหตุ ถ้าโจทย์กาํหนดว่า a และ b เป็นจาํนวนจริง เราสามารถอ้างได้ว่า  

2 – i เป็นรากของ f(x) = 0 ด้วย เพราะฉะน้ัน (x – (2 + i))(x – (2 – i)) เป็นตัวประกอบของ f(x) 

เพราะว่า (x – (2 + i))(x – (2 – i)) = 2x  – 4x + 5  
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เพราะฉะน้ัน     ( 2x  – 4x + 5)(2x + 2) = f(x) = 2 3x  + a 2x  + bx + 10 

        2 3x  – 6 2x  + 2x + 10  = f(x) = 2 3x  + a 2x  + bx + 10 

เพราะฉะน้ันเราได้ f(x) = 2 3x  – 6 2x  + 2x + 10 เหมือนกนั 

คณิตศาสตร ์กข. 2540 ขอ้ 28. 

พิจารณาแผนภาพแสดงความสมัพันธร์ะหว่างตัวแปร x และ y ดังรูป 

 

 

 

 

 

สมการที่ใช้แทนความสมัพันธร์ะหว่าง x และ y อยู่ในรูปแบบใดต่อไปน้ี 

  1. y = x – 1         2. y = a – bx, a, b  0 

  3. y = a – b 2x , a, b  0     4. y = a + bx, a, b  0 

ตอบ ความเห็นของผูเ้ขียนคือไม่ควรนาํคําถามนี้ มาเป็นขอ้สอบ ENTRANCE 

แนวคิด ความไม่สมบูรณข์องข้อน้ีเกดิจากเหตุผลต่าง ๆ ดังน้ี 

 1. ข้อบกพร่องของโจทย์คือไม่รู้ ค่าของ x และ y ที่เป็นข้อมูล 

 2. สมัพันธร์ะหว่าง x และ y จะใช้เส้นตรง หรือ พาราโบลา บางคร้ังการอธบิายความสมัพันธด้์วยรูปแบบ

พาราโบลาดีกว่ารูปแบบเส้นตรง การใช้รูปแบบใดดกีว่ากนัเป็นเร่ืองที่เกนิหลักสตูรระดับ ม. ปลาย 

ความเห็นของผูเ้ขียน  

 1. ผู้ออกข้อสอบควรจะบอกว่าจากลักษณะของกราฟ แกน X และ Y มีสเกลเหมือนกนั 

 2. ถ้าความสมัพันธเ์ป็นเส้นตรง จะต้องมีความชันเป็นลบ  

  เพราะฉะน้ันตัวเลือก 1. และ 4. จึงไม่ใช่คาํตอบของผู้ออกข้อสอบ 

 3. คาํตอบสดุท้าย ต้องถามผู้ออกข้อสอบว่าตัวเลือกที่เหลือข้อใดถูกต้องด้วยเหตุผลใด 

คณิตศาสตร ์กข. 2540 ขอ้ 44. 

กาํหนดสมการจุดประสงค์ P = 1500 – 8x – 10y โดยมีอสมการข้อจาํกดัดังน้ี  x + y  40 

                      x + y  100 

                      0  x  80 

                      0  y  70 

ค่าสงูสดุของ P เทา่กบัข้อใดต่อไปน้ี 

  1. 60           2. 160 

  3. 560          4. 660 

ตอบ ค่าสงูสดุของ P = 1180 เม่ือ x = 40 และ y = 0 ไม่มีในตัวเลือก 

แนวคิด วาดรปูตามโจทย์กาํหนดและหาจุดตัดของเส้นตรง เพ่ือหาจุดมุม 
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จุดมุมคือ (40, 0), (80, 0), (80, 20), (30, 70), (0, 70) และ (0, 40) 

จุดมุม (x, y) P = 1500 – 8x – 10y 

(40, 0) 1180 

(80, 0) 860 

(80, 20) 660 

(30, 70) 560 

(0, 70) 800 

(0, 40) 1100 

เพราะฉะน้ัน P มีค่าตํ่าสดุเทา่กบั 560 เม่ือ x = 30 และ y = 70 

     P มีค่าสงูสดุเทา่กบั 1180 เม่ือ x = 40 และ y = 0 

คณิตศาสตร ์ก. 2541 ขอ้ 55. 

สมศรีผ่านการคัดเลือกเข้าทาํงานใน

บริษัทแห่งหน่ึง ซ่ึงมีสาขาอยู่ที่จังหวัด

เชียงใหม่และสงขลา บริษัทได้เสนอ

เงินเดือนดังตารางข้างล่าง 

ถ้าพิจารณาจากเงินเดือนที่ได้รับสมศรีจะ

เลือกทาํงานในจังหวัดใดต่อไปน้ี 

  1. กทม.          2. เชียงใหม่ 

  3. สงขลา          4. จังหวัดใดกไ็ด้ 

ตอบ 1. หรือ 2. 

ความไม่สมบูรณข์องข้อสอบ ผู้ออกข้อสอบควรจะกาํหนดให้ชัดเจนว่า จากคาํพูดที่ว่า “ ถา้พจิารณาจาก

เงินเดือนทีไ่ดร้บั ” มีความหมายอย่างไร 

  1. เปรียบเทยีบค่าตัวเลขของเงินเดือนที่เทยีบกบัดัชนีราคาผู้บริโภคแล้ว 

  2. เปรียบเทยีบตัวเงินเดือนจริงที่ได้รับ 

แนวคิด แบบที ่1. คิดเงินเดือนที่ได้รับจริง 

จังหวัด เงินเดือน(บาท) รายได้จริง ดัชนีราคาผู้บริโภค 

กทม. 54,000 100
120

54000   = 45,000 120 

เชียงใหม่ 49,000 100
90

49000   = 54,444.44 90 

สงขลา 52,000 100
110

52000   = 47,272.73 110 

เม่ือคิดเงินเดือนภายใต้เงื่อนไขที่ปรับเป็นรายได้จริงตามค่าดัชนีผู้บริโภคของแต่ละจังหวัด แล้วสมศรีควรจะ

เลือกทาํงานที่จังหวัดเชียงใหม่  

แนวคิด แบบที ่2. เพราะว่า โจทย์เน้นว่าให้พิจารณาจากเงินเดือนที่สมศรีได้รับ 

จงัหวดั เงินเดือน(บาท) ดชันรีาคาผูบ้ริโภค 

กทม. 54,000 120 

เชียงใหม่ 49,000 90 

สงขลา 52,000 110 
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เพราะฉะน้ัน สมศรีควรจะเลือกทาํงานในจังหวัด กทม. เพราะว่าได้เงินเดือนมากที่สดุ 

คณิตศาสตร ์ก. 2541 ขอ้ 30. 

ดัชนีราคาผู้บริโภคของคนกรุงเทพฯ ใน พ.ศ. 2537 – 2540 เป็นดังน้ี 

 พ.ศ. :  2537  2538  2539  2540 

 ดัชนี :  100  107  116  138 

พิจารณาข้อความต่อไปน้ี 

  ก. ค่าครองชีพของคนกรุงเทพฯ ใน พ.ศ. 2540 สงูกว่าใน พ.ศ. 2539 ร้อยละ 19 

  ข. ค่าครองชีพของคนกรุงเทพฯ ใน พ.ศ. 2540 สงูกว่าใน พ.ศ. 2538 ร้อยละ 31 

ข้อใดต่อไปน้ีถูกต้อง 

  1. ก. และ ข. ถูกทั้งคู่       2. ก. ถูก ข. ผดิ 

  3. ก. ผดิ ข. ถูก        4. ก. และ ข. ผดิทั้งคู่ 

ตอบ ไม่สามารถสรุปคําตอบไดเ้พราะว่าขอ้กําหนดของโจทยไ์ม่ชดัเจน 

แนวคิด ความไม่สมบูรณเ์กดิจากข้อสอบไม่กาํหนดว่าปีฐานในการคาํนวณเป็นปีใด 

 พ.ศ. :    2539        2540 

 ดัชนี :    116        138 

ดัชนีแบบที่ 1 :   100        
116
138 (100) = 118.9655  (2539 เป็นปีฐาน) 

ดัชนีแบบที่ 2 :   
138
116 (100) = 84.05797   100       (2540 เป็นปีฐาน) 

คาํถามแบบน้ีไม่สามารถตัดสนิใจได้ เพราะว่าจากข้อความ ก. 

“ ค่าครองชีพของคนกรุงเทพฯ ใน พ.ศ. 2540 สงูกว่าใน พ.ศ. 2539 ร้อยละ 19 ” 

ความสบัสนของนักเรียนคือไม่รู้ ว่าควรจะคาํนวณโดยใช้ปีใดเป็นปีฐาน 

หากกาํหนด พ.ศ. 2537 เป็นปีฐาน 

ค่าครองชีพของคนกรุงเทพฯ ใน พ.ศ. 2540 สงูกว่าใน พ.ศ. 2539 ร้อยละ 22 

หากกาํหนด พ.ศ. 2539 เป็นปีฐาน 

ค่าครองชีพของคนกรุงเทพฯ ใน พ.ศ. 2540 สงูกว่าใน พ.ศ. 2539 ร้อยละ 18.9655 

หากกาํหนด พ.ศ. 2530 เป็นปีฐาน 

ค่าครองชีพของคนกรุงเทพฯ ใน พ.ศ. 2540 สงูกว่าใน พ.ศ. 2539 ร้อยละ 15.9420 

ในทาํนองเดียวกนัข้อความ ข. กส็รุปไม่ได้ 

คณิตศาสตร ์กข. 2541 ตอน 3. ขอ้ 1. 

สาํหรับ x  (–1, 1) ให้ S(x) เป็นผลบวกของอนุกรม 1 – x + 2x  – 3x  + ... 

จงหาค่าขอบเขตบนของเซต A เม่ือ A = {
)x(S

1   x  (–1, 1)} 

ตอบ มีคําตอบมากจนคอมพิวเตอรที์ใ่ชใ้นการตรวจขอ้สอบไม่สามารถนบัได ้

แนวคิด S(x) = 1 – x + 2x  – 3x  + ... = 
)x(1

1


 = 
1x

1


 เพราะฉะน้ัน 
)x(S

1  = x + 1 
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A = {
)x(S

1   x  (–1,1)} = {x + 1  x  (–1, 1)} = (0, 2) 

ขอบเขตบนของเซต A เม่ือ A = {
)x(S

1   x  (–1, 1)} คือ จาํนวนจริง k ทุกค่า k  [2, ) 

เพราะว่าข้อน้ีเป็นข้อสอบแบบเติมคาํตอบ เพราะฉะน้ันคงจะลาํบากมากที่จะให้คอมพิวเตอร์ตรวจข้อสอบข้อน้ี 

คณิตศาสตร ์1. ตุลาคม 2542 ขอ้ 24. 

ในปี พ.ศ. 2540 สเุมธมีรายได้เดือนละ 15,000 บาท โดยที่รายได้ต่อเดือนที่แท้จริงของเขาเป็น 12,500 

บาทเม่ือเทยีบกบัปี พ.ศ. 2538 ถ้าดัชนีราคาผู้บริโภคในปี พ.ศ. 2541 สงูกว่าปี พ.ศ. 2540 อยู่ 5% แล้วค่า

ครองชีพในปี พ.ศ. 2541 สงูกว่าปี พ.ศ. 2538 เทา่กบัข้อใดต่อไปน้ี (โดยคิดจากดัชนีราคาผู้บริโภคเม่ือใช้ปี 

พ.ศ. 2538 เป็นปีฐาน) 

  1. 20%          2. 25% 

  3. 26%          4. 30% 

ตอบ 2. หรือ 3. 

แนวคิด ความไม่สมบูรณข์องโจทย์ข้อน้ีเกดิจากการคิดปีฐานของการคิดดัชนีแตกต่างกนั จะทาํให้ได้คาํตอบ

ต่างกนัและตัวเลือกกมี็คาํตอบรอให้นักเรียนเลือกทั้งสองกรณ ี

ดัชนีราคาผู้บริโภคใช้ปี พ.ศ. 2538 เป็นปีฐาน  

เพราะฉะน้ันดัชนีราคาผู้บริโภคปี พ.ศ. 2538 เทา่กบั 100 

สมมติ ดัชนีราคาผู้บริโภคปี พ.ศ. 2540 เทา่กบั x 

ในปี พ.ศ. 2540 สเุมธมีรายได้เดือนละ 15000 บาท 

รายได้ต่อเดือนที่แท้จริงของเขาเป็น 12500 บาทเมื่อเทยีบกบัปี พ.ศ. 2538 

เพราะฉะน้ัน 12500  = 100
 

รายได้
ดัชนีผู้บริโภคของปี 2540

  

      = 100
x

15000   

เพราะฉะน้ัน x = 100
12500
15000   = 120 เพราะฉะน้ันดัชนีราคาผู้บริโภคปี พ.ศ. 2540 เทา่กบั 120 

คาํว่า “ ดชันรีาคาผูบ้ริโภคในปี พ.ศ. 2541 สูงกว่าปี พ.ศ. 2540 อยู่ 5% ” ค่า 5% คิดเทยีบจากอะไร 

ความคิดของผู้เขยีน อาจมีความหมายได้ 2 แบบคือ 

แบบที ่1. เพราะว่าดัชนีราคาผู้บริโภคปี พ.ศ. 2540 เทา่กบั 120 

ดัชนีราคาผู้บริโภคในปี พ.ศ. 2541 สงูกว่าปี พ.ศ. 2540 อยู่ 5% 

ดัชนีราคาผู้บริโภคในปี พ.ศ. 2541 เทา่กบั 125 

เพราะฉะน้ันค่าครองชีพในปี พ.ศ. 2541 สงูกว่าปี พ.ศ. 2538 = 25% 

แบบที ่2. ดัชนีราคาผู้บริโภคในปี พ.ศ. 2540 เทา่กบั 125 

ถ้าดัชนีปี พ.ศ. 2540 เทา่กบั 100 แล้วดัชนีปี พ.ศ. 2541 เทา่กบั 105 

ถ้าดัชนีปี พ.ศ. 2540 เทา่กบั 120 แล้วดัชนีปี พ.ศ. 2541 เทา่กบั 
100

120105  = 126 

เพราะฉะน้ันค่าครองชีพในปี พ.ศ. 2541 สงูกว่าปี พ.ศ. 2538 = 26% 
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คณิตศาสตร ์1. มีนาคม 2543 ขอ้ 23. 

ถ้าต้องการเขยีนจาํนวนที่มี 7 หลัก โดยใช้ตัวเลขโดด 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7 และให้มี เลขโดด 3, 4, 5 อยู่

ติดกนัตรงกลางระหว่างเลขโดดคู่และเลขโดดค่ี โดยแต่ละจาํนวนไม่มีเลขซํา้ แล้วจะเขยีนได้ทั้งหมดเป็นจาํนวน 

เทา่กบัข้อใดต่อไปน้ี 

  1. 8           2. 16 

  3. 24           4. 48 

ตอบ 4. หรือไม่มีคําตอบ 

แนวคิด ความไม่สมบูรณข์องโจทย์ข้อน้ีเกดิจากการตีความหมายของภาษาไทย 

คาํว่า “เลขโดด 3, 4, 5 อยู่ติดกนัตรงกลางระหว่างเลขโดดคู่และเลขโดดคี”่ อาจมีความหมาย 2 แบบคือ 

แบบที ่1. “เลขโดด 3, 4, 5 อยู่ติดกนัตรงกลางระหว่าง(กลุ่ม)เลขโดดคู่และ(กลุ่ม)เลขโดดคี”่ 

แบบที ่2. “เลขโดด 3, 4, 5 อยู่ติดกนัตรงกลางระหว่างเลขโดดคู่(1 ตวั) และ เลขโดดคี(่1 ตวั)” 

การนบัจํานวนวิธีตามแบบที ่1. 

ขั้นที ่1. สามตัวตรงกลางจัดลาํดับจาก {3, 4, 5} ทาํได้ 3! = 6 วิธ ี

ขั้นที ่2. กลุ่มของ {1, 7} ไว้ทางซ้ายหรือขวาทาํได้ 2 วิธ ี

ขั้นที ่3. จัดลาํดับ 1 และ 7 ทาํได้ 2 วิธ ี

ขั้นที ่4. จัดลาํดับ 2 และ 6 ทาํได้ 2 วิธ ี

  เพราะฉะน้ันจาํนวนวิธทีั้งหมด = (6)(2)(2)(2) = 48 วิธ ี

การนบัจํานวนวิธีตามแบบที ่2. 

ขั้นที ่1. สามตัวตรงกลางจัดลาํดับจาก {3, 4, 5} ทาํได้ 3! = 6 วิธ ี

ขั้นที ่2. ตาํแหน่ง A เลือกเป็นเลขคู่หรือเลขค่ีทาํได้ 2 วิธ ี

ขั้นที ่3. จากขั้นตอนที่สองไม่ว่าจะเป็นเลขคู่หรือเลขค่ี ตาํแหน่ง A เลือกตัวเลขได้ 2 วิธ ี

ขั้นที ่4. ตาํแหน่ง B เลือกเลขคู่หรือเลขค่ีให้ต่างจากตาํแหน่ง A ได้ 2 วิธ ี

ขั้นที ่5. ตาํแหน่ง C และ D จัดลาํดับจากเลขที่เหลือได้ 2 วิธ ี

  เพราะฉะน้ันจาํนวนวิธทีั้งหมด = (6)(2)(2)(2)(2) = 96 วิธ ี

หมายเหตุ ถ้ามีกรรมการออกข้อสอบคนใหม่นาํข้อสอบข้อเก่าข้อน้ีไปใช้อกีกรุณาอย่าให้มีทั้งสองคาํตอบและ

ไม่ควรอย่างย่ิงที่จะใช้คาํถามข้อน้ีเป็นข้อสอบแบบเติมคาํตอบ 

คณิตศาสตร ์1. มีนาคม 2544 ขอ้ 9. 

กาํหนดให้ f(x) = 2 sin
2
x  และ g(x) = 1x 2   เซต ( fR   gD ) – fgR   คือเซตในข้อใดต่อไปน้ี 

  1. {–1, 1}         2. {–2, 2} 

  3. [2, 3 ]  [1, 2]      4. [–2, –1]  ( 3 , 2] 

ตอบ 4. 
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ความไม่สมบูรณข์องข้อสอบเกดิที่ตัวเลือก 3. [2, 3 ]  [1, 2] มีข้อสงสยัว่าผู้ออกข้อสอบมีเจตนาเขยีน

ช่วง [2, 3 ] เพ่ือให้นักเรียนตีความเอาเองว่าเป็นเซต  หรือว่าเป็นการพิมพ์ข้อสอบผดิหมายเหตุ กติกา

การเขยีนช่วงของจาํนวนจริง [a, b] ในหนังสอื ค 011 กาํหนดว่า a ต้องน้อยกว่า b  

ถาม โจทย์พิมพ์ผดิกติกาคณติศาสตร์ที่ตกลงกนัไว้ตามหลักสตูร หรือไม่ 

ตอบ ข้อสอบพิมพ์ผดิ หรือมิเช่นน้ัน ผู้ออกข้อสอบเคยชินกบักติกาที่ว่า [2, 3 ] =  โดยไม่ได้ดูกติกา

คณติศาสตร์ ม. ปลาย จากหนังสอื ค 011 

แนวคิด การตดัตวัเลือก f(x) = 2sin
2
x  และ g(x) = 1x2   

เพราะว่า ( fg  )(
2
 ) = g(f(

2
 )) = 1))

2
(f( 2   = 1)

4
(sin4 2   = 12   = 1 

เพราะฉะน้ัน 1  fgR   และ 1  ( fR   gD ) – fgR   เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. 

เพราะว่า ( fg  )(x) = g(f(x)) = 1))x(f( 2   = 1
2
xsin4 2    0 

เพราะฉะน้ัน –1  fgR   เพราะฉะน้ัน –1  fR   gD  – fgR   เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

เพราะว่า ( fg  )() = g(f()) = 1))(f( 2   = 1)
2

(sin4 2   = 3  

เพราะฉะน้ัน 3   fgR   และ 3   fR   gD  - fgR   เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

วิธีจริง  f(x) = 2sin
2
x , fD = R และ fR = [-2, 2] 

g(x) = 1x2   

gD = {x  2x  – 1  0}= {x  (x + 1)(x – 1 )  0} = (–, –1]  [1, ) และ gR = [0, ) 

เพราะฉะน้ัน fR   gD   = [–2, –1]  [1, 2]  

( fg  )(x) = g(f(x)) = 1))x(f( 2   = 1
2
xsin4 2   

เพราะว่า     0  
2
xsin2   1 

     0  4
2
xsin2  4 

     0  4
2
xsin2  – 1  3 

เพราะฉะน้ัน  0  1
2
xsin4 2    3  

เพราะฉะน้ัน fgR   = [0, 3 ]  

เพราะฉะน้ัน fR   gD  - fgR   = [–2, –1]  ( 3 , 2] 

คณิตศาสตร ์2. มีนาคม 2545 ขอ้ 20. 

ถ้า x, y เป็นจาํนวนจริง ซ่ึง x + y = 10 และ 2xy  มีค่ามากที่สดุ แล้วค่าของ x, y อยู่ในช่วงตามข้อใดต่อไปน้ี 

  1. x  (0, 2) และ y  (7, 9)    2. x  (1, 3) และ y  (6, 8) 

  3. x  (2, 4) และ y  (5, 7)    4. x  (3, 5) และ y  (4, 6)  

ตอบ ไม่มีคาํตอบที่ถูกต้อง  
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