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คํานาํ 

 หนังสอื คณิตศาสตรป์รนยั เล่มที ่26 คู่มือตดัตวัเลือก คณิตศาสตร ์ม. 4. ฉบบัสมบูรณ ์เป็นหนังสอืที่

จัดทาํในรูปแบบของการสรุปเน้ือหาคณติศาสตร์ ม. 4 และสรุปเทคนิคการตดัตัวเลือกในการทาํข้อสอบ โดยมี

เน้ือหาคณติศาสตร์ต่างๆ เช่น เซต ระบบจาํนวนจริง ตรรกศาสตร์ ความสมัพันธ ์ ความรู้ เบื้องต้นเกี่ยวกบั

เรขาคณติวิเคราะห์ ภาคตัดกรวย ฟังกชั์น ฟังกชั์นตรีโกณมิติ สถติิเบื้องต้น โดยแต่ละบทเรียบเรียงเน้ือหาใน

รูปแบบ 

 สรุปเน้ือหาแต่ละเร่ือง 

 เทคนิคการตัดตัวเลือกที่เหมาะสมตามเน้ือหา 

 ตัวอย่างการทาํโจทย์ข้อสอบโดยใช้วิธจีริง VS. วิธตีัดตัวเลือก 

 ปัญหาถูกหรือผดิของเน้ือหาในแต่ละบท 

 โจทย์เสริมประสบการณก์ารตัดตัวเลือก 

 นอกจากน้ันยังมีเน้ือหาเสริมสาํหรับคณติศาสตร์หลักสตูรใหม่เช่น อปุนัยเชิงคณติศาสตร์ ทฤษฎีจาํนวน

เบื้องต้น ทฤษฎีกราฟเบ้ืองต้น ภายในเล่มมีโจทย์เสริมประสบการณก์ารตัดตัวเลือกมากกว่า 800 ข้อ เพ่ือให้

นักเรียนได้ฝึกหัดทาํ ตัวอย่างข้อสอบต่างๆ รวบรวมมาจากข้อสอบ Entrance ระบบใหม่ คณติศาสตร์ ๑ 

คณติศาสตร์ ๒ คณติศาสตร์ ก คณิตศาสตร์ กข. และ ข้อสอบแข่งขนัต่าง ๆ  

 หนงัสือเล่มนี้ จะมีประโยชนม์ากทีสุ่ดนกัเรียนตอ้งดู วิธีจริง และ วิธีตดัตวัเลือก ทั้งสองวิธีใหเ้ขา้ใจ 

เพราะว่า การตดัตวัเลือกจะช่วยใหทํ้าขอ้สอบไดค้ะแนนเร็วข้ึน แต่วิธีจริงจะช่วยใหน้กัเรียนสามารถทํา

ขอ้สอบแบบเติมคําตอบ และ ขอ้สอบแบบอตันยั นอกจากนั้นวิธีจริงจะช่วยใหน้กัเรียนเขา้ใจหลกัการและ

การใชเ้หตุผลทางคณิตศาสตรใ์นการแกปั้ญหาซ่ึงจะมีประโยชนใ์นการเรียนระดบัสูงต่อไป  

 สาํหรับนักเรียนที่สนในเทคนิคการตัดตัวเลือก ขอแนะนาํหนังสอื คณิตศาสตรป์รนยั เล่มที ่25 คู่มือการ

ตดัตวัเลือกขอ้สอบคณิตศาสตร ์ม. ปลาย ซ่ึงรวบรวมเทคนิคการตัดตัวเลือกที่ใช้ในการทาํข้อสอบ Entrance 

และข้อสอบแข่งขนัต่าง ๆ  

                สวสัดีครบั 

            รองศาสตราจารย ์ดํารงค ์ทิพยโ์ยธา 
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เซต 

 

 

 

 

 

1.1 สรุปเนื้ อหา 

1. เซต หมายถงึกลุ่มของสิ่งของต่างๆ เช่น 

 เซตของแต้มลูกเต๋า = {1, 2, 3, 4, 5, 6} 

 เซตของพยัญชนะไทย = {ก, ข, ค, ... , ฮ} 

 เซตของตัวเลขหน่ึงหลัก = {0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9} 

2. สมาชิก ของเซตหมายถงึสิ่งที่อยู่ในเซต เช่น 

 4 เป็นสมาชิกของเซตของแต้มลูกเต๋า 

 ก เป็นสมาชิกของเซตของพยัญชนะไทย 

3. การเขยีนเซตทาํได้ 2 วิธ ี

 3.1 การเขยีนแบบแจงสมาชิก 

 3.2 การเขยีนแบบบอกเงื่อนไขของสมาชิกของเซต 

 ตวัอย่าง {x  x เป็นแต้มลูกเต๋า} = {1, 2, 3, 4, 5, 6} 

    {x  x เป็นสระของภาษาองักฤษ} = {A, E, I, O, U} 

    {x  x เป็นจาํนวนเตม็บวก} = {1, 2, 3, ...} 

4. เซตว่าง หมายถงึ เซตที่ไม่มีสมาชิก เราใช้สญัลักษณแ์ทนเซตว่างด้วย  หรือ {} 
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5. เซตจํากดั หมายถงึ เซตที่มีจาํนวนสมาชิกเป็นจาํนวนเตม็บวกหรือศนูย์ เช่น 

 {1, 2, 3}, {1, 2, 3, 4},  เป็นเซตจาํกดั 

6. A เป็นเซตจาํกดั n(A) หมายถงึจาํนวนสมาชิกในเซต A 

 ตวัอย่าง n() = 0 

    A = {1, 2, 4}, n(A) = 3   B = {2, 4, 6, 8}, n(B) = 4 

7. เซตอนนัต ์หมายถงึเซตที่ไม่ใช่เซตจาํกดั  

 ตวัอย่าง {1, 2, 3, 4, ...} 

    {x  x เป็นจาํนวนเตม็บวก และ 3 หาร x ลงตัว} = {3, 6, 9, ...} 

    {x  x เป็นจาํนวนตรรกยะ} 

8. A เป็น สบัเซต ของ B กต่็อเม่ือ ทุกสมาชิกของ A ต้องเป็นสมาชิกของ B เขยีนแทนด้วย A  B  

 ตวัอย่าง A = {1, 2}, B = {1, 2, 3}    A  B 

    A = {a, b}, B = {a, b, c, ... , z}  A  B 

ขอ้ควรจํา เซตว่างเป็นสบัเซตทุกเซต 

9. A = B กต่็อเม่ือ A  B และ B  A 

10. P(A) เรียกว่า เพาเวอรเ์ซตของ A หมายถงึเซตของสบัเซตของ A  

ตวัอย่าง A = {1}     P(A) = {, {1}} 

   B = {a, b}    P(B) = {, {a}, {b}, {a, b}} 

11. เม่ือ A เป็นเซตจาํกดั จาํนวนสมาชิกของ P(A) เทา่กบั )A(n2  

ขอ้ควรจํา จาํนวนสมาชิกของ P(A) ต้องเป็นเลขคู่เสมอ เราสามารถใช้เหตุผลน้ีช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

12. แผนภาพที่ใช้เขยีนเซตเรียกว่า แผนภาพของเวนน ์– ออยเลอร ์

 แทนเอกภพสมัพัทธ ์U ด้วยสี่เหล่ียมผนืผ้า  

 แทนเซต A, B, ... ด้วยวงกลม วงรีปิด หรือบริเวณปิดอื่น ๆ 

 ตวัอย่าง U = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9}, A = {1, 3, 5, 7, 9} 

 แผนภาพเวนน์ – ออยเลอร์ คือ 

13. A  B หมายถงึเซตที่ประกอบด้วยสมาชิกที่อยู่ใน A หรือ B 

 A  B = {x  x  A หรือ x  B} 

 ตวัอย่าง  A = {1, 2, 3}, B = {2, 4, 6, 8} 

    A  B = {1, 2, 3, 4, 6, 8} 

14. A  B หมายถงึเซตที่ประกอบด้วยสมาชิกที่อยู่ใน A และ B 

 A  B = {x  x  A และ x  B} 

 ตวัอย่าง A = {1, 2, 3}, B = {2, 4, 6, 8}, A  B = {2} 
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15. A – B หมายถงึเซตที่ประกอบด้วยสมาชิกที่อยู่ใน A และไม่อยู่ใน B 

 A – B = {x  x  A และ x  B} 

 ตวัอย่าง A = {1, 2, 3}, B = {2, 4, 6, 8} 

    A – B = {1, 3} 

    B – A = {4, 6, 8} 

16. A หมายถงึเซต U – A เม่ือ U คือเอกภพสมัพัทธ ์

 ตวัอย่าง U = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9} 

    A = {1, 2, 3} 

    A = {4, 5, 6, 7, 8, 9} 

17. คุณสมบัติเกี่ยวกบัเซตที่สาํคัญ  

 ให้ A, B และ C เป็นสบัเซตของเอกภพสมัพัทธ ์U 

 (1)   A และ A  U      (2) A  A  B และ B  A  B 

 (3) A  B  A และ A  B  A   (4) A  B กต่็อเม่ือ A  B = A 

 (5) A  B กต่็อเม่ือ A  B = B    (6) A = B กต่็อเม่ือ A  B = A  B 

 (7) A  B กต่็อเม่ือ B  A     (8) A = B กต่็อเม่ือ A = B 
 (9) A  B =  กต่็อเม่ือ A  B   (10) A  B = U กต่็อเม่ือ A  B 

 (11) A  B =  กต่็อเม่ือ A =  และ B =  

 (12) ถ้า A  B และ B  C แล้ว A  C 

 (13) ถ้า A  B และ C  D แล้ว A  C  B  D 

 (14) ถ้า A  B และ C  D แล้ว A  C  B  D 

 (15) A  A = A        (16) A  A = A 

 (17) A   = A        (18) A   =  

 (19) A  U = U        (20) A  U = A 

 (21) A  B = B  A       (22) A  B = B  A 

 (23) A  A = U        (24) A  A =  

 (25) (A) = A         (26) U =  

 (27)  = U         (28) (A  B) = A  B 
 (29) (A  B) = A  B     (30) A – B = A  B 
 (31) A  (B  C) = (A  B)  (A  C) 

 (32) A  (B  C) = (A  B)  (A  C) 

 (33) A – (B  C) = (A – B)  (A – C) 

 (34) A – (B  C) = (A – B)  (A – C) 

 (35) A  (B – C) = (A  B) – C 
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 (36) (A  B) – C = (A – C)  (B – C)  

 (37) A  B = (A – B)  (A  B)  (B – A) 

 (38) (A – B)  (B – A) =  

 (39) A – B  A และ B – A  B 

 (40) (A  B  C) = A  B  C และ (A  B  C) = A  B  C 

18. คุณสมบัติเกี่ยวกบัเพาเวอร์เซต กาํหนดให้ A, B เป็นเซตจาํกดั 

 (1) ถ้า A  B แล้ว P(A)  P(B) 

 (2) P(A)  P(B) = P(A  B) 

 (3) P(A)  P(B)  P(A  B) 

 (4) n(P(A)) = )A(n2  

 (5) P(A) – P(B)  P(A – B) 

 (6) n(P()) = 1 

 (7) ถ้า A  B แล้ว n(P(A) – P(B)) = n(P(A)) –n(P(B)) 

 (8) n(P(A  B) – P(A  B)) = n(P(A  B)) – n(P(A  B)) 

19. คุณสมบัติเกี่ยวกบัจาํนวนสมาชิกในเซต กาํหนดให้ A, B และ C เป็นเซตจาํกดั 

 (1) n(A  B) = n(A) + n(B) – n(A  B) 

 (2) n(A  B  C)  

     = n(A) + n(B) + n(C) – n(A  B) – n(A  C) – n(B  C) + n(A  B  C) 

 (3) ถ้า A เป็นเซตอนันต์ และ A  B แล้ว B เป็นเซตอนันต์ 

 (4) ถ้า A เป็นเซตจาํกดั และ B  A แล้ว B เป็นเซตจาํกดั 

 (5) ถ้า A  B แล้ว n(A)  n(B) 

 (6) n() = 0 

 (7) n(A) – n(B)  n(A – B) 

 (8) n(A  B) = n(A – B) + n(A  B) + n(B – A) 

 (9) ถ้า A  B แล้ว n(B – A) = n(B) – n(A) 

 (10) n(A) = n(A – B) + n(A  B) 
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1.2 เทคนคิการตดัตวัเลือก 

1. จาํนวนสมาชิกของ P(A) ต้องอยู่ในรูป n2  เม่ือ n = 0, 1, 2, 3, ... 

ตวัอย่าง A = {1, 2, 3, 4}, B = {2, 3, 5} จาํนวนสมาชิกของ P(A  B) เทา่กบัเทา่ใด 

  1. 2           2. 3 

  3. 4           4. 5 

การตดัตวัเลือก เพราะว่าจาํนวนสมาชิกของ P(A  B) ต้องเป็นเลขคู่ หรือ 1  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. และ 4. 

วิธีจริง  P(A  B) = P({2, 3}) = 22  = 4 

2. ยกตัวอย่างให้สอดคล้องกบัโจทย์แล้วดูว่าตัวเลือกถูกหรือผดิ 

ตวัอย่าง กาํหนดให้ A และ B ไม่มีสมาชิกร่วมกนั ตัวเลือกใดต่อไปน้ีถูกต้อง 

  1. A – B = B        2. A – B = A 

  3. A  B = A        4. A  B = B 

การตดัตวัเลือก เลือกตัวอย่าง A, B และ U ดังน้ี U = {1, 2, 3}, A = {1}, B = {2}  

จะได้ว่า A, B สอดคล้องเงื่อนไขของโจทย์ 

  1. A – B = {1}  {1, 3} = B    2. A – B = {1} = A 

  3. A  B =   A       4. A  B =   B 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 3. และ 4. 

วิธีจริง  เพราะว่า A และ B ไม่มีสมาชิกร่วมกนั เพราะฉะน้ัน A – B = A 

3. ใช้วิธสีมมติสมาชิกใส่ในแผนภาพของเวนน์ช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

ตวัอย่าง เซต (A – B)  C เทา่กบัเซตในตัวเลือกใด 

  1. (A  C)  (B  C)     2. (A  C) – B 

  3. (A – B)  B        4. (A  B) – C  
การตดัตวัเลือก สมมติสมาชิกใส่ในแผนภาพของเวนน์ดังน้ี  

เลือก  U = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8} 

  A = {2, 3, 5, 6}, B = {3, 4, 5, 7}, C = {5, 6, 7, 8} 

เซตของโจทย์คือ (A – B)  C = {6}  

เซตในแต่ละตัวเลือกคือ 

 1. (A  C)  (B  C) = {3, 5, 7}  2. (A  C) – B = {6} 

 3. (A – C)  B = {3}      4. (A  B) – C = {3} 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 3. และ 4. 

วิธีจริง  (A – B)  C  = (A  B)  C 

        = (A  C)  B = (A  C) – B 
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4. ข้อสอบเกี่ยวกบั การกาํหนดแผนภาพเวนน์ สตูร เอกลักษณ ์หรือ สมการในเทอมของเซต เราสามารถตัด

ตัวเลือกได้โดยใช้แผนภาพของเวนน์ต่าง ๆ ดังต่อไปน้ี 

 

 

 

 

 

ตวัอย่าง ส่วนที่แรเงาในแผนภาพเวนน์คือเซตในตัวเลือกใด 

  1. (A  B) – C 

  2. (A  B  C) – (A  B) 

  3. (A – C)  (B – C) 

  4. ((A – C)  (B – C)) – (A  B) 

การตดัตวัเลือก เลือก  U = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8} 

  A = {2, 3, 5, 6}, B = {3, 4, 5, 7}, C = {5, 6, 7, 8} 

บริเวณที่แรเงาคอืเซต {2, 4} และเซตในแต่ละตัวเลือกคือ 

  1. (A  B) – C = {2, 3, 4} 

  2. (A  B  C) – (A  B) = {2, 4, 6, 7, 8} 

  3. (A – C)  (B – C) = {3} 

  4. ((A – C)  (B – C)) – (A  B) = {2, 4} 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 3. 

วิธีจริง  เขยีนแผนภาพเวนน์ของแต่ละตัวเลือกแล้วดูว่าตัวเลือกใดตรงกบัภาพของโจทย์ 

  1. (A  B) – C        2. (A  B  C) – (A  B)  
 

 

 

 

 

  3. (A – C)  (B – C)       4. ((A – C)  (B – C)) – (A  B)  
 

 

 

 

 

เพราะฉะน้ันเลือกตัวเลือก 4. เป็นคาํตอบ 
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1.3 การทําโจทยข์อ้สอบ วิธีจริง VS. วิธีตดัตวัเลือก 

ตวัอย่างที ่1.1 เซต (A – B)  (A  B)  (B – A) เทา่กบัเซตในข้อใดต่อไปน้ี 

  1. (A  B)         2. (A  B) 
  3. A           4. (A  B) 
ตอบ 4. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก เลือก U = {1, 2, 3, 4}, A = {2, 3} และ B = {3, 4} 

เพราะฉะน้ัน A – B = {2}, B – A = {4}, A  B = {3} 

และ (A – B)  (B – A)  (A  B) = {2}  {3}  {4} = {2, 3, 4} 

แทนค่า U, A และ B ในตัวเลือกเพ่ือดูว่าเทา่กบั {2, 3, 4} หรือไม่ 

ตัวเลือก 1. (A  B) = {2} = {1, 2, 4}  {2, 3, 4} 

ตัวเลือก 2. (A  B)  = ({2, 3}  {3, 4}) = ({1, 4}  {1, 2}) = {1, 2, 4}  
       = {3}  {2, 3, 4} 

ตัวเลือก 3. A = {2, 3}  {2, 3, 4} 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 3. 

วิธีจริง  แบบที ่1. โดยใช้แผนภาพของเวนน์จากแผนภาพจะได้ว่า 

(A – B)  (B – A)  (A  B) = A  B = (A  B) 
แบบที ่2. ใช้สตูรของเซต A – B = A  B และ B – A = B  A 
(B – A)  (A  B) = (B  A)  (A  B) = B  (A  A) = B  U = B 

(A – B)  (B – A)  (A  B)  = (A – B)  B  = (A  B)  B  = (A  B)  (B  B) 

          = (A  B)  U  = A  B    = (A  B) 

ตวัอย่างที ่1.2 เซตส่วนที่แรเงาจากแผนภาพเวนน์ที่กาํหนดให้ 

ตรงกบัเซตในข้อใดต่อไปน้ี 

  1. (A  B)  (B – A)   2. (A  B  C)  (C – B) 

  3. (A  B  C)  (B  C)  4. (A  B)  (B – (C  A)) 

ตอบ 3. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก แทนค่าสมาชิกในแต่ละส่วนของแผนภาพดังรูป ส่วนแรเงาคือ {4, 6} 

จากแผนภาพเวนน์จะได้เซตในแต่ละตัวเลือกคือ 

  1. A  B = {4}, B – A = {5, 6}  

   (A  B)  (B – A) = {4, 5, 6}  {4, 6} 

  2. A  B  C = {4}, C – B = {2, 3} 

   (A  B  C)  (C – B) = {2, 3, 4}  {4, 6} 

  3. B  C = B – C = {6}, (A  B  C)  (B  C) = {4, 6} 
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  4. C  A = A = {3, 4}, B – (C  A) = {5, 6} 

   (A  B)  (B – (C  A)) = {4, 5, 6}  {4, 6} 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 4. 

วิธีจริง  จากแผนภาพของเวนน์ในโจทย์จะเหน็ว่าส่วนของเซตที่แรเงาม ี2 ส่วน 

ส่วนที่ 1 คือส่วนที่ A ตัดกบั B คือ A  B 

ส่วนที่ 2 คือส่วนที่อยู่ใน B และไม่อยู่ใน C และไม่อยู่ใน A ตรงกบั B – C 

เพราะฉะน้ันส่วนแรเงาทั้ง 2 รวมกนัคือ (A  B)  (B – C) ต่อไปต้องจัดรูปให้ตรงกบัตัวเลือก 

เพราะว่า A  C เพราะฉะน้ัน A  B  C และ A  B = A  B  C  

เพราะว่า B – C = B  C  
เพราะฉะน้ัน (A  B)  (B – C) = (A  B  C)  (B  C) ตรงกบัตัวเลือก 3. 

ตวัอย่างที ่1.3 กาํหนดให้ A และ B มีสมาชิกเทา่กนั  

ถ้า A  B มี 5 สมาชิก และ A  B มี 3 สมาชิก แล้ว P(A – B) จะมีสมาชิกกี่ตัว 

  1. 1 ตัว          2. 2 ตัว 

  3. 3 ตัว          4. 4 ตัว 

ตอบ 2. 

แนวคิด วิธีจริง  แบบที ่1. เพราะว่า A  B = (A – B)  (A  B)  (B – A)  

และ A – B, A  B, B – A ไม่มีสมาชิกร่วมกนั  

เพราะฉะน้ัน n(A  B) = n((A – B)  (A  B)  (B – A)) 

       5 = n(A – B) + n(A  B) + n(B – A)          ... (1) 

สมมติ n(A) = k = n(B) เพราะว่า n(A  B) = 3  

เพราะฉะน้ัน       n(A) = n((A – B)  (A  B)) = n(A – B) + n(A  B) 

          k = n(A – B) + 3 

          n(A – B) = k – 3 

        n(B) = n((B – A)  (A  B)) 

          k = n(B – A) + n(A  B) = n(B – A) + 3 

          n(B – A) = k – 3 

แทนค่าในสมการ (1) จะได้   5 = (k – 3) + 3 + (k – 3) = 2k + 3 

เพราะฉะน้ัน k = 1 เพราะฉะน้ัน n(A – B) = 1 เพราะฉะน้ัน n(P(A – B)) = 12  = 2 

การตดัตวัเลือก เพราะว่า n(P(A – B)) ต้องอยู่ในรูปของ 2 ยกกาํลังจาํนวนเตม็บวกหรือ 0 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. เพราะว่า n(A  B) = 5 และ n(A  B) = 3 เพราะฉะน้ัน A – B   

เพราะฉะน้ัน n(P(A – B))  02  = 1 เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. 

วิธีจริง  แบบที ่2. สมมติ A – B   เพราะฉะน้ัน A  B 

เพราะฉะน้ัน A  B = A และ A  B = B ซ่ึงจะได้ว่า n(A) = 3, n(B) = 5  

เพราะฉะน้ัน n(A)  n(B) ซ่ึงขดัแย้งกบัที่กาํหนดว่า n(A) = n(B) เพราะฉะน้ัน A – B   
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จากตัวเลือก 2. และ ตัวเลือก 4. ที่เหลือ n(P(A – B)) = 2 หรือ n(P(A – B)) = 4 

เพราะฉะน้ัน n(A – B) = 1 หรือ n(A – B) = 2 

สมมติ n(A – B) = 2   จาก       n(A  B) = n(A – B) + n(A  B) + n(B – A) 

                   5 = 2 + 3 + n(B – A) 

               n(B – A) = 0 

                B – A =  

เพราะฉะน้ัน            B  A 

เพราะฉะน้ัน A  B = B และ A  B = A ทาํให้ n(B) = n(A  B) = 3 และ n(A) = n(A  B) = 5 

ขดัแย้งกบั n(A) = n(B) เพราะฉะน้ัน n(A – B)  2 เพราะฉะน้ัน n(A – B) = 1 และ n(P(A – B)) = 2 

ตวัอย่างที ่1.4 ให้ U = {0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7} 

A และ B เป็นสบัเซตของ U โดยที่ A = {0, 1, 2, 3, 4, 5} และ B = {x | 3x  + 2x  – 6x = 0} 

ข้อใดต่อไปน้ีถูกต้อง 

  1. A  B = {-3, 0, 1, 2, 3, 4, 5}  2. (A  B) = {0, 2} 

  3. B – A = {–3}       4. A  B = {6, 7} 

ตอบ 4. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก เพราะว่า A  U, B  U และ –3  U  

เพราะฉะน้ัน –3  A  B และ –3  B – A เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 3. 

วิธีจริง  พิจารณาเซต B   3x  + 2x  – 6x = 0 

          x( 2x  + x – 6) = 0 

            x(x + 3)(x – 2) = 0 

               x = 0, 2, –3 

เพราะว่า B  U เพราะฉะน้ัน B = {0, 2} 

เพราะฉะน้ัน    A  B = {0, 1, 2, 3, 4, 5}        B – A =  

       A  B = {0, 2}          (A  B) = {1, 3, 4, 5}  {0, 2} 

        A = {6, 7}            B = {1, 3, 4, 5, 6, 7} 

    A  B = {6, 7} 

เพราะฉะน้ันตัวเลือกที่ถูกต้องคือตัวเลือก 4. 

ตวัอย่างที ่1.5 กาํหนด A, B เป็นเซตใดๆ ตัวเลือกใดต่อไปน้ีผดิ 

  1. A  B = A  B กต่็อเม่ือ A = B  2. (A  B)  (A – B) เป็นเซตว่าง 

  3. A  P(A) และ B  P(B)    4. (A  B)  (A – B) 

ตอบ 4. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก แบบที ่1. คาํถามและตัวเลือกแบบน้ีขอแนะนาํให้ลองแทนค่า เช่นจาก

แผนภาพของเวนน์จะได้ว่า 
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   A = {2, 3} 

   B = {3, 4} 

  A  B = {3} 

   A – B = {2} 

เพราะฉะน้ัน (A  B)  (A – B) เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 3. 

การตดัตวัเลือก แบบที ่2. เพราะว่า A  P(A) และ B  P(B) เป็นจริงเสมอ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

วิธีจริง  ตัวเลือก 1. เป็นจริง แสดงข้อพิสจูน์ได้ดังน้ี 

 A  A  B = A  B  B  เพราะฉะน้ัน A  B 

 B  A  B = A  B  A  เพราะฉะน้ัน B  A   เพราะฉะน้ัน A = B 

ตัวเลือก 2. เป็นจริงแสดงข้อพิสจูน์ได้ดังน้ี เพราะว่า A – B = A  B 
เพราะฉะน้ัน   (A  B)  (A – B) = (A  B)  (A  B) = A  (B  B) 
           = A        =  

ตวัอย่างที ่1.6 ข้อใดต่อไปน้ีถูกต้องที่สดุ 

  1. ถ้า A, B เป็นเซตจาํกดั และ A  B   แล้ว P(A  B)  P(A)  P(B) 

  2. ((A  B)  (B  C))  (B  (A  C)) 
  3. ถ้า A – B =  แล้ว A = B 

  4. ถ้า A  B =  แล้ว A  B = B 
ตอบ 2. 

แนวคิด วิธีจริงและการตดัตวัเลือกเหมือนกนั  คาํถามแบบน้ีถ้าทาํตามวิธีจริงจะยาก เพราะว่าต้อง

คิดว่าข้อความในตัวเลือกใดน่าจะถูกต้องแล้วจึงแสดงข้อพิสูจน์ และข้อใดคาดว่าน่าจะเป็นเทจ็กย็กตัวอย่าง

แสดงว่าข้อความน้ันเป็นเทจ็ อย่างไรกต็ามการยกตัวอย่างสาํหรับคาํถามแบบน้ีเป็นวิธีที่ดีที่สุดเพราะว่าจะตัด

ตัวเลือกทิ้งได้ ตัวอย่างเช่นกาํหนด U = {1, 2, 3, 4, 5} 

เลือก A = {1, 2, 3}, B = {1, 2, 3, 4} จะได้ว่า A – B =  แต่ A  B เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

เพราะว่า B = {5} และ A  B =  แต่ A  B = {1, 2, 3, 5}  B เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

เลือก A = {1}, B = {2} จะได้ว่า A  B = {1, 2} 

เพราะว่า {1, 2}  P(A  B) แต่ {1, 2}  (P(A)  P(B)) 

เพราะฉะน้ัน P(A  B)  P(A)  P(B) เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. 

ตวัอย่างที ่1.7 กาํหนดให้ n(A) = 3, n(B) = 7, n(A  B) = 2, n(U) = 10 ข้อใดต่อไปน้ีไม่ถูกต้อง 

  1.  n(A – B) = 1       2. n((A  B)) = 8 

  3. n((A  B)) = 2      4.  n(A  B) = 7 

ตอบ 4. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก เลือกเซตที่สอดคล้องเงื่อนไขของโจทย์ เช่น 

    U = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10} 



บทที ่1 เซต 11

    A = {1, 2, 3}, B = {1, 2, 4, 5, 6, 7, 8} 

    A  B = {1, 2} 

จะได้ n(A) = 3, n(B) = 7, n(A  B) = 2, n(U) = 10 และ 

    A – B = {3}             n(A – B) = 1 

    (A  B) = {3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10}     n((A  B)) = 8 

    (A  B) = {9, 10}           n((A  B)) = 2 

  A  B = {1, 2, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10}        n(A  B) = 9 เพราะฉะน้ันตัวเลือก 4. ผดิ 

วิธีจริง  การหาคาํตอบใช้แผนภาพเวนน์ดีที่สดุ  

หมายเหตุ แผนภาพแสดงจาํนวนสมาชิกในแต่ละบริเวณเหมาะสาํหรับทาํโจทย์ข้อน้ี 

จากแผนภาพ      n(A – B) = 1 

        n((A  B)) = 8 

        n((A  B)) = 2 

       n(A  B) = 9  เพราะฉะน้ันตัวเลือก 4. ผดิ 

ตวัอย่างที ่1.8 กาํหนด A, B และ C เป็นเซตใดๆ จงพิจารณาว่าตัวเลือกใดต่อไปน้ีผดิ 

  1. ถ้า A  B และ B  C แล้ว A  C 

  2. ((A  B)  (C  B)) = ((A  C)  B) 

  3. ถ้า A  C และ C  A แล้ว A = C 

  4. ถ้า A  C แล้ว C  A 
ตอบ 2. 

แนวคิด วิธีจริงและการตดัตวัเลือกเหมือนกนั คาํถามข้อน้ีจะว่าง่ายกไ็ด้ เพราะว่าตัวเลือก 1., 3. และ 

4. เป็นคุณสมบัติเกี่ยวกบัเซต จะว่ายากกไ็ด้เพราะว่าการจะแสดงว่า ตัวเลือก 1. และ 4. ถูกต้องน้ันต้องใช้วิธี

พิสจูน์ ส่วนตัวเลือก 3. เป็นบทนิยามของเซตเทา่กนั อย่างไรกต็ามขอแนะนาํการยกตัวอย่างของเซตดังน้ี 

เลือก  U = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8} 

  A = {2, 3, 5, 6}, B = {3, 4, 5, 7} และ C = {5, 6, 7, 8} 

เพราะฉะน้ัน A  B = {2, 3, 4, 5, 6, 7}, C  B = {3, 4, 5, 6, 7, 8} 

 (A  B)  (C  B) = {3, 4, 5, 6, 7} 

 ((A  B)  (C  B)) = {1, 2, 8}         ... (1) 

 A = {1, 4, 7, 8}, C = {1, 2, 3, 4}, A  C = {1, 2, 3, 4, 7, 8, } 

เพราะฉะน้ัน (A  C)  B = {3, 4, 7}  {1, 2, 8} เพราะฉะน้ันตัวเลือก 2. ผดิ 

หมายเหตุ จาก (1) ใช้เหตุผลว่า 1  B เพราะฉะน้ัน ((A  B)  (C  B))  ((A  C)  B) 

แน่นอน จะเหน็ได้ว่าการตัดตัวเลือกน้ันต้องสงัเกตที่ตัวเลือกด้วย และ ด้วยเหตุผลเลก็ๆ น้อยๆ จะทาํให้เรา

คิดเลขน้อยลง 
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ตวัอย่างที ่1.9 จงพิจารณาข้อความต่อไปน้ีข้อใดผดิ 

  1. P({}) – P() = P({}) 

  2. ถ้า A – B =  แล้ว P(A) – P(B) =  

  3. ถ้า A  B =  และ A  C =  แล้ว A  (B  C) =  

  4. ถ้า A  , B   และ A  B =  แล้ว A – B = B 

ตอบ 1. 

แนวคิด วิธีจริง  ตัวเลือก 1. ผดิ เพราะว่า P({}) = {, {}}, P() = {}  

เพราะฉะน้ัน P({}) – P() = {{}}  P({}) 

ตัวเลือก 2. ถูกต้อง ถ้า A – B =  จะได้ A  B และ P(A)  P(B) เพราะฉะน้ัน P(A) – P(B) =  

ตัวเลือก 3. ถูกต้อง ถ้า A  B =  และ A  C =  

เพราะฉะน้ัน A  (B  C) = (A  B)  (A  C) =    =  

ตัวเลือก 4. ถูกต้อง เพราะว่า A  B =  เพราะฉะน้ัน B  A และ A  B 
เพราะฉะน้ัน A – B = A  (B) = A  B = B 

การตดัตวัเลือก เหตุผลที่จะใช้ในการตัดตัวเลือกคือ ทุกเซต A, B จะได้ว่า    P(A) และ   P(B) 

เพราะฉะน้ัน   P(A) – P(B) เพราะฉะน้ัน P(A) – P(B)  P(A) เพราะฉะน้ันตัวเลือก 1 ผดิ 

ตวัอย่างที ่1.10 ให้ U เป็นเอกภพสมัพัทธ ์A, B เป็นสบัเซตของ U แล้ว (A) – B จะเทา่กบัเซตใด 

  1. B – A         2. (B)  A 
  3. U – (A  B)       4.  – A 
ตอบ 3. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก เราจะใช้การแทนค่าเซต U = {1, 2, 3, 4}, A = {2, 3} และ B = {3, 4} 

เพราะฉะน้ัน (A) – B = {2, 3} – {1, 2} = {3} 

ตัวเลือก 1. B – A = {1, 2} – {2, 3} = {1} 

ตัวเลือก 2. (B)  A = {3, 4}  {1, 4} = {4} 

ตัวเลือก 3. U – (A  B) = {1, 2, 3, 4} – ({1, 4}  {1, 2}) = {3} 

ตัวเลือก 4.  – A = U – {1, 4} = {2, 3}    เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 4. 

วิธีจริง  (A) – B = A – B = A  (B) = A  B = (A  B) = U – (A  B) 
ดูจากวิธทีาํจะเหน็ว่าเราต้องรู้ ว่าควรจะจัดสตูรของเซตให้ไปตรงกบัตัวเลือกใด จึงจะได้สตูรที่ต้องการ 

ตวัอย่างที ่1.11 กาํหนดให้ n(A) = n(B) = 8, n(A  B) = 2 และ n(U) = 16 ข้อใดไม่ถูกต้อง 

  1. n(A – B) = n(B – A)     2. n((A  B)) = 14 

  3. n(A  B) = 14       4. n(A  B) = 12 

ตอบ 4 

แนวคิด การตดัตวัเลือก สมมติเซต A, B, U ให้สอดคล้องกบัโจทย์กส็ามารถตัดตัวเลือกได้ เช่น 
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U = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16} 

A = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8} และ B = {1, 2, 9, 10, 11, 12, 13, 14}  

เพราะฉะน้ัน A  B = {1, 2} 

เพราะฉะน้ัน n(A) = n(B) = 8, n(A  B) = 2 และ n(U) = 16 

เพราะว่า  A – B = {3, 4, 5, 6, 7, 8}               A  B = {1, 2} 

     A  B = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13, 14}     (A  B) = {15, 16} 

       A = {9, 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16} 

เพราะฉะน้ัน A  B = {1, 2, 9, 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16} มีสมาชิก 10 ตัว 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 3. 

วิธีจริง  จากโจทย์ n(A) = n(B) = 8, n(A  B) = 2 และ n(U) = 16 

ใช้แผนภาพเวนน์แสดงจาํนวนสมาชิกในแต่ละบริเวณได้ดังน้ี 

 1. n(A – B) = n(B – A) = 6 ถูกต้อง  2. n((A  B)) = 14 ถูกต้อง 

 3. n(A  B) = 14 ถูกต้อง     4. n(A  B) = 12 ผดิ 

ตวัอย่างที ่1.12 ส่วนที่แรเงารปูหมายถงึเซตใด 

  1. (C – A)  B       2. C  (A  B) 

  3. (A – C)  B        4. A – (B  C) 

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก คาํถามแบบน้ีใช้การสมมติสมาชิกแต่ละบริเวณช่วยในการตัดตัวเลือกดีกว่า 

ใส่สมาชิกของแต่ละบริเวณดังรูป เพราะฉะน้ันส่วนแรเงาคือเซต {3, 4, 5} 

ตัวเลือก 1. (C – A)  B = {7, 8}  {3, 4, 5, 7} 

    = {1, 2, 3, 4, 5, 6}  {3, 4, 5, 7} = {3, 4, 5} 

ตัวเลือก 2. C  (A  B) = {5, 6, 7, 8}  ({2, 3, 4, 5, 6, 7}  

    = {1, 2, 3, 4}  {2, 3, 4, 5, 6, 7} = {2, 3, 4} 

ตัวเลือก 3. (A – C)  B = {2, 3}  {3, 4, 5, 7} = {2, 3, 4, 5, 7} 

ตัวเลือก 4. A – (B  C) = {2} 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

วิธีจริง  แบบที ่1. วาดรปูแผนภาพของเวนน์แสดงเซตของแต่ละตัวเลือก 

แบบที ่2. จัดรูปทางพีชคณติ จากรูปของโจทย์จะได้ 

เซตในส่วนแรเงา = (B – C)  (A  B  C)  ... (*) 

     = (B  C)  (A  B)   (ดูจากรูป) 

     = (A  B)  (C  B) = (A  C)  B = (A  C)  B = (C – A)  B 

หมายเหตุ แบบที่ 2. จะยากตรงที่ไม่รู้ ว่าจะเร่ิมต้นสตูร (*) อย่างไร และต้องจัดรูปไปหาตัวเลือกใด 
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ตวัอย่างที ่1.13 ข้อใดต่อไปน้ีผดิ 

  1. (A – C)  (B – C) = (A  B) – C 

  2.  A – (B  C) = (A – B)  (A – C) 

  3. A  (B  C) = (A  B)  (A  C) 

  4. A  (B  C) = (A  B)  (A  C) 

ตอบ 2. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก สาํหรับผู้ที่จาํสตูรเกี่ยวกบัเซตได้จะรู้ ได้ทนัทว่ีาตัวเลือก 1., 3. และ 4. ถูกต้อง  

แต่หากจาํสตูรไม่ได้การแทนค่าสมาชิกดังรูปกส็ามารถตัดตัวเลือกได้ จากรูป 

    (A – C)  (B – C) = {2, 3}  {3, 4} = {3} 

     (A  B) – C = {3, 5} – {5, 6, 7, 8} = {3} 

     A – (B  C) = {2, 3, 5, 6} – {5, 7} = {2, 3, 6} 

    (A – B)  (A – C) = {2, 6}  {2, 3} = {2} 

เพราะฉะน้ัน A – (B  C)  (A – B)  (A – C) เพราะฉะน้ันเลือกตัวเลือก 2. เป็นคาํตอบ 

วิธีจริง  นักเรียนต้องจาํสตูร หรือ ต้องแสดงข้อพิสจูน์เกี่ยวกบัเซตเป็น 

ตวัอย่างที ่1.14 ถ้า A = {0, 1, {0}} และ B = {, 0} แล้ว P(B) – P(A) เทา่กบัข้อใด 

  1.            2. {} 

  3. {, 0}         4. {{}, {, 0}} 

ตอบ 4. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก เพราะว่า A  B เพราะฉะน้ัน P(A)  P(B) 

เพราะฉะน้ัน P(A) – P(B)   เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. 

เพราะว่า   P(A) และ   P(B) เพราะฉะน้ัน   P(A) – P(B) เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. และ 3. 

วิธีจริง   A = {0, 1, {0}}   P(A) = {, {0}, {1}, {{0}}, {0, 1}, {0, {0}}, {1, {0}}, A} 

    B = {, 0}     P(B) = {, {}, {0}, {, 0}} 

           P(B) – P(A) = {{}, {, 0}} 

ตวัอย่างที ่1.15 กาํหนดให้ A = {0, } ข้อใดถูกต้อง 

  1. P(A) = {A, {0}, }         2. {}  P(A) 

  3. A  P(A)           4.   P(A) 

ตอบ 2. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก เพราะว่าจาํนวนสมาชิกของเพาเวอร์เซตต้องเป็นเลขคู่หรือ 1 เทา่น้ัน 

เพราะฉะน้ันตัวเลือก 1. ผดิ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. 

เพราะว่า  เป็นสมาชิกของเพาเวอร์เซตเสมอ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

วิธีจริง  เพราะว่า   A เพราะฉะน้ัน {}  P(A) ถูกต้อง 

หมายเหตุ เพราะว่า P(A) = {, {0}, {}, {0, }} เพราะฉะน้ัน A  P(A) 
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ตวัอย่างที ่1.16 กาํหนด A = {1, {1}, 2, {1, 2}, 3, {1, 2, 3}}และ P(A) แทนเพาเวอร์เซตของ A 

จงพิจารณาว่าข้อใดต่อไปน้ีผดิ 

  1. {1, 2, 3}  P(A)      2.   P(A) และ {}  P(A) 

  3. A  P(A) และ {A}  P(A)   4. {{{1, 2}, 3}}  P(A) 

ตอบ 3. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก คาํถามแบบน้ีควรอ่านตัวเลือกทุกตัวก่อนแล้วดูว่าตัวเลือกใดคิดง่ายกว่า 

ตัวอย่างเช่น   P(A) และ ถ้า x  X แล้ว {x}  X เสมอ  

เพราะฉะน้ันตัวเลือก 2. ถูกต้อง เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

เพราะว่า 1, 2, 3  A เพราะฉะน้ัน {1, 2, 3}  A และ {1, 2, 3}  P(A) 

เพราะฉะน้ันตัวเลือก 1. ถูกต้อง เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. 

เพราะว่า 3  A และ {1, 2}  A เพราะฉะน้ัน {{1, 2}, 3}  A และ {{1, 2}, 3}  P(A) 

เพราะฉะน้ัน {{{1, 2}, 3}}  P(A) ถูกต้อง เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

วิธีจริง  1  P(A) เพราะฉะน้ัน A  P(A) เพราะฉะน้ันตัวเลือก 3. ผดิ 

ตวัอย่างที ่1.17 ถ้า A  B มีสมาชิก 5 ตัว และ A  B มีสมาชิก 3 ตัวแล้ว P(A – B) จะมีสมาชิกกี่ตัว 

เม่ือ A และ B มีจาํนวนสมาชิกเทา่กนั 

  1. 2           2. 3 

  3. 4           4. 5 

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก เพราะว่า n(P(X)) ต้องเป็นเลขคู่ หรือ 1 เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. และ 4. 

ต่อไปสมมติสมาชิกของ A และ B ให้สอดคล้องกบัโจทย์เช่น 

A  B = {1, 2, 3}, A  B = {1, 2, 3, 4, 5} 

A = {1, 2, 3, 4}, B = {1, 2, 3, 5} และ A – B = {4} 

เพราะว่า P(A – B) = {, {4}} มีสมาชิก 2 ตัว เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

วิธีจริง  เพราะว่า n(A – B)  = n(A) – n(B  A) = n(A) – 3  

        n(B – A)  = n(B) – n(A  B)= n(B) – 3 = n(A) – 3 

และ          n(A  B)  = n(A – B) + n(A  B) + n(B – A) 

                   5  = n(A) –3 + 3 + n(A) – 3 

เพราะฉะน้ัน n(A) = 4 เพราะฉะน้ัน n(A – B) = 1 และ n(P(A – B)) = 2 

ตวัอย่างที ่1.18 ถ้า U เป็นเซตที่มีสมาชิก 50 ตัว เซต A มีสมาชิก 12 ตัว เซต B มีสมาชิก 15 ตัว 

และ A  B มีสมาชิก 22 ตัว แล้ว P(A  B) มีสมาชิกกี่ตัว 

  1. 52            2. 32  

  3. 22            4. 2 

ตอบ 1. 
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แนวคิด การตดัตวัเลือก สมมติสมาชิกของ A, B ให้สอดคล้องกบัโจทย์กต็ัดตัวเลือกได้ เช่น 

 U = {1, 2, 3, ... , 50}         A  B = {1, 2, 3, 4, 5, , 20, 21, 22} 

 A = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12} B = {22, 21, 20, ... , 13, 12, 11, 10, 9, 8} 

เพราะฉะน้ัน n(A  B) = 22, n(A) = 12, n(B) = 15 

เพราะว่า A  B = {12, 11, 10, 9, 8} เพราะฉะน้ัน n(P(A  B)) = 52  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

วิธีจริง  จากสตูร n(A  B) = n(A) + n(B) – n(A  B) 

         22 = 12 + 15 – n(A  B) 

เพราะฉะน้ัน n(A  B) = 5 และ n(P(A  B)) = 52  

ตวัอย่างที ่1.19 กาํหนด U = {1, 2, 3, 4, 5}, C = {1, 3}, A  B = {2, 3, 4}, B  C = {1, 2, 3} 

และ A  B = {3} เซต (A - C)  (C – A) ตรงกบัเซตในข้อใดต่อไปน้ี 

  1. {1, 4}          2. {2, 4} 

  3. {1, 3}          4. {1, 5} 

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก การหาคาํตอบของคาํถามแบบน้ีควรใช้แผนภาพของเวนน์ และใส่สมาชิกตาม

ข้อกาํหนดของโจทย์จะได้ (A – C)  (C – A) = {4}  {1} = {1, 4} 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2., 3. และ 4. 

วิธีจริง  U = {1, 2, 3, 4, 5} เพราะว่า A  B = {2, 3, 4} และ A  B = {3} 

เพราะฉะน้ัน A = {3, 4} และ B = {2, 3} 

เพราะว่า C = {1, 3} เพราะฉะน้ัน (A - C)  (C – A) =  {4}  {1} = {1, 4} 

ตวัอย่างที ่1.20 กาํหนด A  B = {0, 1, 2, 3}, A  B = {0, 1, 2, 3, 4, 5}, A  C = {0, 1} 

B  C = {0, 1, 5} และ A  C = {0, 1, 2, 3, 5}          เซต (B  C) – A เทา่กบัเซตในตัวเลือกใด 

  1. {4}          2. {5} 

  3. {4, 5}          4.  

ตอบ 3. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก เพราะว่า B  C = {0, 1, 5} เพราะฉะน้ัน 5  B 

เพราะว่า A  B = {0, 1, 2, 3, 4, 5} และ A  B = {0, 1, 2, 3} เพราะฉะน้ัน 5  A 

เพราะฉะน้ัน 5  (B  C) – A เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 4. 

เพราะว่า A  C = {0, 1, 2, 3, 5} เพราะฉะน้ัน 4  A และ 4  C 

เพราะว่า A  B = {0, 1, 2, 3, 4, 5} แต่ 4  A เพราะฉะน้ัน 4  B 

เพราะฉะน้ัน 4  (B  C) – A เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

วิธีจริง  ใช้แผนภาพของเวนน์และใส่สมาชิกตามข้อกาํหนดของโจทย์จากแผนภาพที่สอดคล้องกบัโจทย์ 

เพราะฉะน้ัน (B  C) – A = {0, 1, 2, 3, 4, 5} – {0, 1, 2, 3} = {4, 5} 
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1.4 ปัญหาถูกหรือผดิเกีย่วกบัเซต 

1. ถ้า n(A  B) = n(A  B) แล้ว n(A) = n(B) 

2. ถ้า n(P(A – B)) = n(P(B – A)) แล้ว A = B  

3. ถ้า A  B  A  C แล้ว A  C  

4. ถ้า A  B   แล้ว n(A – B)  n(B)  

5. A – B = A – B กต่็อเม่ือ A = B  

6. ถ้า n(A) = n(P(A)) แล้ว A เป็นเซตอนันต์  

7. ถ้า P(A)  P(B) = P(A)  P(B) แล้ว A = B  

8. ถ้า n(P(A)) = n(P(B)) แล้ว A = B  

9. เม่ือ A, B, C เป็นเซตใดๆ ที่ไม่เป็นเซตว่าง A – (B – C) = (A – B) – C  

10. ถ้า P(A)  P(B) = {} แล้ว A  B =   

11. ถ้า A = {, {}} แล้ว A  P(A) 

12. {}  P(A) – P(B)  

13. ถ้า A – B = A แล้ว B =   

14. ถ้า A – B = A แล้ว A  B =  เม่ือ A, B เป็นเซตใด ๆ ที่ไม่ใช่เซตว่าง  

15. ถ้า n(A  B) = n(A) + n(B) แล้ว A  B =   

16. (A  B) – (A  B) = (A – B)  (B – A)  

17. ทุกเซต A จะมีเซต B ที่ทาํให้ P(A) – P(B) = P(A)  

18. เม่ือ A, B เป็นเซตจาํกดัและไม่เป็นเซตว่าง  

 ถ้า n(P(A  B)) = n(P(A))n(P(B)) แล้ว A  B =  

19. ถ้า A  B = A  C แล้ว A  B = A  C 

20. ถ้า n(A  B) = n(A  B) แล้ว A = B  
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เฉลยปัญหาถูกหรือผดิเกีย่วกบัเซต 

1. ถูกตอ้ง เพราะว่า n(A  B) = n(A – B) 

และ n(A  B) = n(A  B) = n(B  A) = n(B – A) 

เพราะฉะน้ัน   n(A – B) = n(B – A) 

       n(A) = n(A – B) + n(A  B)  

เพราะฉะน้ัน       n(A) = n(B – A) + n(A  B) = n(B)  

2. ผิด  ตัวอย่างเช่น   A = {1}, B = {2} 

          A – B = {1}, B – A = {2} 

        n(P(A – B)) = 12  = 2 

        n(P(B – A)) = 12  = 2  

เพราะฉะน้ัน n(P(A – B)) = n(P(B – A)) แต่ A  B  

3. ผิด  ตัวอย่างเช่น A = {1, 2}, B = {1, 3} และ C = {1, 2, 4}  

เพราะฉะน้ัน A  B = {1} และ A  C = {1, 2}  

เพราะฉะน้ัน A  B  A  C แต่ B  C 

4. ผิด  ตัวอย่างเช่น A = {1, 2, 3}, B = {1}, A – B = {2, 3}  

เพราะฉะน้ัน A  B = {1}   แต่ n(A – B) = 2  1 = n(B)  

5. ถูกตอ้ง สมมติ A  B เพราะว่ามี x  A และ x  B            ... (1) 

เพราะฉะน้ัน x  A – B  

เพราะว่า  A – B = B – A เพราะฉะน้ัน x  B – A เพราะฉะน้ัน x  B และ x  A ขดัแย้งกบั (1) 

เพราะฉะน้ัน A = B 

6. ถูกตอ้ง กาํหนด n(A) = n(P(A)) เพราะฉะน้ัน n(A) = )A(n2  

สมมติ A เป็นเซตจาํกดั เพราะฉะน้ันมีจาํนวนเตม็ x ที่ทาํให้ n(A) = x  

เพราะฉะน้ัน x = x2   

เพราะว่า กราฟของ y = x และ y = x2  ไม่ตัดกนั 

เพราะฉะน้ันไม่มีจาํนวนเตม็บวก x ที่ทาํให้ x = x2   

เพราะฉะน้ัน A ต้องไม่เป็นเซตจาํกดั เพราะฉะน้ัน A เป็นเซตอนันต์  

7. ถูกตอ้ง เพราะว่า P(A)  P(A)  P(B) = P(A)  P(B)  P(B)  

และ P(B)  P(A)  P(B) = P(A)  P(B)  P(A)  

เพราะฉะน้ัน P(A)  P(B) และ P(B)  P(A)  

เพราะฉะน้ัน P(A) = P(B)  

เพราะฉะน้ัน A = B  
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8. ผิด  ตัวอย่างเช่น  A = {1, 2}, n(P(A)) = 22  = 4  

       B = {3, 4}, n(P(B)) = 22  = 4 แต่ A  B  

9. ผิด  ตัวอย่างเช่น  A = {1, 2, 3} 

       B = {0, 1, 2, 4} 

       C = {2, 3, 5}  

เพราะว่า  B – C = {0, 1, 4} และ A – (B – C) = {1, 3}  

   A – B = {3} และ (A – B) – C =   

เพราะฉะน้ัน A – (B – C)  (A – B) – C  

10. ถูกตอ้ง กาํหนด P(A)  P(B) = {}                ... (*) 

สมมติ A  B    

เพระฉะน้ัน มี x  A  B  

เพราะฉะน้ัน   x  A และ x  B  

    {x}  P(A) และ {x}  P(B)  

เพราะฉะน้ัน {x}  P(A)  P(B)  

เพราะฉะน้ัน P(A)  P(B)  {} ขดัแย้งกบัข้อสมมติ (*)  

เพราะฉะน้ัน ถ้า P(A)  P(B) = {} แล้ว A  B =   

11. ถูกตอ้ง เพราะว่า เม่ือ A = {, {}}  

จะได้ว่า P(A) = {, {}, {{}}, {, {}}} 

เพราะฉะน้ัน A  P(A)  

12. ผิด  เพราะว่า   P(A),   P(B)  

เพราะฉะน้ัน   P(A) – P(B)  

เพราะฉะน้ัน {}  P(A) – P(B)  

13. ผิด  ตัวอย่างเช่น A = {1, 2} และ B = {3}  

เพราะฉะน้ัน A – B = {1, 2} = A แต่ B    

14. ถูกตอ้ง กาํหนด A – B = A                   ... 

(*) 

สมมติ A  B    

เพราะฉะน้ัน มี x  A  B  

เพราะฉะน้ัน x  A และ x  B 

เพราะฉะน้ัน x  A – B  

เพราะฉะน้ัน A – B  A ขดัแย้งกบั (*)  

เพราะฉะน้ัน ถ้า A – B = A แล้ว A  B =   
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15. ถูกตอ้ง กาํหนด n(A  B) = n(A) + n(B) 

เพราะว่า n(A  B) = n(A) + n(B) – n(A  B) = n(A  B) – n(A  B)  

เพราะฉะน้ัน n(A  B) = 0 เพราะฉะน้ัน A  B =   

16. ถูกตอ้ง ความเป็นไปได้ของเซต A และ B คือมีสมาชิกร่วมกนั หรือ ไม่มีสมาชิกร่วมกนั 

 

 

 

 

 

เพราะว่า A  B = (A – B)  (A  B)  (B – A)  

เพราะฉะน้ัน (A  B) – (A  B) = (A – B)  (B – A)  

17. ผิด  เพราะว่าทุกเซต A และ B จะต้องมี   P(A) และ   P(B)  

เพราะฉะน้ัน   P(A) – P(B)  

เพราะฉะน้ันเป็นไปไม่ได้ที่จะมี A และ B ที่ทาํให้ P(A) – P(B) = P(A)  

18. ถูกตอ้ง กาํหนดให้ n(A) = x และ n(B) = y  

สมมติ n(A  B) = z  

เพราะว่า n(P(A))n(P(B)) = )2)(2( yx  = yx2    

และ n(P(A  B)) = )BA(n2   = )BA(n)B(n)A(n2   = zyx2   

เพราะฉะน้ัน yx2   = zyx2   

      1 = z2  

เพราะฉะน้ัน z = 0  

เพราะฉะน้ัน A  B =   

19. ผิด  ตัวอย่างเช่น A = {1}, B = {2, 3} , C = {4, 5}  

เพราะฉะน้ัน A  B =  และ A  C =   

เพราะฉะน้ัน A  B = A  C แต่ B  C  

A  B = {1, 2, 3]  {1, 4, 5} = A  C 

20. ถูกตอ้ง สมมติ n(A  B) = n(A  B)  

เพราะว่า A  B  A  B  

เพราะฉะน้ัน A  B = A  B เพราะฉะน้ัน A = B  
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1.5 โจทยเ์สริมประสบการณก์ารตดัตวัเลือก 

1. กาํหนดให้ A = {–5, –3, –1, 0, 1, 5, 10}, B = {–6, –3, 1, 3, 6}, C = {–4, –3, –2, 1, 2, 4} 

 เซต A  (B  C) เทา่กบัเซตใด 

  1. {x  R  2x + 2x – 3 = 0}    2. {x  R  2x – 2x – 3 = 0} 

  3. {x  N  2x + 2x – 3 = 0}    4. {x  N  2x – 2x – 3 = 0} 

2. กาํหนดให้ U = {0, 1, 2, {2}, {1, 2}}, A = {0, 1, 2}, B = {1, 2, {2}} ตัวเลือกในข้อใดถูกต้อง 

  1. (A  B)  (A  B) = A  B  2. (A  B) – A = B 
  3. A – (A  B) = A – B     4. P(A)  P(B) 

3. A, B, C เป็นเซตใดๆ และ A  B = B  C แล้วข้อใดถูกต้อง 

  1. A – C = C – B       2. A  C = B  C 

  3. A – C = B – C       4. (A  B) – C = (B  C) – A 

4. กาํหนด A, B เป็นเซตใดๆ ตัวเลือกใดต่อไปน้ีถูกต้อง 

  1. A – B = B – (B  A)     2. A – B = A – (B – A) 

  3. A – B = A – (A  B)     4. A – B = A – (A  B) 

5. กาํหนดให้ n(P(A  B)) = 4, n(P(A  B)) = 64 

  ถ้า n(P(A)) = n(P(B)) แล้ว n(A – B) เทา่กบัเทา่ใด 

  1. 2           2. 8 

  3. 16           4. 24 

6. จากแผนภาพที่กาํหนดให้ส่วนที่แรเงาคอืเซตใด 

  1. (A  B)  C 

  2. (A  B)  C 

  3. (A  B)  C 

  4. (A  B)  C 

7. กาํหนดให้ A, B, C เป็นเซตและไม่เป็นเซตว่าง ตัวเลือกใดไม่ถูกต้อง 

  1. A – (A  B) = A  B 

  2. A  (B – C) = (A  B) – C 

  3. (A  B) – C = (A – C)  (B – C) 

  4. A  (B – C) = (A  B) – (A  C) 

8. จากแผนภาพที่กาํหนดให้ ส่วนที่แรเงาคอืเซตในตัวเลือกใด 

  1. A  (B  C) 

  2. (A  B)  (B  C) 

  3. A  (B  C) 

  4. (A  B)  (B  C) 
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9. กาํหนดให้ A, B เป็นเซตที่ไม่เป็นเซตว่าง และ A – B = B – A ข้อใดต่อไปน้ีถูกต้อง 

  1. A  B  A  B       2. A  B   

  3. A  B = B        4. A – B = A 

10. A, B, C เป็นเซตใดๆ และ U เป็นเอกภพสมัพัทธ ์

 กาํหนดให้ A  B = A  B ตัวเลือกใดไม่ถูกต้อง 

  1. U  U =          2. B  (A  ) = A  B 

  3. (A  B)  C = (A  C)  (B  C) 4. A  B  B  A 

11. จากแผนภาพที่กาํหนดให้ ส่วนที่แรเงาคอืเซตในตัวเลือกใด 

  1. A  (B  C) 

  2. (A  B)  (B  C) 

  3. (C – A)  (A  B) 

  4. (A – B)  (B – C) 

12. กาํหนดให้ A, B เป็นเซตที่ไม่เป็นเซตว่าง และ A – B =  ข้อใดต่อไปน้ีถูกต้อง 

  1. A  B = A  B       2. A  B =  

  3. A  B = B        4. B – A = A – B 

13. จากแผนภาพที่กาํหนดให้ ส่วนที่แรเงาคอืเซตในตัวเลือกใด 

  1. C – (A  B) 

  2. C – (A  B) 

  3. C – (A – B) 

  4. C – (B – A) 

14. กาํหนดให้ A, B เป็นเซตที่ไม่เป็นเซตว่าง และ A – B = A ข้อใดต่อไปน้ีถูกต้อง 

  1. A  B = A        2. A  B =  

  3. A  B = B        4. B – A = A – B 

15. กาํหนดแผนภาพแสดงจาํนวนสมาชิกในแต่ละบริเวณ ดังรูป 

 จาํนวนสมาชิกของ P((A  B) – C)) เทา่กบัเทา่ใด 

  1. 8           2. 9 

  3. 512          4. 1024 

 

เฉลย  1. (1)   2. (3)   3. (4)   4. (4)   5. (1) 

   6. (3)   7. (2)   8. (3)   9. (3)   10. (4) 

   11. (3)   12. (3)   13. (1)   14. (2)   15. (3) 
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2.1 สรุปเนื้ อหา 

1. โครงสร้างระบบจาํนวน 

  จาํนวนเลขต่างๆ ที่เราศกึษากนัประกอบด้วย ระบบจาํนวนเชิงซ้อน ระบบจาํนวนจริง ระบบจาํนวน 

ตรรกยะ ระบบจาํนวนอตรรกยะ ระบบจาํนวนเตม็ โดยมีโครงสร้างที่สาํคัญพอสรุปได้ดังน้ี 
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หมายเหตุ  เซตของจาํนวนจริงแทนด้วย R = (–, ) 

    เซตของจาํนวนเตม็แทนด้วย I = {... , –3, –2, –1, 0, 1, 2, 3, ...} 

    เซตของจาํนวนนับ หรือ จาํนวนเตม็บวก แทนด้วย N = {1, 2, 3, ...} 

2. สมบัติของจาํนวนจริง ให้ a, b และ c เป็นจาํนวนจริง 

สมบติั การบวก การคูณ 

ปิด a + b  R ab  R 

การสลบัที ่ a + b = b + a ab = ba 

การเปลีย่นกลุ่ม (a + b) + c = a + (b + c) (ab)c = a(bc) 

การมีเอกลกัษณ ์ มี 0 เป็นเอกลักษณ ์ 

โดยที่ a + 0 = 0 + a = a 

มี 1 เป็นเอกลักษณ ์

โดยที่ 1  a = a  1 = a  

การมีอินเวอรส์ อนิเวอร์สของจาํนวนจริง a คือ –a 

โดยที่ a + (–a) = (–a) + a = 0 

อนิเวอร์สของจาํนวนจริง a  0 คือ 
a
1  

โดยที่ a (
a
1 ) = (

a
1 )a = 1 

การแจกแจง a(b + c) = ab + ac  

3. สมบัติที่สาํคัญของอสมการ  ให้ a, b, c และ d เป็นจาํนวนจริง  

 1. ถ้า a  b และ b  c แล้ว a  c 

 2. ถ้า a  b แล้ว a + c  b + c 

 3. ถ้า a  b และ c  0 แล้ว ac  bc 

 4. ถ้า a  b และ c  0 แล้ว ac  bc 

 5. ถ้า a  b และ c  d แล้ว a + c  b + d 

 6. ถ้า a  b และ c  d แล้ว a – d  b – c 

 7. ถ้า 0  a  b และ 0  c  d แล้ว ac  bd 

 8. ถ้า 0  a  b และ 0  c  d แล้ว 
d
a   

c
b  

 9. ถ้า 0  a  b แล้ว 
b
1   

a
1  

 10. ถ้า 0  a  b แล้ว 2a   2b  

4. ค่าสมับูรณ ์

 ค่าสมับูรณข์องจาํนวนจริง x คือ  x  โดยที่  x  = 






 x
0
x

 เม่ือ 
0x
0x
0x





 

 ตวัอย่าง  4  = 4,  –3  = 3,  0  = 0 

5. สมบัติของค่าสมับูรณ ์   ให้ a, b เป็นจาํนวนจริง 

 1.  a   0 

 2.  a   a 
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 3.  a  =  –a  
 4.  ab  =  a   b   
 5. 2a  =  a  

 6. ||
b
a  = 

||
||

b

a
 เม่ือ b  0 

 7.  a + b    a  +  b  
 8.  a – b    a  –  b   

6. เซตคาํตอบของอสมการ   (x – a)(x – b)  0         เม่ือ a  b 

 

 

          {x  (x – a)(x – b)  0} = (a, b) 

          (x – a)(x – b)(x – c)  0       เม่ือ a  b  c 

 

 

      {x  (x – a)(x – b)(x – c)  0} = (–, a)  (b, c) 

ตวัอย่าง  {x  (x – 1)(x – 2)  0} = (1, 2) 

 

    {x  
3x

)2x)(1x(



  0} 

 

    {x  
3x

)2x)(1x(



  0} = (–, – 2)  (1, 3) 

ขอ้สงัเกต เคร่ืองหมายของ (x – a)(x – b)(x – c)(x – d)(x – e) ... เม่ือ a  b  c  d  e  ... 

จะมีเคร่ืองหมาย + ขึ้นต้นทางขวามือแล้วสลับกนัระหว่างบวกกบัลบไปเร่ือยๆ ตามจาํนวนวงเลบ็ 

7. รากของสมการพหุนาม p(x) = na nx  + 1na 
1nx   + ... + 1a x + 0a  

ทฤษฎีบท  x – a หาร p(x) เหลือเศษ p(a) 

ตวัอย่าง p(x) = 2x  – 4x + 3 จะได้ว่า x – 2 หาร 2x  – 4x + 3 เหลือเศษ p(2) = –1 

ทฤษฎีบท x – a หาร p(x) ลงตัว กต่็อเม่ือ p(a) = 0 

ตวัอย่าง เม่ือ p(x) = 2x  – 4x + 3 จะได้ p(3) = 9 – 12 + 3 = 0 

   เพราะฉะน้ัน x – 3 หาร 2x  – 4x + 3 ลงตัว 

8. สมบัติของรากสมการพหุนาม 

ทฤษฎีบท ถ้า 1r , 2r  เป็นรากของสมการ 2x  + Ax + B = 0 แล้ว 1r 2r  = B และ 1r  + 2r  = –A 
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ทฤษฎีบท ถ้า 1r , 2r , 3r  เป็นรากของสมการ 3x  + A 2x  + Bx + C = 0 

จะได้ว่า     1r 2r 3r  = –C 

      1r  + 2r  + 3r  = –A 

    1r 2r  + 2r 3r  + 1r 3r  = B 

หมายเหตุ กรณทีั่วไป 1r , 2r , ... , nr  เป็นรากสมการ p(x) = nx  + 1na 
1nx   + ... + 1a x + 0a  = 0 

จะได้ว่า 1r 2r 3r ... nr  = n)1( 0a  และ 1r  + 2r  + 3r  + ... + nr  = – 1na   

9. การแยกตัวประกอบของพหุนาม p(x) 

ตวัอย่าง จงหารากของสมการ 3x  – 5 2x  + 2x + 8 = 0 

   ให้ p(x) = 3x  – 5 2x  + 2x + 8 

ขั้นที ่1. จาํแนกตัวประกอบ 8 ได้เป็น  1,  2,  4,  8 

ขั้นที ่2 . ลองแทนค่า x จากตัวประกอบของ 8 เพ่ือดูว่า p(x) = 0 หรือไม่ 

   เพราะว่า p(2) = 8 – 20 + 4 + 8 = 0 เพราะฉะน้ัน x – 2 เป็นตัวประกอบของ p(x) 

ขั้นที ่3. แทนค่า p(x) ต่อไปด้วยบางค่าของ x หรือทาํการตั้งหารยาว 

   เม่ือทาํการตั้งหารยาวจะได้ 
2x
)x(p


 = 2x  – 3x – 4 

   เพราะฉะน้ัน p(x) = (x – 2)( 2x  – 3x – 4) = (x – 2)(x + 1)(x – 4) 

   เพราะฉะน้ันรากของสมการ 3x  – 5 2x  + 2x + 8 = 0 คือ x = –1, 2, 4 

ตวัอย่าง จงหารากของสมการ 12 3x  + 16 2x  – 5x – 3 = 0 

   ให้ p(x) = 12 3x  + 16 2x  – 5x – 3 

ขั้นที ่1. จาํแนกตัวประกอบ 12 ได้เป็น  1,  2,  3,  4,  6,  12 

   จาํแนกตัวประกอบ 3 ได้เป็น  1,  3 

ขั้นที ่2.  ลองแทนค่า x = 
3 องตัวประกอบข

12 องตัวประกอบข
  ตัวอย่างเช่น x = 

2
1 , 

3
4 , 

3
2 , ...  

ในสมการ p(x) ซ่ึงต้องอาศยัความโชคดี จึงจะได้ p(x) = 0 ตัวอย่างเช่น 

เพราะว่า p(
2
1 ) = 12(

8
1 ) + 16(

4
1 ) – 5(

2
1 ) – 3 = 0 

เพราะฉะน้ัน 2x – 1 เป็นตัวประกอบของ p(x) ต่อไปแนะนาํการตั้งหารยาวดีกว่า 

โดยการหารยาวจะได้ 
1x2

3x5x16x12 23


  = 6 2x  + 11x + 3  

เพราะฉะน้ัน 12 3x  + 16 2x  – 5x – 3 = (2x – 1)(6 2x  + 11x + 3) = (2x – 1)(3x + 1)(2x + 3) 

เพราะฉะน้ันรากของสมการ 12 3x  + 16 2x  – 5x – 3 = 0 คือ x = 
2
1 , –

3
1 , –

2
3  

ขอ้สงัเกต เพราะว่า     12 3x  + 16 2x  – 5x – 3 = 0 

หารตลอดด้วย 12 จะได้        3x  + 
3
4 2x  - 

12
5 x – 

4
1  = 0  

เพราะฉะน้ัน ผลบวกราก 
2
1  + (–

3
1 ) + (–

2
3 ) = –

3
4  และ ผลคูณราก (

2
1 )(–

3
1 )(–

2
3 ) = 

4
1  สอดคล้อง

เงื่อนไขทฤษฎีในข้อ 8 
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10. ขอบเขตบนและขอบเขตล่าง  

 10.1 u เป็น ขอบเขตบน ของเซต A กต่็อเม่ือ x  u ทุกค่า x  A 

 10.2  เป็น ขอบเขตล่าง ของเซต A กต่็อเม่ือ   x ทุกค่า x  A 

หมายเหตุ  1. ขอบเขตบน u และ ขอบเขตล่าง  ของ A มีได้หลายตัว 

    2. ขอบเขตบน u และ ขอบเขตล่าง  ของ A อาจเป็นสมาชิกของ A หรือไม่กไ็ด้ 

ตวัอย่าง A = (1, 4) มี 4, 5, 6 และจาํนวนจริงทุกค่าที่มากกว่า 4 เป็นขอบเขตบน  

   A = (1, 4) มี 1, 0, –1 และจาํนวนจริงทุกค่าที่น้อยกว่า 1 เป็นขอบเขตล่าง 

 10.3 u เป็น ขอบเขตบนค่านอ้ยสุด ของ A กต่็อเม่ือ (1) u เป็นขอบเขตบนของ A 

              และ   (2) ถ้า w เป็นขอบเขตบนของ A แล้ว u  w 

 10.4  เป็น ขอบเขตล่างค่ามากสุด ของ A กต่็อเม่ือ (1)  เป็นขอบเขตล่างของ A 

              และ   (2) ถ้า m เป็นขอบเขตล่างของ A แล้ว m   

ตวัอย่าง A = (–4, 3] มี 3 เป็นขอบเขตบนค่าน้อยสดุ และมี –4 เป็นขอบเขตล่างค่ามากสดุ 

11. สมบัติของจาํนวนเตม็ 

 ขอ้ตกลง m หาร n ลงตัว แทนด้วย m  n 

 1. ถ้า a  b และ a  c แล้ว a  (b + c) 

 2. m หาร n ลงตัว กต่็อเม่ือ มีจาํนวนเตม็ k ที่ทาํให้ n = mk 

 3. ถ้า a  b และ b  c แล้ว a  c 
 4. ถ้า a, b เป็นจาํนวนเตม็บวก และ a  b แล้ว a  b 

 5. กาํหนดให้ p เป็นจาํนวนเตม็โดยที่ p  0 และp  1 

  p เป็นจาํนวนเฉพาะ กต่็อเม่ือ มี 1, –1, p, –p เทา่น้ันที่หาร p ลงตัว 

  ตวัอย่าง จาํนวนเฉพาะเช่น 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, ... 

 6. ขั้นตอนการหาร 

  m, n เป็นจาํนวนเตม็ n  0 จะมี q และ r ชุดเดียวที่ทาํให้ m = nq + r โดย 0  r   n  
  q เรียกว่า ผลหาร, r เรียกว่า เศษเหลือ 

  ตวัอย่าง    10 = (4)(2) + 2 

      –12 = (–4)(4) + 3 

 7. กาํหนด 2a  + 2b   0  

  d เป็น ตวัหารร่วมมาก(ห.ร.ม.) ของ a, b กต่็อเม่ือ 

    (1) d  a และ d  b 

  และ (2) ถ้า c  a และ c  b แล้ว c  d 

  ขอ้ตกลง เราใช้สญัลักษณ ์(a, b) แทน ห.ร.ม. ของ a และ b 
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  กาํหนด 2a  + 2b   0  

  c เป็น ตวัคูณร่วมนอ้ย (ค.ร.น) ของ a, b กต่็อเม่ือ 

    (1) a  c และ b  c 
  และ (2) ถ้า a  x และ b  x แล้ว c  x 

  ขอ้ตกลง เราใช้สญัลักษณ ์[a, b] แทน ค.ร.น. ของ a และ b 

 ตวัอย่าง ห.ร.ม. (10, 12) = 2      ห.ร.ม. (100, 120) = 20 

    ค.ร.น. (10, 12) = 60     ค.ร.น. (100, 120) = 600 

 หมายเหตุ  (ค.ร.น. (a, b))(ห.ร.ม. (a, b)) = [a, b](a, b)= ab 

 การหา ห.ร.ม. (a, b) โดยการแยกตัวประกอบ 

 ตวัอย่าง การหา ห.ร.ม. (100, 120) 

 เพราะว่า   100 = (2)(2)(5)(5) 

 และ    120 = (2)(2)(2)(3)(5) 

 เพราะฉะน้ันเลือกเฉพาะตัวที่ซํา้มา ห.ร.ม.(100, 120) = (2)(2)(5) = 20 

 8. ขั้นตอนวิธยุีคลิดในการหา ห.ร.ม. ของ m และ n (เม่ือกาํหนดให้ m  n) 

  ถ้า  m = nq + r      ; 0  r   n  
     n = r 1q  + 1r      ; 0  1r   r 

     r  = 1r 2q  + 2r      ; 0  2r   1r  

    1r  = 2r 3q  + 3r      ; 0  3r   2r  

     : 

   2kr    = 1kr  kq  + kr     ; 0  kr   1kr   

   1kr    = kr 1kq   

  แล้ว ห.ร.ม. ของ m และ n มีค่าเทา่กบั kr  

 ตวัอย่าง  120 = (1)(100) + 20 

     100 = (20)(5) 

 เพราะฉะน้ัน ห.ร.ม. (120, 100) = 20 

 9. ถ้า ห.ร.ม. (m, n) = 1 แล้ว m, n เป็นจาํนวนเฉพาะสมัพัทธ ์

 10. ถ้า d = ห.ร.ม. (m, n) แล้วต้องมี x, y ที่ d = xm + yn 

  ตวัอย่าง ห.ร.ม. (120, 100) = 20 จะได้ว่า 20 = (120)(1) + (–1)(100) 

 11. ถ้า d = ห.ร.ม.(m, n) และ m = ad, n = bd แล้ว ห.ร.ม. (a, b) = 1 

 12. ห.ร.ม.(m, n)   ค.ร.น.(m, n)    ทุกค่าจาํนวนเตม็บวก m และ n 

 13. ห.ร.ม.(m, n)   min{m, n}    ทุกค่าจาํนวนเตม็บวก m และ n 

 14. max{m, n}   ค.ร.น.(m, n)    ทุกค่าจาํนวนเตม็บวก m และ n 
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2.2 เทคนคิการตดัตวัเลือก 

1. เทคนิคแรกคือ เซตคาํตอบคือตัวเลือกใด ให้นาํคาํตอบในตัวเลือกมาแทนค่าในโจทย์ 

ตวัอย่าง เซตคาํตอบของอสมการ –2x – 9   x + 3  คือข้อใด 

  1. [–6, –3]         2. [–6, –4] 

  3. [–6, )         4. [–4, ) 

การตดัตวัเลือก แทนค่า x = 1 ในโจทย์จะได้ว่า –2(1) – 9   –1 + 3  
เพราะว่า x = 1 ได้ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 2. 

แทนค่า x = –6 ในโจทย์ –2(–6) – 9 = 3  3 =  –6 + 3  
เพราะว่า x = –6 ได้ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

วิธีจริง  –2x – 9   x + 3  
กรณี 1  x  –3  –2x – 9   x + 3  
       –2x – 9  –(x + 3) 

           –6  x 

เพราะว่า x  –3 และ –6  x เพราะฉะน้ัน –6  x  –3 

กรณี 2  x  –3  –2x – 9   x + 3  
       –2x – 9  x + 3 

         –3x  12 

          x  –4 

เพราะว่า x  –3 และ x  –4เพราะฉะน้ัน x  –3 

เพราะฉะน้ันจากทั้ง 2 กรณ ีเซตคาํตอบของอสมการ –2x – 9   x + 3  คือ [–6, ) 

2. โจทย์และตัวเลือกเป็นสตูรใช้การแทนค่าบางค่าช่วยในการตัดตัวเลือกได้ 

ตวัอย่าง เซตของเศษที่เป็นไปได้ในการหาร 4a  + 4b  ด้วย 8 เม่ือ a, b เป็นจาํนวนเตม็คือข้อใด 

  1. {0, 1, 2}         2. {0, 1, 2, 3} 

  3. {0, 1, 4, 5}        4. {0, 1, 3, 7} 

การตดัตวัเลือก แทนค่า a, b บางค่าแล้วค่อยๆ ตัดตัวเลือก 

เลือก a = 1, b = 1  

เพราะว่า 4a  
+ 4b  = 2 เพราะฉะน้ัน 4a  + 4b  หารด้วย 8 เหลือเศษ 2 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. และ 4. 

วิธีจริง  พิจารณารูปแบบของจาํนวนเตม็ยกกาํลัง 4 ทั้งกรณจีาํนวนเตม็คู่และจาํนวนเตม็ค่ี 

เพราะว่า 4)n2(  = 16 4n  และ 4)1n2(   = 16 4n  + 24 3n  + 32 2n  + 8n + 1 

เพราะฉะน้ันทุกจาํนวนเตม็ x จะได้ว่า 8 หาร 4x  เหลือเศษ 0 หรือ 1 

เพราะฉะน้ัน 8 หาร 4a  + 4b  หรือเศษ 0, 1 หรือ 2 เทา่น้ัน 
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3. เลือกตัวเลขที่เหมาะสมในโจทย์หรือตัวเลือกแทนค่าในสมการของโจทย์หรือตัวเลือกเพ่ือช่วยตัดตัวเลือก 

ตวัอย่าง {–1}  [1, ) เป็นเซตคาํตอบของอสมการในข้อใด 

  1. 2x  – 2x + 2  0      2. 3x  + 2x   0 

  3. )x1()1x( 2    0          4. 2 – x    x – 2  + 2  
การตดัตวัเลือก จากเงื่อนไขตัวเลือก 1. 2x  – 2x + 2  0  พบว่า x = 0 ได้ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. 

จากเงื่อนไขตัวเลือก 2. 3x  + 2x   0        พบว่า x = 0 ได้ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

จากเงื่อนไขตัวเลือก 4. 2 – x    x – 2  + 2     พบว่า x = 0 ได้ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

วิธีจริง  การทาํข้อสอบจริงนักเรียนอาจโชคไม่ดี เพราะว่าต้องเสยีเวลากบัตัวเลือก 1. และ 2.  

การหาเซตคาํตอบของตัวเลือก 3. ทาํได้ดังน้ี      (x + 1) 2 (1 – x)  0 

เม่ือ x  –1, (x + 1) 2   0 ;              1 – x  0 

                    1  x 

เพราะฉะน้ัน {x  )x1()1x( 2    0} = {–1}  [1, ) 

4. นาํค่าที่โจทย์กาํหนดไปแทนค่าในตัวเลือก 

ตวัอย่าง กาํหนด  x + 4   5 และ  y – 5   4 ข้อความใดต่อไปน้ีไม่ถูกต้อง 

  1. 0   x + y   10      2. 0   x – y   18 

  3. 0   x – 2y    90      4.  
2

2

y

x    1 

การตดัตวัเลือก  เลือก x = –8 จะได้ว่า  –8 + 4  = 4  5 จริง  

แทนค่า x = –8 ในทุกตัวเลือกจะได้ค่าตัวเลือกในเทอมของ y ดังน้ี 

  1. 0   –8 + y   10      2. 0   –8 – y   18 

  3. 0   –8 – 2y    90     4. 
2y

64   1 

เม่ือ y = 2 จะได้  2 – 5   4 จริง แต่ 
2y

64   1 เป็นเทจ็ เพราะฉะน้ัน x = –8 และ y = 2 ทาํให้เงื่อนไข

ของโจทย์เป็นจริงแต่ตัวเลือก 4. เป็นเทจ็ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1., 2. และ 3. 

วิธีจริง   x + 4   5 และ  y – 5   4 

   –5  x + 4  5 และ –4  y – 5  4 

   –9  x  1 และ 1  y  9 

เพราะฉะน้ัน –8  x + y  10 เพราะฉะน้ันตัวเลือก 1. 0   x + y   10 ถูกต้อง 

เพราะว่า –9  x  1 และ –9  –y  –1 เพราะฉะน้ัน –18  x – y  0 

เพราะฉะน้ันตัวเลือก 2. 0   x – y   18 ถูกต้อง 

เพราะว่า –9  x  1 และ –81  – 2y   –1 เพราะฉะน้ัน –90  x – 2y   0 

เพราะฉะน้ันตัวเลือก 3. 0   x – 2y    90 ถูกต้อง 
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2.3 การทําโจทยข์อ้สอบ วิธีจริง VS. วิธีตดัตวัเลือก 

ตวัอย่างที ่2.1 อนิเวอร์สการบวกและอนิเวอร์สการคูณของ p – 
q
1  ตามลาํดับคือข้อใดต่อไปน้ี 

  1. 
q
pq1

 ; 
pq1
q




       2. p + 
q
1  ; 

p
1  – q 

  3. 
q

1pq 
 ; 

1pq
q


       4. 
q
pq1

 ; 
pq1

q


 

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก  ข้อสอบแบบน้ีอยู่ในรูปแบบโจทย์เป็นสตูรและตัวเลือกเป็นสตูร 

เพราะฉะน้ันใช้การแทนค่าดีกว่า เลือกแทนค่า p = 3, q = 1 จะได้ p – 
q
1  = 3 – 

1
1  = 2  

เพราะว่า 2 มีอนิเวอร์สการบวกเป็น –2 และอนิเวอร์สการคูณเป็น 
2
1  

เพราะฉะน้ัน แทนค่า p = 3 และ q = 1 ในตัวเลือกแต่ละตัวจะได้ว่า 

 1. 
q
pq1

 = 
)1(

)1)(3(1
 = –2 และ 

pq1
q




 = 
)1)(3(1

)1(



 = 
2
1  

หมายเหตุ ขณะน้ียังไม่ถอืว่าตัวเลือก 1. เป็นคาํตอบ เพราะว่าอาจจะเป็นจริงเม่ือ p = 3 และ q = 1 เทา่น้ัน 

 2.  p + 
q
1  = 3 + 

1
1  = 4  –2 เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

 3. 
q

1pq 
 = 

1
1)1)(3( 

 = 2  –2 เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

 4. 
q
pq1

 = 
1

)1)(3(1
 = –2 และ 

pq1
q


 = 
)1)(3(1

1


 = 
2
1   

2
1  เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

วิธีจริง  อนิเวอร์สการบวกของ p – 
q
1  คือ –(p – 

q
1 ) = 

q
1  – p = 

q
pq1

 

   อนิเวอร์สการคูณของ p – 
q
1  คือ 1)

q
1p(   = 1)

q
1pq

( 
 = 

1pq
q


= 
pq1
q




 

เพราะฉะน้ันตัวเลือก 1. ถูกต้อง 

หมายเหตุ วิธจีริงยุ่งยากเพราะว่าเม่ือได้อนิเวอร์สการบวกและการคูณแล้วต้องจัดรูปให้ตรงกบัตัวเลือกอกี 

ตวัอย่างที ่2.2 เซตคาํตอบของอสมการ 4x  + 3x  – 6 2x   0 เทา่กบัเซตในตัวเลือกใด 

  1. {x  –3  x  2}       2. {x  –3  x  2 และ x  0} 

  3. {x  x  –3 หรือ x  2}     4. {x  –3  x  2 และ x  0} 

ตอบ 2. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก คาํถามแบบน้ีใช้วิธเีลือกค่า x ที่คิดเลขได้ง่ายๆ และจาํแนกตัวเลือกได้กจ็ะทาํให้

ตัดตัวเลือกได้เรว็ขึ้น เช่นจากโจทย์ x = 0 ไม่ได้ แต่ 0 อยู่ในเซตของตัวเลือก 1. เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. 

เพราะว่า x = 1 จะได้ 1 + 1 – 6 = –4  0 เพราะฉะน้ัน 1 ต้องอยู่ในเซตคาํตอบ 

เพราะว่า x = 1 ไม่อยู่ในตัวเลือก 3. เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

เลือกตัวเลขที่จาํแนกตัวเลือกได้ เช่นดูจากตัวเลือก 2. และ 4. จะเหน็ว่า x = 2 จาํแนกตัวเลือกได้ 

เพราะว่า 42  + 32  – 6( 22 ) = 16 + 8 – 24 = 0  0 
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เพราะฉะน้ัน 2 ต้องไม่อยู่ในเซตคาํตอบ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

วิธีจริง         4x  + 3x  – 6 2x   0 

         2x ( 2x  + x – 6)  0 

       2x (x + 3)(x – 2)  0 

เพราะฉะน้ัน 2x   0  

เพราะฉะน้ัน       (x + 3)(x – 2)  0 

            –3  x  2 

เพราะฉะน้ันเซตคาํตอบคือ {x  –3  x  2 และ x  0} 

ตวัอย่างที ่2.3 อสมการ –14  x – 1  –2 สามารถเขยีนในรูปค่าสมับูรณไ์ด้ตรงกบัข้อใดต่อไปน้ี 

  1.  x + 7   6        2.  x + 7   6 

  3.  x – 7   6        4.  x – 7   6 

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก ใช้วิธแีทนค่า x บางค่าที่เป็นจริงตามเงื่อนไขของโจทย์ เช่น x = –2  

จะได้ –14  –2 – 1 = –3  –2 เพราะฉะน้ันเงื่อนไขของโจทย์ x = –2 ได้  

แทนค่า x = –2 ในตัวเลือก 

  1.  –2 + 7  = 5  6  เพราะฉะน้ัน x = –2 ได้ 

  2.  –2 + 7  = 5  6  เพราะฉะน้ัน x = –2 ไม่ได้ 

  3.  –2 – 7  = 9 </ 6  เพราะฉะน้ัน x = –2 ไม่ได้ 

  4.  –2 – 7  = 9  6  เพราะฉะน้ัน x = –2 ได้ 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. และ 3. 

ต่อไปลองแทนค่าแบบย้อนกลับดูบ้างเช่นจากตัวเลือก 4. พบว่า x = 20 ทาํให้  20 – 7  = 13  6 

แสดงว่า x = 20 เป็นสมาชิกของเซตในตัวเลือก 4. แต่ 20 – 1 = 19 </ –2  

เพราะฉะน้ันในอสมการของโจทย์ x = 20 ไม่ได้ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

หมายเหตุ คาํถามของโจทย์ข้อน้ีความหมายที่แท้จริงคือเซตคาํตอบของอสมการ –14  x – 1  –2 ตรงกบั

ตัวเลือกใด เพราะว่า   –14  x – 1  –2 

        –13  x  –1 

        x  (–13, –1) 

จากตัวเลือก 1.     x + 7   6 

        –6  x + 7  6 

        –13  x  –1 

        x  (–13, –1)  

เพราะฉะน้ันการจาํแนกคาํถามจะทาํให้ได้คาํตอบเรว็ขึ้น 
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วิธีจริง  เพราะว่าตัวเลือกเป็นสิ่งที่แนะนาํหรือช้ีนาํการคาํนวณ เพราะฉะน้ันเราจึงจัดพจน์ของ x – 1 เป็น  

x + 7 หรือ x – 7 เทา่น้ัน จากอสมการ         –14  x – 1  –2 

เพราะฉะน้ัน           –14 + 8  x – 1 + 8  –2 + 8 

                      –6  x + 7  6 

เพราะฉะน้ัน  x + 7   6 ตรงกบัตัวเลือก 1. 

ตวัอย่างที ่2.4 เซตคาํตอบของอสมการ   12 – x  – 4   2 เทา่กบัเซตในตัวเลือกใด 

  1. (6, 10)         2. (14, 18) 

  3. [5, 8]  (15, 18)      4. (6, 10)  (14, 18) 

ตอบ 4. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก สาํหรับข้อสอบที่ถามแบบน้ีจะใช้วิธทีาํโดยการนาํค่าในตัวเลือกมาแทนในโจทย์

หรือนาํค่า x ที่สอดคล้องกบัโจทย์ไปตัดตัวเลือกได้  

ตัวอย่างเช่น x = 7  (6, 10) ทาํให้   12 – 7  – 4  =   5  – 4  = 1  2 

แสดงว่า x = 7 ต้องอยู่ในเซตคาํตอบ เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. 

หมายเหตุ ถ้าเราคิดถงึค่า x ที่จาํแนกตัวเลือกได้ด้วยกจ็ะให้ได้คาํตอบเรว็ขึ้น  

เช่น x = 9 จะได้ว่า   12 – 9  – 4  =   3  – 4  = 1  2 แสดงว่า 9 ต้องอยู่ในเซตคาํตอบ  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. และ 3.  

ต่อไปต้องเลือกให้ดีๆ เช่น 15  (6, 10) แต่ 15  (6, 10)  (14, 18) 

เพราะฉะน้ันลองแทนค่า x = 15 ในโจทย์ดีกว่า   12 – 15  – 4  =   –3  – 4  = 1  2 

แสดงว่าเซตคาํตอบต้องมี x = 15 เป็นสมาชิก  

เพราะว่า 15 ไม่เป็นสมาชิกของตัวเลือก 1. เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. 

วิธีจริง    12 – x  – 4   2 

    –2   12 – x  – 4  2 

    2   12 – x   6 

กรณีที ่1. x  12  จะได้ว่า  12 – x  = 12 – x 

เพราะฉะน้ัน       2   12 – x   6 

       2  12 – x  6 

       –10  –x  –6 

        6  x  10 

เพราะฉะน้ัน x  (–, 12)  (6, 10) = (6, 10) 

กรณีที ่2. x  12  จะได้ว่า  12 – x  = –(12 – x) 

เพราะฉะน้ัน     2   12 –x   6 

        2  –(12 – x)  6 
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        2  –12 + x  6 

        14  x  18 

เพราะฉะน้ัน x  [12, )  (14, 18) = (14, 18) 

เพราะฉะน้ันจากทั้ง 2 กรณจีะได้เซตคาํตอบของอสมการ   12 – x  – 4   2 คือ (6, 10)  (14, 18) 

ตวัอย่างที ่2.5 เซตคาํตอบของสมการ  10 + 3x – 2x   = 2x  – 3x – 10 เทา่กบัเซตในตัวเลือกใด 

  1. (–, –2]  [5, )      2. (–2, 5) 

  3. [–2, 5]         4. (–, –2)  (5, ) 

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก  นาํค่าที่จาํแนกตัวเลือกได้เช่น x = 5 แทนค่าในสมการของโจทย์จะได้ 

 10 + 3(5) – 25   =  10 + 15 – 25  = 0 และ 25  – 3(5) – 10 = 25 – 15 – 10 = 0 

เพราะฉะน้ัน x = 5 ต้องอยู่ในเซตคาํตอบ แต่ตัวเลือก 2. และ ตัวเลือก 4. ไม่มี 5 เป็นสมาชิก  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. และ 4. ต่อไปเลือกตัวเลขที่จาํแนกตัวเลือก 1. และ 3. ได้เช่น x = 0  

แทนค่า x = 0 ในสมการ       10 + 3x 2x   = 2x  – 3x – 10 

เพราะว่า         10 + 3(0) – 2)0(   = 10 

แต่          2)0(  – 3(0) – 10 = –10 

เพราะฉะน้ัน x = 0 ไม่ได้ เพราะว่าตัวเลือก 3. มี 0 เป็นสมาชิก เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

วิธีจริง  จากเหตุผลของค่าสมับูรณจ์ะได้ว่า  y  = –y กต่็อเม่ือ y  0 

ให้ y = 10 + 3x – 2x  เพราะฉะน้ัน –y = 2x  – 3x – 10 

เพราะว่า  10 + 3x 2x   = 2x  – 3x – 10 = –(10 + 3x – 2x ) เพราะฉะน้ัน  y  = –y  

เพราะฉะน้ัน         y  0 

เพราะฉะน้ัน   10 + 3x – 2x   0 

     2x  – 3x – 10  0 

    (x – 5)(x + 2)  0 

     x  (–, –2]  [5, ) 

เพราะฉะน้ันเซตคาํตอบของอสมการ  10 + 3x – 2x   = 2x  – 3x – 10  คือ (–, –2]  [5, ) 

ตวัอย่างที ่2.6 ถ้า  x – 7   8 และ  y – 7   5 แล้วตัวเลือกใดต่อไปน้ีเป็นจริง 

  1.  x – y   3        2.  x – y   13 

  3.  x – y   13       4.  x – y   3 

ตอบ 3. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก เลือกตัวเลขที่ให้คิดเลขได้ง่ายๆ เช่น ลองแทนค่า x = 7 และ y = 7 ทาํให้ 

 x – 7  =  7 – 7  = 0  8 และ  y – 7  =  7 – 7  = 0  5 

เพราะฉะน้ัน  x – y  =  7 – 7  = 0 ได้ แต่จากตัวเลือก 1.  x – y  =  7 – 7  = 0 ไม่มากกว่า 3 
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และตัวเลือก 2.  x – y  =  7 – 7  = 0 ไม่มากกว่า 13  

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 1. และ 2. 

ต่อไปใช้เหตุผลทางด้านตรรกศาสตร์พบว่า ถ้า  x – y   3 แล้ว  x – y   13 

เพราะฉะน้ันเลือกตัวเลือก 3. ดีกว่า  

แต่ถ้ายังไม่ม่ันใจลองเลือก x = 1, y = 6 จะได้ว่า  1 – 7  = 6  8 และ  6 – 7  = 1  5 

เพราะว่า  x – y  =  1 – 6  = 5 ไม่น้อยกว่า 3 เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 4. 

หมายเหตุ ถ้านักเรียนโชคดีเลือก x = 1, y = 6 ตั้งแต่แรกกจ็ะตัดตัวเลือก 1., 2. และ 4. ทิ้งได้ 

วิธีจริง    x – 7   8    และ     y – 7   5 

    –8  x – 7  8    และ    –5  y – 7  5 

    –1  x  15     และ     2  y  12 

    –1  x  15     และ    –12  –y  –2 

เพราะฉะน้ัน    (–1) + (–12)  x – y  (15) + (–2) 

           –13  x – y  13 

เพราะฉะน้ัน          x – y   13 

ตวัอย่างที ่2.7 เซตคาํตอบของอสมการ  x – 1   x – 2    x + 2  เทา่กบัเซตในตัวเลือกใด 

  1. (–, 0]  [4, )      2. (0, 4) 

  3. [–4, 5)         4. (0, )  (–5, –4) 

ตอบ 1. 

แนวคิด การตดัตวัเลือก จากโจทย์ x = 0 ทาํให้  0 – 1   0 – 2  = 2   0 + 2   
เพราะฉะน้ัน x = 0 ได้ แต่เม่ือดูจากตัวเลือก 2. และ 4. จะเหน็ว่า 

ตัวเลือก 2. 0  (0, 4) และ ตัวเลือก 4. 0  (0, )  (–5, –4) 

เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 2. และ 4.  

ต่อไปเลือก x = 1 เพ่ือจะจาํแนกตัวเลือก 1. และ 3. ได้ 

เพราะว่า  1 – 1   1 – 2  = 0  3 =  1 + 2   
เพราะฉะน้ันเงื่อนไขของโจทย์ x = 1 ไม่ได้ 

เพราะฉะน้ัน x = 1 ต้องไม่อยู่ในเซตคาํตอบ เพราะว่า 1  [–4, 5) เพราะฉะน้ันตัดตัวเลือก 3. 

วิธีจริง  โดยการแจกแจงกรณตีามค่าของ x  

กรณีที ่1. –   x  –2 จากอสมการ        x – 1   x – 2    x + 2   
             (–(x – 1))(–(x – 2))  –(x + 2) 

                (x – 1)(x – 2)  –x – 2 

                2x  – 3x + 2  –x – 2 

                2x  – 2x + 4  0 
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