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ค�ำน�ำ

โอลิมปิกวิชาการเป็นโครงการท่ีพฒันาและเพ่ิมทกัษะทางวิชาการใหก้ับนกัเรียน ก่อใหเ้กิด 

การแข่งขนัดา้นวิชาการของนกัเรียนทั่วประเทศ โครงการนีมี้การแข่งขนัในสาขาวิชาคณิตศาสตร ์
วิทยาศาสตร ์และคอมพิวเตอร์

การท่ีจะเขา้รว่มแข่งขนัดงักลา่วได ้ นกัเรียนตอ้งมีพืน้ฐานท่ีดี ฝึกท�ำโจทยท่ี์หลากหลาย เพ่ือ

พฒันาตวัเอง เตรยีมความพรอ้มเม่ือสอบผา่น จะไดก้า้วเขา้สูค่า่ยโอลมิปิกวิชาการของมลูนิธิ สอวน. 

คา่ย สอวน. นัน้เป็นสิ่งท่ีดีตอ่นกัเรยีน ท่ีรกัในวิชาคณิตศาสตร ์ ถึงแมว้า่นกัเรยีนจะไมไ่ดเ้ป็น 

ผูแ้ทนประเทศในการรว่มแขง่ขนัโอลมิปิกวิชาการ แตก่ารไดผ้า่นคา่ย สอวน. ก็ชว่ยเตรยีมความพรอ้ม

และเป็นใบเบิกทางท่ีดีในการเขา้เรยีนตอ่ในมหาวิทยาลยัชัน้น�ำของประเทศ จะเห็นไดจ้ากโครงการ

รบัเขา้ศกึษาตอ่ในระดบัปรญิญาตรขีองมหาวิทยาลยั จะมีทัง้โครงการท่ีรบันกัเรยีนท่ีผา่นคา่ย สอวน. 
โดยเฉพาะ และน�ำไปเป็นผลงานในแฟม้สะสมผลงาน ก็ถือวา่ชว่ยใหผ้ลงานดา้นวิชาการของนกัเรยีน

โดดเดน่อยา่งมาก

ผูเ้ขียนจึงไดร้วบรวมแนวขอ้สอบตามขอ้สอบจรงิท่ีใชใ้นการคดัเลือกเขา้ค่ายโอลิมปิกวิชาการ 
วิชาคณิตศาสตรไ์ว ้ผูเ้ขียนหวงัวา่นกัเรยีนท่ีสนใจจะน�ำหนงัสอืเลม่นีไ้ปฝึกฝนและใหเ้ป็นสว่นหนึง่ของ

ความส�ำเรจ็ในการเรยีนวิชาคณิตศาสตรต์อ่ไป

� ณฐัพล บณัฑิตเสน
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เส้นทาง
สู่โอลิมปิกวิชาการ

ข้อดีของการเป็นเด็กค่าย สอวน.

•  ไดป้ระสบการณท่ี์มากกวา่ในโรงเรยีนปกติ

•  ไดเ้รยีนเกินจากหลกัสตูรกบัอาจารยร์ะดบัมหาวิทยาลยั

•  ไดเ้ป็นตวัแทนระดบัประเทศ

•  ไดร้บัประกาศนียบตัรส�ำหรบัเขา้มหาวิทยาลยั

•  ไดท้นุการศกึษา

•  ไดมิ้ตรภาพ ไดแ้ลกเปลี่ยนความรูก้บัเพ่ือนในคา่ย

•  ไดค้วามภมิูใจในตนเอง 
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แนวข้อสอบคณิตศาสตร์

ตะลุยโจทย์ สอวน. คณิตศาสตร์ (พิชิตเหรียญทองโอลิมปิก)6

	 1.	 ก�ำหนดให ้a เป็นจ�ำนวนจรงิบวก และ a + a–1 = 3 3  จงหาคา่ของ (a3 – a–3)2

	 2.	 จงหาจ�ำนวนเตม็บวก i ท่ีนอ้ยท่ีสดุ ท่ีท �ำใหมี้จ�ำนวนเตม็บวก j ท่ีสอดคลอ้งกบัสมการ 	  

1,000 = i + (i + 1) + (i + 2) + ... + (i + j)
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 	 3.	 จ�ำนวนเตม็บวก X ในเลขฐานสบิจ�ำนวนหนึง่ ประกอบดว้ยเลขหกหลกัเขียนแทนไดเ้ป็น 

a5a4a3a2a1a0 ถา้ a5 = 9 และ a4a3a2a1a0 = 
1

25
 X แลว้ a5 + a4 + a3 + a2 + a1 + a0 เทา่กบัเทา่ไร

	 4.	 จงหาจ�ำนวนเตม็ท่ีมากท่ีสดุ ท่ีนอ้ยกวา่หรอืเทา่กบั A เม่ือ A = 
1097

1094 + 5
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	 5.	 จงหาจ�ำนวนเตม็บวก P ท่ีนอ้ยท่ีสดุ ท่ีท �ำให ้3
1
9 · 39

3

 · 3
5
9 · ... · 3

2P – 1
9  มีคา่มากกวา่ 6,000

	 6.	 ให ้ U = {|x – 3| + |x + 5| + |x – 7| | 0  x  10} ถา้ U = [m, n] แลว้ m + n มีคา่เทา่ไร
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	 7.	 ก�ำหนดให ้a เป็นจ�ำนวนจรงิบวก และ a + 
1
a

 = n จงหาคา่ n ท่ีท �ำให ้ a3 + 
1
a3  

2 

 = 12,100

	 8.	 จงหา ค.ร.น. ท่ีมากท่ีสดุ ท่ีจะเป็นไปไดข้อง m และ n เม่ือ m และ n เป็นจ�ำนวนเตม็บวก 	  

และ m + n = 900
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	 9.	 ให ้A = {1, 2, 3, ..., 100} จงหาผลรวมของสมาชิกของ A ท่ีมี ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนัน้และ 21 เป็น 1 

	 10.	 จงหาคา่ x เม่ือ x = 312 – 39 · 52 + 35 · 54 – 563
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	 11.	 จงหาคา่ของ 12 + 140 + 12 – 140

	 12.	 จงหา pq ในรูปตวัแปร a, b เม่ือ p = 100...07 และ q = 100...04
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	 13.	 จงหาผลบวกของก�ำลงัสองของรากท่ีเป็นจ�ำนวนจรงิทกุรากของสมการ x108 – 2736 = 0

	 14.	 จงหาคา่ของ  x2 – x + 
1
4

 + x2 – 8x + 16  เม่ือ x ∈ (1, 4)
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	 15.	 เม่ือ 
x – 3

x2 + 20
 ไมเ่ป็นเศษสว่นอยา่งต�่ำ โดยมี x  เป็นจ�ำนวนเตม็บวก แลว้ x ท่ีนอ้ยท่ีสดุมีคา่เทา่ใด

	 16.	 ให ้ n เป็นจ�ำนวนเตม็บวก ก�ำหนด P(n) เป็นผลคณูของตวัประกอบท่ีเป็นบวกทัง้หมดของ n เชน่ 

P(2) = 1 × 2, P(9) = 1 × 3 × 9 = 27 เป็นตน้	  

จงหาจ�ำนวนเตม็บวก n ท่ีนอ้ยท่ีสดุ ท่ีสอดคลอ้งกบั P(n) = n10



ตะลุยโจทย์ สอวน. คณิตศาสตร์ (พิชิตเหรียญทองโอลิมปิก)14

	 17.	 ให ้a เป็นจ�ำนวนเตม็บวก ถา้ f(a) แทนผลบวกของเลขโดดทกุจ�ำนวนท่ีเขียนแทน a	  

จงหาผลรวมของจ�ำนวนเตม็บวก a ทกุจ�ำนวนท่ีสอดคลอ้งกบั a – f(a) = 567

	 18.	 ก�ำหนดให ้A เป็นจ�ำนวนเตม็บวก ตัง้แต ่2,000 ถงึ 8,888 จะมี A ก่ีจ �ำนวน ท่ีผลตา่งระหวา่ง	  

หลกัหนว่ยกบัหลกัพนัเทา่กบั 2
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	 19.	 ให ้N = (102 + 1)(104 + 1)(108 + 1) ... (1064 + 1) จงหา sum(N)	  

บทนิยาม	ส �ำหรบัจ�ำนวนเตม็บวก n ก�ำหนดให ้sum(n) แทนผลบวกของเลขโดดทกุจ�ำนวนท่ีเขียน

แทน n ในระบบเลขฐาน 10 เชน่ sum(112) = 1 + 1 + 2 = 4 เป็นตน้

	 20.	 ให ้n เป็นจ�ำนวนจรงิบวกท่ีเป็นค�ำตอบของสมการ 1 + 
1

1 + 
1

1 + 
1
x

 = x	  

 

จงหาจ�ำนวนเตม็ท่ีมากท่ีสดุ ท่ีมีคา่นอ้ยกวา่หรอืเทา่กบั n 
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	 21.	 ก�ำหนดให ้p เป็นจ�ำนวนเตม็ลบท่ีนอ้ยกวา่ –350 จงหา p ท่ีมากท่ีสดุท่ีสอดคลอ้งกบั 

	 ก.  p เป็นผลบวกของจ�ำนวนเตม็ลบท่ีติดกนั 3 จ�ำนวน 

	 ข.  p เป็นผลบวกของจ�ำนวนเตม็ลบท่ีติดกนั 4 จ�ำนวน�  

	 ค.  p เป็นผลบวกของจ�ำนวนเตม็ลบท่ีติดกนั 5 จ�ำนวน

	 22.	 ก�ำหนดให ้A และ B เป็นจ�ำนวนเตม็บวกท่ีสอดคลอ้งเง่ือนไขตอ่ไปนี ้

	 ก.  A > B 

	 ข.  ค.ร.น. ของ A, B เทา่กบั 500 

จงหา (A, B) มีทัง้หมดก่ีคูอ่นัดบั
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	 23.	 จงหาจ�ำนวนนบัท่ีนอ้ยท่ีสดุท่ีไมเ่กิน 100,000 โดยท่ีจ�ำนวนตัง้แต ่2 ถงึ 13 หารลงตวั 

แตจ่ะมีสองจ�ำนวนตอ่เน่ืองกนัท่ีหารจ�ำนวนนัน้ไมล่งตวั

	 24.	 ก�ำหนดให ้
1

3 – 33
 = 

1
2

 (3
a1 + 3

a2 + 3
a3 + ... + 3

an)

จงหาคา่ของ n2 + 2(a1 + a2 + a3 + ... + an)
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	 25.	 จากอสมการ  200 < 
1

1 + 2
  + 

1

2 + 3
  + 

1

3 + 4
 + ... +  

1

x + x + 1
  400 

จะได ้x ∈ (a, b] แลว้  a + b มีคา่เทา่ใด

	 26.	 เลขสามหลกัจ�ำนวนหนึง่ประกอบขึน้จากเลขโดดท่ีไมมี่เลขศนูย ์จะมีก่ีจ�ำนวนท่ีเลขโดดในหลกัสบิ

มากกวา่เลขโดดในหลกัหนว่ย และเลขโดดในหลกัรอ้ยมีคา่มากกวา่เลขโดดในหลกัสบิ
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	 27.	
2564

∑
i = 1

i! – 
1281

∑
i = 1

 (2i + 1)!
2i

 = A แลว้ A มีคา่เทา่ใด

	 28.	 ก�ำหนดให ้a เป็นจ�ำนวนเตม็บวก ท่ีท �ำให ้a2 + 2021 เป็นก�ำลงัสองสมับรูณ ์

แลว้ a เป็นจ�ำนวนใดไดบ้า้ง
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คณูดว้ยสงัยคุ

	 29.	 จ�ำนวนเตม็สามจ�ำนวนมีผลคณูของ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. เทา่กบั 1764 แลว้สามจ�ำนวนนัน้รวมกนั 

จะมีคา่มากท่ีสดุไดเ้ทา่ใด

	 30.	 การหา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนเตม็ x และ y ดว้ยขัน้ตอนของยคูลดิ จะท�ำขัน้ตอนการหารในลกัษณะ 

ดงัตอ่ไปนี ้

	 x	= yq1  + r1 

	 y	= r1q2 + r2 

	 r1	= r2q3 + r3 

	  
	rn – 3	= rn – 2qn – 1 + rn – 1 

	rn – 2	= rn – 1qn 

ถา้ 0 <  x     y   120 แลว้ n จะมีคา่มากท่ีสดุท่ีเป็นไปไดเ้ทา่กบัเทา่ใด
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	 31.	 จงหาคา่ของ  
i = 1
∑

2000
 

1
i

 
i

j = 1
∑ j

	 32.	  ก�ำหนดให ้p, q, r, s และ t เป็นจ�ำนวนเตม็ท่ีสอดคลอ้งกบั 

	 ก. p > q > r > s > t 

	 ข. (5 – p)(5 – q)(5 – r)(5 – s)(5 – t) = 175 

จงหา p + q + r + s + t



ตะลุยโจทย์ สอวน. คณิตศาสตร์ (พิชิตเหรียญทองโอลิมปิก)22

	 33.	 นิยาม ⌊x⌋ แทนจ�ำนวนเตม็ท่ีมากท่ีสดุท่ีนอ้ยกวา่หรอืเทา่กบั x เชน่ ⌊10.7⌋ = 10, ⌊–12.5⌋ = –13

จงหาคา่ของ  
1

2⌊ 1⌋ + 1
 + 

1

2⌊ 2⌋ + 1
 + 

1

2⌊ 3⌋ + 1
 + ... + 

1

2⌊ 50⌋ + 1
 

	 34.	 ก�ำหนดให ้O(x) เป็นผลบวกของเลขโดดท่ีเป็นจ�ำนวนค่ีทกุจ�ำนวนของ x

เชน่ O(34651) = 3 + 5 + 1 = 9 จงหา 
100

x = 1
∑ O(x)
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	 35.	 ก�ำหนดให ้
x
y

 = 1 – 
1
8

 – 
1

24
 – 

1
48

 – 
1

80
 – 

1
120

 – 
1

168
 และ ห.ร.ม. ของ x และ y มีคา่เทา่กบั 1 

จงหา x + y

	 36.	 จงหาเศษท่ีไดจ้ากการหาร A ดว้ย 100 เม่ือ A = 4(2437) – 2 · 335 + 917



ตะลุยโจทย์ สอวน. คณิตศาสตร์ (พิชิตเหรียญทองโอลิมปิก)24

	 37.	 จงหาจ�ำนวนเตม็บวก n ท่ีนอ้ยท่ีสดุท่ีสอดคลอ้งกบัสมบตัทิกุขอ้ ตอ่ไปนี ้

	 ก. 1000 < n < 9999 

	 ข. 1000 < 2n < 9999 

	 ค. d(n) ∪ d(2n) = {0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 9} 

ก�ำหนดให ้d(n) เป็นเซตของเลขโดดท่ีเขียนแทน n

เชน่ d(3463) = {3, 4, 6}, d(25835) = {2, 3, 5, 8}, d(11111) = {1}

	 38.	 ก�ำหนดให ้N เป็นจ�ำนวนเตม็บวกซึง่เขียนแทนดว้ยเลขโดดท่ีไมซ่ �ำ้กนัและไมมี่เลข 0 และผลรวมของ

เลขโดดทกุตวัท่ีเขียนแทน N เทา่กบั 10 แลว้ N เป็นไปไดท้ัง้หมดก่ีจ�ำนวน 
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	 39.	 จงหาจ�ำนวนเตม็บวกท่ีนอ้ยท่ีสดุท่ีท�ำใหอ้สมการ n + 1 – n < 10–2  เป็นจรงิ

	 40.	 จงหาจ�ำนวนเตม็บวกท่ีนอ้ยท่ีสดุท่ีสอดคลอ้งกบัเง่ือนไข ตอ่ไปนี ้

	 ก. เลขโดดท่ีมีคา่ประจ�ำหลกัมากท่ีสดุเป็น 1

	 ข. M(n) = 3n 

เม่ือ M(n) เป็นจ�ำนวนท่ีเกิดจากการยา้ยเลขโดดหลกัแรกไปเป็นหลกัหนว่ย 

เชน่ M(123) = 231, M(8527) = 5278



ตะลุยโจทย์ สอวน. คณิตศาสตร์ (พิชิตเหรียญทองโอลิมปิก)26

	 41.	 จงหาจ�ำนวนเตม็บวก a ท่ีนอ้ยท่ีสดุท่ีสอดคลอ้งกบั 

	 ก.  n(d(a)) = 6 

	 ข.  d(a) = d(2a) = d(3a) = d(4a) = d(5a) = d(6a) 

	 ค.  105   a   106 

ก�ำหนดให ้n(A) เป็นจ�ำนวนสมาชิกของเซต A และ d(a) เป็นเซตของเลขโดดท่ีเขียนแทน a

เชน่ d(3463) = {3, 4, 6}, d(25835) = {2, 3, 5, 8}, d(11111) = {1} เป็นตน้

	 42.	 ก�ำหนดให ้p และ q เป็นจ�ำนวนเตม็บวกท่ีไมมี่ตวัประกอบรว่มกนั  

ถา้ 
p
q

 = 
(25642021)2

(25642019)2 + (25642023)2 – 8
 แลว้ p + q เทา่กบัเทา่ไร
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	 43.	 จงหาทกุจ�ำนวน a = a1a2a3 ซึง่เป็นเลขสามหลกั ท่ีมีเลขโดดทัง้สามไมซ่ �ำ้กนั และเป็นไปตาม

เง่ือนไข 

	 ก.  n(d(a)) = n(d(2a)) = n(d(3a)) 

	 ข.  d(a) ∪ d(2a) ∪ d(3a) = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9} 

ก�ำหนดให ้n(A) เป็นจ�ำนวนสมาชิกของเซต A และ d(a) เป็นเซตของเลขโดดท่ีเขียนแทน a

เชน่ d(3463) = {3, 4, 6}, d(25835) = {2, 3, 5, 8}, d(11111) = {1}  เป็นตน้

	 44.	 ให ้Y = {ห.ร.ม. (5x + 6, 8x + 29) | x ∈ Z} จงหาวา่ผลบวกของสมาชิกทกุตวัใน Y เทา่กบัเทา่ไร  

เม่ือ Z เป็นจ�ำนวนเตม็



ตะลุยโจทย์ สอวน. คณิตศาสตร์ (พิชิตเหรียญทองโอลิมปิก)28

	 45.	 ให ้U = {1, 2, 3, ..., 100} ก�ำหนด X = {x1 + x2 | x1, x2 ∈ U และ |x2
1  – 2x2

2| = 1}	

ผลตา่งระหวา่งสมาชิกท่ีมีคา่มากท่ีสดุและนอ้ยท่ีสดุใน X เป็นเทา่ใด

	 46.	 จงหาคา่นอ้ยท่ีสดุของ P = {x2 – 5x + 7 |  x2 – x – 2    0}
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	 47.	 ให ้U = {x ∈ Z | 10    x    100} และ Y ∈ U 

เม่ือ	 P(Y) เป็นผลคณูของเลขโดดท่ีเขียนแทน Y

	 Q(Y) เป็นผลบวกของเลขโดดท่ีเขียนแทน Y

และ	 G(Y) = P(Y) + Q(Y)  

ก�ำหนด	 H	= {Y ∈ U | G(Y) < Y}

	 J	 = {Y ∈ U | G(Y) = Y} 

	 K	 = {Y ∈ U | G(Y) > Y} 

จงหาวา่ |H|2 + |J|2 + |K|2 เทา่กบัเทา่ไร

	 48.	 ให ้f : I+  I ท่ีก�ำหนดโดย f(x) = y ก็ตอ่เม่ือ y เป็นจ�ำนวนเตม็ท่ีมากท่ีสดุ 

และมี 10y เป็นตวัประกอบของ x! จงหาวา่ 
i = 1
∑
25

f(i) เทา่กบัเทา่ไร



ตะลุยโจทย์ สอวน. คณิตศาสตร์ (พิชิตเหรียญทองโอลิมปิก)30

	 49.	 จงหาผลรวมของรากทัง้หมดท่ีเป็นจ�ำนวนจรงิของสมการ (36x2 + 18x + 1)(12x2 + 6x + 1) = 5

	 50.	 ถา้ 2x = 7 จงหาคา่ 24x + 1
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	 51.	 ให ้f(x) = x3 + ax2 + bx + c โดยท่ี a, b, c เป็นจ�ำนวนจรงิ ถา้ f(–2) = 0, f(2) = 4, f(–4) = –10 

จงหาคา่ f(–1)

	 52.	 จงหาจ�ำนวนสมาชิกในเซต A เม่ือ A = {(X, Y) | X, Y เป็นเซต ซึง่ X ∪ Y = {2, 4, 6, 8}}


