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บทท่ี่� 1บทท่ี่� 1

เลขยกกำำ�ลัังเลขยกกำำ�ลััง

1.1 นิิยามของเลขยกกำลััง 

บทนิิยาม ถ้้า a เป็็นจำนวนใดๆ และ m เป็็นจำนวนเต็็มบวก a ยกกำลััง m หมายถึึง

เลขยกกำลััง ฐาน เลขชี้้�กำลััง การกระจายเลขยกกำลััง คำตอบ

7 7 1 7 7

113 11 3 11 × 11 × 11 1,331

(-6)4 -6 4 (-6) × (-6) × (-6) × (-6) 1,296

1
22

1
2 2

1
2

1
2× 1

4

-32 3 2 -(3 × 3) -9

(9 × 2)3 9 × 2 3 (9 × 2) × (9 × 2) × (9 × 2) 5,832

9

สััญกรณ์์วิิทยาศาสตร์์ สมบััติิของเลขยกกำลััง

นิิยามของเลขยกกำลััง

เลขยกกำลััง

เลขยกกำลัังที่่�มีีเลขชี้้�กำลััง
เป็็นจำนวนเต็็มบวก

การคููณและการหาร
เลขยกกำลััง

a1 × a2 × a3 × ... × am

a คููณกััน m ตััว

a
m

เลขชี้้�กำลััง

ฐาน

เลขยกกำลััง
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กำหนดให้้ a และ  b เป็็นจำนวนใดๆ

ที่่�ไม่่ใช่่ศููนย์์ m และ n เป็็นจำนวนเต็็ม

	 1.	 am × an  =	 am + n  (ฐานเหมืือนกัันคููณกััน ให้้นำเลขชี้้�กำลัังมาบวกกััน)

	 	 	 	 เช่่น  112 × 117  =  112 + 7  =  119  

	 2.	 (a)
m

(a)n
	 =	 am - n  (ฐานเหมืือนกัันหารกััน ให้้นำเลขชี้้�กำลัังมาลบกััน)

				    เช่่น  3
5

36
  =  35 - 6  =  3-1  =  13   

	 3.	 (am)n 	 =	 am × n  ;   (am)n    amn  

	 	 	 	 เช่่น  (311)7  =  311 × 7  =  377   

	 4.	 (ab)m  	 =	 am × bm

	 	 	 	 เช่่น  (3 × 2)3  =  33 × 23  =  3 × 3 × 3 × 2 × 2 × 2 = 216

	 5.	
ma

b
	 =	 am

bm  ;  b ≠ 0

	 	 	 	 เช่่น  
32

3
 =  2

3

33   =  
8
27

	 6.	 a0  	 =	 1  (a ≠ 0 เพราะ 00 ไม่่นิิยาม)

	 	 	 	 เช่่น  3
5

35
  =  35 - 5  =  30  =  1  

	 7.	 a-n  	 =	 1
an    ;  a ≠ 0    

	 	 	 	 เช่่น  9-2  =  1
92   =  

1
81

	 8.	 an 	 =	 a n
1
 (a ≠ 0 และ n  1)

	 	 	 	 เช่่น   3 9  =  9 3
1

1.2 สมบััติิของเลขยกกำลััง

สมบััติิเลขยกกำลััง



11

1.3	เลขยกกำลัังที่่�มีีเลขชี้้�กำลัังเป็็นจำนวนเต็็มบวก

วิิเคราะห์์	

	 1.	ถ้้าเลขยกกำลัังที่่�มีีฐานเป็็นจำนวนตรงข้้าม แล้้วมีีเลขชี้้�กำลัังเป็็นจำนวนคู่่� คำตอบจะเป็็น

จำนวนเดีียวกััน

ตััวอย่่าง	 74 = (-7)4 เป็็นจริิงหรืือไม่่

วิิธีีทำ	 	 7 × 7 × 7 × 7		 =	 (-7) × (-7) × (-7) × (-7)

	 	 	 2,401		 =	 2,401

ดัังนั้้�น  74 = (-7)4 เป็็นจริิง

	 2.	ถ้้าเลขยกกำลัังที่่�มีีฐานเป็็นจำนวนตรงข้้าม แล้้วมีีเลขชี้้�กำลัังเป็็นจำนวนคี่่� คำตอบจะเป็็น

จำนวนตรงข้้ามกััน

ตััวอย่่าง 	73 = (-7)3	 เป็็นจริิงหรืือไม่่

วิิธีีทำ	 	 7 × 7 × 7	 =	 (-7) × (-7) × (-7)

	 	 343	 =	-343

ดัังนั้้�น  73 = (-7)3 ไม่่เป็็นจริิง  

	 3.	เลขที่่�เป็็นจุุดทศนิิยม ยิ่่�งยกกำลัังมากยิ่่�งมีีค่่าน้้อย 

ตััวอย่่าง 	(0.5)4  =  0.5 × 0.5 × 0.5 × 0.5  =  0.0625  

	 4.	เลขเศษส่่วน ถ้้าเศษน้้อยกว่่าส่่วน ยิ่่�งยกกำลัังมากค่่ายิ่่�งน้้อย

ตััวอย่่าง  
23

4 และ 
43

4  จำนวนใดมีีค่่ามากกว่่า

วิิธีีทำ		
23

4  	=	 3 × 33 × 3
4 × 44 × 4  =  

9
16
 	=	0.5625

		
43

4  	=	 3 × 3 × 3 × 33 × 3 × 3 × 3
4 × 4 × 4 × 44 × 4 × 4 × 4

	 =	 81
256  =  0.3164

ดัังนั้้�น  
23

4 มีีค่่ามากกว่่า 
43

4  หรืือ  
23

4  
43

4  
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สรุุป

	 5.	เลขเศษส่่วน ถ้้าเศษมากกว่่าส่่วน ยิ่่�งยกกำลัังมากค่่ายิ่่�งมาก

ตััวอย่่าง		
24

3  และ 
44

3  จำนวนใดมีีค่่ามากกว่่า

วิิธีีทำ		
24

3 	 =	 4 × 44 × 4
3 × 33 × 3  =  16

9
   =  1.778

		
44

3 	 =	 4 × 4 × 4 × 44 × 4 × 4 × 4
3 × 3 × 3 × 33 × 3 × 3 × 3

  =  25681   =  3.160

ดัังนั้้�น  
24

3  มีค่่าน้้อยกว่่า 
44

3  หรืือ  
24

3  
44

3  

เลขยกกำลััง เมื่่�อเลขชี้้�กำลัังเป็็นจำนวนเต็็มบวก

1.	 เลขยกกำลัังที่่�มีีฐานเป็็นบวกจะมีีค่่าเป็็นบวก

2.	 เลขยกกำลัังที่่�มีีฐานติิดลบจะมีีค่่าเป็็นบวกเมื่่�อเลขชี้้�กำลัังเป็็นเลขคู่่�  และจะมีีค่่าเป็็นลบ 

	 เมื่่�อเลขชี้้�กำลัังเป็็นเลขคี่่�

3.	 เลขยกกำลัังที่่�มีีฐานเป็็นจุุดทศนิิยม ยิ่่�งยกกำลัังมากค่่ายิ่่�งน้้อย

4.	 เลขยกกำลังัที่่�มีฐีานเป็็นเศษส่่วน ถ้าตััวเศษมากกว่่าตัวัส่่วน ยิ่่�งยกกำลัังมากยิ่่�งมีค่ี่ามาก  

	 แต่่ถ้้าตััวเศษน้้อยกว่่าตััวส่่วน ยิ่่�งยกกำลัังมากยิ่่�งมีีค่่าน้้อย
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1.4	การคููณและการหารเลขยกกำลััง

	 การคููณและการหารเลขยกกำลัังจะใช้้สมบััติิต่่างๆ ข องเลขยกกำลัังในการช่่วยแก้้สมการ 	 การคููณและการหารเลขยกกำลัังจะใช้้สมบััติิต่่างๆ ข องเลขยกกำลัังในการช่่วยแก้้สมการ 
โจทย์ปััญหาได้้โจทย์ปััญหาได้้

	 	 การคููณเลขยกกำลััง

		 	 การหารเลขยกกำลััง

ตััวอย่่าง จงหาคำตอบต่่อไปนี้้�

	 1.	24 × 25 = 24 + 5 = 29

	 2.	4 × 23 = (2 × 2) × 23 = 22 × 23 = 22 + 3 = 25

	 3.	(-2)2 × 24 = 22 + 4 = 26

	 	 เนื่่�องจาก (-2)2 = (-2) × (-2) = 4 หรืือ 22

	 4.	(-2)3 × 22 = 23 + 2 = -25

	 	 เนื่่�องจาก (-2)3 = (-2) × (-2) × (-2) = -8 หรืือ (-2)3

	 5.	63 × 122	 =	 (2 × 3)3 × (2 × 2 × 3)2

					     =	 23 × 33 × (22)2 × 32

					     =	 23 × 33 × 22 × 2 × 32

					     =	 23 × 33 × 24 × 32

					     =	 23 + 4 × 33 + 2 	

					     =	 27 × 35	

ตััวอย่่าง จงหาคำตอบต่่อไปนี้้�

	 1.	23 ÷ 22 = 23 - 2 = 21 = 2

	 2.	23 ÷ 24 = 23 - 4 = 2-1 = 1
2

	 3.	3
5

37
 = 35 - 7 = 3-2 = 1

32 

	 4.	
27-2
32

 = 
(3 × 3 × 3)-2

32

 = 
(33)-2
32

 = 
33 × (-2)

32

 = 
3-6
32

 = 32 - (-6) = 32 + 6 = 38  

	 5.	
(-9)2
(-3)3 = 

((-3) × (-3))2 
-33

 = 
(32)2
-33

 = 
32 × 2
-33

 = 
34
-33

 = -33 - 4 = -3-1 = -1
3
  



14

	 โดยส่่วนใหญ่่แล้้วข้้อสอบมัักออกสอบทั้้�งการคููณและการหารเลขยกกำลัังในข้้อเดีียวกััน	 โดยส่่วนใหญ่่แล้้วข้้อสอบมัักออกสอบทั้้�งการคููณและการหารเลขยกกำลัังในข้้อเดีียวกััน

	

	

ตััวอย่่าง	 จงหา 8181
-4 -4 × 9× 933

336 6 ÷ 27÷ 27 44
 มีีค่่าเท่่าใด

วิิธีีทำ	  8181
-4 -4 × 9× 933

336 6 ÷ 27÷ 27 44
	 =	 993 3 × 27× 2744

336 6 × 81× 8144
  ; เปลี่่�ยนหารเป็็นคููณ กลัับเศษเป็็นส่่วน

	 	 	 	      และสมบััติิเลขยกกำลััง a-n = 1
an

		  =	
(3 × 3)(3 × 3)33 × (3 × 3 × 3) × (3 × 3 × 3)44

336 6 × (3 × 3 × 3 × 3)× (3 × 3 × 3 × 3)44
	

		  =	
(3(322))33 × (3 × (333))44

336 6 × (3× (344))44

		  =	 3366 × 3 × 31212

336 6 × 3× 31616
  =  33

6 + 126 + 12

336 + 166 + 16
  =  33

1818

332222
  =  318 - 22  =  3-4  =  11

3344
		

ดัังนั้้�น  8181
-4 -4 × 9× 933

336 6 ÷ 27÷ 27 44
  มีีค่่าเท่่ากัับ 

11
3344

ตััวอย่่าง	 จงหา 1616
3 3 ÷ 8÷ 877

3232-4 -4 × 2× 2
 มีีค่่าเท่่าใด

วิิธีีทำ	  1616
3 3 ÷ 8÷ 877

3232-4 -4 × 2× 2
	 =	 16163 3 × 32× 3244

2 × 82 × 877
  ; เปลี่่�ยนหารเป็็นคููณ กลัับเศษเป็็นส่่วน 

		  =	
(2 × 2 × 2 × 2)(2 × 2 × 2 × 2)33 × (2 × 2 × 2 × 2 × 2) × (2 × 2 × 2 × 2 × 2)44

22  × (2 × 2 × 2)× (2 × 2 × 2)77
	

		  =	
(2(244))33 × (2 × (255))44

22  × (2× (233))77

		  =	 221212 × 2 × 22020

22  × 2× 22121
  

		  =	 2212 + 2012 + 20

221 + 211 + 21
  =  22

3232

222222
  =  232 - 22  =  210  		

ดัังนั้้�น   1616
3 3 ÷ 8÷ 877

3232-4 -4 × 2× 2
  มีีค่่าเท่่ากัับ  210 
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ตััวอย่่าง	 จงจััดสมการ (6-2m ×× 93m) ÷ (2÷ (2-4m-4m × 12 × 122m2m) ) ให้้เป็็นรููปอย่่างง่่าย เมื่่�อกำหนดให้้ m เป็็นเมื่่�อกำหนดให้้ m เป็็น

จำนวนเต็็มบวกจำนวนเต็็มบวก

วิิธีีทำ	  (6-2m ×× 93m) ÷ (2-4m × 12× 122m2m)	 =	)	 =	 66-2m-2m × 9 × 93m3m

22-4m-4m × 12 × 122m2m
 ; เปลี่่�ยนหารเป็็นคููณ กลัับเศษเป็็นส่่วน  ; เปลี่่�ยนหารเป็็นคููณ กลัับเศษเป็็นส่่วน 

						            						            และสมบััติิเลขยกกำลััง a-n = 1
an

				   				  
				    =					    =	 993m3m × 2 × 24m4m

12122m2m × 6 × 62m2m

				    =					    =	 (3 × 3)(3 × 3)3m 3m × 2× 24m4m

(2 × 2 × 3)(2 × 2 × 3)2m2m × (2 × 3) × (2 × 3)2m2m

				    =					    =	 (3(322))3m3m × 2 × 24m4m

(2(222))2m2m × 3 × 32m2m × 2 × 22m2m × 3 × 32m2m

				    =					    =	 336m6m × 2 × 24m4m

224m4m × 3 × 32m2m × 2 × 22m2m × 3 × 32m2m

				    =					    =	 336m6m × 2 × 24m4m

224m + 2m 4m + 2m × 3× 32m + 2m2m + 2m

				    =					    =	 336m6m × 2 × 24m4m

226m 6m × 3× 34m4m
  

				    =					    =	 336m - 4m6m - 4m

226m - 4m6m - 4m
  

				    =					    =	 332m2m

222m2m
  

				    =					    =	 3
2

2m2m

ดัังนั้้�น  (6-2m ×× 93m) ÷ (2-4m × 12× 122m2m)  จััดรููปได้้อย่่างง่่ายเป็็น )  จััดรููปได้้อย่่างง่่ายเป็็น 3
2

2m2m
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1.5	สัญกรณ์์วิิทยาศาสตร์์

	 สััญกรณ์์วิิทยาศาสตร์์มัักนำมาใช้้เขีียนจำนวนที่่�มีีค่่าน้้อยและค่่ามาก ซึ่่�งมีีรููปทั่่�วไปดัังนี้้�

A × 10A × 10nn  เมื่่�อ 1  เมื่่�อ 1 ≥ A  A  10 และ n เป็็นจำนวนเต็็ม 10 และ n เป็็นจำนวนเต็็ม

	 เช่่น		 	 800,000	 =	 8 × 100,000  =  8 × 10× 100,000  =  8 × 1055

	 	 	 	 	 9,850,000	 =	 9.85 × 1,000,000  =  9.85 × 10	 	 	 	 	 9,850,000	 =	 9.85 × 1,000,000  =  9.85 × 1066

	 	 	 	 	 0.00325	 =		 	 	 	 	 0.00325	 =	
1,0001,000
3.253.25   =  3.25 × 10  =  3.25 × 10-3-3

	

ตััวอย่่าง	 จงหาผลลััพธ์์ของ 
(2.5 × 10(2.5 × 1055) × (2 × 10) × (2 × 1077))
625,000,000 × 0.0032625,000,000 × 0.0032  ในรููปสััญกรณ์์วิิทยาศาสตร์์

วิิธีีทำ	  
(2.5 × 10(2.5 × 1055) × (2 × 10) × (2 × 1077))
625,000,000 × 0.0032625,000,000 × 0.0032

	 =		 =	
(2.5 × 10(2.5 × 1055) × (2 × 10) × (2 × 1077))

(6.25 × 10(6.25 × 1088) × (3.2 × 10) × (3.2 × 10-3-3))

				   				  

				    =					    =	
(2.5 × 2) × (10(2.5 × 2) × (1055 × 10 × 1077))

(6.25 × 3.2) × (10(6.25 × 3.2) × (1088 × 10 × 10-3-3))

				    =					    =	
5 × 105 × 105 + 75 + 7

20 × 1020 × 108 - 38 - 3

				    =					    =	
10101212

4 × 104 × 1055

				    =					    =	 4
107

				   				    =	 4 × 10=	 4 × 10-7-7

ดัังนั้้�น  ดัังนั้้�น  
(2.5 × 10(2.5 × 1055) × (2 × 10) × (2 × 1077))
625,000,000 × 0.0032625,000,000 × 0.0032

 ในรููปสััญกรณ์์วิิทยาศาสตร์์เท่่ากัับ 4 × 10 ในรููปสััญกรณ์์วิิทยาศาสตร์์เท่่ากัับ 4 × 10-7-7  
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การนำความรู้้�เกี่่�ยวกัับเลขยกกำลัังไปใช้้

ตัวัอย่า่ง จงเขียีนคำตอบให้้อยู่่�ในรูปู A × 10n เมื่่�อกำหนดให้้ 0 ≥ A ≥ 9 และ n เป็น็จำนวนเต็็ม

1) 18.3 × 105 + 14 × 106 - 7.5 × 105

วิิธีีทำ	 จาก 	 18.3 × 105 + 14 × 106 - 7.5 × 105

	 เขีียนให้้อยู่่�ในรููป  A × 10n	 0.183 × 107 + 1.4 × 107 - 0.075 × 107

	 จะได้้ว่่า		 (0.183 + 1.4 - 0.075) × 107 = 1.508 × 107

ดัังนั้้�น	 คำตอบจะเท่่ากัับ 1.508 × 107

2) 0.025 × 108 + 35 × 106 - 2,500 × 104

วิิธีีทำ	 จาก 	 0.025 × 108 + 35 × 106 - 2,500 × 104

	 เขีียนให้้อยู่่�ในรููป  A × 10n	 0.25 × 107 + 3.5 × 107 - 2.5 × 107

	 จะได้้ว่่า		 (0.25 + 3.5 - 2.5) × 107 = 1.25 × 107

ดัังนั้้�น  คำตอบจะเท่่ากัับ 1.25 × 107 

ตััวอย่่าง จงหาผลลััพธ์์ของ  (-7)2 × 494

วิิธีีทำ	 จากสมบััติิการคููณ 	 am × an	 = 	 am + n

	 จะได้้ว่่า		 (-7)2 × 494 	 =	 (-7 × -7) × (7 × 7)4	

					     =	 72 × (72)4 

	 จากสมบัตัิเิลขยกกำลังั	 (am)n 	 =	 am × n

				    (72)4	 =	 72 × 4

					     = 	 78

	 จะได้้ว่่า		 72 × (72)4	 = 	 72 × 78

					     = 	 7(2 + 8)

					     = 	 710

ดัังนั้้�น	 ผลลััพธ์์ของ (-7)2 × 494 มีีค่่าเท่่ากัับ 710 
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ตัวัอย่าง จังหวััดหน่ึ่�งมีีพื้้�นที่่� 532 ล้านตารางกิิโลเมตร มีประชากรทั้้�งหมด 665 พันคน จงหาว่่า 

จัังหวััดนี้้�มีีความหนาแน่่นของประชากรกี่่�คนต่่อตารางเมตร

วิิธีีทำ	 จาก	 	 ความหนาแน่่นของประชากร	 = 	 จำนวนประชากรจำนวนประชากร

พื้้�นที่่�พื้้�นที่่�	

					     =	 665 665 × 10 1033

532 532 × 10 1066

				  

					     =	 6.65 6.65 × 10 1055

5.32 5.32 × 10 1088

					     =	 1.25 × 10-3

ดังันั้้�น  จังัหวัดันี้้�มีคีวามหนาแน่่นของประชากรเท่่ากับั 1.25 × 10-3  คนต่่อตารางเมตร

ตััวอย่่าง จงหาค่่า x ของสมการต่่อไปนี้้�

1) 2562 = 4(4 + x)

วิิธีีทำ	 แยกตััวประกอบ	   (4 × 4 × 4 × 4)2	 =	 4(4 + x)

	 จะได้้ว่่า		 (44)2  	= 	 4(4 + x)

	 	                        	 48	 = 	 4(4 + x)

	 	 	 	 8	 =	 4 + x

	 	 	 	 x	 =	 4

ดัังนั้้�น  ค่่า x ในสมการ 2562 = 4(4 + x) มีีค่่าเท่่ากัับ 4  

2) 343(x + 6) = 1

วิิธีีทำ	 จากนิิยามของเลขยกกำลััง 	 a0 	= 	 1  เมื่่�อ a ≠  0

	 จะได้้ว่่า		 343(x + 6) 	=	 3430

	 	 	 	 x + 6 	= 	 0

	 	 	 	 x	 =	 -6

ดัังนั้้�น  ค่่า x ในสมการ 343(x + 6) = 1 มีีค่่าเท่่ากัับ -6



บทท่ี่� 2บทท่ี่� 2

พหุุนามพหุุนาม

	 พหุุนาม คื ือ นิ ิพจน์์ที่่�สามารถเขีียนในรููปเอกนามหรืือรููปการบวกกัันของเอกนามตั้้�งแต่่ 

สองเอกนามขึ้้�นไป โดยพหุุนามที่่�คล้้ายกััน คือ เอกนามที่่�คล้้ายกัันที่่�อยู่่�ในพหุุนาม และสามารถรวม

พจน์์ที่่�คล้้ายกัันได้้ เช่่น

พจน์์ที่่� 1 2 3 4 5 6

+ + ++ +6x2 4x 3 2x2 16 12x

8x8x22
16x16x 1919

จากตััวอย่่างข้้างต้้น เห็็นได้้ว่่า 

	  พจน์์ที่่� 1	คล้้ายกัับ พจน์์ที่่� 4 เนื่่�องจากมีีตััวแปร x2 เหมืือนกััน

	 	 	 ดัังนั้้�น สามารถรวมพจน์์ที่่� 1 และ 4 ได้้โดย  6x2 + 2x2  =  (6 + 2)x2  =  8x2

	  พจน์์ที่่� 2	คล้้ายกัับ พจน์์ที่่� 6 เนื่่�องจากมีีตััวแปร x เหมืือนกััน 

	 	 	 ดัังนั้้�น สามารถรวมพจน์์ที่่� 2 และ 6 ได้้โดย  4x + 12x  =  (4 + 12)x  =  16x

	  พจน์์ที่่� 3	คล้้ายกัับ พจน์์ที่่� 5 เนื่่�องจาก เป็็นตััวเลขเหมืือนกััน 

	 	 	 ดัังนั้้�น สามารถรวมตััวเลขเข้้าด้้วยกัันได้้โดย  3 + 16  =  19 

	 สามารถรวมพจน์ที่่�คล้า้ยกัันได้้เท่า่กับั  8x2 + 16x + 19 โดยจะเรีียกพหุุนามที่่�ไม่ม่ีพีจน์คล้้ายกัันว่่า  

พหุนามในรููปผลสำเร็็จ และเรีียกดีีกรีีสููงสุุดของพหุุนามในรููปสำเร็็จว่า ดีีกรีีของพหุุนาม
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2.1 พหุุนาม

พหุุนาม

การแยกตััวประกอบ
ของพหุุนามดีีกรีีสููงกว่่าสอง

การบวกและการลบ
พหุุนาม

พหุุนาม

การหารพหุุนาม

การคููณพหุุนามการแยกตััวประกอบ
ของพหุุนามดีีกรีีสอง
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	 การบวกและการลบพหุุนาม สามารถทำได้้โดยการบวกหรืือลบพจน์์ที่่�คล้้ายกััน หรืือมีี 

ดีีกรีีเท่่ากัันเข้้าด้้วยกััน 

ตััวอย่่าง  จงหาผลลััพธ์์ของพหุุนาม  15x2 - 3x + 15 - 7x2 + 9x - 11

วิิธีีทำ     15x2 - 3x + 15 - 7x2 + 9x - 11	 = 	 15x2 - 7x2 - 3x + 9x + 15 - 11

                                          	=	 (15 - 7)x2 - (3 - 9)x + (15 - 11)

                                      	 =	 8x2 + 6x + 4

ดัังนั้้�น  ผลลััพธ์์ของพหุุนามมีีค่่าเท่่ากัับ 8x2 + 6x + 4 

ตััวอย่่าง  จงหาผลลััพธ์์ของพหุุนาม  (8x4y3 - 3x2y2 + 2x - 7) - (13 - 5x - 7x4y3)

วิิธีีทำ	   (8x4y3 - 3x2y2 + 2x - 7) - (13 - 5x - 7x4y3)	

	 	 	 =	 8x4y3 - 3x2y2 + 2x - 7 - 13 + 5x + 7x4y3

                                      	 =	 8x4y3 + 7x4y3 - 3x2y2 + 2x + 5x - 7 - 13

                                           =	 (8 + 7)x4y3 - 3x2y2 + (2 + 5)x - (7 + 13)

                                          	=	 15x4y3 - 3x2y2 + 7x - 20             

ดัังนั้้�น  ผลลััพธ์์ของพหุุนามมีีค่่าเท่่ากัับ 15x4y3 - 3x2y2 + 7x - 20

2.2	การบวกและการลบพหุุนาม

2.3	การคููณพหุุนาม

ตััวอย่่าง  จงหาผลคููณของพหุุนาม  (3x2 + 7x + 12) (7x2 + 3x)

วิิธีีทำ 	   	 	(3x2 + 7x + 12) (7x2 + 3x)	 =	 (3x2 + 7x + 12) (7x2 + 3x)

                               	 =	 21x4 + 9x3 + 49x3 + 21x2 + 84x2 + 36x

                             	 =	 21x4 + (9 + 49)x3 + (21 + 84)x2 + 36x

                                      	 =	 21x4 + 58x3 + 105x2 + 36x     

ดัังนั้้�น  ผลคูณของพหุุนามมีีค่่าเท่่ากัับ 21x4 + 58x3 + 105x2 + 36x      

	 การคููณพหุุนาม สามารถทำได้้โดยคููณแต่่ละพจน์์ของพหุุนามหนึ่่�งกัับทุุกๆ พจน์์ของอีีก 

พหุุนามหนึ่่�ง แล้้วนำผลคููณเหล่่านั้้�นมาบวกกัันให้้เป็็นพหุุนามในผลสำเร็็จ
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2.4	การหารพหุุนาม

	 การหารพหุนุาม จะใช้ส้มบัตัิขิองเลขยกกำลังัในการหาผลหาร และเอกนามหรือืพหุนุามที่่�เป็น็ 

ตััวหารจะต้้องไม่่เป็็นศููนย์์ การหารพหุุนามสามารถแบ่่งเป็็น 3 รููปแบบ ดัังนี้้�

	 1.	การหารเอกนามด้้วยเอกนาม การนำเอกนามมาหารเอกนามโดยตรง เพื่่�อหาคำตอบ

ผลหารของเอกนามกัับเอกนาม  =  (ผลหารของสััมประสิิทธิ์์�) × (ผลหารของตััวแปร)

	 ถ้้าเป็็นการหารเอกนามด้้วยเอกนาม สามารถตรวจคำตอบผลหารได้้โดย

ตััวหาร × ผลหาร  =  ตััวตั้้�ง

	 การนำสมบััติิของเลขยกกำลัังมาใช้้ในการหารพหุุนาม

am

an   =  am - n  และ  a0  =  1     โดยที่่�  a ≠ 0

ตััวอย่่าง  จงหาผลหารของ  4x4y3z6 ÷ 2x2y2z4

วิิธีีทำ	   	 	 4x4y3z6 ÷  2x2y2z4	 =	
4x4x4yy3zz6

2x2x2yy2zz4

                              		  =	 xx4yy3zz6

xx2yy2zz4
4
2

      

				    =	 4
2

(x(x4 - 24 - 2yy3 - 23 - 2zz6 - 46 - 4))

                              	 	 =	 2x2yz2

ตรวจคำตอบ  	 ตััวหาร × ผลหาร 	 = 	 ตััวตั้้�ง

	 	 	 (2x2y2z4)(2x2yz2)	 =	 4x4y3z6  ถููกต้้อง

ดัังนั้้�น  ผลหารของ 4x4y3z6 ÷ 2x2y2z4  คืือ 2x2yz2



22

ตััวอย่่าง  จงหาผลหารของ  (3x3y + 9x + 5) ÷ 3

วิิธีีทำ   	 	 (3x3y + 9x + 5) ÷ 3	 =	 3x3x33y + 9x + 5y + 9x + 5
33

                                	  	 =	 3x3x33yy 9x9x 55
33 33 33

++ ++

                         	 	 =	 x3y + 3x + 
55
33

ตรวจคำตอบ	 	 ตััวหาร × ผลหาร	 =	 ตััวตั้้�ง

	 	 	 (3) x33y + 3x + 
55
33
	 = 	3x3y + 9x + 5

ดัังนั้้�น  ผลหารของ (3x3y + 9x + 5) ÷ 3 คืือ x3y + 3x + 
55
33

ตััวอย่่าง  จงหาผลหารของ  -7x2y3z2 ÷ 3y4z3

วิิธีีทำ 	 	 	 -7x2y3z2 ÷ 3y4z3	 =	
-7x-7x2yy3zz2

3y3y4zz3

                         		  =	 -7
3

xx2yy3zz2

yy4zz3

                             		  =	 -7
3 (x(x22yy3 - 43 - 4zz2 - 32 - 3))

                              		  =	 -7
3 xx22yy-1-1zz-1-1

                             		  =	 - 7x7x22

3yz3yz

ตรวจคำตอบ  	 ตััวหาร × ผลหาร	 =	 ตััวตั้้�ง 

	 	 	 (3y4z3) - 7x7x
22

3yz3yz
 	 = 	 -7x2y3z2  

ดัังนั้้�น  ผลหารของ -7x2y3z2 ÷ 3y4z3 คืือ - 7x7x
22

3yz3yz

	 2.	การหารพหุนามด้้วยเอกนาม คือ หารแต่่ละพจน์ของพหุุนามด้้วยเอกนาม จากนั้้�นนำผลหาร 

เหล่่านั้้�นมาบวกกััน ถ้้าการหารพหุุนามด้้วยเอกนามเป็็นการหารที่่�ลงตััวสามารถตรวจคำตอบได้้โดย

ตััวหาร × ผลหาร = ตััวตั้้�งตััวหาร × ผลหาร = ตััวตั้้�ง
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	 3.	การหารพหุุนามด้้วยพหุนาม สามารถทำได้้โดยใช้้วิิธีีหารยาว มีีขั้้�นตอนดัังนี้้�

	 1)	เรีียงเลขชี้้�กำลัังของตััวตั้้�งและตััวหารจากมากไปน้้อย แล้้วจึึงตั้้�งหาร

	 2)	นำพจน์แรกของตััวหาร ไปหารพจน์แรกของตััวตั้้�ง

	 3)	นำผลที่่�ได้้จากข้้อ 2) ไปคููณตััวหาร แล้้วเขีียนผลคููณไว้้ใต้้ตััวตั้้�ง

	 4)	นำผลที่่�ได้้จากข้้อ 3) ไปลบออกจากตััวตั้้�ง

	 5)	ตรวจสอบดีีกรีีของตััวตั้้�งใหม่่ 	   ดีีกรีีตััวตั้้�งใหม่่ น้้อยกว่่า ตััวหาร เสร็็จสิ้้�น

                                  	   ดีีกรีีตััวตั้้�งใหม่่ มากกว่่า ตััวหาร ทำต่่อข้้อ 6)

	 6)	นำพจน์์แรกของตััวหาร ไปหารพจน์์แรกของตััวตั้้�งใหม่่ ทำซ้้ำข้้อ 3), 4), 5)                               	

	 	 จนกระทั่่�งดีีกรีีของตััวตั้้�งน้้อยกว่่าดีีกรีีของตััวหาร

	 ถ้้าเป็็นการหารพหุุนามด้้วยพหุุนาม สามารถตรวจคำตอบได้้โดย

ตััวตั้้�ง  =  (ตััวหาร × ผลหาร) + เศษ

ตััวอย่่าง  จงหาผลลััพธ์์ของการหาร  3x2 + 25x + 28 ด้้วย 3x + 4

วิิธีีทำ	      	 3x + 43x + 4
x + 7x + 7
3x2 + 25x + 28

                        3x2 +  4x

                             21x + 28

	 	 	               21x + 28

                                     0 

ตรวจคำตอบ		 ตััวตั้้�ง	 =	 (ตััวหาร × ผลหาร) + เศษ

จะได้้ว่่า       	 ตััวตั้้�ง 	 =	 (3x + 4)(x + 7) + 0

	 	 	 	 =	 3x2 + 21x + 4x + 28

	 	 	  	 =	 3x2 + 25x + 28

ดัังนั้้�น ผลลััพธ์์ของการหาร  3x2 + 25x + 28 ด้วย 3x + 4 คืือ x + 7
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2.5 การแยกตััวประกอบของพหุุนามดีีกรีีสอง

	 การแยกตััวประกอบของพหุุนามดีกีรีสีอง เป็็นการเขียีนพหุุนามที่่�กำหนดให้้อยู่่�ในรูปูที่่�ง่่ายกว่่าเดิิม  

ซึ่่�งสามารถทำได้้หลายวิิธีี เช่่น การใช้้สมบััติิการแจกแจง การแยกตััวประกอบของพหุุนามดีีกรีีสอง 

และผลต่่างของกำลัังสองสมบููรณ์์ มีีรายละเอีียดดัังนี้้�

	 1.	การแยกตััวประกอบของพหุนามโดยใช้้สมบััติิการแจกแจง

a(b + c)  =  ab  +  aca(b + c)  =  ab  +  ac

	 เรีียกว่่า การแยกตััวประกอบโดยวิิธีีดึึงตััวร่่วม

ตััวอย่่าง  จงแยกตััวประกอบของ  3xy + 6x - 3y - 6

วิิธีีทำ     	 	3xy + 6x - 3y - 6  	=	 (3xy + 6x) - (3y + 6)

	 	 	 	 	 =	 3x(y + 2) - 3(y + 2)

	 	 	 	 	 =	 (3x - 3)(y + 2)

ดัังนั้้�น  ตััวประกอบของ 3xy + 6x - 3y - 6 คืือ (3x - 3)(y + 2) 

ตััวอย่่าง  จงหาผลลััพธ์์ของการหาร  4x2 + 35x + 36 ด้้วย 4x + 3

วิิธีีทำ	    		  4x + 34x + 3
x + 8x + 8
4x2 + 35x + 36

                       4x2 +  3x

                             32x + 36

	 	 	               32x + 24

                                    12 

ตรวจคำตอบ		 ตััวตั้้�ง	 =	 (ตััวหาร × ผลหาร) + เศษ

วิิธีีทำ    	 	 ตััวตั้้�ง 	=	 (4x + 3)(x + 8) + 12

	 	 	 	 =	 4x2 + 32x + 3x + 24 + 12

	 	 	  	 =	 4x2 + 35x + 36

ดัังนั้้�น ผลลััพธ์์ของการหาร  4x2 + 35x + 36 ด้วย 4x + 3 คืือ x + 8 เศษ 12
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	 2. การแยกตััวประกอบของพหุุนามดีีกรีีสอง

	 ในรููปแบบ      		     axax22 + bx + c + bx + c

	

	 เมื่่�อ a และ b เป็็นจำนวนเต็็ม และ c = 0 พหุุนามจะถููกเขีียนอยู่่�ในรููป ax2 + bx ใช้้วิิธีีการ

ดึึงตััวร่่วมในการแยกตััวประกอบ

ตััวอย่่าง  จงแยกตััวประกอบของ x2 + 3x 

วิิธีีทำ               	x2 + 3x 	 =	 x(x + 3) 

ดัังนั้้�น  ตัวประกอบของ x2 + 3x คือ x(x + 3)

ตััวอย่่าง  จงแยกตััวประกอบของ 3x2 + 6x 

วิิธีีทำ           	 3x2 + 6x 	 =	 3x(x + 2) 

ดัังนั้้�น  ตััวประกอบของ 3x2 + 6x คืือ 3x(x + 2) 

	 เมื่่�อ a = 1, b และ c เป็็นจำนวนเต็็ม และ c ≠ 0 พหุุนามจะถููกเขีียนอยู่่�ในรููป x2 + bx + c  

สามารถแยกตััวประกอบโดยการหาจำนวนสองจำนวนที่่�คููณกัันแล้้วได้้เท่่ากัับพจน์ c และมีีผลบวก 

ได้้เท่่ากัับ b

ตััวอย่่าง  จงแยกตััวประกอบของ  x2 + 6x + 8

วิิธีีทำ 	 จาก           	x2 + 6x + 8 	=	 x2 + (2 + 4)x + (2)(4)

	 กระจายเข้้า             	 	 = 	x2 + (2x + 4x) + (2)(4)

	 จััดรููป + แยกวงเล็็บ          	= 	(x2 + 2x) + (4x + (2)(4))

 	 ดึึงตััวร่่วม                   	= 	(x + 2)x + (x + 2)(4)

 	 จะได้้ว่่า                 	 	 = 	(x + 2)(x + 4)

ดัังนั้้�น  ตััวประกอบของ x2 + 6x + 8 คืือ (x + 2)(x + 4)  
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	 เมื่่�อ a, b และ c เป็็นจำนวนเต็็ม โดยที่่� a ≠ 0, 1 และ c ≠ 0 พหุุนามจะถููกเขีียนอยู่่�ในรููป 

ax2 + bx + c สามารถแยกตััวประกอบได้้ดัังตััวอย่่างต่่อไปนี้้� 

ตััวอย่่าง   จงแยกตััวประกอบของ  5x2 - 8x - 21

ขั้้�นตอนที่่� 1 	 แยกพจน์์หน้้าออกเป็็น 2 พจน์์

	 	 	 (5x      )(x      )

ขั้้�นตอนที่่� 2 	 แยกพจน์์ท้้ายออกเป็็นสองจำนวน โดยพจน์์ท้้ายของตััวอย่่างคืือ -21 เป็็นไปได้้  

	 	 2 กรณีี ได้้แก่่  (7 × (-3)) หรืือ ((-7) × 3) ซึ่่�งทั้้�ง 2 กรณีคีููณกัันได้้ -21

	 	 จะได้้ว่่า   	 (5x + 7)(x - 3)

	 	 หรืือ    	 (5x - 7)(x + 3)

ขั้้�นตอนที่่� 3 	 ตรวจสอบความถููกต้้องได้้โดยนำ (ใกล้้ × ใกล้้) + (ไกล × ไกล) จะต้้องได้้ผลลััพธ์์ 

	 	 เท่่ากัับพจน์์กลาง (ตััวอย่่างข้้อนี้้�พจน์์กลางเท่่ากัับ -8x)

(5x  -  7) (x  +  3)(5x  -  7) (x  +  3)(5x  +  7) (x  -  3)(5x  +  7) (x  -  3)

-7x-7x 7x 7x

15x15x-15x-15x

=  7x + (-15x)=  7x + (-15x) =  (-7x) + 15x=  (-7x) + 15x

=  =  =  =  -8x-8x 8x8x

ตรงกัับพจน์์กลาง แสดงว่่า การแยกตััวประกอบถููกต้้อง

ดัังนั้้�น  ตััวประกอบของ 5x2 - 8x - 21 คืือ (5x + 7)(x - 3)
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ตััวอย่่าง  จงแยกตััวประกอบของ 4x2 + 10x + 6

ขั้้�นตอนที่่� 1	 แยกพจน์แ์รกออกเป็น็ 2 จำนวน ที่่�คูณูกันัแล้้วได้พ้จน์แ์รก คือื 4x2 จะได้ ้2 กรณีี  

	 	      	ได้้แก่่

	                   1) (4x    )(x     )

	 	 	           2) (2x    )(2x     )

ขั้้�นตอนที่่� 2 	 แยกพจน์์ที่่� 3 ออกเป็็น 2 จ ำนวน ที่่ �คููณกัันแล้้วได้้พจน์์ที่่� 3 คื อ 6 จ ะได้้  

	 	 	 4 กรณี ีได้้แก่่ 

	 	 	 	 	 (1 × 6), (6 × 1), (2 × 3)  และ  (3 × 2)

	 	 	 จะได้้ว่่า	 1)	(4x + 1)(x + 6)

	 	 	 	 	 2)	(4x + 6)(x + 1)

	 	 	 	 	 3)	(4x + 2)(x + 3)

	 	 	 	 	 4)	(4x + 3)(x + 2)

	 	 	 	 	 5)	(2x + 1)(2x + 6)

	 	 	 	 	 6)	(2x + 3)(2x + 2)

	 	 	 รวมแยกตััวประกอบได้้ 6 กรณีี

ขั้้�นตอนที่่� 3	 ตรวจสอบความถููกต้้องโดยการนำ (ใกล้้ × ใกล้้) + (ไกล × ไกล) จะได้้ผลลััพธ์์ 

	 	 	 เท่่ากัับพจน์์กลาง 10x

	 	 	 จะได้้ว่่า กรณีีที่่� 2) ในขั้้�นตอนที่่� 2 เป็็นคำตอบของการแยกตััวประกอบ

(4x  +  6)  (x  +  1)(4x  +  6)  (x  +  1)

 +6x +6x

 +4x +4x

	 	 	 =	 6x + 4x

	 	 	 =	 10x

ดัังนั้้�น  ตัวประกอบของ 4x2 + 10x + 6 คืือ (4x + 6)(x + 1)


