
ฉบับ
สมบูรณ�

โดย  พรศักดิ์ สมมาตย� (ครูพ�่ศักดิ์)
 ป.โท มหาว�ทยาลัยมหิดล

พิชิตขอสอบ

อัพเดตใหม�ล�าสุด! พร�อมข�อสอบแบบ 5 ตัวเล�อก

ความถนัดดานว�ทยาศาสตร
เทคโนโลยี และว�ศวกรรมศาสตร

TPAT 3
เตร�ยมพร�อมสอบ TPAT 3 คณะว�ศวกรรมศาสตร�
คณะเทคโนโลยีสารสนเทศ คณะครุศาสตร� คณะในกลุ�มว�ทยาศาสตร�
และคณะในกลุ�มว�ทยาศาสตร�สุขภาพ ในระบบ TCAS ใหม� อย�างมั่นใจ! 

• àµÃÕÂÁ¤ÇÒÁ¾ÃŒÍÁ¾ÔªÔµ TCAS ãËÁ‹
 ·Ó¢ŒÍÊÍºä´Œ¶Ù¡µŒÍ§ ÃÇ´àÃçÇ

•  ÊÃØ»à¢ŒÁ·Ø¡à¹×éÍËÒáÅÐà·¤¹Ô¤ãËÁ‹Å‹ÒÊØ´
 ã¹¡ÒÃÊÍº¤ÇÒÁ¶¹Ñ´´ŒÒ¹ÇÔ·ÂÒÈÒÊµÃ� à·¤â¹âÅÂÕ
 áÅÐÇÔÈÇ¡ÃÃÁÈÒÊµÃ�
 • ¡ÒÃ·´ÊÍº¤ÇÒÁ¶¹Ñ´ (aptitude test)
  ·Ò§´ŒÒ¹ÇÔ·ÂÒÈÒÊµÃ� à·¤â¹âÅÂÕ áÅÐÇÔÈÇ¡ÃÃÁÈÒÊµÃ�
 • ¡ÒÃ·´ÊÍº¤ÇÒÁ¤Ô´áÅÐ¤ÇÒÁÊ¹ã¨·Ò§
  ´ŒÒ¹ÇÔ·ÂÒÈÒÊµÃ� à·¤â¹âÅÂÕ áÅÐÇÔÈÇ¡ÃÃÁÈÒÊµÃ�

• ÁÑè¹ã¨´ŒÇÂá¹Ç¢ŒÍÊÍº·ÕèÍÍ¡ÊÍºº‹ÍÂ
 ¾ÃŒÍÁà©ÅÂÍÂ‹Ò§ÅÐàÍÕÂ´áºº¨Ñ´àµçÁ

ISBN 978-616-381-442-5

หมวดคูมือเตรียมสอบ

ราคา 299 บาท

9 786163 814425

àµÃÕÂÁ¤ÇÒÁ¾ÃŒÍÁ¡‹Í¹ÊÍº TPAT3 ÍÂ‹Ò§ÁÑè¹ã¨!

• ÊÃØ»à¢ŒÁà¹×éÍËÒ·ÕèãªŒÊÍº¤ÇÒÁ¶¹Ñ´´ŒÒ¹ÇÔ·ÂÒÈÒÊµÃ� à·¤â¹âÅÂÕ áÅÐÇÔÈÇ¡ÃÃÁÈÒÊµÃ� äÇŒÍÂ‹Ò§¤Ãº¶ŒÇ¹
• ÁÑè¹ã¨´ŒÇÂá¹Ç¢ŒÍÊÍº·ÕèÍÍ¡ÊÍºº‹ÍÂ ¾ÃŒÍÁà©ÅÂÍÂ‹Ò§ÅÐàÍÕÂ´ à¢ŒÒã¨§‹ÒÂ ãªŒÊÍºä´Œ¨ÃÔ§
• á¹Ç¢ŒÍÊÍºÊ‹Ç¹·Õè 1 ¡ÒÃ·´ÊÍº¤ÇÒÁ¶¹Ñ´ (aptitude test) ´ŒÒ¹ÇÔ·ÂÒÈÒÊµÃ� à·¤â¹âÅÂÕ 
 áÅÐÇÔÈÇ¡ÃÃÁÈÒÊµÃ�
• á¹Ç¢ŒÍÊÍºÊ‹Ç¹·Õè 2 ¡ÒÃ·´ÊÍº¤ÇÒÁ¤Ô´áÅÐ¤ÇÒÁÊ¹ã¨·Ò§´ŒÒ¹ÇÔ·ÂÒÈÒÊµÃ� à·¤â¹âÅÂÕ 
 áÅÐÇÔÈÇ¡ÃÃÁÈÒÊµÃ�
• àËÁÒÐÊÓËÃÑº¹Ñ¡àÃÕÂ¹ Á.4, Á.5 áÅÐ Á.6 ·ÕèàµÃÕÂÁÊÍºà¢ŒÒ¤³ÐÇÔÈÇ¡ÃÃÁÈÒÊµÃ� 
 ¤³Ðà·¤â¹âÅÂÕÊÒÃÊ¹à·È ¤³Ð¤ÃØÈÒÊµÃ� ¤³Ðã¹¡ÅØ‹ÁÇÔ·ÂÒÈÒÊµÃ� 
 áÅÐ¤³Ðã¹¡ÅØ‹ÁÇÔ·ÂÒÈÒÊµÃ�ÊØ¢ÀÒ¾ ã¹ÃÐºº TCAS ãËÁ‹

สรุปเขมเนื้อหาที่ใชสอบความถนัดดานวิทยาศาสตร
เทคโนโลยี และวิศวกรรมศาสตร อยางครบถวน

แนวขอสอบครบทุกสวนที่ออกสอบบอย 
แบบใหมลาสุด พรอมเฉลยอยางละเอียด

สอบ TPAT3 เขาคณะในสาขาดานวิทยาศาสตร
เทคโนโลยี และวิศวกรรมศาสตร 

พิชิตระบบ TCAS ใหม! 
สรางความคุนเคยกอนสอบจริง

¤Ãºã¹àÅ‹Áà´ÕÂÇ ÃÇºÃÇÁáÅÐÊÃØ»à¹×éÍËÒ à·¤¹Ô¤
áÅÐá¹Ç¢ŒÍÊÍºäÇŒÍÂ‹Ò§ÊÁºÙÃ³�

พิชิตขอสอบ

ความถนัดดานว�ทยาศาสตร
เทคโนโลยี และว�ศวกรรมศาสตร

TPAT 3

ฉบับสมบูรณ
�

ความถนัดดานว�ทยาศาสตร เทคโนโลยี และว�ศวกรรมศาสตร
TPAT 3

พ
�ชิตขอสอบ



TPAT3 03.10.67.indd   1 3/10/2567   22:07:04



ผู้เขียน 	 พรศักดิ์ สมมาตย์

บรรณาธิการ 	 สรรพพร อินนาค

ผู้ตรวจทานและพิสูจน์อักษร 	 เมธี คุณรักษา, โสภา อรภักดี, วรารก์ เพ็ชรดี

ออกแบบปก 	 กานติ์ชนิต ตวงสิทธิตานนท์

ราคา 	 299 บาท

ISBN 	 978-616-381-442-5

จัดท�ำโดย 	 บริษัท อินส์พัล จ�ำกัด

	 ส�ำนักพิมพ์ Life Balance

	 379/13 เอกมัยคอมเพล็กซ์ ถนนสุขุมวิท 63

	 แขวงคลองตันเหนือ เขตวัฒนา กรุงเทพฯ 10110

	 โทร. 08-4875-5868, 08-9200-1303

	 E-mail : dp_publish@hotmail.com

	 www.inspal.co.th

จัดจ�ำหน่ายโดย 	 บริษัท ซีเอ็ดยูเคชั่น จ�ำกัด (มหาชน)

	 เลขที่ 1858/87-90 ถนนเทพรัตน

	 แขวงบางนาใต้ เขตบางนา กรุงเทพฯ 10260

	 โทร. 0-2826-8000 โทรสาร 0-2826-8999

	 www.se-ed.com

ข้อมูลทางบรรณานุกรมของหอสมุดแห่งชาติ

National Library of Thailand Cataloging in Publication Data	

	 สงวนลิขสิทธิ์ตามพระราชบัญญัติลิขสิทธิ ์พ.ศ. 2537 ห้ามคัดลอก ลอกเลียน ท�ำซ�้ำ 
ท�ำส�ำเนา ไม่ว่าส่วนหนึ่งส่วนใดหรือทั้งหมดของหนังสือนี ้หรือน�ำไปเผยแพร่ในช่องทาง
ต่างๆ โดยไม่ได้รับอนุญาตจากทางบริษัทเป็นลายลักษณ์อักษร
	 โลโก้ เครื่องหมายการค้า ชื่อของสินค้าและบริการที่อ้างถึง เป็นของบริษัทนั้นๆ

พรศักดิ ์สมมาตย์.
	 พิชิตข้อสอบ TPAT3 ความถนัดด้านวิทยาศาสตร ์เทคโนโลยี และวิศวกรรมศาสตร ์
	 ฉบับสมบูรณ์.-- กรุงเทพฯ : อินส์พัล, 2567.
	 336 หน้า.
	 1. ฟิสิกส์ -- ข้อสอบและเฉลย. 2. วิศวกรรมศาสตร ์-- ข้อสอบและเฉลย. 3. วิทยาศาสตร์ --
	 ข้อสอบและเฉลย. I. ชื่อเรื่อง.
530.76
ISBN 978-616-381-442-5

พิชิตข้อสอบ TPAT3 ความถนัดด้านวิทยาศาสตร์ เทคโนโลยี และวิศวกรรมศาสตร์ ฉบับสมบูรณ์

TPAT3 03.10.67.indd   2 3/10/2567   22:07:04



	 ข้อสอบเข้าเรียนต่อวิศวกรรมศาสตร์มีการเปล่ียนแปลงมาหลายครั้ง ซ่ึงหลายๆ ปีจะเปล่ียนแปลง       

สกัครัง้หนึง่ เช่นตัง้แต่ปี 2552 - 2565 เนือ้หาจะประกอบด้วยวิชาฟิสกิส์ เคม ีคณติศาสตร์ และความรูท้ัว่ไป

ทางวิศวกรรม ส่วนการเปลี่ยนแปลงในปี 2566 ข้อสอบส่วนหนึ่งคล้ายคลึงกับข้อสอบวัด IQ (Intelligence 

Quotient) ที่ใช้กันทั่วไป อย่างทักษะการให้เหตุผลเชิงตัวเลข (Numerical Reasoning) และการให้เหตุผล

ด้านมติสิมัพันธ์ (Diagrammatic Reasoning) ส่วนเนือ้หาทีเ่ป็นทกัษะทางด้านวศิวกรรมศาสตร์ จะเป็นส่วนของ

ความถนัดทางฟิสิกส์ (Physics Aptitude) ที่ใช้วัดความเข้าใจพื้นฐานทางวิชาฟิสิกส์, การให้เหตุผลเชิงกล 

(Mechanical Reasoning) และความรู้ทั่วไปทางวิทยาศาสตร์ เทคโนโลยี และวิศวกรรมศาสตร์

	 หนงัสอื พชิติข้อสอบ TPAT3 ความถนดัด้านวทิยาศาสตร์ เทคโนโลย ีและวศิวกรรมศาสตร์ ฉบับสมบรูณ์

เล่มนี ้มเีนือ้หาในส่วนข่าวสาร หรอืความรูร้อบตวั ทีผู่เ้ขยีนพยายามน�ำเสนอส่วนท่ีเป็นหลกัการของแต่ละเรือ่ง

ที่มีอยู่ในข่าวทุกวันนี้ เช่น เรื่องบล็อกเชน ปัญญาประดิษฐ์ ปรากฏการณ์ทางควอนตัม จกัรวาลนฤมติ 

หรอืข้อมลูมหัต เพือ่ให้นกัเรียนสามารถเข้าใจเทคโนโลยอ่ืีนๆ อกีมากมายทีก่�ำลงัจะเกิดขึน้ เพราะเทคโนโลยี

เหล่านี้อยู่บนพื้นฐานของหลักการพวกนี้ทั้งส้ิน นอกจากนี้ยังมีเรื่องการเปล่ียนแปลงภูมิอากาศของโลก 

ที่กลายเป็นปัญหาส�ำคัญที่ทุกคนก�ำลังให้ความสนใจ หากนักเรียนได้ติดตามข่าวสารทางวิทยาศาสตร ์

เทคโนโลยี และวิศวกรรมอยู่เสมอก็จะท�ำข้อสอบส่วนนี้ได้แน่นอน   

	 ในส่วนของข้อสอบ ผู้เขียนได้น�ำแนวข้อสอบในส่วนของคณิตศาสตร์มัธยมปลาย และแนวข้อสอบ

เรื่องการเขียนแบบมาใช้เป็นข้อสอบเสมือนจริงบางส่วนในเรือ่งการให้เหตผุลเชิงตัวเลข และการให้เหตุผล

ด้านมติสิมัพนัธ์ ตามล�ำดบั ท�ำให้เนือ้หาและข้อสอบดเูกีย่วข้องกบัพืน้ฐานทางวิศวกรรมมากยิง่ข้ึน และยงัมี

ข้อสอบในส่วนของความถนัดทางฟิสิกส์ จะเป็นข้อสอบที่เกี่ยวข้องกับสิ่งใกล้ตัวเรา เช่น การต่อแบตเตอรี่

รถยนต์กับรถคนัอืน่ในกรณท่ีีไฟหมด การหกัเหของแสงในเพชรทีท่�ำให้เพชรเปล่งประกายสวยงาม หรอืหฟัูง

ของนกัดนตร ีเป็นต้น ข้อสอบเหล่านีจ้ะท�ำให้นกัเรยีนเข้าใจหลกัการของสิง่ทีอ่ยูร่อบตวัผ่านการท�ำข้อสอบ 

	 ผูเ้ขยีนหวงัว่าหนังสอื พชิติข้อสอบ TPAT3 ความถนดัด้านวทิยาศาสตร์ เทคโนโลย ีและวศิวกรรมศาสตร์ 

ฉบับสมบูรณ์ เล่มนี้ จะช่วยเสริมสร้างความรู ้ความเข้าใจให้นักเรียน เพื่อเตรียมสอบเข้าในคณะ

และมหาวิทยาลัยตามที่หวังไว้ได้

ด้วยความปรารถนาดี

พรศักดิ์ สมมาตย์

ผู้เขียน

ค�ำน�ำ

TPAT3 03.10.67.indd   3 3/10/2567   22:07:04



บทที่ 1 	 การให้เหตุผลเชิงตัวเลข (Numerical Reasoning)	 6

	 แบบทดสอบในเชิงนามธรรม	 7

	 คณิตศาสตร์ทั่วไป	 11

	 คณิตศาสตร์เบื้องต้น	 13

	 แบบฝึกหัด	 	 	 21

	 เฉลยแบบฝึกหัด	 24

บทที่ 2 	 การให้เหตุผลด้านมิติสัมพันธ์ (Diagrammatic Reasoning)	 27

	 การทดสอบการให้เหตุผลเชิงนามธรรม	 28

	 การทดสอบการให้เหตุผลเชิงแนวคิดหรือเชิงพื้นที่	 34

	 แบบฝึกหัด	 	 	 38

	 เฉลยแบบฝึกหัด	 45

บทที่ 3 	 การให้เหตุผลเชิงกล (Mechanical Reasoning)	 49

	 ชิ้นส่วนของเครื่องกล	 50

	 เครื่องกลผ่อนแรง	 53

	 แบบฝึกหัด	 	 	 57

	 เฉลยแบบฝึกหัด	 62

บทที่ 4 	 การทดสอบความถนัดทางด้านฟิสิกส์ (Physics Aptitude Test)	 65

	 กลศาสตร์	 	 	 66

	 คลื่น	 	 	 	 68

	 ไฟฟ้า แม่เหล็ก และคลื่นแม่เหล็กไฟฟ้า	 71

	 สมบัติเชิงกลของสาร และอุณหพลศาสตร์	 73

	 ฟิสิกส์สมัยใหม่ (ฟิสิกส์อะตอม ฟิสิกส์นิวเคลียร์ และฟิสิกส์อนุภาค)	 75

	 แบบฝึกหัด	 	 	 78

	 เฉลยแบบฝึกหัด	 82 

สารบัญ

TPAT3 03.10.67.indd   4 3/10/2567   22:07:04



	 บทที่ 5 	 ความคิดเชิงวิทยาศาสตร์ เทคโนโลยี และวิศวกรรมศาสตร์	 85

	 	 แนวความคิดทางวิทยาศาสตร์	 86	

	 	 แนวความคิดทางเทคโนโลยี	 88

	 	 แนวความคิดทางวิศวกรรมศาสตร์	 90

	 	 แบบฝึกหัด	 93

	 	 เฉลยแบบฝึกหัด	 99

	 บทที่ 6 	 ข่าวสารความรู้ทางวิทยาศาสตร์ เทคโนโลยี และวิศวกรรมศาสตร์	 104

	 	 บล็อกเชน เงินดิจิทัล และสินทรัพย์ดิจิทัล	 106

	 	 อินเทอร์เน็ตของสรรพสิ่ง	 107

	 	 ปัญญาประดิษฐ์	 109

	 	 ระบบคลาวด ์และข้อมูลมหัต	 111

	 	 การสื่อสารที่เหนือกว่า 5G	 114

	 	 จักรวาลนฤมิต	 116

	 	 ชิปสารกึ่งตัวน�ำ และอุปกรณ์อัจฉริยะ	 117

	 	 ยุคควอนตัม	 119

	 	 การเปลี่ยนแปลงภูมิอากาศ และเศรษฐกิจสีเขียว	 121

	 	 การส�ำรวจอวกาศ	 123

	 	 แบบฝึกหัด	 124

	 	 เฉลยแบบฝึกหัด	 127

	

	 ข้อสอบเสมือนจริง ชุดที่ 1	 130

	 	 เฉลยข้อสอบเสมือนจริง	 158

	 ข้อสอบเสมือนจริง ชุดที่ 2	 182

	 	 เฉลยข้อสอบเสมือนจริง	 212

	 ข้อสอบเสมือนจริง ชุดที่ 3	 235

	 	 เฉลยข้อสอบเสมือนจริง	 261

	 ข้อสอบเสมือนจริง ชุดที่ 4	 283

	 	 เฉลยข้อสอบเสมือนจริง	 314

TPAT3 03.10.67.indd   5 3/10/2567   22:07:04



6

กำรให้เหตุผลเชิงตัวเลข
(Numerical Reasoning)1
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7

1.1 	แบบทดสอบในเชิงนามธรรม

		 การทดสอบการให้เหตุผลเชิงตัวเลขแบบหนึ่งซึ่งพบได้บ่อยมาก คือ อนุกรม ตัวเลขที่เรียงกัน          

ด้วยความสัมพันธ์ที่แน่นอน หรืออาจจะเป็นตัวเลขในแผนภาพที่มีความสัมพันธ์แบบเดียวกันทั้งหมด  

1. 	 อนกุรมที่เป็นตัวเลขเรียงกัน

ชุด

ช่วง

ดูจ�ำนวนชุดของอนกุรม พิจารณาชุดที่ โจทย์ถาม

1 ชุด : 1, 3, 5, 7, 9, ...

2 ชุด : 1, 5, 3, 25, 7, 125, 15, 625, ...

3 ชุด : 1, 5, 7, 3, 25, 49, 5, 125, ...

คูณ : 12, 24, 48, 96, ... 

หาร : 240, 120, 60, 30, ...

บวก : 3, 7, 11, 15, 19, ... เพิ่มต�ำแหน่งละ 4

คูณต�ำแหน่งละ 2

หารต�ำแหน่งละ 2

ลดต�ำแหน่งละ 5ลบ : 40, 35, 30, 25, ...

ดูตัวเลขแต่ละต�ำแหน่งว่าเพิ่มขึ้น
หรือลดลงต�ำแหน่งละเท่าใด

1

2

บวก : เพิ่มขึ้นทีละน้อย

คูณ : เพิ่มขึ้นทีละมากๆ

เพิ่มขึ้น : บวกหรือคูณ

ลดลง : ลบหรือหาร

ลบ : ลดลงทีละน้อย

หาร : ลดลงทีละมากๆ

เทคนคิ 3 ช.

1

2

การให้เหตุผลเชิงตัวเลข
(Numerical Reasoning)1

บทที่
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เทคนคิ 3 ช.

ชั้น ดูจ�ำนวนชั้นของอนกุรม

เพิ่มต�ำแหน่งละ 2

ชั้นที่ 2 เท่ำกัน

ชั้นที่ 3 เท่ำกัน

1 ชั้น : 1, 3, 5, 7, 9, ...

2 ชั้น : 1, 2, 5, 10, 17, ...

3 ชั้น : 1, 2, 4, 9, 19, ...

3

 ควำมยำกของกำรค�ำนวณในเรื่องอนกุรม	คือ	การพิจารณาช่วงที่เป็นความสัมพันธ์ของตัวเลขแต่ละ
ต�าแหน่ง	ซึ่งความสัมพันธ์โดยทั่วไปจะเป็น	ดังนี้

เพิ่มหรือลด
แบบคงตัว 

เพิ่มหรือลด
อย่ำงมีรูปแบบ 

เพิ่มหรือลด
อย่ำงต่อเนื่อง 

แบบยกก�ำลัง กำรกระท�ำกันระหว่ำงเลข
ในแต่ละต�ำแหน่ง

1

2

3

45

หลักกำรพิจำรณำ
ควำมสัมพันธ์ระหว่ำงตัวเลข
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ตัวอย่างที่ 1  ตัวเลขที่หายไปจากแผนภาพตรงกับข้อใด

1 1

28

4 2

2 4

35

7 5

3 7

?

9 8

	 1. 32	 2. 36	 3. 42	 4. 51	 5. 63

	 เฉลยข้อ 3.	ผลคูณของตัวเลขในช่องล่างซ้ายและช่องกลางจะเท่ากับตัวเลขในช่องที่เหลือ ซึ่ง

	 	 เขียนเรียงล�ำดับจากซ้ายบน ขวาบน และขวาล่าง 

	   รูปที่ (1) 4 × 28 = 112       รูปที่ (2) 7 × 35 = 245      รูปที่ (3) 9 × 42 = 378

1 1

28

4 2

2 4

35

7 5

3 7

?

9 8× × ×

รูปที ่(1) รูปที ่(2) รูปที ่(3)

	 เทคนคิการแก้ปัญหา 

	 ขั้นที่ 1 	 พจิารณาจ�ำนวนชุดของอนกุรม ถ้าอนกุรมมหีลายชดุ ตวัเลขทีต่ดิกนัจะไม่มคีวามสมัพนัธ์กัน

	 ขั้นที่ 2 	 พิจารณาต�ำแหน่งตัวเลขที่ต้องการหา หากเป็นอนุกรมที่เรียงซ้อนกันหลายชุด ให้พิจารณา	

	 	 เฉพาะชุดที่ต้องการหาจริงๆ หรืออนุกรมชุดที่โจทย์ถาม เพื่อจะได้ไม่เสียเวลา

	 ขั้นที่ 3	 พิจารณาว่าเป็นอนุกรมเพิ่มขึ้นหรือลดลง

			   	ถ้าเป็นอนุกรมเพิ่มขึ้น มักจะเป็นการบวก การคูณ หรือหากเป็นการเพิ่มแบบเท่าตัว 

	 	 	 	 อาจจะเป็นการยกก�ำลัง

			   	ถ้าเป็นอนุกรมลดลง มักจะเป็นการลบหรือการหาร

	 ขั้นที่ 4	 พจิารณาจ�ำนวนชัน้ของอนุกรม อาจจะมมีากกว่า 1 ชัน้ ซึง่ชัน้สดุท้ายมกัจะมีการเปลีย่นแปลง

	 	 เท่ากัน

2. 	 อนกุรมที่เป็นแผนภาพตัวเลข	
		 อนุกรมชนิดนี้จะเป็นการน�ำตัวเลขมาใส่ในแผนภาพ โดยแผนภาพบางส่วนจะมีผลลัพธ์ของตัวเลข

เหล่านี้ ซึ่งกระท�ำต่อกันในรูปแบบเดียวกัน เช่น บวก ลบ คูณ หาร และยกก�ำลัง (แบบเดียวกันกับอนุกรม

ของตัวเลขที่เรียงกัน) ในการแก้ปัญหาต้องหาลักษณะการกระท�ำกันของตัวเลขที่มีอยู่ เพื่อใช้เป็นแนวทาง

ในการหาตัวเลขที่โจทย์ถามหาหรือตัวเลขที่หายไปจากแผนภาพ
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บวกกันในแนวนอน บวกกันในแนวตั้ง

ตัวอย่ำงที่ 2  จงหาตัวเลขในแผนภาพที่หายไปทั้ง 3 จ�านวน

	 1.	 2.		 3.	 4.	 5.	

 เฉลยข้อ 1.

11

3

9 9

5

3 4

9

6 7

5

6 6

9

7

	 1.	 2.		 3.	

ตัวอย่ำงที่ 3  จงหาตัวเลขที่หายไปจากแผนภาพ โดยใช้ความสัมพันธ์ของตัวเลขที่มีอยู่

24

20

29

30

25

28

24

28

29

27

29

25

26

29

25

5 3 4 12

2 5 3 10

4 ? 2 9

? 11 ? 31

30 26 29 27 28

31 27 30 28 29

29 25 ? 26 ?

32 ? 31 ? 30

28 ? 27 25 26

+

+

+

+

+

+

+

+

=

=

=

=

5 3 4 12

2 5 3 10

4 3 2 9

11 11 9 31

+

+

=

+

+ +

=

+ +

+

= =

5 3 4 12

2 5 3 10

4 3 2 9

11 11 9 31

TPAT3 03.10.67.indd   10 3/10/2567   22:07:05



11

	 4.	 5. 

	 เฉลยข้อ 2.

30

26

27

28

28

27

23

24

28

26

1.2 	คณิตศาสตร์ทั่วไป		

1. 	 ล�ำดับการกระท�ำของตัวด�ำเนนิการทางคณิตศาสตร์
		 หลักการจ�ำ PEMDAS (เพมแดส)

		 	 1.	 วงเล็บแบบต่างๆ (Parentheses)

		 	 2.	 ยกก�ำลังและราก (Exponents and roots)

		 	 3.	 การคูณ (Multiplication)

		 	 4.	 การหาร (Division)

		 	 5.	 การบวก (Addition)

		 	 6.	 การลบ (Subtraction)

2. 	 หลักการวิเคราะห์โจทย์คณิตศาสตร์ทั่วไป
		 ในการท�ำโจทย์คณิตศาสตร์พื้นฐานทั่วไปต้องอาศัยการแปลความจากโจทย์เพื่อสร้างเป็นสมการ

หรืออสมการขึ้นมา โดยเปลี่ยนข้อความในโจทย์ให้อยู่ในรูปของตัวแปรและตัวด�ำเนินการทางคณิตศาสตร์ 

ดังตัวอย่างในตารางต่อไปนี้

-4 +3 -2 +1

+1

-2

+3

-4

30 26 29 27 28

31 27 30 28 29

29 25 28 26 27

32 28 31 29 30

28 24 27 25 26
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ข้อควำมในโจทย์ เครื่องหมำยทำงคณิตศำสตร์

1 	อะไร,	เท่าใด x,	y	หรือตัวแปรอื่นๆ	ที่ก�าหนดขึ้นเพื่อหาค่า

2 		หนึ่ง 1	(หนึ่ง)

3 		เปอร์เซ็นต์,	ร้อยละ ÷	100	(หาร	100)

4 		ของ ×	(คูณ)

5 		เป็น,	อยู่,	คือ =	(เท่ากับ)

6 		ต่อ	(สัดส่วน) ÷	(หาร)

7 		x	มากกว่า	y	อยู่เท่าใด x	-	y

8 		x	มีค่าเป็นกี่เท่าของ	y x	÷	y

9 		x	น้อยกว่า	y	อยู่เท่าใด y	-	x

3.  กำรเปลี่ยนแปลงเป็นเปอร์เซ็นต์
		 การเปลีย่นแปลงเชงิปรมิาณของสิง่ต่างๆ	อาจเพิม่ขึน้หรอืลดลง	มกัจะบอกเป็นเปอร์เซน็ต์	หรอืเทยีบกบั	

100	การเปลี่ยนแปลงดังกล่าวได้มาจากการเทียบบัญญัติไตรยางศ์	หรือเขียนเป็นความสัมพันธ์ได้	ดังนี้

%change = Amount of change
Original

 × 100% 

4.  บัญญัติไตรยำงศ์
		 บญัญตัไิตรยางศ์เป็นการเปรยีบเทยีบเพ่ือหาปรมิาณจากค่าทีก่�าหนดให้	แบ่งออกเป็น	2	แบบ	ตามการ

เพิ่มขึ้นและการลดลงของปริมาณที่ใช้ในการเปรียบเทียบ	ดังนี้

  1. บัญญัติไตรยางศ์แบบแปรผันตรง (ทั่วไป)	 เมื่อเทียบปริมาณที่มากก็จะได้ปริมาณที่มากขึ้น											

และเมื่อเทียบปริมาณที่น้อยก็จะได้ปริมาณที่น้อยลง	(ผลที่ได้จะไปในทางเดียวกัน)
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		 2.	 บัญญัติไตรยางศ์แบบแปรผกผัน เมื่อเทียบปริมาณที่มากก็จะได้ปริมาณที่น้อย และเมื่อเทียบ

ปริมาณที่น้อยก็จะได้ปริมาณที่มาก (ผลที่ได้จะตรงข้ามกัน)

ตัวอย่าง  มีกระต่ายในระบบนิเวศทั้งหมด 50 ตัว ถ้าทดลองปล่อยหมาป่า 10 ตัว เข้าไปในระบบนิเวศ

แห่งนี้ พบว่าท�ำให้กระต่ายลดลง 20 ตัว หากเพิ่มหมาป่าเป็น 15 ตัว กระต่ายจะเหลือกี่ตัว

วิธีท�ำ	 ปล่อยหมาป่า 10 ตัว ท�ำให้กระต่ายเหลือ 30 ตัว

	 ถ้าเพิ่มหมาป่าเป็น 15 ตัว กระต่ายจะเหลืออยู่ 10 × 30
15

 = 20 ตัว

ตัวอย่าง พ่อขับรถยนต์ไปเที่ยวเป็นระยะทาง 400 กิโลเมตร จ่ายค่าน�้ำมันเช้ือเพลิงไป 1,500 บาท 

ถ้าพ่อขับรถยนต์เพิ่มขึ้น 100 กิโลเมตร ด้วยความเร็วเท่าเดิมและใช้เส้นทางลักษณะเหมือนเดิม จะต้อง

จ่ายค่าน�ำ้มันเชื้อเพลิงเพิ่มกี่บาท 

วิธีท�ำ	 เดินทางระยะทาง 400 กิโลเมตร จ่ายค่าน�้ำมันเชื้อเพลิง 1,500 บาท

	 ถ้าเดินทางเป็นระยะทางอีก 100 กิโลเมตร หรือ 500 กิโลเมตร 

	 จะจ่ายค่าน�้ำมันเชื้อเพลิง 1,500 × 500
400

 = 1,875 บาท

	 พ่อจะต้องจ่ายค่าน�ำ้มันเพิ่มอีก 1,875 - 1,500 = 375 บาท

1.3 	คณิตศาสตร์เบื้องต้น		

1. 	 ระบบจ�ำนวนจริง
		 1.1	 การแยกตัวประกอบพหุนาม

		 	 ทฤษฎีบทเศษเหลือ กล่าวว่า “หากมีพหุนาม p(x) เมื่อหารด้วย x - c จะเหลือเศษเท่ากับ p(c)” 

หมายความว่า หากน�ำ x = c แทนในพหุนามแล้วเหลือเศษ 0 หรือ p(c) = 0 แสดงว่า x - c เป็นตัวประกอบ

ของพหุนาม p(x) ส่วนการแยกตัวประกอบสามารถใช้วิธีการหารยาว และท�ำซ�้ำจนกระทั่งแยกตัวประกอบ

ได้ทั้งหมด 

		 1.2 	การแก้อสมการ

		 	 การแก้อสมการจะท�ำในลักษณะเดียวกับสมการท่ัวไป แต่ค�ำตอบของอสมการจะอยู่ในรูปของ

ช่วงค�ำตอบ ซ่ึงอาจจะเป็นช่วงปิดหรือช่วงเปิดก็ได้ ขึ้นอยู่กับเครื่องหมายของอสมการ การแก้อสมการ

มีขั้นตอน ดังนี้
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  	จัดรูปอสมการให้ฝั่งหนึ่งเป็นศูนย์เพื่อแยกตัวประกอบ	หากมีการคูณสมการด้วยค่าลบ	

		 	 ให้กลับเครื่องหมาย	เช่น	จากมากกว่าเป็นน้อยกว่า	หรือจากน้อยกว่าเป็นมากกว่า

  		เขียนค�าตอบลงบนเส้นจ�านวน	โดยเรียงค�าตอบจากน้อยไปหามาก

  	ให้ใส่เครื่องหมายของแต่ละช่วงค�าตอบสลับกัน	เป็น	+,	-,	+,	-,	…	โดยให้ขวามือสุด

		 	 เป็นบวกเสมอ

2.  เรขำคณิตวิเครำะห์
  2.1 จุด

   	ระยะห่างระหว่างจุดสองจุดที่มีพิกัด	Rx1,	y1W	และ	Rx2,	y2W

   	จุดกึ่งกลางระหว่างจุดสองจุด

		 	 	 ถ้ามีพกิดัสองจดุ	คอื	Rx1,	y1W	และ	Rx2,	y2W	จุดกึง่กลางระหว่าง	2	จุด	คอื	RS
x1 + x2

2
,	
y1	+	y2

2 X
   	จุดแบ่งส่วนของเส้นตรง	

		 	 	 จุดที่แบ่งครึ่งระยะทางเป็นอัตราส่วน	m	:	n	หาได้จาก	RSmx1	+	nx2

m	+	n
,	
my1	+	ny2

m	+	n X 

   	การหาจุดตัดของเส้นตรงสองเส้น

		 	 	 จุดที่ตัดกันของเส้นตรงจะเป็นจุด	(x,	y)	 เดียวกัน	ดังนั้น	ถ้าน�าสมการเส้นตรงท้ังสองเส้น

		 	 	 มาเท่ากัน	และแก้สมการก็จะได้จุดตัด	x	และแทนค่า	x	ในสมการอีกครั้งเพื่อหาค่า	y	

  2.2 เส้นตรง

		 	 ความชันของเส้นตรง

   	หาจากจุดสองจุดที่เส้นตรงผ่าน	เช่น	ถ้ามีจุด	Rx1,	y1W	และ	Rx2,	y2W	อยู่บนเส้นตรงเดียวกัน	
		 	 	 จะได้	Ry2	-	y1W = mRx2 - x1W

d = Rx1 - x2W2 + Ry1 - y2W2  

1442443

144444424444443

n

P	Rx1,	y1W

Q Rx2,	y2Wm

RSmx1	+	nx2

m	+	n
,	
my1	+	ny2

m	+	n X 
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			  	หาจากสมการเส้นตรง

		 	 	 เมื่อสมการอยู่ในรูปทั่วไป Ax + By + C = 0 จะได้ความชันเป็น m = -A
B
 

		 	 	 เมื่อสมการอยู่ในรูปมาตรฐาน y = mx + c จะได้ความชันเท่ากับ m ส่วนจุดตัดแกน y 

		 	 	 จะเท่ากับ c

		 2.3 ระยะห่าง

			  	ระยะห่างระหว่างจุด Rx1, y1W และเส้นตรง Ax + By + C = 0

			  	ระยะห่างระหว่างเส้นตรง 2 เส้น ที่ขนานกัน เมื่อเส้นตรงมีสมการเป็น Ax + By + C1 = 0 และ 

   	 	 	 Ax + By + C2 = 0

			  	เส้นตรง 2 เส้น ที่ตั้งฉากกันจะมีผลคูณของความชันของเส้นตรงทั้งสองเส้น เท่ากับ -1

3. 	 ความสัมพันธ์และฟังก์ชัน
		 3.1 	ฟังก์ชันประกอบ (Composite Function)

		 	 ก�ำหนดให้ f และ g เป็นฟังก์ชัน โดยมีเรนจ์ของฟังก์ชัน f เป็นสมาชิกของโดเมนของฟังก์ชัน g 

นั่นคือ Rf ∩ Dg ≠ ∅ จะได้ฟังก์ชันประกอบใหม่ได้เป็น g(f(x)) = (g ∘ f)(x) แต่ถ้า Rf ∩ Dg = ∅ จะหาค่า   
(g ∘ f)(x) ไม่ได้
		 3.2	 ฟังก์ชันผกผัน (Inverse Function)

		 	 ฟังก์ชันผกผันของฟังก์ชัน f(x) จะแทนด้วยสัญลักษณ์ f-1(x)

			  ขั้นตอนการหาฟังก์ชันผกผัน

		 	 1.	 เปลี่ยนตัวแปร x ให้เป็น y และเปลี่ยนตัวแปร y ให้เป็น x

		 	 2.	 จัดรูปสมการใหม่ให้อยู่ในรูปของตัวแปร y ในเทอมของ x 

		 	 3.	 ถ้าในโจทย์มีเงื่อนไข ต้องจัดเงื่อนไขให้อยู่ในรูปของตัวแปรใหม่ด้วย

d = 
|Ax1 + By1 + C|

A2 + B2

d = 
|C1 - C2|
A2 + B2
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1) ลอการิทึม (Logarithm)

	 	 สมบัติของลอการิทึม

 1 	 loga1		 =		0	

 2 		logaa		 =		1	เมื่อ	a	≠	0,	1

 3 	 loga(mn)	 =		logam	+	logan

 4 	 logaRmn W		 =		logam	-	logan
 5 	 logap	b

q  = q
p 	logab

 6  mlogan		 =	 nlogam

 7 	 alogan		 =	 n	

 8 	 logab		 =	
logcb
logca

 = 1
logba

 

  3.3 ฟังก์ชันส�าคัญที่พบบ่อย

2) ตรีโกณมิติ (Trigonometry)

	 เอกลักษณ์ตรีโกณมิติที่พบบ่อย

 1 	 sin	(-θ)		 =	 -sin	θ,	sinRθ ± π
2W	=	±	cos	θ

 2 	 cos	(-θ)		 =		cos	θ,	cosRθ ± π
2W	=	±	sin	θ

 3 		sin	2θ  =		2	sin	θ cos	θ 

 4 		cos	2θ		 =		cos2 θ	-	sin2 θ =	2	cos2 θ - 1 

	 	 	 =		1	-	2	sin2 θ

 5 		cos2 θ	+	sin2 θ = 1

 6 		sin	θ	+	sin	ϕ		=		2	sin	 12 (θ + ϕ)	cos	 12 (θ - ϕ)

 7 	 cos	θ	+	cos	ϕ	=		2	cos	 12 (θ + ϕ)	cos	 12 (θ - ϕ)

 8 		sin	(θ ± ϕ)		 =		sin	θ cos	ϕ	±	cos	θ sin	ϕ

 9 		cos (θ ± ϕ)		 =		cos	θ cos	ϕ ±	sin	θ sin	ϕ

3) เอกซ์โพเนนเชียล (Exponential)

 	 เลขยกก�าลัง	คือ	จ�านวนที่เขียนอยู่ในรูป	an	เมื่อ	a	คือ	ฐาน	และ	n	คือ	เลขชี้ก�าลัง

  สมบัติของเลขยกก�าลัง	

   1 	 am · an	=	am	+	n                 2  am

an
	=	am	-	n

   3  RamWn	=	amn               4  n	am	=	a
m
n

          5 		(ab)n	=	anbn                   6  R ab W
n = a

n

bn

         7  n	ab = n	a n	b    7  a
b

n  
= 

n	a
n	b

		 ในที่นี้	m	และ	n	จะเป็นจ�านวนจริง	ส่วนอันดับของกรณฑ์จะเป็นจ�านวนนับ

		 ที่มีค่าตั้งแต่	2	ขึ้นไป
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4. 	 แคลคูลัส
		 สูตรการหาอนุพันธ์และปริพันธ์เบื้องต้นมี ดังนี้

สูตรการหาอนพุันธ์ สูตรการหาปริพันธ์

1 	 d
dx c = 0 เมื่อ c เป็นค่าคงตัว

1 	∫"f(x) ± g(x)%dx =∫f(x)dx ± ∫g(x)dx

2  	ddx x = 1 2  	∫cf(x)dx = c∫f(x)dx

3  	ddx "f(x) ± g(x)% = 
d
dx f(x) ± 

d
dx g(x) 3  	∫xndx = xn + 1

n + 1  + c เมื่อ n ≠ -1 

4  	ddx cf(x) = c
df(x)
dx เมื่อ c เป็นค่าคงตัว 4  	∫ 1

x dx = ln|x| + c

5  	
d"f(x) · g(x)%

dx  = f(x) ddx g(x) + g(x)
d
dx f(x)

5  	∫axdx = ax

ln a  + c เมื่อ a > 0, a ≠ 1

6  	ddx S
f(x)
g(x)X = 1

"g(x)%2 Sg(x) df(x)dx  - f(x)dg(x)dx X 6  	∫exdx = ex + c

7  	ddx xn = nxn - 1 7  	∫sin x dx = -cos x + c

8  	ddx Ru
nW = nun - 1dudx 8  	∫cos x dx = sin x + c

	 4.1 การประยุกต์ใช้อนุพันธ์

		  	การหาค่าความชันและการหาค่าสูงสุดหรือต�่ำสุดของกราฟโดยการหาอนุพันธ์อันดับหนึ่ง

	 4.2	 การประยุกต์ใช้ปริพันธ์

		  	การหาพื้นที่ใต้กราฟ
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5.  ควำมน่ำจะเป็น
 5.1 กฎการนับ

   กฎการคูณ

 	 ถ้าการท�างานอย่างที่	1	มีวิธีการท�างาน	n1	วิธี	การท�างานอย่างท่ี	2	มีวิธีการท�างาน	n2	วิธี	

การท�างานอย่างที่	3	 มีวิธีการท�างาน	n3	 วิธี	และการท�างานอย่างที่	k	มีวิธีการท�างาน	nk	 วิธี	แล้ววิธี

การท�างานตามขั้นตอนที่เกี่ยวข้องกันจนครบจะเท่ากับ	n1	×	n2	×	n3	×	…	×	nk	วิธี	ซึ่งเป็นการน�าจ�านวนวิธี

ทั้งหมดมาคูณกัน

   กฎการบวก

 	 ถ้างานที่ท�าในแต่ละงานเป็นอิสระต่อกัน	โดยแต่ละงานท�าได้	n1,	n2,	n3,	…,	nk	วิธี	ตามล�าดับ	

จ�านวนวิธีที่ท�างานได้ทั้งหมดจะเท่ากับ	n1	+	n2	+	n3	+	…	+	nk	วิธี	ซึ่งเป็นการน�าวิธีทั้งหมดมาบวกกัน

 5.2 การเรียงสับเปลี่ยน (Permutation)

  	การเรียงสับเปลี่ยนสิ่งของที่แตกต่างกันจ�านวน	n	สิ่งในแนวเส้นตรงจะมีทั้งหมด	n!	วิธี

  	การเรียงสับเปลี่ยนสิ่งของที่แตกต่างกันทั้งหมด	n	สิ่งเป็นวงกลมจะมีทั้งหมด	(n	-1)!	วิธี

  	ถ้าเลือกสิ่งของมา	r	สิ่งจากทั้งหมด	n	สิ่ง	(หรือมีเงื่อนไขเกิดขึ้น)	วิธีการเรียงสับเปลี่ยนจะมี

	 	 	 ทั้งหมด	 n!
(n	-	r)!

	วิธี	

	 	 การเรียงสับเปลี่ยนใช้แทนด้วยสัญลักษณ์	Pn,	r = 
n!

(n	-	r)!

  		ถ้ามีสิ่งของทั้งหมด	n	สิ่ง	และซ�้ากัน	k1,	k2, …,	kn	วิธีการเรียงสับเปลี่ยนจะมีทั้งหมด

   n!
k1!	×	k2!	×	…	×	kn!

	วิธี	

 5.3 การจัดหมู่ (Combination)

	 	 การจดัหมูส่ิง่ของ	n	สิง่	โดยการคดัเลือกมา	r	ส่ิง	จะมวิีธกีารจัดหมูไ่ด้	 n!
(n	-	r)!r!

	วิธ	ีนยิมเขียนเป็น

Rnr W	หรือ	Cn,	r	หรือ	nCr

 5.4 ความน่าจะเป็น (Probability)

	 	 ความน่าจะเป็นของเหตุการณ์	E	เขียนแทนด้วย

P(E) = n(E)
n(S)

 

	 	 เมื่อ	 P(E)	คือ	ความน่าจะเป็นของเหตุการณ์	E

								 	 	 n(E)	 คือ	จ�านวนของเหตุการณ์	E	

								 	 	 n(S)		คือ	จ�านวนผลลัพธ์ที่เป็นไปได้ทั้งหมด	หรือแซมเปิลสเปซ

TPAT3 03.10.67.indd   18 3/10/2567   22:07:06



19

6. 	 สถิติ
	 6.1 ค่ากลางของข้อมูล

		  	ค่าเฉลี่ย (Mean) เป็นตัวแทนของข้อมูลท้ังหมดที่มีค่าใกล้เคียงกัน ค่าเฉลี่ยที่พบได้บ่อยครั้ง 

คือ ค่าเฉลี่ยเลขคณิต (Arithmetic Mean)

X = 
x1 + x2 + x3 + x4 + ... + xN

N
 = 

∑xi 
N

i = 1

N
	

	 	 เมื่อ N คือ จ�ำนวนของข้อมูลทั้งหมด

		  	มัธยฐาน (Median) เป็นต�ำแหน่งค่ากลางของข้อมูลที่เรียงล�ำดับแล้ว โดยจะเรียงจาก

น้อยไปมาก หรือมากไปน้อย 

			 

Med = ข้อมูลซึ่งอยู่ในต�ำแหน่งที่ N + 1
2

	

	 	 เมื่อ N คือ จ�ำนวนทั้งหมดของข้อมูลที่จัดเรียงแล้ว

		  	ฐานนิยม (Mode) เป็นค่ากลางที่ให้ความส�ำคัญกับความถี่ของข้อมูล ซึ่งจะเหมาะสมกับข้อมูล

เชิงคุณภาพ

Mode = ข้อมูลที่มีความถี่สูงสุด

	 	 	 ถ้าหากมีความถี่สูงสุดเท่ากันหลายค่าในข้อมูลชุดเดียวกัน จะไม่มีฐานนิยม

	 การเลือกใช้ตัวแทนของข้อมูลหรือค่ากลางจะต้องพิจารณาหลายปัจจัย โดยเฉพาะค่าของข้อมูล เช่น 

ถ้าข้อมูลแตกต่างกันมากควรจะเลือกใช้มัธยฐาน แต่ถ้าข้อมูลปรากฏซ�้ำๆ กันมากและมีค่าใกล้เคียงกัน

ควรจะเลือกใช้ฐานนิยม

	 6.2 	การวัดต�ำแหน่งของข้อมูล

		  	ควอร์ไทล์ (Quartile) : 4 ส่วน

Qr = 
r
4 (N + 1)

		  	เดไซล์ (Decile) : 10 ส่วน

Dr = 
r
10 (N + 1)
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  	เปอร์เซ็นไทล์	(Percentile)	:	100	ส่วน

Pr = 
r

100 (N + 1)

 

	 	 เมื่อ	N	คือ	จ�านวนข้อมูลทั้งหมดที่เรียงล�าดับแล้ว

 6.3 การวัดการกระจาย

   พิสัย (Range)		เป็นค่าผลต่างระหว่างข้อมูลที่มีค่ามากที่สุดและข้อมูลที่มีค่าน้อยที่สุด

พิสัย = Xmax - Xmin

   ส่วนเบี่ยงเบนควอร์ไทล์ (Quartile Deviation : QD) เป็นการวัดการกระจายข้อมูลจากต�าแหน่ง	

	 	 	 ควอร์ไทล์ที่	1	และควอร์ไทล์ที่	3	จากข้อมูลทั้งหมดที่แบ่งออกเป็น	4	ส่วน

QD = 
Q3 - Q1

2

   ส่วนเบี่ยงเบนเฉลี่ย (Mean Deviation or Average Deviation : MD or AD)	เป็นการวัดค่าเฉลี่ย

	 	 	 จากค่าสมับรูณ์ของความแตกต่างระหว่างค่าข้อมลูและค่ากลางของข้อมลูชุดนัน้	(ค่ากลางของ

	 	 	 ข้อมูลที่ใช้ค�านวณมักเป็นค่าเฉลี่ยเลขคณิต)

MD = 
∑|Xi - X|

N

   ส่วนเบี่ยงเบนมาตรฐาน (Standard Deviation : SD) เป็นการวัดการกระจายข้อมูลจาก

	 	 	 ค่ากลางของข้อมูล	เป็นค่าที่นิยมน�ามาใช้	เพราะเป็นค่าที่ได้จากการถอดรากของค่าเฉลี่ยของ

	 	 	 ความแตกต่างระหว่างค่าข้อมลูและค่ากลางของข้อมลูทัง้หมดยกก�าลงัสอง	ค่าที่ได้จงึเป็นตวัเลข

	 	 	 ที่น้อย

   ความแปรปรวน (Variance : V)	เป็นการวัดการกระจายของข้อมูล	ซึ่งสามารถค�านวณได้จาก	

	 	 	 ส่วนเบี่ยงเบนมาตรฐานยกก�าลังสอง	

V = SD2 = ∑(X - X)2

N
= ∑(X)2

N
- X2 

SD = ∑(X - X)2

N
 = ∑(X)2

N
- X2  
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1 	 จงหาตัวเลขต�ำแหน่งถัดไปของอนุกรมต่อไปนี้

2, 5, 4, 7, 6, 9, 8, 11, …

	 1. 	16	 	 	 2. 	14

	 3. 	12	 	 	 4. 	10

	 5. 	8

2 	 จงหาตัวเลขต�ำแหน่งถัดไปของอนุกรมต่อไปนี้

1, 2, 4, 7, 4, 14, 16, 98, …

	 1. 	18	 	 	 2.	 64

	 3. 	72	 	 	 4. 	102

	 5. 	120

3 	 ตัวเลขที่หายไปตรงกับข้อใด

 	 1. 	30	 	 	 2. 	32	 	

	 3. 	34	 	 	 4. 	36	 	

	 5. 	38

4 	 จงหาตัวเลขที่หายไปในแผนภาพ 

	 1. 	26	 	 	 2. 	28	 	

	 3. 	30	 	 	 4. 	32	 	

	 5. 	34 

แบบฝึกหัด1
บทที่

1

2

7 3

4

5

46

7

0

4 2

9

6

38

5

3

8 4

6

0

?

16

2

18
?

18

10

12

6

14

4

10

8
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5  สมมติว่าการปั่นจักรยานระยะทาง 50 กิโลเมตร ท�าให้ไขมันส่วนเกินเหลือ 140 กิโลแคลอรี ถ้า

 ปั่นจักรยานระยะทาง 70 กิโลเมตร ไขมันส่วนเกินจะเหลือกี่กิโลแคลอรี

	 1.		85	 	 	 2.		90

	 3.		100		 	 4.		125

	 5.		145

6  จงหาค่าของภาพ 

	 1.		10	 	 	 2.		12

	 3.		13	 	 	 4.		15

	 5.		17

7  จงใช้ตารางค่าความจริงต่อไปนี้

 เพื่อหาค่าความจริงของ x และ y เมื่อ (y o y)  o (x w x) = F และ (x w y) o (y w y)  = T

	 1.		x	=	T	และ	y	=	F	 2.		x	=	y	=	F

	 3.		x	=	F	และ	y	=	T	 4.		x	=	y	=	T

	 5.		x	=	T	และ	y	=	T	หรือ	y	=	F	ก็ได้

p q p o q p w q p

T T F F F

T F T F F

F T F T T

F F F T T

ชุดที่ 1 + + = 18

ชุดที่ 2 + + = 9

ชุดที่ 3 × - = 141

ชุดที่ 4 + + + = 24
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8 	 จงหาธาตุในล�ำดับถัดไป จากความสัมพันธ์ของธาตุต่อไปนี้

H, Li, B, N, F, …

	 1. 	C	 	 	 2. 	O

	 3. 	Ne		 	 4. 	Na

	 5. 	Mg

9 	 ก�ำหนดให้ U และ V เป็นตัวด�ำเนินการทางคณิตศาสตร์ ซึ่งเมื่อกระท�ำกับตัวเลขสองตัวจะให้ผลลัพธ์

	 ดังนี้

		  (2 U 5) V 2 = 36

		  (4 U 1) V 2 = 16

		  (2 U 2) V 3 = 27

	 จงหาค่าของ (3 U 1) V 4

	 1. 	9	 	 	 2. 	49

	 3. 	81	 	 	 4. 	121

	 5. 	144

10 	 จงหาตัวเลขที่หายไปจากแผนภาพ โดยใช้ความสัมพันธ์ของตัวเลขอื่นๆ ที่อยู่ในรูปแบบเดียวกัน

	 1. 	8	 	 	 2. 	9

	 3. 	10	 	 	 4. 	11

	 5. 	12

3

8

9

12

?

4

11

10

8 4

10

1

69

7

5
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เฉลยแบบฝึกหัด1
บทที่

1   ตอบ ข้อ 4.

 วิธีท�า อนุกรมชุดที่หนึ่ง	:	2,	4,	6,	8,	10	(เพิ่มขึ้นครั้งละ	2)

												 อนุกรมชุดที่สอง	:	5,	7,	9,	11	(เพิ่มขึ้นครั้งละ	2)

	 ดังนั้น	ตัวเลขต�าแหน่งถัดไป	เท่ากับ	10

2   ตอบ ข้อ 2.

 วิธีท�า 	 อนุกรมชุดที่หนึ่ง	:	1,	4,	4,	16,	64

              1 × 4 = 4

                4 × 4 = 16

                4 × 16 = 64 

	 	 อนุกรมชุดที่สอง	:	2,	7,	14,	98

   2 × 7 = 14

   7 × 14 = 98

	 ดังนั้น	ตัวเลขต�าแหน่งถัดไป	เท่ากับ	64

3   ตอบ ข้อ 5.

 วิธีท�า 	 ตัวเลขตรงกลางจะเท่ากับผลบวกของผลคูณของตัวเลขที่มุมตรงข้ามกันทั้ง	3	คู่	

	 ดังนั้น	ตัวเลขที่หายไป	เท่ากับ	38

รูปที่	(1)	1	×	3	=		3

      2 × 4 =  8

       7 × 5 =  35

รวมกัน	3	+	8	+	35	=	46

รูปที่	(2)	7	×	2		=		14

							 0	×	9		=		0

         4 × 6  =  24

รวมกัน	14	+	0	+	24	=	38

รูปที่	(3)	5	×	4		=		20

      3 × 6 =  18

				 8	×	0		=		0

รวมกัน	20	+	18	+	0	=	38
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4  	ตอบ ข้อ 1.

	 ดังนั้น ตัวเลขที่หายไป เท่ากับ 26

5  	ตอบ ข้อ 3. 

	 วิธีท�ำ	 ปั่นจักรยาน 	 50	กิโลเมตร 	ท�ำให้ไขมันส่วนเกินเหลือ 	140 	 กิโลแคลอรี

	 	 หากปั่นจักรยาน 	 1 	 กิโลเมตร 	 ไขมันส่วนเกินจะเหลือ 	 50 × 140 	กิโลแคลอรี

	 ดังนั้น การปั่นจักรยาน 70 กิโลเมตร ไขมันส่วนเกินจึงเหลือ 50 × 140
70

 = 7,000
70

 = 100 กิโลแคลอรี

6  	ตอบ ข้อ 5. 

	 วิธีท�ำ	 เมื่อพิจารณาภาพในชุดที่ 1 และชุดที่ 3 จะพบว่า 

	 	 เมื่อแทนค่า  ลงในภาพชุดที่ 2 จะได้ค่า  

	 ดังนั้น ภาพ  มีค่าเท่ากับ 17

16

2

18
26

18

10

12

6

14

4

10

8

14 + 12
16 + 10

2 + 8
4 + 6

16 + 2
14 + 4

10 + 8
12 + 6

= 12 = 3

= 3 =
2

(มาจากรูปทิศทาง 2 ทิศทาง)

=

2 

(มาจากจ�ำนวน

ของวงกลม)

=

	 3 + 2 + 2 + x	 = 	24

	 x 	= 	24 - 7 

	 x 	= 	17
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7   ตอบ ข้อ 2.

 วิธีท�า	 พิจารณาประพจน์	(x	w	y)	o	(y	w	y) 	=	T

												 จากตาราง	T	o	F	=	T	และ	F	w	F	=	T

	 	 แสดงว่า	y	=	F

												 พิจารณาประพจน์	(y	o	y) 	o	(x	w	x)	=	F	เมื่อ	y	=	F

	 						 (F) 	o	(x	w	x)	=	T	o	(x	w	x)	=	F	

	 	 แสดงว่า	x	=	F

8   ตอบ ข้อ 4.

 วิธีท�า	 ความสัมพันธ์ของธาตุข้างต้นจะเรียงตามเลขอะตอมที่เป็นจ�านวนคี่	ดังนี้

	 	 1(H),	3(Li),	5(B),	7(N),	9(F),	11(Na)

	 ดังนั้น	ธาตุในล�าดับถัดไป	คือ	Na

9   ตอบ ข้อ 3.

 วิธีท�า	 ความสัมพันธ์ข้างต้นแสดงให้เห็นว่า	x	U	y	=	(x	+	y)	-	1	และ	x	V	y	=	xy	นั่นคือ

	 	 	 (2	U	5)	V	2	 =	 [(2	+	5)	-	1]2 = 36

	 	 	 (4	U	1)	V	2	 =	 [(4	+	1)	-	1]2 = 16

	 	 	 (2	U	2)	V	3	 =	 [(2	+	2)	-	1]3 = 27

	 	 	 (3	U	1)	V	4	 =	 [(3	+	1)	-	1]4 = 81

		 ดังนั้น	(3	U	1)	V	4	มีค่าเท่ากับ	81

10   ตอบ ข้อ 2.

 วิธีท�า	 ตัวเลขที่อยู่ในวงกลมเล็กแต่ละวง	เกิดจากการน�าผลบวกของตัวเลขสองตัวในด้านเดียวกับ

	 	 วงกลมเล็ก	ลบด้วยผลต่างของตัวเลขสองตัวในด้านตรงข้ามกับวงกลมเล็ก	ดังแผนภาพ	

	 ดังนั้น	ตัวเลขที่หายไป	เท่ากับ	9

3

8

9

12

9

4

11

10

8 4

10

1

69

7

5

(8	+	4)	-	(9	-	6)	=	9

(10	+	4)	-	(9	-	7)	=	12	

(10	+	1)	-	(7	-	5)	=	9	

(6	+	1)	-	(8	-	5)	=	4	

(9	+	6)	-	(8	-	4)	=	11
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การให้เหตุผลด้านมิติสัมพันธ์ 
(Diagrammatic Reasoning)2
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2
บทที่

2.1  กำรทดสอบกำรให้เหตุผลเชิงนำมธรรม

ซ้อน - ซ่อน (2 ซ.)

ตัด - ต่อ (2 ต.)

กำรหมุน

แผนภำพระบุรหัส

ซ้อน : เป็นกำรน�ำภำพ 2 มิติมำซ้อนกันเพื่อให้เกิดภำพใหม่ 

ตัด : เป็นกำรตัดภำพเพื่อให้ได้ภำพใหม่ตำมแนวรอยตัดเดิม
จำกนั้นจะมีกำรจัดวำงภำพที่ ได้จำกกำรตัดใหม่

ต่อ : พิจารณาส่วนประกอบของรูปเล็กๆ เพื่อต่อให้เป็นรูปใหญ่
หรือพิจำร³ำชิ้นส่วนที่เข้ำกันได้ตำมที่ก�ำหนดให้

กำรเปลี่ยนทิศทำงภำพเดิมให้อยู่ในทิศทำงใหม่

ซ่อน : เป็นการพิจารณาภาพเล็กที่ซ่อนหรือเป็นส่วนหนึ่งของภาพใหญ่

ภำพ 2 มิติ

1

2

3

4 ใช้แผนภำพที่ระบุรหัสมำให้ เพื่อระบุรหัสที่เป็นตัวอักษร
หรือหมำยเลขกับแผนภำพใหม่

กำรให้เหตุผลด้ำนมิติสัมพันธ์ 
(Diagrammatic Reasoning)
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	 เทคนิคในการท�ำโจทย์เรื่องมิติสัมพันธ์

1. 	 การซ้อนรปู

ตัวอย่าง จงหารูปที่หายไป

A

D

G

1. 2. 3. 4. 5.

B

E

H

C

F

I

?

	 รูป I เกิดจากการซ้อนกันของรูป G และรูป H ดังนั้น รูปที่หายไปจึงตรงกับ ข้อ 2. คือ
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2.  กำรซ่อนรปู

ตัวอย่ำง  รูปในข้อใดที่ไม่ได้ซ่อนอยู่ในรูปที่ก�าหนดให้ต่อไปนี้

1.

1. 2. 3. 4.

2. 3. 4. 5.

	 ดังนั้น	รูปใน	ข้อ	5.	จึงไม่เป็นรูปที่ซ่อนอยู่ในรูปที่ก�าหนด
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3. 	 การตัดรปู

ตัวอย่าง จงหารูปที่หายไป

1. 2. 3. 4. 5.

	 ส่วนที่มีรูปร่างเหมือนกันจะถูกตัดออก (ยกเว้นรูปใหญ่นอกสุด) ดังนั้น รูปที่หายไปจึงตรงกับ ข้อ 3. 

	 คือ

?
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4.  กำรต่อรปู

ตัวอย่ำง  พิจารณาการตัดและการต่อรูปต่อไปนี้

 รูปถัดไปจะตรงกับข้อใด

?

1. 2. 3. 4. 5.

	 ส่วนของรูปหกเหลี่ยมด้านนอกจะปรากฏขึ้นทีละด้าน	 ในทิศทางทวนเข็มนาฬิกา	และส่วนของ

รูปหกเหลี่ยมด้านในจะหายไปทีละด้าน	ในทิศทางตามเข็มนาฬิกา	ดังนั้น	รูปถัดไปจึงตรงกับ	ข้อ	4.
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