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สรุปเนื้อหาสาระ 

 

1. บทนิยาม 1 

 ให a  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มบวก 

 
 0a  =  1 เมื่อ 0a ≠  

 na−  =  1
na

 เมื่อ 0a ≠  

เรียก na  วาเลขยกกําลัง 

เรียก a  วาฐานของเลขยกกําลัง และ เรียก n  วาเลขช้ีกําลัง 

2. ทฤษฎีบท 1 

ให ,a b  เปนจํานวนจริงที่ไมเปนศูนย และ ,m n   เปนจํานวนเต็ม จะไดวา 

1) m n m na a a +⋅ =      

2) ( )nm mna a=  

3) ( )n n nab a b=   

4) 
n n

n

a a
b b

  = 
 

  

5) 
m

m n
n

a a
a

−=    

3. บทนิยาม 2 

ให x  และ y  เปนจํานวนจริง 

y  เปนรากที่สองของ x  ก็ตอเมื่อ 2y x=  

4. ถา 0x ≥  แลว x  จะมีรากที่สองที่มากกวาหรือเทากับศูนยเสมอ เรียกรากน้ีวา  

รากที่สองที่ไมเปนจํานวนลบของ x  และแทนดวยสัญลักษณ x  โดยเครื่องหมาย  

 เรียกวา เครื่องหมายกรณฑ 
 

  

 

 ตัว 



  

   

2  แบบฝกทักษะวิชาคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 – 6 เร่ืองฟงกชันเอกซโพเนนเชียลและฟงกชันลอการิทึม 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี  

 
5. เมื่อ y  เปนจํานวนจริงใด ๆ จะได ( )2 2y y− =  ดังน้ัน ถามีจํานวนจริง y  ยกกําลังสอง 

แลวได x  ก็จะมีจํานวนจริง y−  ที่ยกกําลังสองแลวได x  ดวย 
 

ดังน้ัน สําหรับ 0x >  จะมีรากที่สองของ x  สองรากคือ x  และ x−    

โดยที่ x  เปนจํานวนจริงบวก และ x−  เปนจํานวนจริงลบ 
 

ถา 0x =  แลวจะมีจํานวนจริงจํานวนเดียว คือ 0  เปนรากที่สองของ x   

น่ันคือ 0 0=   
 

ถา 0x <  แลวจะไมมีรากที่สองของ x  ที่เปนจํานวนจริง 
 

ดังน้ัน x y=  เมื่อ 0x ≥  หมายความวา 2y x=  และ 0y ≥   

6. ทฤษฎีบท 2 

ให 0x ≥  และ 0y ≥  จะได x y xy⋅ =  

7. ทฤษฎีบท 3 

ให 0x ≥  และ 0y >  จะได x x
yy

=  

8. บทนิยาม 3 

ให x  และ y  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มที่มากกวา 1 

 y  เปนรากที่ n  ของ x  ก็ตอเมื่อ ny x=  

9. บทนิยาม 4 

ให x  และ y  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มที่มากกวา 1 

 y  เปนคาหลักของรากที่ n  ของ x  ก็ตอเมื่อ   

 1) y  เปนรากที่ n  ของ x  และ 
 2) 0xy ≥   

10. แทนคาหลักของรากที่ n  ของ x  ดวย n x  อานวา กรณฑที่  n  ของ x  หรือ 

คาหลักของรากที่ n  ของ x  
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11. ทฤษฎีบท 4 

ให x  และ y  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มที่มากกวา 1 โดยที่ x  และ y   

มีรากที่ n  แลว n n nx y xy⋅ =  

12. ทฤษฎีบท 5 

ให x  และ y  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มที่มากกวา 1 โดยที่ x  และ y  

มีรากที่ n  และ 0y ≠  แลว 
n

n
n

x x
yy

=  

หมายเหตุ 

• ถา 0x <  หรือ 0y <  แลว ทฤษฎีบท 4 และ 5 จะเปนจริง ก็ตอเมื่อ n  เปน

จํานวนคี่บวกเทาน้ัน 

• ถา n  เปนจํานวนคี่บวกแลว n nx x− = −   

• ถา x  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มที่มากกวา 1 แลวจะไดวา  

1)  nn x x=   เมื่อ n  เปนจํานวนคู 

2) nn x x=   เมื่อ n  เปนจํานวนคี่ 

13. บทนิยาม 5 

ให a  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มที่มากกวา 1 ถา a  มีรากที่ n   

แลว 
1

nna a=  

จากบทนิยาม 5  ในกรณีที ่ 0a ≥  สามารถนิยาม 
1
na  ไดเสมอ 

 ในกรณีที่ 0a <  จะนิยามเฉพาะกรณีที่ n  เปนจํานวนคี่ 

14. บทนิยาม 6 

ให a  เปนจํานวนจริง โดยที่ 0a ≠  และ r  เปนจํานวนตรรกยะ เขียน pr
q

=  

โดยที่ ,p q  เปนจํานวนเต็ม ซึ่ง 0q >  และ ห.ร.ม. ของ p  และ q  เปน 1 

ถา 
1
qa  เปนจํานวนจริง แลว 

1 pp
r q qa a a

 
= =   

 
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หมายเหตุ 

• จากบทนิยาม เลขยกกําลังที่มีเลขช้ีกําลังเปนจํานวนตรรกยะจะนิยามเมื่อ 

เลขช้ีกําลังเขียนอยูในรูปเศษสวนอยางตํ่าเทาน้ันและ 
1
qa  ตองเปนจํานวนจริง 

• ในกรณีที่ 0a =  และ r  เปนจํานวนตรรกยะบวก สามารถนิยาม 0 0r =   

แตจะไมนิยาม 0r  เมื่อ r  เปนจํานวนตรรกยะลบหรือศูนย 

15. ทฤษฎีบท 6 

ให m  และ n  เปนจํานวนตรรกยะ a  และ b  เปนจํานวนจริงที่ไมเปน 0 

โดยที่ ,m na a  และ nb  เปนจํานวนจริง จะไดวา 

  1) m n m na a a +⋅ =   

  2) ( )nm mna a=     

  3) ( )n n nab a b=   

  4) 
n n

n

a a
b b

  = 
 

 

  5) 
m

m n
n

a a
a

−=   

16. บทนิยาม 7 

ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล คอื ฟงกชันที่อยูในรูป ( ){ }, xx y y a∈ × =   

โดยที่ a  เปนจํานวนจริง ซึ่ง 0a >  และ 1a ≠  

17. สมการที่มีตัวแปรเปนเลขช้ีกําลัง  เรียกวา สมการเอกซโพเนนเชียล 

อสมการที่มีตัวแปรเปนเลขช้ีกําลัง เรียกวา อสมการเอกซโพเนนเชียล 

18. บทนิยาม 8 

ฟงกชันลอการิทึม คือ ฟงกชันที่อยูในรูป ( ){ }, logax y y x+∈ × =     

โดยที่ a  เปนจํานวนจริง ซึ่ง 0a >  และ 1a ≠    

19. ฟงกชันลอการิทึมเปนฟงกชันผกผันของฟงกชันเอกซโพเนนเชียล 
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ขอสังเกต 

• กราฟของฟงกชัน logay x=  เมื่อ 0a >  และ 1a ≠  จะผานจุด ( )1, 0  เสมอ 

เน่ืองจาก log 1 0a =  

• ถา 1a >  แลว logay x=  เปนฟงกชันเพ่ิม 

ถา 0 1a< <  แลว logay x=  เปนฟงกชันลด 

• ฟงกชันลอการิทึมเปนฟงกชัน 1–1 จาก +
  ไปทั่วถึง   

• จากสมบัติของฟงกชัน 1–1 จะไดวา log loga ax y=  ก็ตอเมื่อ x y=  

• เน่ืองจาก logay x=  ก็ตอเมื่อ ya x=   

เมื่อแทน y  ในสมการหลังดวย loga x  จะได loga xa x=  

และเมื่อแทน x  ในสมการแรกดวย ya  จะได log y
ay a=  

ดังน้ัน loga xa x=  และ log y
ay a=  

20. ทฤษฎีบท 7 

ให ,a M  และ N  เปนจํานวนจริงบวกที่ 1a ≠  และ k  เปนจํานวนจริง จะไดวา 
 1) loga MN   = log loga aM N+   

 2) loga
M
N

  = log loga aM N−   

 3) log k
a M   = logak M   

 4) loga a    = 1  
 5) log 1a    = 0  

 6) log ka
M   = 

1 loga M
k

     เมื่อ 0k ≠   

 7) logb a    = 1
loga b

    เมื่อ 0b >  และ 1b ≠    

21. ลอการิทึมที่ใชมากในการคํานวณคือ ลอการิทึมสามัญ ซึ่งหมายถึงลอการิทึมที่มีฐาน

เปน 10  ในการเขียนลอการิทึมสามัญนิยมเขียนโดยไมมีฐานกํากับ เชน 10log N   

จะเขียนแทนดวย log N  เมื่อ N  เปนจํานวนจริงบวก และเรียก N  วา แอนติ

ลอการิทึม ของ log N  
 

  


