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สรุปเนื้อหาสาระ 

1. การกําหนดคาของฟงกชันตรีโกณมิติ ทําไดโดยใชวงกลมรัศมียาว 1 หนวย ซึ่งม ี

จุดศูนยกลางอยูที่จุดกําเนิดเปนหลักในการกําหนดคาของฟงกชันตรีโกณมิติ และ 

จะเรียกวงกลมดังกลาววา วงกลมหนึ่งหนวย วงกลมน้ีเปนกราฟของความสัมพันธ 

( ){ }2 2, 1x y x y∈ × + =   

เมื่อกําหนดจํานวนจริง θ  จากจุด ( )1, 0  วัดระยะไปตามสวนโคงของวงกลมหน่ึง

หนวยใหยาว θ  หนวย จะถึงจุด ( ),x y  ซึ่งอยูบนวงกลมหน่ึงหนวย โดยมีขอตกลง

สําหรับทิศทางของการวัดดังน้ี  

เมื่อ 0θ >  จะวัดสวนโคงจากจุด ( )1, 0  ไปในทิศทางทวนเข็มนาฬิกา 

เมื่อ 0θ <  จะวัดสวนโคงจากจุด ( )1, 0  ไปในทิศทางตามเข็มนาฬิกา 

เมื่อ 0θ =  จุดปลายสวนโคงคือจุด ( )1, 0   

2. กําหนดฟงกชัน :f →   และ :g →   สําหรับแตละจํานวนจริง θ  ใด ๆ 

 ( )f θ  =  x  

 ( )g θ  = y  

เมื่อ ( ),x y  เปนจุดปลายสวนโคงของวงกลมหน่ึงหนวยที่วัดจากจุด ( )1, 0  ยาว 

θ  หนวย ในทิศทางทวนเข็มนาฬิกาหรือตามเข็มนาฬิกา 

เรียกฟงกชัน g  และ f  ดังกลาวน้ีวา ฟงกชันไซน และ ฟงกชันโคไซน 

ตามลําดับ และจะเขียนแทน g ดวย sin และเขียนแทน f  ดวย cos ดังน้ี 

 y  =  sinθ  

 x  =  cosθ  
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3. วงกลมหน่ึงหนวยซึ่งมีจุดศูนยกลางอยูที่จุดกําเนิด เปนกราฟของความสัมพันธ 

( ){ }2 2, 1x y x y∈ × + =   จะเห็นวา 1 1y− ≤ ≤  และ 1 1x− ≤ ≤   

ดังน้ัน คาของฟงกชันไซนและฟงกชันโคไซนเปนจํานวนจริงต้ังแต 1−  ถึง 1  

น่ันคือ เรนจของฟงกชันไซนและฟงกชันโคไซน คือ เซตของจํานวนจริงต้ังแต 1−  

ถึง 1 และโดเมนของฟงกชันทั้งสอง คือ เซตของจํานวนจริง 

4. จากสมการ 2 2 1, sinx y y θ+ = =  และ cosx θ=  

จะไดความสัมพันธของ sinθ  และ cosθ  คือ 2 2cos sin 1θ θ+ =  เมื่อ θ  เปน

จํานวนจริงใด ๆ 

5. ให θ  เปนจํานวนจริงใด ๆ 

 ( )sin θ−  =  sinθ−  
 ( )cos θ−  =     cosθ  

6. ให θ  เปนจํานวนจริงใด ๆ และ n  เปนจํานวนเต็ม จะได 
 ( )sin 2nπ θ+  =  sinθ  
 ( )cos 2nπ θ+  =  cosθ  

 ( )sin 2nθ π−  =  sinθ  

 ( )cos 2nθ π−  =  cosθ  

7. การหาคาของฟงกชันไซนและโคไซนของจํานวนจริงต้ังแต 0 ถึง 2π  มีขอสรุปดังน้ี 

ให α  เปนจํานวนจริง ซึ่ง 0
2
πα< <  

 ( )sin π α−  =     sinα  

 ( )cos π α−  =  cosα−  

 ( )sin π α+  =  sinα−  

 ( )cos π α+  =  cosα−  

 ( )sin 2π α−  =  sinα−  

 ( )cos 2π α−  =     cosα  

 

  


