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เน�นเทคนคิการคดิคาํนวณ เพือ่ให�เข�าใจง�ายและสามารถนาํไปประยกุต�ใช�ได�

เหมาะสําหรับเตรียมตัวสอบเก็บคะแนน กลางภาค และปลายภาค

เพิม่ทกัษะการเรียนรู�ทางคณติศาสตร� เพือ่เตรยีมพร�อมสอบ O-NET ล�วงหน�า

ในระดับชั้น ม.3
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คณิตศาสตร์ ม.1
	 �	 เน้นเทคนิคการคิดคำ�นวณ เพื่อให้เข้าใจง่ายและสามารถนำ�ไปประยุกต์ใช้ได้
	 �	 เหมาะสำ�หรับเตรียมตัวสอบเก็บคะแนน กลางภาค ปลายภาค
	 �	 เพิ่มทักษะการเรียนรู้ทางคณิตศาสตร์ เพื่อเตรียมพร้อมสอบ O-NET ล่วงหน้า
		  ในระดับชั้น ม.3



Compact คณิตศาสตร์ ม.1

ข้อมูลทางบรรณานุกรมของสำ�นักหอสมุดแห่งชาติ

ยุพดี  มงคลจินดาวงศ์.

	 Compact คณิตศาสตร์ ม.1.-- กรุงเทพฯ : แม็คเอ็ดคูเคชั่น, 2556.

	 352 หน้า. --(Compact).

	 1. คณิตศาสตร์--การศึกษาและการสอน (มัธยมศึกษา). I. ชื่อเรื่อง.

510.7

ISBN 978-616-274-253-8

จัดพิมพ์และจำ�หน่ายโดย

ผู้เขียน 	 : 	 ยุพด ี มงคลจินดาวงศ์
สงวนลิขสิทธิ	์ :	 เมษายน 2556
ราคาจำ�หน่าย	 :	 155 บาท
การสั่งซื้อ	 :	 ส่งธนาณัติสั่งจ่าย ไปรษณีย์ลาดพร้าว 10310 ในนาม บริษัท แม็คเอ็ดดูเคชั่น จำ�กัด
	 	 เลขที่ 9/99 อาคารแม็ค ซอยลาดพร้าว 38 ถนนลาดพร้าว แขวงจันทรเกษม
	 	 เขตจตุจักร กรุงเทพฯ 10900
		  % : 0-2938-2022-7  FAX : 0-2938-2028
		  www.MACeducation.com
พิมพ์ที่ 	 : 	 บริษัท เพิ่มทรัพย ์การพิมพ์

(สงวนลิขสิทธิ์ตามกฎหมาย ห้ามลอกเลียน ไม่ว่าจะเป็นส่วนหนึ่งส่วนใดของหนังสือเล่มนี้นอกจากจะได้รับอนุญาตเป็นลายลักษณ์อักษร)



¤íÒ¹íÒ

 หนังสือคูมือ ชุด Compact คณิตศาสตร์ ม.ต้น ของบริษัท แม็คเอ็ดดูเคชั่น จํากัด มีเนื้อหา

ตรงตามมาตรฐานและตัวชี้วัด กลุมสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ หลักสูตรแกนกลางการศึกษา

ขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช 2551 ของกระทรวงศึกษาธิการ โดยมีจุดมุงหมายเพื่อให้นักเรียนระดับ

ช้ันมัธยมศึกษาปที่ 1-3 ใช้เปนคูมือประกอบการเรียนรายวิชาคณิตศาสตร์นอกเวลาเรียนปกติ 

หนังสือคูมือชุดนี้มีทั้งหมด  3  เลม ดังนี้

 1. หนังสือคู่มือ Compact คณิตศาสตร์ ม.1

 2. หนังสือคู่มือ Compact คณิตศาสตร์ ม.2

 3. หนังสือคู่มือ Compact คณิตศาสตร์ ม.3

    หนังสือคูมือชุดนี้ แตละเลมประกอบด้วย เนื้อหาที่นักเรียนสามารถเรียนรู้หรือทบทวน

บทเรียน เพื่อสร้างความเข้าใจได้ด้วยตนเอง มีแบบทดสอบให้นักเรียนได้ฝกทําจนเกิดความเข้าใจ

สร้างทักษะและความชํานาญในการทําแบบทดสอบ อีกทั้งยังเปนการประเมินผลตนเองในแตละ

เนือ้หาอันเปนการเพิม่พนูความเขา้ใจและประสบการณ ์สร้างความมัน่ใจ และพร้อมทีจ่ะนาํไปประยกุต์

ใช้เพื่อการสอบได้

 ทั้งนี้ บริษัท แม็คเอ็ดดูเคชั่น จำากัด หวังเปนอยางยิ่งวา หนังสือคูมือ ชุด Compact 

คณิตศาสตร์ ม.ต้น จะอํานวยประโยชน์ให้แกผู้อานได้อยางดี และหากมีข้อสงสัยหรือข้อเสนอแนะ

เกี่ยวกับหนังสือคูมือชุดนี้ กรุณาติดตอได้ท่ี บริษัท แม็คเอ็ดดูเคช่ัน จํากัด เพ่ือเปนประโยชน์ใน

การพัฒนาหนังสือคูมือเลมตอไปในอนาคต

 บริษัท แม็คเอ็ดดูเคชั่น จำากัด
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  COMPACT คณิตศาสตร์ ม.1  1

บทที่ 1 ตัวหารร่วมมาก 
ตัวคูณร่วมน้อย และการประยุกต์

1. จำ�นวนนับ ตัวประกอบ และพหุคูณ

	 จำ�นวนนับ  หมายถึง จำ�นวนที่ เริ่มตั้งแต่ 1 และเพิ่มขึ้นทีละหนึ่งไปเร่ือยๆ ไม่มีที่สิ้นสุด และ 

ได้นำ�มาใช้เพื่อแสดงจำ�นวนของสิ่งต่างๆ ใช้ในการนับ คน สัตว์ สิ่งของต่างๆ เรียกอีกช่ือหน่ึงว่า จำ�นวนเต็มบวก  

ได้แก่ 1, 2, 3, 4, 5, ...

 

การหารจำ�นวนนับ

	 การหารจำ�นวนนับอาจเป็นการหารลงตัวหรือการหารไม่ลงตัว ถ้าเป็นการหารลงตัว เศษจากการหาร 

จะเป็นศูนย์ ซึ่งมักกล่าวว่าไม่มีเศษ แต่ถ้าเป็นการหารไม่ลงตัวแล้วจะมีเศษจากการหารที่ไม่เท่ากับศูนย์

	 กรณีที่เป็นการหารลงตัว เช่น 1642 = 8 เรียก 2 ว่า ตัวหาร หรือ ตัวประกอบของ 16 และเรียก 16 ว่าเป็น 

พหุคูณของ 2

	 หรือเขียนได้ดังนี้  16 = 238

	 กล่าวได้ว่า 	 2 เป็นตัวประกอบของ 16 	 เนื่องจาก 2 หาร 16 ลงตัว หรือ 16 หารด้วย 2 ลงตัว

			   8 เป็นตัวประกอบของ 16 	 เนื่องจาก 8 หาร 16 ลงตัว หรือ 16 หารด้วย 8 ลงตัว

	 และ	 16 เป็นพหุคูณของ 2 	 เนื่องจาก 16 หารด้วย 2 ลงตัว

			   16 เป็นพหุคูณของ 8 	 เนื่องจาก 16 หารด้วย 8 ลงตัว

	 จะเห็นได้ว่า ตัวประกอบที่เป็นจำ�นวนนับของ 16 มี  5  จำ�นวน ได้แก่ 1, 2, 4, 8 และ 16

	 แต่พหุคูณของจำ�นวนนับมีมากมาย เช่น 	พหุคูณของ 16 ได้แก่ 16, 32, 48, ...

				    พหุคูณของ 2 ได้แก่ 2, 4, 6, 8, 10, ...

				    พหุคูณของ 8 ได้แก่ 8, 16, 24, 32, ...

		  สรุป 

		  ตัวประกอบของจำ�นวนนับใด คือ จำ�นวนนับที่หารจำ�นวนนับนั้นลงตัว

		  พหุคูณของจำ�นวนนับใด คือ จำ�นวนนับที่หารด้วยจำ�นวนนับนั้นลงตัว



2  COMPACT คณิตศาสตร์ ม.1   

ข้อสังเกต  ถ้าให้ n แทนจำ�นวนนับใดๆ จะได้ว่า

	 1.	 l  เป็นตัวประกอบของ  n

	 2.	 n  เป็นตัวประกอบของ n

ตัวอย่างที่ 1 	 จงหาตัวประกอบทั้งหมดของ 80

วิธีทำ�	 ตัวประกอบของ 80 คือจำ�นวนนับที่หาร 80 ลงตัว ซึ่งการหาตัวประกอบของจำ�นวนนับใดๆ นักเรียน 

อาจหาได้ไม่ครบถ้วน ดังนั้น เพื่อการหาตัวประกอบได้ครบถ้วน ให้พิจารณาจากตัวคูณสองจำ�นวนทุกคู่ที่มีผลคูณ 

เท่ากับ 80 โดยเริ่มจากตัวคูณ 1, 2, 3, ...

	 80	 = 	 1380

	 80	 = 	 23	 ( แทนผลหารที่ได้จาก 2 หาร 80 ได้ลงตัว คือ 40)

	 80	 = 	 33	 ( แทนผลหารที่ได้จาก 3 หาร 80 ได้ลงตัว ไม่ม)ี

	 80	 = 	 43	 ( แทนผลหารที่ได้จาก 4 หาร 80 ได้ลงตัว คือ 20)

	 80	 = 	 53	 ( แทนผลหารที่ได้จาก 5 หาร 80 ได้ลงตัว คือ 16)	

	 80	 = 	 63	 ( แทนผลหารที่ได้จาก 6 หาร 80 ได้ลงตัว ไม่ม)ี

	 80	 = 	 73	 ( แทนผลหารที่ได้จาก 7 หาร 80 ได้ลงตัว ไม่ม)ี

	 80	 = 	 83	 ( แทนผลหารที่ได้จาก 8 หาร 80 ได้ลงตัว คือ 10)

	 80	 = 	 93	 ( แทนผลหารที่ได้จาก 9 หาร 80 ได้ลงตัว ไม่ม)ี

	 (พิจารณาจำ�นวนนับถึง 9 ก็เพียงพอแล้ว เพราะจำ�นวนสุดท้ายที่เป็นผลหาร ที่ได้จาก 8 หาร 80 ได้ลงตัว

คือ 10)

	 แสดงแผนภาพการจับคู่จำ�นวนสองจำ�นวนที่คูณกันได้ 80 ดังนี้

	 1,   	 2,   	 4,   	 5,   	 8,   	 10,   	 16, 	 20,	 40,	 80

	 ดังนั้น ตัวประกอบทั้งหมดของ 80 คือ 1, 2, 4, 5, 8, 10, 16, 20, 40 และ 80
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ตัวอย่างที่ 2 	 จงหาตัวประกอบทั้งหมดของ 125

วิธีทำ� 	 พิจารณาจำ�นวนนับ 2 จำ�นวนที่คูณกันได้ 125

	 125	 =	 13125

	 125	 =	 23	 ไม่มีจำ�นวนนับใดที่คูณกับ 2 แล้วได้ 125 (2 หาร 125 ไม่ลงตัว)

	 125	 =	 33	 ไม่มีจำ�นวนนับใดที่คูณกับ 3 แล้วได้ 125 (3 หาร 125 ไม่ลงตัว)

	 125	 =	 43	 ไม่มีจำ�นวนนับใดที่คูณกับ 4 แล้วได้ 125 (4 หาร 125 ไม่ลงตัว)

	 125	 =	 5325	

	 125	 =	 63	 ไม่มีจำ�นวนนับใดที่คูณกับ 6 แล้วได้ 125 (6 หาร 125 ไม่ลงตัว)

	 125	 =	 73	 ไม่มีจำ�นวนนับใดที่คูณกับ 7 แล้วได้ 125 (7 หาร 125 ไม่ลงตัว)

	 125	 =	 83	 ไม่มีจำ�นวนนับใดที่คูณกับ 8 แล้วได้ 125 (8 หาร 125 ไม่ลงตัว)

	 125	 =	 93	 ไม่มีจำ�นวนนับใดที่คูณกับ 9 แล้วได้ 125 (9 หาร 125 ไม่ลงตัว)

	 125	 =	 103	 ไม่มีจำ�นวนนับใดที่คูณกับ 10 แล้วได้ 125 (10 หาร 125 ไม่ลงตัว)

	 125	 =	 113	 ไม่มีจำ�นวนนับใดที่คูณกับ 11 แล้วได้ 125 (11 หาร 125 ไม่ลงตัว)

	 125	 =	 123	 ไม่มีจำ�นวนนับใดที่คูณกับ 12 แล้วได้ 125 (12 หาร 125 ไม่ลงตัว)

	 (พิจารณาจำ�นวนนับถึง 12 ก็เพียงพอแล้ว เพราะ 12312 มีค่ามากกว่า 125 ก็ยุติการพิจารณาได)้

	 1,  	 5,  	 25,  	 125

	 ดังนั้น ตัวประกอบทั้งหมดของ 125 คือ 1, 5, 25 และ 125

ตัวอย่างที่ 3 	 จงหาพหุคูณของ 3

วิธีทำ�	 เนื่องจากพหุคูณของ 3 คือจำ�นวนนับที่หารด้วย 3 ลงตัว มีมากมายนับไม่ถ้วน

	 พหุคูณของ 3 ได้แก่ 3(1), 3(2), 3(3), 3(4), 3(5), ...

	 ดังนั้น พหุคูณของ 3 ได้แก่ 3, 6, 9, 12, 15, ...

ตัวอย่างที่ 4	 จงหาพหุคูณของ 7

วิธีทำ�	 เนื่องจากพหุคูณของ 7 คือจำ�นวนนับที่หารด้วย 7 ลงตัว มีมากมายนับไม่ถ้วน

	 พหุคูณของ 7 ได้แก่ 7(1), 7(2), 7(3), 7(4), 7(5), ...

	 ดังนั้น พหุคูณของ 7 ได้แก่ 7, 14, 21, 28, 35, ...
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2. จำ�นวนเฉพาะและตัวประกอบเฉพาะ

	 ในระดับนี้จะศึกษาในขอบเขตของจำ�นวนเต็มที่เป็นจำ�นวนนับเท่านั้น

	 l	 จำ�นวนนับที่มากกว่า 1 และมีตัวประกอบเพียง 2 ตัวคือ 1 และจำ�นวนนับนั้น เรียกว่า จำ�นวนเฉพาะ

	 l	 ตัวประกอบของจำ�นวนนับใดที่เป็นจำ�นวนเฉพาะ เรียกว่า ตัวประกอบเฉพาะ

ตัวอยา่งที่ 1	 จำ�นวนนับต่อไปนี้เป็นจำ�นวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด

		  1, 2, 3, 9, 51

วิธีทำ�	 1	 ไม่ใช่จำ�นวนเฉพาะ เพราะไม่มากกว่า 1 และมีตัวประกอบเพียง 1 ตัว คือ 1

	 2	 เป็นจำ�นวนเฉพาะ เพราะมากกว่า 1 และมีตัวประกอบ 2 ตัว คือ 1, 2

	 3	 เป็นจำ�นวนเฉพาะ เพราะมากกว่า 1 และมีตัวประกอบ 2 ตัว คือ 1, 3

	 9	 ไม่เป็นจำ�นวนเฉพาะ เพราะมีตัวประกอบมากกว่า 2 ตัว คือ 1, 3, 9

	 51	 ไม่เป็นจำ�นวนเฉพาะ เพราะมีตัวประกอบมากกว่า 2 ตัว คือ 1, 3, 17, 51

ข้อสังเกต	 1.	 1 ไม่เป็นจำ�นวนเฉพาะ

		  2.	 จำ�นวนเฉพาะที่เป็นจำ�นวนนับที่น้อยที่สุดคือ 2

ตัวอย่างที่ 2	 จงหาจำ�นวนเฉพาะทั้งหมดที่น้อยกว่า 100

วิธีทำ�	 พิจารณาจำ�นวนนับตั้งแต่ 1 ถึง 100 จำ�นวนเฉพาะคือจำ�นวนที่วงกลม

	 1 	 2 	 3 	 4 	 5 	 6 	 7 	 8 	 9 	 10

	 11	 12	 13	 14	 15	 16	 17	 18	 19	 20

	 21	 22	 23	 24	 25	 26	 27	 28	 29	 30

	 31	 32	 33	 34	 35	 36	 37	 38	 39	 40

	 41	 42	 43	 44	 45	 46	 47	 48	 49	 50

	 51	 52	 53	 54	 55	 56	 57	 58	 59	 60

	 61	 62	 63	 64	 65	 66	 67	 68	 69	 70

	 71	 72	 73	 74	 75	 76	 77	 78	 79	 80

	 81	 82	 83	 84	 85	 86	 87	 88	 89	 90

	 91	 92	 93	 94	 95	 96	 97	 98	 99	 100

	 ดังนั้น มีจำ�นวนเฉพาะทั้งหมด 25 จำ�นวน ได้แก่ 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, 31, 37, 41, 43, 47, 

53, 59, 61, 67, 71, 73, 79, 83, 89, 97
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ตัวอย่างที่ 3		 จงหาตัวประกอบเฉพาะของ 12

วิธีทำ�	 พิจารณาตัวประกอบทั้งหมดของ 12 คือ 1, 2, 3, 4, 6, 12

	 จากตัวประกอบทั้งหมดของ 12 มีจำ�นวนเฉพาะอยู่สองจำ�นวนคือ 2 และ 3

	 ดังนั้น ตัวประกอบเฉพาะของ 12 คือ 2 และ 3

3. การแยกตัวประกอบของจำ�นวนนับ

	 การแยกตัวประกอบของจำ�นวนนับใด คือ การเขียนจำ�นวนนับนั้นในรูปการคูณของตัวประกอบเฉพาะ

ตัวอยา่งที่ 1 	 จงแยกตัวประกอบของ 136

วิธีทำ�	 วิธีที่ 1	 โดยวิธีตั้งหารสั้น

				       2 ) 136

				    2 ) 68

				    2 ) 34

				    17

	 ดังนั้น 136 = 23232317 = 23
317

	 วิธีที่ 2	 โดยใช้แผนภาพได้ดังนี้

		  136 			   หรือ 			   136

	 2 		  68 				    4 		  34

		  2		  34		  2	 2	 2		 17

			   2	 17

	 จำ�นวนที่วงกลมคือตัวประกอบที่เป็นจำ�นวนเฉพาะ

	 ดังนั้น 136 = 23232317 = 23
317

หมายเหตุ กรณีเมื่อแยกตัวประกอบแล้วได้ตัวประกอบเฉพาะซ�้ำกัน สามารถเขียนตัวประกอบเฉพาะที่ซ�้ำกัน 

ในรูปเลขยกก�ำลัง โดยให้ตัวประกอบเฉพาะเป็นฐาน และจ�ำนวนตัวที่ซ�้ำกันเป็นเลขชี้ก�ำลัง เช่น 

	 136 	 = 	 23232317

 		  = 	 23
317  (เรียก 2 ว่าฐาน และเรียก 3 ว่าเลขชี้กำ�ลัง)
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ข้อสังเกต

	 ในการแยกตัวประกอบของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนดให้ และเม่ือเขียนตัวประกอบเฉพาะที่ซ�้ำกันใน 

รูปเลขยกก�ำลัง จะน�ำไปใช้ประโยชน์ในการหาจ�ำนวนตัวประกอบทั้งหมดของจ�ำนวนนับนั้นได้รวดเร็วข้ึน 

โดยไม่จ�ำเป็นต้องทราบว่ามีจ�ำนวนใดบ้าง ซึ่งท�ำได้โดยน�ำเลขชี้ก�ำลังของจ�ำนวนเฉพาะแต่ละตัวมาบวกเพิ่มอีก 1  

แล้วเอาผลลัพธ์มาคูณกัน ตัวอย่างเช่น

	 1.	 136 = 23
317

		  เลขชี้กำ�ลังของ 23 คือ 3 เลขชี้กำ�ลังของ 17 คือ 1

		  นำ�เลขชี้กำ�ลังของแต่ละจำ�นวนบวกเพิ่มอีก 1 แล้วนำ�มาคูณกัน	

		  ดังนั้น จำ�นวนตัวประกอบทั้งหมดของ 136 มีทั้งหมด (311)(111) = 8 จำ�นวน

		  (ตัวประกอบของ 136 คือ 1, 2, 4, 8, 17, 34, 68, 136)

	 2.	 125 	= 	 53535

			   = 	 53

		  กรณีนี้จะได้ว่าตัวประกอบทั้งหมดของ 125 มีทั้งหมด 311 = 4 จำ�นวน

		  (ตัวประกอบของ 125 หรือ 53 คือ 1, 51, 52, 53)

	 หรือสรุปได้ว่า ถ้าเขียนจำ�นวนนับ N ให้อยู่ในรูปการแยกตัวประกอบดังนี้

		  N = pa
13pb

23pc
33... เมื่อ p1, p2, p3, ...เป็นจำ�นวนเฉพาะ

	 ดังนั้น จำ�นวนนับที่เป็นตัวประกอบของ N มีทั้งหมด (a11)3(b11)3(c11)3... จำ�นวน

4. ตัวหารร่วมมากและการนำ�ไปใช้

	 จำ�นวนนับท่ีหารจำ�นวนนับต้ังแต่สองจำ�นวนข้ึนไปท่ีกำ�หนดให้ลงตัว เรียกจำ�นวนนับน้ันว่า “ตัวประกอบร่วม” 

หรือ “ตัวหารร่วม” และตัวประกอบร่วมหรือตัวหารร่วมที่มากที่สุด เรียกว่า ตัวหารร่วมมาก หรือ ห.ร.ม.

	 ดังนั้น ตัวหารร่วมมาก (ห.ร.ม.) คือ ตัวประกอบร่วมที่มีค่ามากที่สุดที่สามารถหารจำ�นวนนับตั้งแต่ 

สองจำ�นวนขึ้นไปที่กำ�หนดให้ลงตัว โดยการหาตัวหารร่วมมาก (ห.ร.ม.) มี 4 วิธี คือ

	 1.	 การหา ห.ร.ม. โดยพิจารณาจากตัวประกอบ

	 2.	 การหา ห.ร.ม. โดยการแยกตัวประกอบ

	 3.	 การหา ห.ร.ม. โดยการหารสั้น

	 4.	 การหา ห.ร.ม. โดยขั้นตอนวิธีแบบยุคลิด



ตัวประกอบของ 18 ตัวประกอบของ 30
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การหา ห.ร.ม. โดยพิจารณาจากตัวประกอบ

ตัวอย่างที่ 1 	 จงหา ห.ร.ม. ของ 18 และ 30

วิธีทำ�	 ตัวประกอบของ 18 คือ 1, 2, 3, 6, 9, 18

	 ตัวประกอบของ 30 คือ 1, 2, 3, 5, 6, 10, 15, 30

	 ตัวประกอบร่วมหรือตัวหารร่วมของ 18 และ 30 คือ 1, 2, 3, 6

	 ตัวประกอบร่วมที่มากที่สุดของ 18 และ 30 คือ 6

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 18 และ 30 คือ 6

	 หรือพิจารณาจากแผนภาพ

	 จะเห็นว่า 1, 2, 3, 6 เป็นตัวหารร่วมของทั้ง 18 และ 30

	 ดังนั้น 6 จึงเป็นตัวหารร่วมมาก (ห.ร.ม.) ของ 18 และ 30

ตัวอย่างที่ 2 	 จงหา ห.ร.ม. ของ 12, 18 และ 27

วิธีทำ�	 ตัวประกอบของ 12 คือ 1, 2, 3, 4, 6, 12 

	 ตัวประกอบของ 18 คือ 1, 2, 3, 6, 9, 18

	 ตัวประกอบของ 27 คือ 1, 3, 9, 27

	 ตัวประกอบร่วมหรือตัวหารร่วมของ 12, 18 และ 27 คือ 1, 3

	 ตัวประกอบร่วมที่มากที่สุดของ 12, 18 และ 27 คือ 3

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 12, 18 และ 27 คือ 3

	 หรือพิจารณาจากแผนภาพ



ตัวประกอบของ 12 

(1, 2, 3, 4, 6, 12)

ตัวประกอบของ 18 

(1, 2, 3, 6, 9, 18)

ตัวประกอบของ 27 

(1, 3, 9, 27)
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	 ตัวประกอบร่วมหรือตัวหารร่วมของ 12, 18 และ 27 คือ 1 และ 3

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 12, 18 และ 27 คือ 3

การหา ห.ร.ม. โดยการแยกตัวประกอบ

ตัวอย่างที่ 3 	 จงหา ห.ร.ม. ของ 36 และ 90

วิธีทำ�				    36 	 = 	 2 3 2 3 3 3 3

				    90	 =	 2 3 3 3 3 3 5

	 ตัวประกอบร่วมของ 36 และ 90 คือ 23333 = 18

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 36 และ 90 คือ 18

ตัวอย่างที่ 4 	 จงหา ห.ร.ม. ของ 24, 48 และ 64

วิธีทำ�				    24 	 = 	 2 3 2 3 2 3 3

				    48	 =	 2 3 2 3 2 3 2 3 3

				    64	 =	 2 3 2 3 2 3 2 3 2 3 2

	 ตัวประกอบร่วมของ 24, 48 และ 64 คือ 23232 = 8

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 24, 48 และ 64 คือ 8
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การหา ห.ร.ม. โดยการหารสั้น

ตัวอย่างที่ 5 	จงหา ห.ร.ม. ของ 36, 48 และ 72

วิธีทำ�				    2 ) 36, 48, 72 	 →	 2 หาร 36, 48 และ 72 ได้ลงตัว

				    2 ) 18, 24, 36 	 →	 2 หาร 18, 24 และ 36 ได้ลงตัว

				    3 ) 9, 12, 18 	 →	 3 หาร 9, 12 และ 18 ได้ลงตัว

				    33, 34, 36

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 36, 48 และ 72 คือ 23233 = 12

ตัวอย่างที่ 6 	จงหา ห.ร.ม. ของ 168, 196, 280 และ 420

วิธีทำ�			   4 ) 168, 196, 280, 420 	 →	 4 หาร 168, 196, 280 และ 420 ได้ลงตัว

			   7 ) 42,   49,   70, 105 	 →	 7 หาร 42, 49, 70 และ 105 ได้ลงตัว

			   36, 337, 310, 315

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 168, 196, 280 และ 420 คือ 437 = 28

ข้อสังเกต  ในการหา ห.ร.ม. โดยวิธีการหารสั้นนั้น ในแต่ละขั้นตอนจะต้องหาจำ�นวนนับที่หารทุกจำ�นวน 

ของขั้นตอนนั้นๆ ลงตัว และจำ�นวนที่นำ�มาหารนั้นอาจเป็นจำ�นวนเฉพาะหรือไม่เป็นจำ�นวนเฉพาะก็ได้

การหา ห.ร.ม. โดยขั้นตอนวิธีแบบยุคลิด

ตัวอย่างที่ 7 	 จงหา ห.ร.ม. ของ 1,147 และ 1,591

วิธีทำ� 	 2 	 1,147 	 1,591 	 1 	 ขั้นที่ 1 	นำ�จำ�นวนที่น้อยกว่าไปหารจำ�นวนมาก คือนำ� 1,147 ไป	

		  888	 1,147			   หาร 1,591 ได้ 1 เศษ 444

	 1	 259	 444	 1	 ขั้นที่ 2	 นำ�เศษที่เหลือในขั้นที่ 1 คือ 444 ไปหาร 1,147 ได้ 2 

		  185	 259			   เศษ  259

	 2	 74	 185	 2	 ขั้นที่ 3	 นำ�เศษที่เหลือในขั้นที่ 2 คือ 259 ไปหาร 444 ได้ 1 

		  74	 148				   เศษ 185	

			   37		  ขั้นที่ 4	 นำ�เศษที่เหลือในขั้นที่ 3 คือ 185 ไปหาร 259 ได้ 1 เศษ 74

					     ขั้นที่ 5 	นำ�เศษที่เหลือในขั้นที่ 4 คือ 74 ไปหาร 185 ได้ 2 เศษ 37

					     ขั้นที่ 6	 นำ�เศษทีเ่หลอืในขัน้ที ่5 คอื 37 ไปหาร 74 ลงตวัไดผ้ลหาร

						      เป็น 2 จึงยุติการหาร 
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	 เมื่อการหารลงตัวจึงยุติการหาร ตัวหารตัวสุดท้ายคือ 37 เป็น ห.ร.ม. แต่ถ้าการหารยังไม่ลงตัวหรือเศษ 

จากการหารไม่ใช่ 0 ก็ต้องทำ�ตามขั้นตอนดังกล่าวโดยการหารสลับไปสลับมาจากซ้าย2ขวาไปเรื่อยๆ จนกว่าจะได้

เศษจากการหารเป็น 0 (หารลงตัว) และตัวหารตัวสุดท้ายคือ ห.ร.ม.

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 1,147 และ 1,591 คือ 37

หมายเหตุ การหา ห.ร.ม. โดยขั้นตอนวิธีแบบยุคลิด เหมาะสำ�หรับจำ�นวนที่มีค่ามากๆ และถ้ามีมากกว่าสองจำ�นวน

ก็สามารถหาได้ดังนี้

	 1.	 ให้หา ห.ร.ม. ของสองจำ�นวนแรกหรือสองจำ�นวนใดๆ ก่อนก็ได้

	 2.	 หา ห.ร.ม. ของจำ�นวนที่เหลือกับ ห.ร.ม. ที่ได้จากข้อ 1

การนำ� ห.ร.ม. ไปประยุกต์ใช้ 

	 สามารถน�ำความรู้เรื่อง ห.ร.ม. ไปประยุกต์ใช้แก้โจทย์ปัญหาที่เกี่ยวข้องกับเรื่องการแบ่งสิ่งของให้ได้ 

เท่าๆ  กัน  และมากที่สุด นอกจากนั้นยังน�ำไปใช้เก่ียวกับการทอนเศษส่วนให้เป็นเศษส่วนอย่างต�่ำ เพราะว่า 

ถ้าเศษส่วนใดเป็นเศษส่วนอย่างต�่ำ จะมี ห.ร.ม. ของตัวเศษและตัวส่วนเท่ากับ 1 เสมอ

ตัวอย่างที่ 8 	จงท�ำ 48
84  ให้เป็นเศษส่วนอย่างต�่ำ

วิธีทำ�			   48
84  	 =	 232323233

2323337

	 (นำ� ห.ร.ม. ของ 48  และ 84 คือ 23233 มาหารทั้งตัวเศษและตัวส่วน)

				    =	 232
7 	

				    =	 4
7 	

ตัวอย่างที่ 9 	 จงหาจำ�นวนนับที่มากที่สุดซึ่งเมื่อนำ�ไปหาร 213 และ 389 แล้วเหลือเศษ 3 และ 4 ตามลำ�ดับ

วิธีีทำ�	 จำ�นวนที่นำ�ไปหา ห.ร.ม.  คือ

			   21323	 =	 210

			   38924	 =	 385

	 จำ�นวนนับที่มากที่สุดซึ่งหาร 210 และ 385 ได้ลงตัว คือ ห.ร.ม. ของสองจำ�นวนนี้

	 1 	 210 	 385 	 1

		  175 	 210

		  35 	 175 	 5

 			   175

	 ดังนั้น จำ�นวนนับที่มากที่สุดซึ่งเมื่อนำ�ไปหาร 213 และ 389 แล้วเหลือเศษ 3 และ 4 คือ 35 
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ตัวอย่างที่ 10	 จงหาจำ�นวนนับที่มากที่สุดซึ่งเมื่อนำ�ไปหาร 111, 135 และ 159 แล้วเหลือเศษเท่ากัน

วิธีทำ�	 สมมติให้เศษที่เหลือเท่ากันเป็น x

	 จำ�นวนนับที่มากที่สุดน้ีจะต้องหาร 1112x, 1352x และ 1592x ได้ลงตัว ซึ่งก็คือ ห.ร.ม. น่ันเอง  

และจะหารผลต่างระหว่างจำ�นวนเหล่านั้นได้ลงตัวด้วย นั่นคือ

			   (1592x)2(1352x)	 =	 24

			   (1352x)2(1112x)	 =	 24

			   (1592x)2(1112x)	 =	 48

	 จำ�นวนที่มากที่สุดนั้นจะต้องหาร 24, 24 และ 48 ลงตัว (ห.ร.ม. ของ 24, 24 และ 48) 

	 หา ห.ร.ม. ของ 24, 24 และ 48 ได้ 24

	 ดังนั้น จำ�นวนนับที่มากที่สุดซึ่งเมื่อนำ�ไปหาร 111, 135 และ 159 แล้วเหลือเศษเท่ากัน คือ 24

ตัวอย่างที่ 11 	มาลีมีผ้าอยู่ผืนหนึ่ง กว้าง 36 เซนติเมตร ยาว 1.20 เมตร ถ้ามาลีต้องการตัดผ้าเป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส

ที่มีความยาวด้านเป็นจำ�นวนเต็มเซนติเมตรท่ีมีขนาดใหญ่ที่สุด โดยไม่ให้เหลือเศษ จะต้องตัดผ้าเป็นรูปสี่เหลี่ยม       

จัตุรัสยาวด้านละกี่เซนติเมตร และได้ผ้าทั้งหมดกี่ผืน

วิธีทำ�	 ผ้าผืนหนึ่งกว้าง 36 เซนติเมตร ยาว 1.20 เมตร  (เท่ากับ 120 เซนติเมตร)

	 มาลีต้องการตัดผ้าเป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่มีความยาวด้านเป็นจำ�นวนเต็มเซนติเมตรที่มีขนาดใหญ่ที่สุด 

จึงต้องหาความยาวด้านที่ยาวที่สุดของผ้ารูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส นั่นคือ ต้องหา ห.ร.ม. ของ 36 และ 120

			   36	 =	 2323333

			   120	 =	 232323335

	 ห.ร.ม. ของ 36 และ 120 เท่ากับ 23233 = 12 

	 ผ้าผืนนี้แบ่งด้านกว้างได้ 36
12  = 3 ส่วน

	 ผ้าผืนนี้แบ่งด้านยาวได้ 
120
12  = 10 ส่วน

	 จะได้ผ้ารูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสทั้งหมด 3310 = 30 ผืน

	 ดังนั้น จะต้องตัดผ้าเป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสยาวด้านละ 12 เซนติเมตร และได้ผ้า 30 ผืน

5. ตัวคูณร่วมน้อยและการนำ�ไปใช้

	 ในเรื่องการแยกตัวประกอบที่กล่าวมาแล้ว เราทราบว่าพหุคูณของจำ�นวนนับใด คือ จำ�นวนนับที่หารด้วย

จำ�นวนนับนั้นลงตัว เช่น พหุคูณของ 3 ก็คือจำ�นวนนับที่หารด้วย 3 ลงตัว หรือจำ�นวนนับที่มี 3 เป็นตัวประกอบ  

ได้แก่  3, 6, 9, 12, ... ดังนั้น พหุคูณของจำ�นวนนับใดๆ จึงมีมากมายนับไม่ถ้วน
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	 ในกรณีที่ต้องการหาพหุคูณของจำ�นวนนับที่กำ�หนดให้ตั้งแต่ 2 จำ�นวนข้ึนไป พหุคูณที่ได้มีมากมาย 

นบัไม่ถว้นเชน่กนั เรียกพหุคณูเหล่านีว้า่ พหคุณูรว่มของจำ�นวนนบัทีก่ำ�หนดให ้และเรยีกพหคุณูรว่มทีน่อ้ยท่ีสดุวา่  

ตัวคูณร่วมน้อย หรือเขียนย่อๆ ว่า ค.ร.น. ของจำ�นวนนับที่กำ�หนดให้นั่นเอง ตัวอย่างเช่น ต้องการหาพหุคูณร่วม 

ของ 3 และ 4

	 พหุคูณของ 3 ได้แก่ 3, 6, 9, 12, 15, 18, 21, 24, 27, 30, 33, 36, ... 	 (เพิ่มขึ้นทีละ 3)

	 พหุคูณของ 4 ได้แก่ 4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, 32, 36, 40, 44, ... 	 (เพิ่มขึ้นทีละ 4)

	 พหุคูณร่วมของ 3 และ 4 ได้แก่ 12, 24, 36, ... 	

	 ดังนั้น พหุคูณร่วมที่น้อยที่สุดของ 3 และ 4 คือ 12 หรือ ค.ร.น. ของ 3 และ 4 คือ 12

	 การหา ค.ร.น. ของจำ�นวนนับที่กำ�หนดให้ ในที่นี้มี 3 วิธี คือ

	 1.	 หา ค.ร.น. โดยการพิจารณาพหุคูณของจำ�นวนนับที่กำ�หนดให้

	 2.	 หา ค.ร.น. โดยการแยกตัวประกอบ

	 3.	 หา ค.ร.น. โดยการหารสั้น

การหา ค.ร.น. โดยการพิจารณาพหุคูณของจำ�นวนนับที่กำ�หนดให้

ตัวอย่างที่ 1 	 จงหา ค.ร.น. ของ 12 และ 30

วิธีทำ� 	 พหุคูณของ 12 คือ 12, 24, 36, 48,  60, 72, 84, 96, 108,  120, ...

	 พหุคูณของ 30 คือ 30,  60, 90, 120, ...

	 พหุคูณร่วมของ 12 และ 30 คือ 60, 120, ...

	 พหุคูณร่วมที่น้อยที่สุดของ 12 และ 30 คือ 60

	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 12 และ 30 คือ 60

ตัวอย่างที่ 2 	จงหา ค.ร.น. ของ 2, 3 และ 4

วิธีทำ� 	 พหุคูณของ 2 คือ 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, 18, 20, 22, 24, ...

	 พหุคูณของ 3 คือ 3, 6, 9, 12, 15, 18, 21, 24, ...

	 พหุคูณของ 4 คือ 4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, 32, ...

	 พหุคูณร่วมของ 2, 3 และ 4 คือ 12, 24, ...

	 พหุคูณร่วมที่น้อยที่สุดของ 2, 3 และ 4 คือ 12

	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 2, 3 และ 4 คือ 12



เลือก 2, 2 และ 3 ที่เหลือ

ซึ่งไม่ใช่ตัวประกอบร่วม

ของจำ�นวนนับที่กำ�หนด

ให้

เลือก 2  มาหนึ่ งจำ�นวนที่ เป็น

ตัวประกอบร่วมของจำ�นวนนับ

บางจำ�นวน (คือ 12 และ 24)  

ที่กำ�หนดให้

เลือก 2 และ 5 ที่เหลือซ่ึงไม่ใช่

ตัวประกอบร่วมของจำ�นวนนับ 

ที่กำ�หนดให้

เลือก 2 และ 3 มาอย่างละหนึ่งจำ�นวนที่

เป็นตัวประกอบร่วมของจำ�นวนนับทุก

จำ�นวน (คือ 12, 24, 30) ที่กำ�หนดให้

เลือก 2, 2, 2 มาอย่างละหนึ่งจำ�นวนที่ เป็น

ตัวประกอบร่วมของทุกจำ�นวนนับที่กำ�หนดให้
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การหา ค.ร.น. โดยการแยกตัวประกอบ

	 หลักการหา ค.ร.น. โดยการแยกตัวประกอบ ทำ�ได้ดังนี้

	 1.	 แยกตัวประกอบของจำ�นวนนับทุกจำ�นวนที่กำ�หนดให้

	 2.	 เลือกจำ�นวนเฉพาะหนึ่งจำ�นวนที่เป็นตัวประกอบร่วมของทุกจำ�นวนนับที่กำ�หนดให้

	 3.	 เลือกจำ�นวนเฉพาะหนึ่งจำ�นวนที่เป็นตัวประกอบร่วมบางจำ�นวนของจำ�นวนนับที่กำ�หนดให้

	 4.	 เลือกจำ�นวนเฉพาะที่เหลือที่ไม่ใช่ตัวประกอบร่วมของจำ�นวนนับที่กำ�หนดให้

	 5.	 ผลคูณของจำ�นวนเฉพาะที่เลือกในข้อ 2, 3 และ 4 คือ ค.ร.น. ของจำ�นวนนับที่กำ�หนดให้

ตัวอยา่งที่ 3 	จงหา ค.ร.น. ของ 24 และ 32

วิธีทำ� 	 แยกตัวประกอบของ 24 และ 32 ได้ดังนี้

			   24	 =	 2   3   2   3   2   3   3

			   32	 =	 2   3   2   3   2   3   2   3   2

	 ค.ร.น. ของ 24 และ 32 คือ 			   2   3   2   3   2   3   2   3   2   3   3	

	

			 

	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 24 และ 32 คือ 96

ตัวอย่างที่ 4 	จงหา ค.ร.น. ของ 12, 24 และ 30

วิธีทำ� 	 แยกตัวประกอบของ 12, 24 และ 30 ได้ดังนี้

			   12	 =	 2   3   2   3   3

			   24	 =	 2   3   2   3   2   3   3

			   30	 =	 2   3   3   3   5

	 ค.ร.น. ของ 12 , 24 และ 30 คือ 			  2   3   2   3   2   3   3   3   5

	

	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 12, 24 และ 30 คือ 120
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การหา ค.ร.น. โดยการหารสั้น

	 หลักการหา ค.ร.น. โดยการหารสั้น ทำ�ได้ดังนี้

	 1.	 นำ�จำ�นวนนับทั้งหมดที่ต้องการหา ค.ร.น. มาตั้งหารแบบหารสั้น

	 2.	 ในแต่ละขั้นตอนของการหาร จำ�นวนท่ีนำ�มาเป็นตัวหารต้องเป็นจำ�นวนเฉพาะ และต้องหารจำ�นวน 

เหล่านั้นลงตัวอย่างน้อยสองจำ�นวน

	 3.	 ถ้าตัวหารไปหารจำ�นวนใดไม่ลงตัวให้ดึงจำ�นวนนั้นลงมาในบรรทัดต่อไป

	 4.	 การหารจะยุติเมื่อไม่มีจำ�นวนเฉพาะใดไปหารจำ�นวนเหล่านั้นได้ลงตัว

	 5.	 ค.ร.น. ที่ได้ คือ ผลคูณของจำ�นวนเฉพาะที่นำ�ไปหารในแต่ละขั้นตอน และจำ�นวนที่เหลือจาก 

การหารทั้งหมด

	

ตัวอย่างที่ 5 	 จงหา ค.ร.น. ของ 12, 16 และ 60

วิิธีทำ�		  2 ) 12    16    60  	 ขั้นที่ 1 	 2 เป็นจำ�นวนเฉพาะที่หารทั้งสามจำ�นวนลงตัว

		  6	 8 	 30 		  ได้ผลหารคือ 6, 8, 30

		  2 ) 6      8     30 	 ขั้นที่ 2 	 2 เป็นจำ�นวนเฉพาะที่หารผลหารในขั้นที่ 1 ลงตัวทั้งสามจำ�นวน

		  3 	 4 	 15 		  ได้ผลหารคือ 3, 4, 15

		  3 ) 3      4     15  	 ขั้นที่ 3 	 3 เป็นจำ�นวนเฉพาะที่หารผลหารในขั้นที่  2  ลงตัวสองจำ�นวน  คือ

		  1 	 4 	 5 		  3 และ 15 ได้ผลหารคือ 1, 5 แต่ 3 หาร 4 ไม่ลงตัว ให้ดึง 4  ลงมา 

 						      บรรทัดต่อไป

	 สรุปการหาร ค.ร.น. โดยการหารสั้น ดังนี้

		  2 ) 12    16    60

		  2 ) 6      8    30

		  3 ) 3      4    15 		  1

		  1 1  4 1   5

	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 12, 16 และ 60 คือ 23233313435 = 240

ความสัมพันธ์ระหว่าง ห.ร.ม. กับ ค.ร.น. ของจำ�นวนนับสองจำ�นวน

	 ผลคูณของ ห.ร.ม. กับ ค.ร.น. ของจำ�นวนนับใดๆ สองจำ�นวน จะมีค่าเท่ากับผลคูณของจำ�นวนนับสอง 

จำ�นวนนั้น นั่นคือ ถ้า a และ b เป็นจำ�นวนนับสองจำ�นวนใดๆ ซึ่งมี ห.ร.ม. และ ค.ร.น. เป็น m และ n ตามลำ�ดับ
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	 จะได้ว่า	 a3b	 =	 m3n

	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ a และ b 	= 	 a3b
ห.ร.ม. ของ a และ b

การนำ� ค.ร.น. ไปประยุกต์ใช้

	 สามารถนำ�ความรู้เร่ือง ค.ร.น. ไปประยุกต์ใช้แก้ปัญหาเกี่ยวกับการบวก ลบ เศษส่วน ซึ่งจำ�เป็นต้อง 

ทำ�ตัวส่วนให้เท่ากัน (เท่ากับ ค.ร.น. ของตัวส่วนของแต่ละจำ�นวน) และใช้แก้โจทย์ปัญหาที่เกี่ยวข้องกับเรื่อง 

ระยะทางหรือการหาจำ�นวนที่น้อยที่สุดที่สามารถแบ่งเป็นกลุ่มๆ ที่เท่ากันได้

ตัวอยา่งที่ 6 	 จงหาผลลัพธ์ของ 3
51

5
12

2
17
30

 	

วิธีทำ� 	 ค.ร.น. ของ 5, 12 และ 30 คือ 60

		  3
51

5
12

2
17
30

 	 =	 3
53

12
121 5

12
3

5
5217

30
3

2
2

	 	 	 =	 36
30

1
25
60

2
34
60

			   =	 27
60

			   =	 9
20

ตัวอย่างที่ 7 	 จงหาจำ�นวนนับที่น้อยที่สุดที่ 72, 80 และ 96 ไปหารจำ�นวนนับน้ันแล้วเหลือเศษ 25 เท่ากัน 

ทุกจำ�นวน

วิธีทำ� 	 หาจำ�นวนนับที่น้อยที่สุดที่ 72, 80 และ 96 ไปหารลงตัวก่อน  (หรือไปหารแล้วเหลือเศษ 0)

	 นั่นคือ หา ค.ร.น. ของ 72, 80 และ 96

		  2 ) 72    80    96

		  2 ) 36    40    48

		  2 ) 18    20    24

		  2 ) 9    10    12

		  3 ) 9     5       6 		 1

		  3 1   5 1    2

	 จะได้ ค.ร.น. ของ 72, 80 และ 96 คือ 232323233333532 = 1,440

	 ดังนั้น จำ�นวนนับที่น้อยที่สุดที่ 72, 80 และ 96 ไปหารแล้วเหลือเศษ 25 เท่ากัน คือ 1,440125 = 1,465
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ตัวอยา่งที่ 8 	 นชุมลีกูแกว้อยูใ่นกลอ่งใบหนึง่ ถา้นำ�ลกูแกว้ทัง้หมดในกลอ่งน้ีมาแบง่เปน็กอง กองละ 30 ลกู จะเหลอื

เศษ 27 ลูก แต่ถ้าแบ่งเป็นกอง กองละ 20 ลูก จะเหลือเศษ 17 ลูก และถ้านุชแบ่งใหม่เป็นกองละ 25 ลูก จะเหลือ

เศษ 22 ลูก ดังนั้นนุชมีลูกแก้วในกล่องนี้เป็นจำ�นวนน้อยที่สุดกี่ลูก

วิธีทำ�	 ให้นุชมีลูกแก้วเป็นจำ�นวนน้อยที่สุด a ลูก

	 เมื่อแบ่งเป็นกอง กองละ 30 ลูก จะเหลือเศษ 27 ลูก (ขาดไป 3 ลูก) 

	 ดังนั้น ถ้ามีลูกแก้ว a13 ลูก ก็จะไม่เหลือเศษ

	 เมื่อแบ่งเป็นกอง กองละ 20 ลูก จะเหลือเศษ 17 ลูก (ขาดไป 3 ลูก)

	 ดังนั้น ถ้ามีลูกแก้ว a13  ลูก ก็จะไม่เหลือเศษ

	 เมื่อแบ่งเป็นกอง กองละ 25 ลูก จะเหลือเศษ 22 ลูก (ขาดไป 3 ลูก)

	 ดังนั้น ถ้ามีลูกแก้ว a13 ลูก ก็จะไม่เหลือเศษ

	 นั่นคือ a13 เป็นจำ�นวนนับที่น้อยที่สุดที่ 30, 20 และ 25 หารลงตัว (เป็น ค.ร.น. ของ 30, 20 และ 25)

	 หา ค.ร.น. ของ 30, 20 และ 25

		  30	 =	 23335

		  20	 =	 23235

		  25	 =	 535

	 ค.ร.น. ของ 30, 20 และ 25 คือ 232333535 = 300

	 นั่นคือ a13 = 300 จะได้ a = 30023 = 297 

	 ดังนั้น นุชมีลูกแก้วในกล่องนี้เป็นจำ�นวนน้อยที่สุด 297 ลูก

ตัวอย่างที่ 9	 ตุ้ม ตั้ม และหนึ่งขี่รถจักรยานรอบสนามรูปวงกลมโดยเริ่มตั้งต้นที่เดียวกัน แต่ใช้ความเร็วไม่เท่ากัน 

ถ้าให้แต่ละคนขี่รถจักรยานโดยใช้ความเร็วสม่ำ�เสมอ  ในระยะทาง 1 รอบ ตุ้ม ตั้ม และหนึ่งจะใช้เวลา 18, 20 และ  

24 นาที ตามลำ�ดับ ถ้าจะให้คนทั้งสามขี่รถจักรยานมาพบกันที่จุดเริ่มต้นพร้อมกันอีกครั้ง จะใช้เวลานานเท่าไร

วิธีทำ�	 เนื่องจากทั้งสามคนขี่รถจักรยานโดยเริ่มต้นที่เดียวกัน แล้วมาพบกันครั้งแรกที่จุดเริ่มต้น แสดงว่า 

ท้ังสามคนจะต้องขี่รถจักรยานได้เป็นจำ�นวนเต็มรอบของสนามรูปวงกลมเพียงแต่มีจำ�นวนรอบไม่เท่ากัน  

ซึ่งแต่ละคนใช้เวลาในการขี่รถจักรยาน 18, 20 และ 24 นาที ต่อ 1 รอบ ตามลำ�ดับ 

	 ดงันัน้ จำ�นวนเวลาเปน็นาททีีท่ัง้สามคนมาพบกัน ณ จดุเริม่ตน้ จะเปน็จำ�นวนทีน้่อยทีส่ดุทีห่ารด้วย 18, 20 

และ 24 ลงตัว ซึ่งก็คือ ค.ร.น. ของ 18, 20 และ 24

		  18	 =	 23333

		  20	 =	 23235

		  24	 =	 2323233

	 ค.ร.น. ของ 18, 20 และ 24 คือ 23232333335 = 360

	 ดังนั้น ทั้งสามคนขี่จักรยานมาพบกันที่จุดเริ่มต้นพร้อมกันอีกครั้งจะใช้เวลานาน 360 นาที หรือ 6 ชั่วโมง
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ตัวอย่างที่ 10 	 จำ�นวนนับ a และ b มี ห.ร.ม. เป็น 8 และผลคูณของจำ�นวนนับ a และ b คือ 960 จงหา ค.ร.น.  

ของ a และ b และจำ�นวนนับ a และ b คือจำ�นวนใด ถ้าสองจำ�นวนนั้นมีค่ามากกว่า 8 และ a มีค่ามากกว่า b

วิธีทำ�	 เนื่องจากผลคูณของ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ของจำ�นวนนับ a และ b เท่ากับผลคูณของ a และ b

	 นั่นคือ	 83ค.ร.น.	 =	 a3b

		  83ค.ร.น.	 =	 960

		  ค.ร.น.	 =	 96048  =  120

	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ a และ b	  คือ 120

	 จาก	 a 3b	 =	 960

			   =	 8383335

	 โจทย์กำ�หนด ห.ร.ม. ของ a และ b คือ 8, a และ  b มีค่ามากกว่า 8 และ a มีค่ามากกว่า b

	 เนื่องจาก 	 a3b	 =	 (835)3(833) 

	 จะได้ a = (835), b = (833)

	 ดังนั้น a = 40 และ b = 24

ตัวอย่างที่ 11 	ถ้า a และ b เป็นจำ�นวนนับที่มี ห.ร.ม. เป็น 50 จงหาตัวหารร่วมทั้งหมดของ a และ b 

วิธีทำ�	 จำ�นวนนับที่หาร 50 ลงตัว (ตัวประกอบของ 50) จะเป็นตัวหารร่วมของ a และ b

	 จำ�นวนนับที่หาร 50 ลงตัว ได้แก่ 1, 2, 5, 10, 25, 50

	 ดังนั้น ตัวหารร่วมทั้งหมดของ a และ b ได้แก่ 1, 2, 5, 10, 25, 50

ข้อสังเกต  ถ้า d  เป็น ห.ร.ม. ของจำ�นวนนับ a และ b ตัวประกอบทั้งหมดของ d ก็คือตัวประกอบร่วมหรือ 

ตัวหารร่วมทั้งหมดของ a และ b นั่นเอง

แบบทดสอบ

จงเลือกคำ�ตอบที่ถูกต้องที่สุดเพียงคำ�ตอบเดียว

	 1.	 ข้อใดไม่ถูกต้อง

		  1.	 13 เป็นตัวประกอบของ 91	 2.	 3 เป็นตัวประกอบของ 81

		  3.	 16 เป็นพหุคูณของ 8	 4.	 8 เป็นพหุคูณของ 16

	 2.	 จำ�นวนในข้อใดที่มี 3 เป็นตัวประกอบ

		  1.	 111,111	 2.	 2,531

		  3.	 3,811	 4.	 21,311
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	 3.	 จำ�นวนในข้อใดเป็นพหุคูณของ 16 ทุกจำ�นวน

		  1.	 1, 2, 8, 16	 2.	 1, 2, 4, 8, 16

		  3.	 16, 32, 48, 64	 4.	 8, 16, 32, 64

	 4.	 ตัวประกอบทั้งหมดของ 160 มีกี่จำ�นวน

		  1.	 10 จำ�นวน	 2.	 11 จำ�นวน

		  3.	 12 จำ�นวน	 4.	 14 จำ�นวน

	 5.	 ตัวประกอบทั้งหมดของ 80 คือข้อใด

		  1.	 1, 2, 4, 5, 8, 10, 20, 40, 80	 2.	 1, 2, 4, 5, 8, 10, 16, 20, 40, 80

		  3.	 2, 4, 5, 8, 10, 20, 40, 80	 4.	 2, 4, 5, 8, 10, 16, 20, 40, 80

	 6.	 จำ�นวนนับที่มากที่สุดที่มีสามหลักและเป็นพหุคูณของ 6 คือจำ�นวนในข้อใด

		  1.	 999	 2.	 998

		  3.	 996	 4.	 666

	 7.	 ข้อใดต่อไปนี้เป็นจำ�นวนเฉพาะ

		  1.	 1	 2.	 2

		  3.	 57	 4.	 91

	 8.	 ตัวประกอบเฉพาะของ 112 คือจำ�นวนในข้อใด

		  1.	 2, 7	 2.	 1, 2, 7

		  3.	 2, 3, 7	 4.	 2, 4, 7

	 9.	 กำ�หนด a และ b เป็นจำ�นวนนับ ถ้า a เป็นตัวประกอบของ b แล้วข้อใดถูกต้อง

		  1.	 a หารด้วย b ลงตัว	 2.	 b หารด้วย a ลงตัว

		  3.	 a และ b เป็นตัวประกอบซึ่งกันและกัน	 4.	 a และ b เป็นจำ�นวนเฉพาะทั้งคู่

	10.	 ตั้งแต่ 10 ถึง 40 มีจำ�นวนเฉพาะทั้งหมดกี่จำ�นวน

		  1.	 7 จำ�นวน	 2.	 8 จำ�นวน

		  3.	 9 จำ�นวน	 4.	 10 จำ�นวน

	11.	 จำ�นวนเฉพาะที่มากที่สุดแต่น้อยกว่า 60 กับจำ�นวนเฉพาะที่น้อยที่สุดแต่มากกว่า 50 ต่างกันเท่าไร

		  1.	 4	 2.	 5

		  3.	 6	 4.	 7

	12.	 จำ�นวนในข้อใดไม่ใช่จำ�นวนเฉพาะ

		  1.	 103	 2.	 127

		  3.	 131	 4.	 133
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จงพิจารณาจำ�นวน 22
332

37  แล้วตอบคำ�ถามข้อ 13214

	13.	 จำ�นวนที่โจทย์กำ�หนดให้มีตัวประกอบทั้งหมดกี่จำ�นวน

		  1.	 15 จำ�นวน	 2.	 16 จำ�นวน

		  3.	 17 จำ�นวน	 4.	 18 จำ�นวน

	14.	 จำ�นวนที่โจทย์กำ�หนดให้มีตัวประกอบเฉพาะกี่จำ�นวน

		  1.	 3 จำ�นวน	 2.	 4 จำ�นวน

		  3.	 5 จำ�นวน	 4.	 6 จำ�นวน

	15.	 ถ้า a, b และ c เป็นจำ�นวนเต็มบวกที่เป็นจำ�นวนเฉพาะ แล้ว a3
3b2

3c4 มีตัวประกอบทั้งหมดกี่จำ�นวน

		  1.	 58 จำ�นวน	 2.	 59 จำ�นวน

		  3.	 60 จำ�นวน	 4.	 65 จำ�นวน

	16.	 ข้อใดแยกตัวประกอบไม่ถูกต้อง

		  1.	 80 = 1324
35	 2.	 112 = 24

37

		  3.	 249 = 3383	 4.	 198 = 2332
311

	17.	 ข้อใดเป็นการแยกตัวประกอบของ 620

		  1.	 2352
331	 2.	 22

35331

		  3.	 235331	 4.	 22
352

331

	18.	 ตัวประกอบร่วมทั้งหมดของ 30 และ 60 มีทั้งหมดกี่จำ�นวน

		  1.	 6 จำ�นวน	 2.	 7 จำ�นวน

		  3.	 8 จำ�นวน	 4.	 9 จำ�นวน

	19.	 ตัวหารร่วมมากและตัวคูณร่วมน้อยของ 30 และ 60 มีค่าแตกต่างกันเท่าไร

		  1.	 20	 2.	 30

		  3.	 60	 4.	 120	

	20.	 ห.ร.ม. ของ 289, 323 และ 493 คือจำ�นวนในข้อใด

		  1.	 17	 2.	 19

		  3.	 29	 4.	 34

	21.	 ห.ร.ม. ของ 23
335

352
374, 24

334
353

372 
และ 25

333
35313 ตรงกับข้อใด

		  1.	 1,080	 2.	 2,160

		  3.	 3,240	 4.	 5,400

	22.	 ค.ร.น. ของจำ�นวน 3 จำ�นวนในข้อ 21 ตรงกับข้อใด

		  1.	 24
334

353
372

313	 2.	 25
335

353
374

		  3.	 23
333

35372
313	 4.	 25

335
353

374
313
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	23.	 ถ้า ห.ร.ม. ของจำ�นวนนับ a และ b คือ 35 แล้วตัวหารร่วมทั้งหมดของ a และ b คือจำ�นวนในข้อใด

		  1.	 5, 7	 2.	 5, 7, 35

		  3.	 1, 5, 7, 35	 4.	 5, 7, 15, 35

	24.	 จำ�นวนนับที่มากที่สุดที่หาร 92, 83 และ 47 แล้วเหลือเศษ 2 เท่ากัน เมื่อนำ�จำ�นวนนับนั้นไปหาร 12  

แล้วจะเหลือเศษเท่าไร

		  1.	 1	 2.	 2

		  3.	 3	 4.	 4

	25.	 จำ�นวนนับที่มากที่สุดที่หาร 51, 66 และ 75 แล้วเหลือเศษ 2, 3 และ 5 ตามลำ�ดับ คือจำ�นวนที่สอดคล้อง 

กับข้อใด

		  1.	 เป็นจำ�นวนที่อยู่ระหว่าง 6 กับ 10	 2.	 เป็นจำ�นวนที่มากกว่า 11 แต่น้อยกว่า 15

		  3.	 เป็นจำ�นวนที่น้อยกว่า 6	 4.	 เป็นจำ�นวนที่มากกว่า 15

	26.	 จำ�นวนนับสองจำ�นวนคือ a และ b มี ห.ร.ม. เป็น 3 และ มี ค.ร.น. เป็น 30 ถ้าผลต่างของ a และ b เท่ากับ 9  

ค่าของ a1b ตรงกับข้อใด

		  1.	 9	 2.	 10

		  3.	 19	 4.	 21

	27.	 ถ้า ห.ร.ม. ของจำ�นวนนับ a, b และ c คือ k แล้ว ห.ร.ม. ของ 16a, 4b และ 8c เท่ากับข้อใด	

		  1.	 16k	 2.	 12k

		  3.	 8k	 4.	 4k

	28.	 นิด ส้ม และต๋อยพบกันครั้งแรกที่ห้องอ่านหนังสือของห้องสมุดแห่งหน่ึง เม่ือวันพุธที่ 3 สิงหาคม และ 

ทั้งสามคนได้สนทนากันจึงทราบว่าแต่ละคนมาอ่านหนังสือทั้งวันที่ห้องน้ี  นิดจะมาทุก 3 วัน ส้มจะมาทุก  

5 วัน และต๋อยจะมาทุก 6 วัน จงหาว่าครั้งต่อไปทั้งสามคนจะมาพบกันอีกเมื่อใด

		  1.	 วันอาทิตย์ที่ 4 กันยายน	 2.	 วันเสาร์ที่ 3 กันยายน

		  3.	 วันศุกร์ที่ 2 กันยายน	 4.	 วันพฤหัสบดีที่ 1 กันยายน

	29.	 ที่ดินแปลงหนึ่งเป็นรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า และมีถนนพื้นปูนล้อมรอบทำ�ให้มีท่ีดินเหลือกว้าง 75 เมตร ยาว  

120 เมตร ถ้าต้องการปลูกต้นส้มโอให้มีระยะห่างเท่าๆ กัน และห่างจากขอบถนนเท่ากับระยะห่างจาก 

ต้นส้มโอต้นอื่นๆ จะปลูกต้นส้มโอตามเงื่อนไขดังกล่าวได้อย่างน้อยที่สุดกี่ต้น

		  1.	 27 ต้น	 2.	 28 ต้น

		  3.	 29 ต้น	 4.	 30 ต้น

	30.	 จำ�นวนนับสองจำ�นวนคือ a และ b ซึ่งมี ห.ร.ม. เท่ากับ 8 และผลคูณของจำ�นวนนับทั้งสองคือ 960 จำ�นวนนับ 

a และ b ในข้อใดที่ไม่เป็นไปตามเงื่อนไขดังกล่าวข้างต้น

		  1.	 a = 16, b = 60	 2.	 a = 120, b = 8

		  3.	 a = 24, b = 40	 4.	 a = 23, b = 23
3335
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	31.	 ค.ร.น. ของ 2a
335 และ 2a11

333 เมื่อ a เป็นจำ�นวนนับใดๆ ตรงกับข้อใด

		  1.	 2a
335	 2.	 2a11

333

		  3.	 2a
338	 4.	 2a11

335

	32.	 จำ�นวนนับที่น้อยที่สุดที่หารด้วย 30, 20 และ 25 แล้วเหลือเศษ 27, 17 และ 22 ตามลำ�ดับ คือจำ�นวนใด

		  1.	 297	 2.	 300

		  3.	 303	 4.	 310

	33.	 มีลูกอมอยู่  1 ถุง ถ้านำ�ลูกอมมาจัดแบ่งเป็นกอง ไม่ว่าจะจัดกองละ 30, 35 หรือ 40 เม็ด ก็ตามจะเหลือลูกอม

อยู่ในถุง 3 เม็ดเสมอ จำ�นวนลูกอมในถุงที่เป็นจำ�นวนที่น้อยที่สุดและเป็นไปตามเงื่อนไขดังกล่าวตรงกับข้อใด

		  1.	 823	 2.	 837

		  3.	 840	 4.	 843

	34.	 นิตยาต้องการใช้เชือก 3 เส้น ที่มีความยาวเท่ากันและต้องเป็นเชือกที่สั้นที่สุดด้วย นำ�เชือกท้ังสามเส้น 

มาตัดแบ่งเป็นเส้นสั้นๆ โดยไม่เหลือเศษ เส้นที่หนึ่งตัดแบ่งเป็นเส้นยาวเท่าๆ กัน ยาวเส้นละ 55 เซนติเมตร 

เส้นที่สองตัดแบ่งเป็นเส้นยาวเท่าๆ กัน ยาวเส้นละ 45 เซนติเมตร เส้นที่สามตัดแบ่งเป็นเส้นยาวเท่าๆ กัน 

ยาวเส้นละ 30 เซนติเมตร เชือกทั้งสามเส้นที่นำ�มาตัดเป็นเส้นสั้นๆ ดังกล่าว จะต้องยาวเส้นละกี่เมตร

		  1.	 9.5 เมตร	 2.	 9.7 เมตร

		  3.	 9.9 เมตร	 4.	 10.2 เมตร

	35.	 มีที่ดินแปลงหนึ่งเป็นรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า ยาว 102 เมตร กว้าง 78 เมตร ต้องการปักเสาเพื่อขึงลวดหนามโดย

รอบให้เสาแต่ละต้นห่างกันเป็นระยะเท่าๆ กัน และใช้เสาเป็นจำ�นวนน้อยที่สุด จะต้องใช้เสากี่ต้น

		  1.	 55 ต้น	 2.	 60 ต้น

		  3.	 61 ต้น	 4.	 65 ต้น
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