
Y

X

แบบฝึกเสริมทักษะรายวิชาพ
ื้น

ฐาน
คณ

ิตศาสตร์ ชั้น
มัธยมศึกษาปีที่ 5  

ราคา 70 บาท

แบบฝึกเสริมทักษะ

รายวิชาพื้นฐานคณิตศาสตร์

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5

5

คณิตศาสตร์
แบบฝึกเสริมทักษะรายวิชาพื้นฐาน

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5
ตามมาตรฐานการเรียนรู้และตัวชี้วัด กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) 
ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช 2551

ผู้เรียบเรียง 
ทรงวิทย์ สุวรรณธาดา

5ม.

Y

X
500

15

25

45

0 1,000 2,000

an = a1+(n_1)d

5





ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5
ตามมาตรฐานการเรียนรู้และตัวชี้วัด กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) 

ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช 2551

คณิตศาสตร์ 5ม.แบบฝึกเสริมทักษะรายวิชาพื้นฐาน



แบบฝึกเสริมทักษะรายวิชาพื้นฐาน

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5
คณิตศาสตร์
จัดทำ�โดย

ส่งธนาณัติสั่งจ่าย ไปรษณีย์ลาดพร้าว 

ในนาม บริษัท แม็คเอ็ดดูเคชั่น จำ�กัด

9/99 อาคารแม็ค ซอยลาดพร้าว 38 ถนนลาดพร้าว 

แขวงจันทรเกษม เขตจตุจักร กรุงเทพฯ 10900 

โทร. 0-2512-0661, 0-2938-2022-7 แฟกซ์ 0-2938-2028

www.MACeducation.com

พิมพ์ที่ : หจก. ซี แอนด์เอ็น บุ๊ค



คำ�นำ�

	 แบบฝกึเสรมิทกัษะรายวชิาพืน้ฐานคณติศาสตร ์ ชัน้มธัยมศกึษาปทีี ่5 ตามมาตรฐานการเรยีนรูแ้ละ 

ตัวชี้วัด กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษา

ขั้นพ้ืนฐาน พุทธศักราช 2551 มุ่งพัฒนาการคิดวิเคราะห์ ความคิดสร้างสรรค์ คิดอย่างมีเหตุผลเป็น

ระบบ มแีบบแผน แกป้ญัหาหรอืสถานการณไ์ดอ้ย่างครบถว้นตามทกัษะและกระบวนการทางคณติศาสตร ์ 

จากการเรียนรู้สาระสำ�คัญ ความคิดรวบยอด ฝึกทักษะในกิจกรรมที่หลากหลายอย่างต่อเนื่อง บทสรุป

มีเครื่องมือวัดผลและตรวจสอบความรู้ที่คงทนของผู้เรียน ผู้เรียนได้เรียนรู้ครบตามมาตรฐานและตัวชี้วัด 

ได้ครบถ้วนและประเมินผู้เรียนได้สอดคล้องกับมาตรฐานและตัวชี้วัด

	 ผูเ้ขยีนหวงัวา่หนงัสอืเลม่นีจ้ะเปน็ประโยชนต์อ่การพฒันาทกัษะการคดิของผูเ้รียนไดเ้ป็นอยา่งดี

	 ทรงวิทย์ สุวรรณธาดา



สารบัญ

หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกกำ�ลัง	 1

(ตรงตามตัวชี้วัด ค 1.1 ม.5/1 และ ค 1.3 ม.5/1)

	 1.	 เลขยกกำ�ลังที่มีเลขชี้กำ�ลังเป็นจำ�นวนเต็ม	 2

	 2.	 รากที่ n ของจำ�นวนจริง	 8

	 3.	 เลขยกกำ�ลังที่มีเลขชี้กำ�ลังเป็นจำ�นวนตรรกยะ	 17

	 แบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์	 31

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน	 33

(ตรงตามตัวชี้วัด ค 1.2 ม.5/1)

	 1.	 ฟังก์ชัน	 34	

	 2.	 ฟังก์ชันเชิงเส้น	 51

	 3.	 ฟังก์ชันกำ�ลังสอง	 62

	 4.	 ฟังก์ชันขั้นบันได	 85

	 5.	 ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล	 88

	 แบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์	 96

หน่วยการเรียนรู้ที่ 3 ลำ�ดับและอนุกรม	 100

(ตรงตามตัวชี้วัด ค 1.3 ม.5/1)

	 1.	 ลำ�ดับ	 101	

	 2.	 ลำ�ดับเลขคณิต	 108

	 3.	 ลำ�ดับเรขาคณิต	 132

	 4.	 อนุกรม	 143	

	 5.	 อนุกรมเลขคณิต	 149

	 6.	 อนุกรมเรขาคณิต	 158

	 แบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์	 173

บรรณานุกรม	 176



หน่วยการเรียนรู้ที่ 1
เลขยกกำ�ลัง

สาระและมาตรฐานการเรียนรู้

สาระที่ 1	

จำ�นวนและพีชคณิต

มาตรฐาน ค 1.1	

เข้าใจความหลากหลายของการแสดงจำ�นวน ระบบจำ�นวน  

การดำ�เนินการของจำ�นวน ผลที่เกิดขึ้นจากการดำ�เนินการ  

สมบัติของการดำ�เนินการ และนำ�ไปใช้

มาตรฐาน ค 1.3	

ใช้นิพจน์ สมการ และอสมการ อธิบายความสัมพันธ์ หรือช่วย 

แก้ปัญหาที่กำ�หนดให้

ตัวชี้วัด		

1.	 เข้าใจความหมายและใช้สมบัติเกี่ยวกับการบวก การคูณ การ

เท่ากัน และการไม่เท่ากันของจำ�นวนจริงในรูปกรณฑ์และ

จำ�นวนจรงิในรปูเลขยกกำ�ลงัทีม่เีลขชีก้ำ�ลงัเปน็จำ�นวนตรรกยะ

2.	 เข้าใจและใช้ความรู้ เกี่ยวกับดอกเบี้ยและมูลค่าของเงิน 

ในการแก้ปัญหา

	

	 จำ�นวนจริงที่เขียนในรูป an  จะเรียกะ an  ว่ารากที่ n ของ

จำ�นวนจริง a และ an  เขียนเป็นเลขยกกำ�ลังที่มีเลขชี้กำ�ลังเป็น

เศษส่วนได้เป็น aa
1
2  ส่วนการดำ�เนินการของเลขยกกำ�ลังท่ีมี 

เลขชี้กำ�ลังเป็นจำ�นวนเต็มและจำ�นวนตรรกยะสามารถใช้ 

สมบัติการแจกแจงและสมบัติของเลขยกกำ�ลังต่อไปนี้
	 ให้ a, b เป็นจำ�นวนจริงที่ไม่เป็นศูนย์ และ m, n เป็น
จำ�นวนตรรกยะ

	 1.	 am
3an  5  am1n	 2.	 am

4an  5  am2n 

	 3.	 (am)n  5  amn	 4.	 (a3b)n  5  an
3bn

	 5.	
a
b

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟
n
an

bn
  5   
a
b

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟
n
an

bn



แบบฝึกเสริมทักษะ | คณิตศาสตร์พื้นฐาน ม.52 3หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 | เลขยกกำ�ลัง

 1. เลขยกกำ�ลังที่มีเลขชี้กำ�ลังเป็นจำ�นวนเต็ม

จุดประสงค์

นักเรียนสามารถใช้สมบัติการบวก การลบ การคูณ และการหารจำ�นวนจริงที่อยู่ในรูปเลขยกกำ�ลัง

ที่มีเลขชี้กำ�ลังเป็นจำ�นวนเต็มได้

ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์

การสื่อสารและการสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์

 บทนิยาม 

	 ให้ a เป็นจำ�นวนจริง และ n เป็นจำ�นวนเต็มบวก “a ยกกำ�ลัง n” หรือ “a กำ�ลัง n”  

เขียนแทนด้วย an ซึ่งมีความหมายดังนี้ 

					     an	 5	 a3a3a3...3a

					     a0	 5	 1 เมื่อ a  0

					     a2n	 5	 1
an

 เมื่อ a  0

n ตัว

เช่น		

	 1.	 53  5  53535  5  125

	 2.	 (22)4  5  (22)3(22)3(22)3(22)  5  16

	 3.	 3
4

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟
3 3
4  5  3
4

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟
3 3
43
3
4

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟
3 3
43
3
4

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟
3 3
4   5  27

64
  

	 4.	 2
5

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟
0

5  1

	 5.	 (24)22  5  1
(− 4)2   5  116

เรียก an ว่าเลขยกกำ�ลัง 

มี a เป็นฐาน 

และ n เป็นเลขชี้กำ�ลัง
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 ทฤษฎบีท 

	 ให้ a และ b เป็นจำ�นวนจริงที่ไม่เป็นศูนย์ m และ n เป็นจำ�นวนเต็ม จะได้ว่า

	 1.	 am
3an  5  am1n

	 2.	 (am)n  5  amn

	 3.	 (a3b)n  5  an
3bn

	 4.	 a
b

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟
n

  5  a
n

bn

	 5.	 a
m

an
  5  am2n 

ตัวอย่างที่ 1	 จงเขียน 164
346 ให้อยู่ในรูปอย่างง่าย และเลขยกกำ�ลังทุกจำ�นวนมีเลขชี้กำ�ลังเป็น 

	 จำ�นวนเต็มบวก

วิธีทำ�		  164
346	 5	 (24)4

3(22)6

			   5	 216
3212

			   5	 216112

			   5	 228	 ตอบ	

ตัวอย่างที่ 2	 จงเขียน 2
5

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

5

  2
5

553108 ให้อยู่ในรูปอย่างง่าย และเลขยกกำ�ลังทุกจำ�นวนมีเลขชี้กำ�ลังเป็น

	 จำ�นวนเต็มบวก

วิธีทำ�		  2
5

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

5

  2
5

553108	 5	2
5

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

5

  2
5

55 3(235)8

			   5	2
5

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

5

  2
5

55 328
358

			   5	 2518
35825

			   5	 213
353	 ตอบ	
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ตัวอย่างที่ 3	 ให้ x, y และ z เป็นจำ�นวนจริงที่ไม่เป็นศูนย์ จงทำ�ให้พจน์ต่อไปนี้อยู่ในรูปอยา่งงา่ย และ 

	 เลขยกกำ�ลังทุกจำ�นวนมีเลขชี้กำ�ลังเป็นจำ�นวนเต็มบวก

	 (1)	 (x5y8 )(x2y3)− 2

x− 1y− 2   (x
5y8 )(x2y− 2 )(y3)

− 2

x− 1y− 2	 (2)	 (x24y23z22)21

วิธีทำ�	 (1)		  (x5y8 )(x2y3)− 2

x− 1y− 2   (x
5y8 )(x2y− 2 )(y3)

− 2

x− 1y− 2	 5	 (x5y8 )(x2 )− 2 (y3)− 2

x− 1y− 2

				    5	 x5y8x− 4y− 6

x− 1y− 2

				    5	 x51(24)2(21)y81(26)2(22)

				    5	 x52411 y82612

				    5	 x2y4	 ตอบ	

	 (2)		  (x24y23z22)21	 5	 (x24)21(y23)21(z22)21

				    5	 x(24)(21)y(23)(21)z(22)(21)

				    5	 x4y3z2	 ตอบ

 แบบฝึกหัดที่ 1

	 1.	 จงเขียนจำ�นวนต่อไปนี้ในรูปอย่างง่าย และเลขยกกำ�ลังทุกจำ�นวนมีเลขชี้กำ�ลังเป็นจำ�นวนเต็มบวก

		  (1)	 24× 26

22   2
5× 26

23× 24   3
6× 37

34× 30   3
10× 35× 3

38	 (2)	24× 26

22   2
5× 26

23× 24   3
6× 37

34× 30   3
10× 35× 3

38

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

		  (3)	24× 26

22   2
5× 26

23× 24   3
6× 37

34× 30   3
10× 35× 3

38		 (4)	24× 26

22   2
5× 26

23× 24   3
6× 37

34× 30   3
10× 35× 3

38

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................
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		  (5)	 28× 29× 22

220× 22   3
7× 39×32

315× 36	 (6)	28× 29× 22

220× 22   3
7× 39×32

315× 36

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

		  (7)	 24× 4− 2× 103

205× 8− 2   3
− 3× 65×122

183× 9− 2	 (8)	 3− 3× 65× 122

183× 9− 2

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

		  (9)	 105 × 153

64 × 54 	 (10)	105× 153

64× 54   12− 3× 18− 5

2− 10× 3− 8

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................
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	 2.	 ให้ a และ b เป็นจำ�นวนจริงที่ไม่เป็นศูนย์ จงทำ�ให้อยู่ในรูปอยา่งงา่ย และเลขยกกำ�ลังทุกจำ�นวน 

		  มีเลขชี้กำ�ลังเป็นจำ�นวนเต็มบวก

		  (1)	 (a22b)21
3(b23a)21	 (2)	 (2a2)3

3(4ab21)2

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

		  (3)	 (a2b− 1)2

a3b− 3   (ab− 2 )− 2

(a2b− 3)− 1	 (4)	(a2b− 1)2

a3b− 3   (ab− 2 )− 2

(a2b− 3)− 1

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

		  (5)	 (a2 )− 5× (ab)4

(a− 1b)2   − b2

a

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟

2

	 (6)	(a2 )− 5× (ab)4

(a− 1b)2   − b2

a

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟

2

3(a3b24)21

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................
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		  (7)	(a − b)2

2ab
  8a3b3

(a − b)2   12a2b
10ab3

⎛

⎝
⎜

⎞

⎠
⎟

2

	 (8)	 (a − b)2

2ab
  8a3b3

(a − b)2   12a2b
10ab3

⎛

⎝
⎜

⎞

⎠
⎟

2


8a3b3

(a − b)3

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

		  (9)	 4ab
− 6ab2   − 8a2b

12a2b
   − 5a2b3

7ab2   21a2b
10a2b2	4ab

− 6ab2   − 8a2b
12a2b

   − 5a2b3

7ab2   21a2b
10a2b2	 (10)	4ab

− 6ab2   − 8a2b
12a2b

   − 5a2b3

7ab2   21a2b
10a2b23
21a2b
10a5b2

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

	 3.	 จงทำ�ให้อยู่ในรูปอย่างง่าย เมื่อ n เป็นจำ�นวนเต็มบวก

		  (1)	 3n + 4  − (6 × 3n +1)
3n + 2 × 7

  7
n + 2 − 35 × 7n − 1

7n × 11
	 (2)	3n + 4  − (6 × 3n +1)

3n + 2 × 7
  7

n + 2 − 35 × 7n − 1

7n × 11

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................

			   ....................................................................		  ....................................................................
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 2. รากที่ n ของจำ�นวนจริง

จุดประสงค์

	 1.	 นักเรียนสามารถหารากที่ n ของจำ�นวนจริง เมื่อ n เป็นจำ�นวนนับที่มากกวา่ 1 ได้

	 2.	 นักเรียนใช้ความรู้เกี่ยวกับจำ�นวนจริงที่อยู่ในรูปกรณฑ์ในการแก้ปัญหาได้

ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์

	 1.	 การสื่อสารและการสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์

	 2.	 การแก้ปัญหา

 บทนิยาม 

	 ให้ x และ y เป็นจำ�นวนจริง y เป็นรากที่สองของ x ก็ต่อเมื่อ y2  5  x 

เช่น	

	 2 	 เป็นรากที่สองของ 	 4	 เพราะ  22  5  4

	 22	 เป็นรากที่สองของ 	 4	 เพราะ  (22)2  5  4

	 3
5

  9
25

  3
5

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

 	 เป็นรากที่สองของ 	3
5

  9
25

  3
5

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

	 เพราะ  3
5

  9
25

  3
5

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

  5  3
5

  9
25

  3
5

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

	 2
3
5

  9
25

  3
5

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

	 เป็นรากที่สองของ 	3
5

  9
25

  3
5

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

	 เพราะ  − 3
5

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

  5  3
5

  9
25

  3
5

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

	 0 	 เป็นรากที่สองของ 	 0	 เพราะ  02  5  0

	 กำ�ลงัสองของจำ�นวนจรงิใดๆ จะมากกวา่หรือเท่ากบัศนูย ์ดังนัน้จะมรีากทีส่องของจำ�นวนจริงบวก 

หรือศูนย์เท่านั้น

	 ถ้า x > 0 แล้วรากท่ีสองที่ไม่เป็นจำ�นวนจริงลบของ x เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์  x  โดย 

เรียกเครื่องหมาย  ว่า เครื่องหมายกรณฑ์ (radical sign)

	 เมื่อ y เป็นจำ�นวนจริงใดๆ ถ้า y ยกกำ�ลังสองแล้วได้ x กำ�ลังสองของ 2y ก็จะได้ x ด้วย

	 สำ�หรับ x . 0 จะมีรากที่สองของ x สองรากคือ x  และ 2 x  โดยที่ x  เป็นจำ�นวนจริงบวก 

และ 2 x  เป็นจำ�นวนจริงลบ

	 ถ้า x  5  0 แล้ว 0 เป็นรากที่สองของ x เพียงจำ�นวนเดียว

	 ถ้า x , 0 แล้วจะไม่มีรากที่สองของ x เป็นจำ�นวนจริง
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ตัวอย่างที่ 1	 จงหารากที่สองของ

	 (1)  1
4

	 (2)	 9	 (3)  3	 (4)	 5	 (5)	 8

วิธีทำ�	 (1)	 เนื่องจาก 1
4

  1
2

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

   − 1
2

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

  5  1
4

  1
2

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

   − 1
2

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

 และ  1
4

  1
2

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

   − 1
2

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

 5  1
4

  1
2

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

   − 1
2

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

		  ดังนั้น รากที่สองของ 1
4

  1
2

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

   − 1
2

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

2

 คือ 1
2
 และ 21

2
  	 ตอบ

	 (2)	 เนื่องจาก 32  5  9 และ (23)2  5  9

		  ดังนั้น รากที่สองของ 9 คือ 3 และ 23 	 ตอบ	

	 (3)	 เนื่องจาก ( 3 )2  5  3 และ (2 3 )2  5  3

		  ดังนั้น รากที่สองของ 3 คือ 3  และ 2 3  	 ตอบ	

	 (4)	 เนื่องจาก ( 5 )2  5  5 และ (2 5 )2  5  5

		  ดังนั้น รากที่สองของ 5 คือ 5  และ 2 5  	 ตอบ	

	 (5)	 เนื่องจาก ( 8)2 หรือ (2 2 )2 5  8 และ (22 2 )2  5  8

		  ดังนั้น รากที่สองของ 8 คือ 2 2  และ 22 2  	 ตอบ	

 ทฤษฎบีท 

	 ให้ x  >  0 และ y  >  0 จะได้  x  y   xyx  y   xy  5  x  y   xy

 ทฤษฎบีท 

	 ให้ x  >  0 และ y  .  0 จะได้  x
y

     x
y  5  x

y
     x

y

					   

		

ตัวอย่างที่ 2	 จงเขียนให้อยู่ในรูปอย่างง่าย

	 (1)	 2  102  10 	 (2)	 12
3

วิธีทำ�	 (1)		  2  102  10 	 5	 2 × 10  20  2 × 2 × 5

				    5	2 × 10  20  2 × 2 × 5

				    5	2 × 10  20  2 × 2 × 5

				    5	 2 5 	 ตอบ	
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	 (2)		  12
3

	 5	 12
3

  4  2 × 2

				    5	12
3

  4  2 × 2

				    5	12
3

  4  2 × 2

				    5	 2	 ตอบ

 บทนิยาม 

	 ให้ 	x และ y เป็นจำ�นวนจริง และ n เป็นจำ�นวนเต็มที่มากกว่า 1 

	 y เป็นรากที่ n ของ x ก็ต่อเมื่อ y2  5  x 

เช่น	

	 1.	 2 และ 22 เป็นรากที่สองของ 4 เพราะ 22  5  4 และ (22)2  5  4

	 2.	 2 เป็นรากที่สามของ 8 เพราะ 23  5  8

	 3.	 22 เป็นรากที่สามของ 28 เพราะ (22)3  5  28

 หมายเหตุ

	 ถ้า n เป็นจำ�นวนคี่ แล้วรากที่ n ของ x ที่เป็นจำ�นวนจริงจะมีรากเดียว และถ้า n เป็น

จำ�นวนคู่ และ x . 0 แล้วรากที่ n ของ x ที่เป็นจำ�นวนจริงจะมีสองราก

 บทนิยาม 

	 ให้ 	x และ y เป็นจำ�นวนจริง และ n เป็นจำ�นวนเต็มที่มากกว่า 1 

	 y เป็นค่าหลักของรากที่ n ของ x ก็ต่อเมื่อ

	 1. 	y เป็นรากที่ n ของ x

	 2. 	xy  >  0	    

	 เราจะแทนค่าหลักของรากที่ n ของ x ด้วย xn  อ่านว่า กรณฑ์ที่ n ของ x หรือค่าหลักของ 

รากที่ n ของ x

 หมายเหตุ

1.	เครื่องหมาย n     เรียก n ว่าอันดับที่หรือดัชนีของกรณฑ์ ถา้ n  5  2 นิยมเขียน n    

2.	ถ้า y เป็นคา่หลักของรากที่ n ของ x แล้ว x และ y เป็นจำ�นวนจริงบวกทั้งคู่หรือจำ�นวน 

	 จริงลบทั้งคู่ หรือเป็นศูนย์ทั้งคู่
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ตัวอย่างที่ 3	 จงหาค่าหลักของ

	 (1)	 รากที่ 3 ของ 264	

	 (2)	 รากที่ 4 ของ 81	

	 (3)	 รากที่ 4 ของ 281 

วิธีทำ�	 (1)	 เนื่องจากรากที่ 3 ของ 264 คือ 24 (มีรากเดียว) และ (264)(24)  .  0

		  ดังนั้น ค่าหลักของรากที่สามของ 264 คือ 24	 ตอบ

	 (2)	 เนื่องจากรากที่ 4 ของ 81 คือ 3 และ 23 และ 81(3)  .  0 แต่ 81(23)  ,  0

		  ดังนั้น ค่าหลักของรากที่ 4 ของ 81 คือ 3 	 ตอบ	

	 (3)	 เนื่องจากจำ�นวนจริงยกกำ�ลังด้วยจำ�นวนคู่จะได้ผลลัพธ์เป็นจำ�นวนเต็มบวกหรือศูนย์

		  ดังนั้น จึงไม่มีรากที่ 4 ของ 281 ในระบบจำ�นวนจริง

		  นั่นคือ ไม่มีค่าหลักของรากที่สี่ของ 281 ในระบบจำ�นวนจริง 	 ตอบ	

 ทฤษฎบีท 

	 ให้ x, y เป็นจำ�นวนจริง และ n เป็นจำ�นวนเต็มที่มากกว่า 1 โดยที่ x และ y มีรากที่ n  

จะได้ xn    yn    xynxn    yn    xyn  5  xn    yn    xyn

 ทฤษฎบีท 

	 ให้ x, y เป็นจำ�นวนจริง และ n เป็นจำ�นวนเต็มที่มากกว่า 1 โดยที่ x และ y มีรากที่ n และ 

y    0  จะได้ xn

yn
   x

y
n  5  xn

yn
   x

y
n

 หมายเหตุ

1.	 − 83   − 1253   (− 8)(− 125)3    10003− 83   − 1253   (− 8)(− 125)3    10003  5  − 83   − 1253   (− 8)(− 125)3    10003  5  − 83   − 1253   (− 8)(− 125)3    10003   5  10

	 − 164   − 814− 164   − 814  หาไม่ได้ (จะหาได้ในกรณีที่ n เป็นจำ�นวนคี่บวกเท่านั้น)

2.	ถ้า n เป็นจำ�นวนจริงและ n เป็นจำ�นวนคี่บวกแล้ว xn   5  2 xn

	 เช่น	 − 83   − 1253   (− 8)(− 125)3    10003	5	 22

		  2 83 	5	 22

3.	ถ้า x เป็นจำ�นวนจริง และ n เป็นจำ�นวนเต็มที่มากกว่า 1 แล้ว

	 (1)	 xnn   5  x คือ n เป็นจำ�นวนคี่ เช่น (− 2)55   244    (− 2)44  5  22

	 (2)	 xnn   5  
	 x,		x > 0  เมื่อ n เป็นจำ�นวนคู่

2x,		x	, 0

			  เช่น  (− 2)55   244    (− 2)44  5  2  และ (− 2)55   244    (− 2)44  5  2(22)  5  2
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ตัวอย่างที่ 4	 จงหา 75   1000   6253    − 7293    − 325, 75   1000   6253    − 7293    − 325, 75   1000   6253    − 7293    − 325, 75   1000   6253    − 7293    − 325, 75   1000   6253    − 7293    − 325

วิธีทำ�	 75   1000   6253    − 7293    − 325	 5	 5 × 5 × 3   3  5  55 × 5 × 3   3 	 ตอบ

	 75   1000   6253    − 7293    − 325	 5	 10 × 10 × 10   10   5 × 5 × 5 × 53    53  5  1010 × 10 × 10   10   5 × 5 × 5 × 53    53	 ตอบ

	75   1000   6253    − 7293    − 325	 5	10 × 10 × 10   10   5 × 5 × 5 × 53    53  5  510 × 10 × 10   10   5 × 5 × 5 × 53    53 	 ตอบ

	75   1000   6253    − 7293    − 325	 5	 (− 9)(− 9)(− 9)3    (− 2)(− 2)(− 2)(− 2)(− 2)5  5  29	 ตอบ

	75   1000   6253    − 7293    − 325 	 5	(− 9)(− 9)(− 9)3    (− 2)(− 2)(− 2)(− 2)(− 2)5   5  22	 ตอบ

ตัวอย่างที่ 5	 จงเขียนจำ�นวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปอยา่งงา่ย

	 (1)	  33    − 53     − 483

63 33    − 53     − 483

63	 (2)	 33    − 53     − 483

63

วิธีทำ�	 (1)		   33    − 53     − 483

63 33    − 53     − 483

63	 5	 3 × (− 5)3    − 153

				    5	3 × (− 5)3    − 153

				    5	 2 153 	 ตอบ	

	 (2)		   33    − 53     − 483

63 	 5	 − 48
6

3     − 83    (− 2)(− 2)(− 2)3

				    5	− 48
6

3     − 83    (− 2)(− 2)(− 2)3

				    5	− 48
6

3     − 83    (− 2)(− 2)(− 2)3

				    5	 22	 ตอบ

ตัวอย่างที่ 6	 จงเขียน (22   3 23 2   3)(22   3 13 2   3) ให้อยู่ในรูปอยา่งงา่ย

วิธีทำ�	 (22   3 23 2   3)(22   3 13 2   3)

	 5	 22   3 22   3 122   3 3 2   323 2   322   3 23 2   33 2   3

	 5	 232 3 × 3  3 × 2  2 × 3  2 × 212333 × 3  3 × 2  2 × 3  2 × 223323 × 3  3 × 2  2 × 3  2 × 223333 × 3  3 × 2  2 × 3  2 × 2

	 5	 43316 626 62932

	 5	 12218

	 5	 26			   ตอบ


	001-004
	001-176
	U.1


