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 แบบฝึกเสริมทักษะรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 3 เล่ม 2 ตามมาตรฐาน

การเรียนรู้และตัวชี้วัด กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) ตามหลักสูตร 

แกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช 2551 มุ่งพัฒนาการคิดวิเคราะห์ ความคิดสร้างสรรค์

คิดอย่างมีเหตุผลเป็นระบบ มีแบบแผน แก้ปัญหาหรือสถานการณ์ได้อย่างครบถ้วนตามทักษะ 

และกระบวนการทางคณิตศาสตร์ จากการเรียนรู้สาระสำาคัญ ความคิดรวบยอด ฝึกทักษะในกิจกรรม

ที่หลากหลายอย่างต่อเนื่อง บทสรุปมีเครื่องมือวัดผลและตรวจสอบความรู้ที่คงทนของผู้เรียน ผู้เรียน 

ได้เรียนรู้ครบตามมาตรฐานและตัวชี้วัดได้ครบถ้วนและประเมินผู้เรียนได้สอดคล้องกับมาตรฐาน 

และตัวชี้วัด
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สาระที่ � 

จำานวนและพีชคณิต

มาตรฐาน ค ��3 

ใช้นิพจน์ สมการ และอสมการ อธิบายความสัมพันธ์

หรือช่วยแก้ปัญหาที่กำาหนดให้

ตัวชี้วัด 

ประยุกต์ใช้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรในการ

แก้ปัญหาคณิตศาสตร์

รปูทัว่ไปของสมการเชงิเสน้สองตวัแปรคอื Ax!By!C " 0
เมือ่ A, B, C เปน็คา่คงตวั โดยที ่A และ B ไมเ่ปน็ศนูยพ์รอ้มกนั 
 ให้ a, b, c, d, e และ f เป็นจำานวนจริง โดยที่ a, b
ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน และ c, d ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน 
ระบบที่ประกอบด้วยสมการ
 ax!by " e
 cx!dy " f
เป็นระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ที่มี x และ y เป็นตัวแปร
 a และ c เป็นสัมประสิทธิ์ของ x   
 b และ d เป็นสัมประสิทธิ์ของ y
 คำาตอบของระบบสมการเชิงเสน้สองตวัแปร คือ คูอ่นัดบั 
(x, y) ที่สอดคล้องกับสมการทั้งสอง ซึ่งอาจมีคำาตอบเดียว 
มีหลายคำาตอบ หรือไม่มีคำาตอบเลยก็ได้
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 จุดประสงค์

 นักเรียนสามารถระบุระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรและกราฟที่กำาหนดให้ได้

 ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์

 1. การสื่อสารและการสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์

 2. การเชื่อมโยง

 3. การให้เหตุผล

 4. การคิดสร้างสรรค์

 รปูทัว่ไปของสมการเชงิเสน้สองตวัแปรคือ Ax!By!C " 0 เมือ่ A, B, C เป็นคา่คงตวัโดยที ่A และ B  

ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน คู่อันดับ (x, y) ที่สอดคล้องกับสมการข้างต้นเป็นคำาตอบของสมการ และกราฟ 

แสดงคำาตอบของสมการเป็นเส้นตรง

 ให ้a, b, c, d, e และ f เปน็จำานวนจรงิ โดยที ่a, b ไมเ่ปน็ศนูยพ์รอ้มกนั และ c, d ไมเ่ปน็ศนูยพ์รอ้มกนั  

ระบบที่ประกอบด้วยสมการ

   ax!by " e

   cx!dy " f 

เป็นระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ที่ม ีx และ y เป็นตัวแปร

   a และ c เป็นสัมประสิทธิ์ของ x

   b และ d เป็นสัมประสิทธิ์ของ y 

 คำาตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ คู่อันดับ (x, y) ที่สอดคล้องกับสมการทั้งสอง
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ตัวอย่าง 1. กำาหนดระบบสมการ  3x#y " 6  .......(1)

     2x!y " 4  .......(2)

   เขียนกราฟของสมการทั้งสองได้ดังนี้

  จากกราฟ จะเห็นว่ามีคู่อันดับมากมายที่เป็นคำาตอบของสมการ 3x#y " 6 และมีคู่อันดับ

มากมายเช่นกันที่เป็นคำาตอบของสมการ 2x!y " 4

  เนือ่งจากกราฟของสมการทัง้สองเปน็เสน้ตรงสองเสน้ตดักนัทีจ่ดุ (2, 0) เพยีงจดุเดยีว แสดงวา่  

(2, 0) เป็นคำาตอบของระบบสมการ

  ดังนั้น ระบบสมการนี้จึงมีคำาตอบเพียงคำาตอบเดียวคือ (2, 0)

 2. กำาหนดระบบสมการ x!y " 3  ......(1) 

     2x!2y " 6  ......(2) 

  เขียนกราฟของสมการทั้งสองได้ดังนี้

#6 #4#2
#2
#4
#6

2

(2, 0)

3x#y " 6

2x!y " 4

2
4
6

O

Y

X
4 6

 #6 #4 #2  2 4 6 

6

4

2

#2

#4

#6

2x!2y " 6

x!y " 3
O

Y

X
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  จากกราฟ จะเห็นว่ามีคู่อันดับมากมายที่เป็นคำาตอบของสมการ x!y " 3 และมีคู่อันดับ 

มากมายเช่นกันที่เป็นคำาตอบของสมการ 2x!2y " 6

  เนือ่งจากกราฟของสมการท้ังสองเปน็เสน้ตรงสองเสน้ซึง่ทบักนั แสดงวา่คูอั่นดบัทกุคูท่ีเ่ปน็พกัิด 

ของจุดบนเส้นตรงที่ทับกันนี้เป็นคำาตอบของระบบสมการ

  ดังนั้น ระบบสมการนี้จึงมีคำาตอบมากมายไม่จำากัด

 3.  กำาหนดระบบสมการ 2x#3y " 6

 2x " 3y#12 

  เขียนกราฟของสมการทั้งสองได้ดังนี้

  

 

  จากกราฟ จะเห็นว่ามีคู่อันดับมากมายที่เป็นคำาตอบของสมการ 2x#3y " 6 และมีคู่อันดับ

มากมายเช่นกันที่เป็นคำาตอบของสมการ 2x " 3y#12 

  เนือ่งจากกราฟของสมการทัง้สองเปน็เสน้ตรงสองเสน้ขนานกนั จงึไมม่คีูอ่นัดบัใดเปน็คำาตอบ

ของสมการทั้งสอง

  ดังนั้น ระบบสมการนี้จึงไม่มีคำาตอบ

 จากตวัอยา่งขา้งต้น ระบบสมการเชงิเสน้สองตวัแปรอาจมคีำาตอบเดียว มหีลายคำาตอบ 

หรือไม่มีคำาตอบเลยก็ได้

 ขอ้สงัเกต

 #6 #4 #2  2 4 6

6

4

2

#2

#4

#6

2x " 3y#12

2x#3y " 6

O

Y

X
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 #8 #6 #4 #2 #8 #6 #4 #2  2 4 6 8 2 4 6 8

8
6
4
2

8
6
4
2

#2
#4
#6
#8

#2
#4
#6
#8

OO

YY

 #8 #6 #4 #2  2 4 6 8

6
4
2

#2
#4
#6

O

Y

X

X X

 J&&)ò�7= #AQ �.�

 1. จงเขียนกราฟของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร แล้วหาคำาตอบของระบบสมการ 

  (1) x#3y " 1 .....(1) (2) 3x#2y " 13 .....(1)

   2x!y " 16 .....(2)  4x!3y " 6 .....(2)

   คำาตอบของระบบสมการคือ ............   คำาตอบของระบบสมการคือ .....................

  (3) 2x!y " #3 .....(1) (4) 3x!4y " 10 .....(1)

   3x#y " #7 .....(2)  x!2y " 2 .....(2)

   คำาตอบของระบบสมการคือ ............  คำาตอบของระบบสมการคือ .....................

 #8 #6 #4 #2  2 4 6 8

8
6
4
2

#2
#4
#6
#8

O

Y

X
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 #8 #6 #4 #2  2 4 6 8

8
6
4
2

#2
#4
#6
#8

O

Y

X

  (5) 2x!3y " 6  .....(1) (6)  2x#y " 3 .....(1)

   2x!3y " #6 .....(2)  4x#2y " 6 .....(2)

  คำาตอบของระบบสมการคือ .............   คำาตอบของระบบสมการคือ  ......................

  

 2. จงหาคำาตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจากกราฟที่กำาหนดให้ต่อไปนี้

  (1)   (2) 

  คำาตอบของระบบสมการคือ ...........  คำาตอบของระบบสมการคือ .....................

 #8 #6 #4 #2  2 4 6 8

8
6
4
2

#2
#4
#6
#8

O

Y

X

x!3y " 9

x#3y " #3

 #8 #6 #4 #2  2 4 6 8

8
6
4
2

#2
#4
#6
#8

O

Y

X

x#2y " 5

2x!y " 5

 #8 #6 #4 #2  2 4 6 8

8
6
4
2

#2
#4
#6
#8

O

Y

X
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 #8 #6 #4 #2  2 4 6 8

8
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#2
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X

x " #2

x!2y " 4

 #8 #6 #4 #2  2 4 6 8

8
6
4
2

#2
#4
#6
#8

O

Y

X

2x#y " #6

2x#y " 2

 #8 #6 #4 #2  2 4 6 8

8
6
4
2

#2
#4
#6
#8

O

Y

X

4x!2y " 8

2x!y " 4

 #8 #6 #4 #2  2 4 6 8

8
6
4
2

#2
#4
#6
#8

O

Y

X

2x#3y#12 " 0

y " #2

  (3) (4)

  คำาตอบของระบบสมการคือ  ............ คำาตอบของระบบสมการคือ  ......................

 

  (5) (6)

  คำาตอบของระบบสมการคือ ............  คำาตอบของระบบสมการคือ ..................... 
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 #4 #3 #2 #1  1 2 3 4

4
3
2
1

#1
#2
#3
#4

O

Y

X

x " #2

x#y " 0

 #4 #3 #2 #1  1 2 3 4

4
3
2
1

#1
#2
#3
#4

O

Y

X

y"2x

y " #x

  (7) (8)

  คำาตอบของระบบสมการคือ ................. คำาตอบของระบบสมการคือ .....................

 �.� �ารJ�úร<&&สม�ารเ�è�เสú%ส9�ต=3J'ร 

 การแก้สมการเป็นการหาคำาตอบของสมการ การหาคำาตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

นอกจากใช้กราฟแล้ว ยังใช้สมบัติการเท่ากัน เช่น สมบัติสมมาตร สมบัติถ่ายทอด สมบัติการบวก และ

สมบัติการคูณ

 จุดประสงค์

 นักเรียนสามารถแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้

 ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์

 1. การสื่อสารและการสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์

 2. การเชื่อมโยง

 3. การให้เหตุผล

 4. การคิดสร้างสรรค์
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ตัวอย่างที่ 1 จงแก้ระบบสมการ 3x#y " 9

       2x!y " 6

วิธีทำา     3x#y " 9   .....(1)

      2x!y " 6   .....(2)

   (1)!(2);   (3x#y)!(2x!y) " 9!6

      5x " 15

      1
5

$5x " 1
5

$15

      x " 3

   แทนค่า x " 3 ใน (2) เพื่อหาค่าของ y

      2(3)!y " 6

      6!y " 6

      6!y#6 " 6#6

      y " 0

   ดังนั้น คำาตอบของระบบสมการนี้คือ (3, 0)

   เขียนกราฟของระบบสมการ (1) และ (2) ได้ดังนี้

 

   เนื่องจากกราฟของสมการ (1) และ (2) เป็นเส้นตรงสองเส้นตัดกันที่จุด (3, 0)

   ดังนั้น คำาตอบของระบบสมการนี้มีเพียงคำาตอบเดียวคือ (3, 0)

 #5 #4 #3 #2 #1  1 2 3 4 5

5

4

3

2

1

#1

#2

#3

#4

#5

(3, 0)

3x#y " 9

2x!y " 6

O

Y

X
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ตัวอย่างที่ 2 จงแก้ระบบสมการ 2x!y " 3

      6x!3y " #12

วิธีทำา     2x!y "  3    .....(1)

      6x!3y  "  #12    .....(2)

    (1)$3;  6x!3y " 9    .....(3)

    (2)#(3); (6x!3y)#(6x!3y)  " #12#9

      6x!3y#6x#3y " #21

      0  " #21   ซึ่งเป็นสมการที่่เป็นเท็จ

    ไม่สามารถหาค่า x และค่า y ที่ทำาให้สมการเป็นจริง

    ดังนั้น ระบบสมการนี้ไม่มีคำาตอบ

    เขียนกราฟของสมการ (1) และ (2) ได้ดังนี้

   เนื่องจากกราฟของสมการ (1) และ (2) เป็นเส้นตรงที่ขนานกัน จึงไม่มีจุดตัด

   ดังนั้น ระบบสมการนี้ไม่มีคำาตอบ

 #6 #5 #4 #3 #2 #1  1 2 3 4 5 6

5

4

3

2

1

#1

#2

#3

#4

#5

2x!y " 3

6x!3y " #12

O

Y

X
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  #4 #3 #2 #1  1 2 3 4 

4

3

2

1

#1

#2

#3

#4

x#2y " #1

#2x!4y " 2

O

Y

X

ตัวอย่างที่ 3 จงแก้ระบบสมการ x#2y  " #1

      #2x!4y " 2

วิธีทำา     x#2y " #1    .....(1)

      #2x!4y " 2    .....(2)

    (2)%(#2); x#2y " #1    .....(3)

    จะเหน็วา่ สมการ (3) ทีไ่ดจ้ากสมการ (2) เปน็สมการเดยีวกบัสมการ (1) แสดงวา่ สมการ (1)  

และสมการ (2) มีคำาตอบเป็นอย่างเดียวกันซึ่งมีมากมาย

   ดังนั้น คู่อันดับที่เป็นคำาตอบของระบบสมการนี้ได้จากสมการ (1) หรือสมการ (2)

    จาก (1); x#2y " #1

      x!1 " 2y

      y " x!1
2

   ดังนั้น ระบบสมการนี้มีคำาตอบมากมายในรูป x, x!1
2

 เมื่อ x แทนจำานวนจริงใดĐ

   เขียนกราฟของสมการ (1) และ (2) ได้ดังนี้

 

   เนื่องจากกราฟของสมการ (1) และ (2) เป็นเส้นตรงที่ทับกัน

   ดังนั้น ระบบสมการนี้มีคำาตอบมากมายในรูป x, x!1
2

 เมื่อ x แทนจำานวนจริงใดĐ
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 #4 #3 #2 #1  1 2 3 4

4
3
2
1

#1
#2
#3
#4

O

Y

X

 J&&)ò�7= #AQ �.�

 1. จงแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรต่อไปนี ้พร้อมทั้งเขียนกราฟของระบบสมการ 

  (1)  x#y " 1    .....(1) (2) x!5y " 1    .....(1)

   2x!y " 5    .....(2)  x!2y " 4    .....(2)

   (1)!(2); 3x " ...........................   ............................................................................

    x " ...........................   ............................................................................

   แทนค่า x ".....ใน (1) เพื่อหาค่า y    ............................................................................

    ..........#y " ...........................   ............................................................................

    y " ...........................   ............................................................................

   ดังนั้น คำาตอบของระบบสมการนี้คือ   ............................................................................ 

   ................................................................   ............................................................................

   เขียนกราฟของระบบสมการได้ดังนี้   เขียนกราฟของระบบสมการได้ดังนี้

 

  (3) 3x#4y " 0    .....(1) (4)  x!2y " 1    .....(1)

   6x#8y " 24    .....(2)  3x!6y " 6    .....(2)

   (1)$2; ............. " .............. .....(3)  ........................................... .................................

   (2)#(3); ...........  " ..............   ............................................................................

   ซึ่งเป็นสมการที่ ......................................   ............................................................................

   ดังนั้น คำาตอบของระบบสมการนี้คือ   ............................................................................

   .................................................................   ............................................................................

 #8 #6 #4 #2  2 4 6 8
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