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แกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช 2551 มุ่งพัฒนาการคิดวิเคราะห์ ความคิดสร้างสรรค์

คิดอย่างมีเหตุผลเป็นระบบ มีแบบแผน แก้ปัญหาหรือสถานการณ์ได้อย่างครบถ้วนตามทักษะ 

และกระบวนการทางคณิตศาสตร์ จากการเรียนรู้สาระสำาคัญ ความคิดรวบยอด ฝึกทักษะในกิจกรรม

ที่หลากหลายอย่างต่อเนื่อง บทสรุปมีเครื่องมือวัดผลและตรวจสอบความรู้ที่คงทนของผู้เรียน ผู้เรียน 

ได้เรียนรู้ครบตามมาตรฐานและตัวชี้วัดได้ครบถ้วนและประเมินผู้เรียนได้สอดคล้องกับมาตรฐาน 

และตัวชี้วัด

 ผูเ้ขยีนหวงัวา่หนงัสอืเลม่นีจ้ะเปน็ประโยชนต์อ่การพฒันาทกัษะการคดิของผูเ้รยีนไดเ้ปน็อยา่งดี

 ทรงวิทย์ สุวรรณธาดา
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สาระที่ 1

จำานวนและพีชคณิต

มาตรฐาน ค 1�3

ใช้นิพจน์ สมการ และอสมการ อธิบายความสัมพันธ์หรือช่วย

แก้ปัญหาที่กำาหนดให้

ตัวชี้วัด

เข้าใจและใช้สมบัติการไม่เท่ากัน เพื่อวิเคราะห์และแก้ปัญหา โดย

ใช้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

 อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว คือ อสมการที่มีตัวแปร

เพียงตัวเดียวและเลขชี้กำาลังของตัวแปรเท่ากับ 1 คำาตอบของ

อสมการคือจำานวนจริงที่แทนตัวแปรในอสมการแล้วทำาให้

อสมการเป็นจริง

– 7 – 6 – 5 – 4 – 3
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 จุดประสงค์

 นักเรียนสามารถระบุได้ว่าประโยคสัญลักษณ์ที่กำาหนดให้เป็นระบบอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

 ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์

1. การสื่อสารและการสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์
2. การเชื่อมโยง
3. การให้เหตุผล

 อสมการเป็นประโยคที่แสดงถึงความสัมพันธ์ของจำานวน โดยมีสัญลักษณ์ !, ", #, $ หรือ 

% แสดงความสัมพันธ์

 ในอสมการอาจมีตัวแปรหรือไม่มีตัวแปรก็ได้

ตัวอย่างอสมการที่ไม่มีตัวแปร

     4&5 " 7

     3&2 # 3&5

     10&2 % 102

ตัวอย่างอสมการที่มีตัวแปร

     x&7 " 6

     1
2

x'5 ! 12

     2(x&7) $ '15

อสมการที่มีตัวแปร ตัวแปรนั้นจะแทนจำานวน ในกรณีไม่ระบุเงื่อนไขของตัวแปร
ถือว่าตัวแปรนั้นแทนจำานวนจริงใดĐ
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 1. จงเติมตารางให้สมบูรณ์

ประโยคที่čช้สัÛลักษณ์

ทางคณิตศาสตร์
ประโยคîาษา

 (1) 7  "  3

 (2) '8  !  0

 (3) x  "  '1

 (4) x  !  1

 (5) a  "  b

 (6) c  !  q

 (7) m  $  0

 (8) n  #  '2

 (9) x  #  a

 (10) y  $  'c

 (1) 7 มากกว่า 3

 (2) .....................................................................

 (3) .....................................................................

 (4) .....................................................................

 (5) .....................................................................

 (6) .....................................................................

 (7) .....................................................................

 (8) .....................................................................

 (9) .....................................................................

 (10) .....................................................................

 2. จงเติมตารางให้สมบูรณ์

ประโยคที่čช้สัÛลักษณ์

ทางคณิตศาสตร์
ความหมาย

 (1) 5  "  4  "  1

 (2) 3  !  7  !  14

 (3) '5  !  '1  !  0

 (4) 10  "  0  "  '5

 (5) 8  "  7  "  4  "  '2

 (6) x  "  y  "  6  "  z

 (7) '6  !  a  !  c  !  5

 (8) x'3  !  x  !  x&3

 (1) 5  "  4 และ 4  "  1

 (2) .....................................................................

 (3) .....................................................................

 (4) .....................................................................

 (5) .....................................................................

 (6) .....................................................................

 (7) .....................................................................

 (8) .....................................................................
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 3. จงเขียนประโยคที่ใช้สัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ (ให้ x แทนจำานวนจำานวนหนึ่ง)

  (1) สองเท่าของจำานวนจำานวนหนึ่งมากกว่า 10

   ............................................................................................................................................................

  (2) สามเท่าของจำานวนจำานวนหนึ่งไม่น้อยกว่า 10

   ............................................................................................................................................................

  (3) ผลบวกของจำานวนจำานวนหนึ่งกับ 8 ไม่เกิน 12

   ............................................................................................................................................................

  (4) เศษสองส่วนห้าของจำานวนจำานวนหนึ่งไม่เท่ากับ '4

   ............................................................................................................................................................

  (5) สองเท่าของจำานวนจำานวนหนึ่งลบด้วย 3 ไม่เกิน 7

   ............................................................................................................................................................

  (6) ผลบวกของหนึ่งในสี่ของจำานวนจำานวนหนึ่งกับ 6 ไม่ถึง '5

   ............................................................................................................................................................

  (7) ผลบวกของสองในสามของจำานวนจำานวนหนึ่งกับ 8 ไม่น้อยกว่า 14

   ............................................................................................................................................................

  (8) สองเท่าของผลบวกของเศษสามส่วนสี่ของจำานวนจำานวนหนึ่งกับ 5 มากกว่า 100

   ............................................................................................................................................................

   (9) จำานวนเต็มที่มากกว่า Ī2 แต่น้อยกว่า 3 

  ............................................................................................................................................................

 (10) จำานวนนับที่มากกว่า Ī5 แต่น้อยกว่า 5

   ............................................................................................................................................................
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 จุดประสงค์

1.  นักเรียนสามารถบอกคำาตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวได้
2.  นักเรียนสามารถเขียนกราฟแสดงคำาตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวได้

 ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์

1.  การแก้ปัญหา
2.  การสื่อสารและการสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์
3.  การเชื่อมโยง
4.  การให้เหตุผล
5.  การคิดสร้างสรรค์

คำาตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว คือ จำานวนจริงที่แทนตัวแปรในอสมการ      

เชิงเส้นตัวแปรเดียวแล้วทำาให้อสมการเป็นจริง

ตัวอย่างที่ 1 จงหาคำาตอบของอสมการ  x  #  5

วิธีทำา เนื่องจากเมื่อแทน x ด้วยจำานวนจริงทุกจำานวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 5 ใน x  #  5

 จะทำาให้อสมการเป็นจริง

 ดังนั้น  คำาตอบของอสมการ x  #  5 คือ จำานวนจริงที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 5

ตอบ  จำานวนจริงทุกจำานวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 5

ตัวอย่างที่ 2 จงหาคำาตอบของอสมการ  a'5  !  a'1

วิธีทำา เนื่องจากเมื่อแทน a ด้วยจำานวนจริงใดĐ ใน a'5  !  a'1

 จะได้อสมการเป็นจริงเสมอ

 ดังนั้น  คำาตอบของอสมการ a'5  !  a'1 คือ จำานวนจริงทุกจำานวน

ตอบ  จำานวนจริงทุกจำานวน

ตัวอย่างที่ 3 จงหาคำาตอบของอสมการ  c  "  c&5

วิธีทำา เนื่องจากไม่มีจำานวนจริงใดที่แทน c ใน c  "  c&5 แล้วทำาให้อสมการเป็นจริง

 ดังนั้น  ไม่มีจำานวนจริงใดเป็นคำาตอบของอสมการ c  "  c&5

ตอบ  ไม่มีจำานวนจริงใดเป็นคำาตอบ
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 คำาตอบของอสมการอาจแสดงได้โดยใช้กราฟบนเส้นจำานวน

 ตัวอย่างกราฟแสดงคำาตอบของอสมการ

 1. x  "  1

(จำานวนจริงทุกจำานวนที่มากกว่า 1)

 2. x  $  2

(จำานวนจริงทุกจำานวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ 2)

 3. x  !  '2

(จำานวนจริงทุกจำานวนที่น้อยกว่า '2)

 4. x  #  1

(จำานวนจริงทุกจำานวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 1)

 5. x  %  0

(จำานวนจริงทุกจำานวนยกเว้น 0)

 หมายเหตุ

 กราฟที่แสดงคำาตอบของอสมการจะแสดงโดยใช้เส้นจำานวน

 จุดโปร่ง ! แสดงจำานวนนั้นไม่เป็นคำาตอบของอสมการ

 จุดทึบ  " แสดงจำานวนนั้นเป็นคำาตอบหนึ่งของอสมการ

 เส้นทึบ  แสดงทุกจำานวนที่อยู่บนเส้นทึบเป็นคำาตอบของอสมการ

'4 '3 '2 '1 0 1 2 3 4

'4 '3 '2 '1 0 1 2 3 4

'4 '3 '2 '1 0 1 2 3 4

'4 '3 '2 '1 0 1 2 3 4

'4 '3 '2 '1 0 1 2 3 4
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 1. จงระบุคำาตอบของข้อความหรือประโยคสัญลักษณ์ในแต่ละข้อต่อไปนี้

   (1) จำานวนนับที่น้อยกว่า 6

    .........................................................................................................................................................

   (2) จำานวนเต็มที่อยู่ระหว่าง '1 และ 2

    .........................................................................................................................................................

   (3) x  $  0 และ x  #  0 เมื่อ x แทนจำานวนจริง

    .........................................................................................................................................................

   (4) x  #  0 เมื่อ x แทนจำานวนนับ

    .........................................................................................................................................................

   (5) สองเท่าของจำานวนจำานวนหนึ่งมากกว่า 2 แต่น้อยกว่า 10

    .........................................................................................................................................................

   (6) '1  #  x  !  3 เมื่อ x แทนจำานวนนับ

    .........................................................................................................................................................

   (7) x&2  #  5 เมื่อ x แทนจำานวนเต็ม

    .........................................................................................................................................................

   (8) 99  !  x  !  100 เมื่อ x แทนจำานวนนับ

    .........................................................................................................................................................

   (9) 0 ! 2x'3  เมื่อ x แทนจำานวนเต็ม

    .........................................................................................................................................................

   (10) 5x'20  "  0 เมื่อ x แทนจำานวนจริง

    .........................................................................................................................................................
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 2. จงเขียนกราฟแสดงคำาตอบของอสมการในแต่ละข้อต่อไปนี้

  (1) x  $  3

  (2) x  !  '2

  (3) x  %  '4

  (4) 2  !  x  !  5

  (5) '3  #  x  #  1

  (6) 0  !  x  #  4

  (7) '2  #  x  !  3

  (8) x  !  '1 หรือ x  "  2
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 3. จงเขียนอสมการจากกราฟแสดงคำาตอบต่อไปนี้

  (1) 

   ...........................................................................................................................................................

  (2) 

   ...........................................................................................................................................................

  (3) 

   ...........................................................................................................................................................

  (4) 

   ...........................................................................................................................................................

  (5) 

   ...........................................................................................................................................................

  (6) 

   ...........................................................................................................................................................

'4'5 '3 '2 '1 0 1 2 43 5

'4 '3 '2 '1 0 1 2 43 5 6

'4 '3 '2 '1 0 1 2 43 5 6

'4'5 '3 '2 '1 0 1 2 43 5

'4'5 '3 '2 '1 0 1 2 43 5

'4'5 '3 '2 '1 0 1 2 43 5
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 ®.° $าร`$�Oสม$ารเ-þ*เส�;ตSI`=รเ6WDI

การแกอ้สมการเชงิเสน้ตวัแปรเดยีว คอื การหาคำาตอบของอสมการเชงิเสน้ตวัแปรเดียว 

 ในการแก้อสมการจะใช้สมบัติของการไม่เท่ากันดังนี้

 สม<Sติ$าร<I$%O*$ารcม�เ9�า$S;

 เมื่อ a, b และ c แทนจำานวนจริงใดĐ

1.  ถ้า a  !  b  แล้ว  a&c  !  b&c

  เช่น (1) ถ้า 3  !  5  แล้ว  3&2  !  5&2

   (2) ถ้า 3  !  5  แล้ว  3&('2)  !  5&('2)

   (3) ถ้า '5  !  '3  แล้ว  ('5)&4  !  ('3)&4

   (4) ถ้า '5  !  '3  แล้ว  ('5)&('4)  !  ('3)&('4)

2.  ถ้า a  #  b  แล้ว  a&c  #  b&c

  เช่น  ถ้า 15  #  20  แล้ว  15&5  #  20&5

   ถ้า '50  #  '10  แล้ว  ('50)&50  #  ('10)&50

 ในกรณี a  "  b  หรือ  a  $  b

 1.  ถ้า a  "  b  แล้ว  a&c  "  b&c

2.  ถ้า a  $  b  แล้ว  a&c  $  b&c

 จุดประสงค์

 นักเรียนสามารถแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวได้

 ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์

1.  การแก้ปัญหา
2.  การสื่อสารและการสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์
3.  การเชื่อมโยง
4.  การให้เหตุผล
5.  การคิดสร้างสรรค์

การแกอ้สมการเชงิเสน้ตวัแปรเดยีว คอื การหาคำาตอบของอสมการเชงิเสน้ตวัแปรเดยีว 

  ถ้า a  !  b  แล้ว  a&c  !  b&c  ถ้า 

  ถ้า a  #  b  แล้ว  a&c  #  b&c  ถ้า 

  ถ้า a  "  b  แล้ว  a&c  "  b&c

  ถ้า a  $  b  แล้ว  a&c  $  b&c

  ถ้า   ถ้า 

  ถ้า   ถ้า 
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 สม<Sติ$ารค[ณ%O*$ารcม�เ9�า$S;

 เมื่อ a, b และ c แทนจำานวนจริงใดĐ

1.  ถ้า a  !  b  และ c เป็นจำานวนจริงบวก แล้ว  ac  !  bc

  เช่น  (1) ถ้า '3  !  5  แล้ว  ('5)(2)  !  (5)(2)

   (2) ถ้า '5  !  '2  แล้ว  ('5)(3)  !  ('2)(3)

2. ถ้า a  #  b  และ c เป็นจำานวนจริงบวก แล้ว  ac  #  bc

3. ถ้า a  !  b  และ c เป็นจำานวนจริงลบ แล้ว  ac  "  bc

  เช่น  (1) ถ้า 3  !  5  แล้ว  (3)('2)  "  (5)('2)

   (2) ถ้า '3  !  5  แล้ว  ('3)('2)  "  (5)('2)

   (3) ถ้า '5  !  '3  แล้ว  ('5)('2)  "  ('3)('2)

4. ถ้า a  #  b  และ c เป็นจำานวนจริงลบ แล้ว  ac  $  bc

 ในกรณี a  "  b  หรือ  a  $  b

1.  ถ้า a  "  b  และ c เป็นจำานวนจริงบวก แล้ว  ac  "  bc

2.  ถ้า a  $  b  และ c เป็นจำานวนจริงบวก แล้ว  ac  $  bc

3.  ถ้า a  "  b  และ c เป็นจำานวนจริงลบ แล้ว  ac  !  bc

4.  ถ้า a  $  b  และ c เป็นจำานวนจริงลบ แล้ว  ac  #  bc

  ถ้า a  !  b  และ c เป็นจำานวนจริงบวก แล้ว  ac  !  bc  ถ้า 

 ถ้า a  #  b  และ c เป็นจำานวนจริงลบ แล้ว  ac  $  bc ถ้า 

  ถ้า a  "  b  และ c เป็นจำานวนจริงบวก แล้ว  ac  "  bc

  ถ้า a  $  b  และ c เป็นจำานวนจริงบวก แล้ว  ac  $  bc

  ถ้า a  "  b  และ c เป็นจำานวนจริงลบ แล้ว  ac  !  bc

  ถ้า a  $  b  และ c เป็นจำานวนจริงลบ แล้ว  ac  #  bc

  ถ้า   ถ้า 

  ถ้า 

  ถ้า 

  ถ้า 

การหารด้วย c เมื่อ c  %  0  คือ การคูณด้วย 1
c

 ถ้า a  #  b  และ c เป็นจำานวนจริงบวก แล้ว  ac  #  bc ถ้า 

 ถ้า a  !  b  และ c เป็นจำานวนจริงลบ แล้ว  ac  "  bc ถ้า 
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ตัวอย่างที่ 1 จงแก้อสมการ 2x&7 ! 15 และเขียนกราฟแสดงคำาตอบ

วิธีทำา   2x&7 ! 15

 นำา 7 ลบออกทั้งสองข้างของอสมการ

   2x&7'7 ! 15'7

   2x ! 8

 นำา 12  คูณทั้งสองข้างของอสมการ

   1
2

(2x) ! 1
2

(8)

   x ! 4

 ดังนั้น คำาตอบของอสมการ 2x&7 ! 15 คือจำานวนจริงทุกจำานวนที่น้อยกว่า 4 

 เขียนกราฟแสดงคำาตอบได้ดังนี้

   

ตอบ  จำานวนจริงทุกจำานวนที่น้อยกว่า 4

ตัวอย่างที่ 2 จงแก้อสมการ 3
5

(2x'7) % x'4 และเขียนกราฟแสดงคำาตอบ

วิธีทำา   3
5

(2x'7) % x'4

   5 
3
5

(2x'7)  % 5(x'4)

   3(2x'7) % 5(x'4)

   6x'21 % 5x'20

   6x'21&21 % 5x'20&21

   6x % 5x&1

   6x'5x % 5x'5x&1

   x % 1

 ดังนั้น คำาตอบของอสมการ 3
5

(2x'7) % x'4  คือจำานวนจริงทุกจำานวนยกเว้น 1 

 เขียนกราฟแสดงคำาตอบได้ดังนี้

   

ตอบ  จำานวนจริงทุกจำานวนยกเว้น 1

'2 '1 0 1 2 3 4 65 7

'3 '2 '1 0 1 2 3 54


