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ข้อสอบวิชาคณิตศาสตร์ปีการศึกษา 2555

ตอนที่  1 : แบบระบายตัวเลขที่เป็นค าตอบ  จ านวน  10  ข้อ ๆ ละ 2 คะแนน  รวม 20 คะแนน

ข้อ 1. ถ้าเซตค าตอบของอสมการ 3 2x 3x 7 0    คือช่วง  a,b แล้ว a b มีค่าเท่ากับเท่าใด

ข้อ 2. ถ้า S เป็นเซตค าตอบของจ านวนนับ n ซึ่ง ค.ร.น. ของ 720 และ n มีค่าเท่ากับ 10800
     แล้วสมาชิกของ S ที่มีค่าน้อยที่สุดมีค่าเท่ากับเท่าใด

ข้อ 3.  2 1sec 2 tan 2 มีค่าเท่ากับเท่าใด

ข้อ 4. ก าหนดให้ O เป็นจุดก าเนิด  A 1, 4, 3   และ  B 3, 6,2 

       ถ้า C เป็นจุดบน OB ซึ่งท าให้ AC ต้ังฉากกับ OB แล้ว OC ยาวเท่าใด 

ข้อ 5. ผลบวกของค าตอบทั้งหมดของสมการ x 2 x3 3 4 3  มีค่าเท่ากับเท่าใด

ข้อ 6. ถ้า 3log 2log x 27 1    แล้ว x มีค่าเท่ากับเท่าใด

ข้อ 7. ในการกระจาย 
10

2
3

2x
x

  
 

โดยใช้ทฤษฎีบททวินาม จะได้ว่าพจน์ค่าคงตัวมีค่าเท่ากับเท่าใด

ข้อ 8. ในการสอบวิชาประวัติศาสตร์ มีการสอบ 5 คร้ัง โดยที่อาจารย์ผู้สอนให้น้ าหนักของผลการสอบคร้ัง
สุดท้ายเป็นสองเท่าของผลการสอบคร้ังอื่น ในการสอบสี่คร้ังแรก เด็กชายพลูสอบได้คะแนนเฉลี่ย 86 เปอร์เซ็นต์ 
ถ้าเขาต้องการผลการสอบวิชาน้ีเป็น 90 เปอร์เซ็นต์แล้วเขาจะต้องได้คะแนนในการสอบคร้ังที่ 5 เท่ากับกี่
เปอร์เซ็นต์
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17.  
2 3 5555555555541 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า  เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ     

54
4

     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว   2i i i 1 1 i             ตอบ     

18.  
9 10 11 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                              

  วิธีท า   เพ่ิมได้เลยนะแต่มีหลักว่าต้องเพ่ิมทีละ  

4  ตัวเรียงกันเพราะรวมกันได้ศูนย์     2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 127

0 0

i i i i i i i i i i i ... i
 

           

เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ 27
4

เศษ 3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  3  ตัว

   2 3i i i i 1 i 1         ตอบ     

19.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า   เน่ืองจาก 1 i i
1 i


 


เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ   27
4

   เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

2 31 i 1 i 1 i i 1 i 1
1 i 1 i 1 i
                    

  ตอบ

                   

20.  
2 3 5555555555541 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า    เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ   

54
4

     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว    2i i i 1 1 i               ตอบ     

21.  
2 3 81 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       

วิธีท า  โจทย์ลักษณะน้ีทุก 8   ตัวเรียงกัน รวมกันได้ศูนย์      ตอบ     

22.  
2 3 651 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       

วิธีท า  โจทย์
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ข้อ 9. ก าหนดให้ 1L เป็นเส้นตรงซึ่งมีสมการเป็น 4x 3y 10 0  

      และ 2L เป็นเส้นสัมผัสของเส้นโค้ง 2 8 7y x x
3 3

  

     ถ้า 2L ขนานกับ 1L แล้วระยะห่างระหว่างเส้นตรง 1L และ 2L เท่ากับเท่าใด

ข้อ 10. 
  

2

0

6x x 2 dx มีค่าเท่ากับเท่าใด

ตอนที่  2 : แบบปรนัย  5  ตัวเลือก  เลือก  1  ค าตอบที่ถูกที่สุด  จ านวน  20  ข้อ ๆ ละ 4 คะแนน  รวม 
80 คะแนน

ข้อ 11. ก าหนดให้  P x เป็นพหุนามดีกรี 3 ถ้า x 1,x 2  และ x 3 ต่างก็หาร  P x

    แล้วเหลือเศษ 1     และ x 4 หาร  P x ลงตัว แล้ว  P 5 มีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปน้ี
1. -3           2. -1           3. 0           4. 1          5. 3

ข้อ 12. ถ้า z เป็นจ านวนเชิงซ้อนซึ่งมี  Im z 0 และสอดคล้องกับสมการ 
2

3 1z
2 4

 
    

 
แล้ว 8z

เท่ากับข้อใดต่อไปน้ี

1. 3 1 i
2 2

  2. 3 1 i
2 2

  3. 1
2

4. 1 3 i
2 2

  5. 1 3 i
2 2

 

ข้อ 13. ก าหนดให้ a,b เป็นจ านวนเต็มบวกซึ่ง ab 25a 25b 1575  

        ถ้า ห.ร.ม.  a,b 5 แล้ว a b มีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปน้ี 
1. 15 2. 45 3. 90
4. 210 5. 435

78

17.  2 3 40

1 2 3 40...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                          9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    40 2 2i 20 20i
4

         ตอบ     

15.  2 3 800

1 2 3 800...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                         9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    800 2 2i 400 400i
4

         ตอบ     

16.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

            วิธีท า   เน่ืองจาก1 i i
1 i





             เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ     27
4

     เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิม

               ที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

   2 3i i i i 1 i 1               ตอบ  1    
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ข้อ 14. ก าหนดให้ u และ v เป็นเวกเตอร์สามมิติซึ่งท ามุมป้านต่อกัน และพ้ืนที่ของรูปสี่เหลี่ยมด้านขนานที่มี
ด้านประกอบมุมเป็น u และ v มีค่าเท่ากับ 3 ตารางหน่วย ถ้า u และ v มีขนาด 1 และ 5 หน่วย 
ตามล าดับแล้ว    2u v u v   มีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปน้ี

1. -27 2. -19 3. 0          4. 19 5. 27

ข้อ 15. ก าหนดให้ H เป็นไฮเพอร์โบลาซึ่งมีสมการเป็น 2 29x 72x 16y 32y 16    ถ้า E เป็นวงรี

ซึ่งมีจุดยอดอยู่ที่จุดโฟกัสของ H และมีความเย้ืองศูนย์กลางเท่ากับ 1
5

แล้ว E สมการในข้อใดต่อไปน้ี

1.    2 2x 4 y 1
1

25 16
 

  2.    2 2x 4 y 1
1

25 16
 

 

3.    2 2x 4 y 1
1

25 20
 

  4.    2 2x 4 y 1
1

25 20
 

 

5. 
   2 2x 4 y 1

1
16 9
 

 

ข้อ 16. ก าหนดให้รูปสามเหลี่ยม ABC มีมุม A และมุม B เป็นมุมแหลม ถ้า 

                             cos2A 3cos2B 2  

                              cosA 2 cosB 0 
           แล้ว cosC มีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปน้ี 

1.  1 3 2
5

 2.  1 3 2
5



3.  1 2 3 2
5

 4.  1 2 2 3
5



5.  1 2 2 3
5



79

17.  
2 3 5555555555541 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า  เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ     

54
4

     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว   2i i i 1 1 i             ตอบ     

18.  
9 10 11 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                              

  วิธีท า   เพ่ิมได้เลยนะแต่มีหลักว่าต้องเพ่ิมทีละ  

4  ตัวเรียงกันเพราะรวมกันได้ศูนย์     2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 127

0 0

i i i i i i i i i i i ... i
 

           

เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ 27
4

เศษ 3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  3  ตัว

   2 3i i i i 1 i 1         ตอบ     

19.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า   เน่ืองจาก 1 i i
1 i


 


เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ   27
4

   เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

2 31 i 1 i 1 i i 1 i 1
1 i 1 i 1 i
                    

  ตอบ

                   

20.  
2 3 5555555555541 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า    เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ   

54
4

     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว    2i i i 1 1 i               ตอบ     

21.  
2 3 81 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       

วิธีท า  โจทย์ลักษณะน้ีทุก 8   ตัวเรียงกัน รวมกันได้ศูนย์      ตอบ     

22.  
2 3 651 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       

วิธีท า  โจทย์
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ข้อ 17. ถ้า x, y,z สอดคล้องกับระบบสมการ 2x y 2z a  

x y z b  

3x 2y 2z c  

         โดยที่ดีเทอร์มิแนนท์ 
2 1 2
2 2 4 24
a b c

 
 แล้ว x มีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปน้ี

1. -4 2. 4
5

 3. 0 4. 4
5

5. 4

ข้อ 18. ก าหนดให้ A เป็นเมทริกซ์มิติ 3 3 และ i iAX B เมื่อ i 1,2,3

     ถ้า 1 2 3 1 2 3

1 1 1 1 0 0
X 0 ,X 2 ,X 3 , B 0 ,B 1 ,B 0

5 5 1 0 0 1

           
                           
                      

      แล้ว  det A มีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปน้ี

1. -8 2. 1
8

 3. 1
8

4. 1 5. 8

ข้อ 19. ถ้า      1 1 1 1
2 4 2

S x log x 1 2log x 2 log 9x 3 0
 

       
 

        และ 2S  { x x เป็นจ านวนเต็มซึ่ง 10 x 10  

         แล้ว 1 2S S มีจ านวนสมาชิกเท่ากับข้อใดต่อไปน้ี

1. 5 2. 6 3. 7 4. 8 5. 9

ข้อ 20. ในการจัดเด็ก 7 คนซึ่งมีอายุ 1,2,3,4,5,6,7 ขวบน่ังเก้าอี้ 7 ตัวซึ่งติดหมายเลข 1,2,3,4,5,6,7
โดย ก าหนดให้เด็กที่น่ังเก้าอี้หมายเลข k ต้องมีอายุมากกว่าหรือเท่ากับ k 1 ขวบ จะมีจ านวนวิธีในการจัด
เท่ากับข้อใดต่อไปน้ี

1. 32 2. 60 3. 64 4. 120 5. 128

78

17.  2 3 40

1 2 3 40...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                          9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    40 2 2i 20 20i
4

         ตอบ     

15.  2 3 800

1 2 3 800...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                         9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    800 2 2i 400 400i
4

         ตอบ     

16.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

            วิธีท า   เน่ืองจาก1 i i
1 i





             เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ     27
4

     เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิม

               ที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

   2 3i i i i 1 i 1               ตอบ  1    
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เมื่อ n เป็นจ านวนคี่
เมื่อ n เป็นจ านวนคู่ 

ข้อ 21. ข้อมูลชุดหน่ึงเป็นคะแนนจากการสอบวิชาคณิตศาสตร์ของนักเรียนกลุ่มหน่ึง ถ้าเพ่ิมคะแนนให้
           นักเรียนทุกคน ๆ ละ 3 คะแนน แล้วจะท าให้ค่าสถิติในข้อใดต่อไปน้ีมีค่าลดลง

1. ส่วนเบี่ยงเบนเฉลี่ยของคะแนน 2. สัมประสิทธ์ิของพิสัยของคะแนน
3. ค่าเฉลี่ยเลขคณิตของคะแนน 4. ค่ามัธยฐานของคะแนน
5. ส่วนเบี่ยงเบนมาตรฐานของคะแนน

ข้อ 22. น้ าหนักซึ่งบรรจุอาการขายส่งของบริษัทแห่งหน่ึงมีการแจกแจงปกติ ถ้าถุงที่มีน้ าหนักเกิน 117.8 กรัม มี
อยู่ 67% และถุงที่มีน้ าหนักเกิน 126.7กรัม มีอยู่ 9% แล้ว จ านวนเปอร์เซ็นต์ที่มีน้ าหนักน้อยกว่า 125 กรัม
เท่ากับข้อใดต่อไปน้ี โดยก าหนดตารางแสดงพ้ืนที่ใต้เส้นโค้งปกติ ดังน้ี

Z 0.17 0.44 1 1.1 1.2 1.34
พ้ืนที่ใต้เส้นโค้ง 0.4554 0.1700 0.3413 0.3643 0.3849 0.41

1. 84.13 2. 86.43     3. 88.49        4. 89.25         5. 90

ข้อ 23. พาราโบลารูปหน่ึงมีแกนสมมาตรขนานกับแขน y มีจุดยอดอยู่ที่จุด (3, 9) 
     และผ่านจุด (1, 5) บริเวณที่ปิดล้อมด้วยพาราโบลารูปน้ี และแกน X มีพ้ืนที่เท่ากับข้อใดต่อไปน้ี 

1. 9 ตารางหน่วย 2. 18 ตารางหน่วย 3. 27 ตารางหน่วย
4. 36 ตารางหน่วย             5. 54 ตารางหน่วย

ข้อ 24. ก าหนดให้ g เป็นฟังก์ชันพหุนามซึ่งมีจุด  2, 1 เป็นจุดต่ าสุดสัมพันธ์ และกราฟของ g ผ่านจุด 

 1,4 ถ้า C เป็นค่าคงตัวที่ท าให้ฟังก์ชัน f นิยามโดย      2cx 1 g x
f x

2x 10

  


ต่อเน่ืองที่จุด x 1 แล้ว  f 2 มีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปน้ี
1. -8 2. -4 3. 0 4. 4 5. 8

ข้อ 25. ถ้า n

n
a

2n


 


       แล้ว 
40

k
k 1

a

 มีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปน้ี 

1. 860 2. 1060 3. 1080
4. 1240 5. 1440

เมื่อ 
เมื่อ 

79

17.  
2 3 5555555555541 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า  เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ     

54
4

     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว   2i i i 1 1 i             ตอบ     

18.  
9 10 11 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                              

  วิธีท า   เพ่ิมได้เลยนะแต่มีหลักว่าต้องเพ่ิมทีละ  

4  ตัวเรียงกันเพราะรวมกันได้ศูนย์     2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 127

0 0

i i i i i i i i i i i ... i
 

           

เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ 27
4

เศษ 3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  3  ตัว

   2 3i i i i 1 i 1         ตอบ     

19.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า   เน่ืองจาก 1 i i
1 i


 


เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ   27
4

   เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

2 31 i 1 i 1 i i 1 i 1
1 i 1 i 1 i
                    

  ตอบ

                   

20.  
2 3 5555555555541 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า    เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ   

54
4

     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว    2i i i 1 1 i               ตอบ     

21.  
2 3 81 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       

วิธีท า  โจทย์ลักษณะน้ีทุก 8   ตัวเรียงกัน รวมกันได้ศูนย์      ตอบ     

22.  
2 3 651 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       

วิธีท า  โจทย์
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เมื่อ n เป็นจ านวนเต็มบวกคู่
เมื่อ n เป็นจ านวนเต็มบวกคี่ 

ข้อ 26. ถ้า 
a 1 a

A
1 a a

 
    

เมื่อ a เป็นจ านวนจริงและ 
1 0

I
0 1
 

  
 

       แล้ว     det A 2I A 3I A 5I A 7I    มีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปน้ี

1. 48 13a 2.     a 2 a 3 a 5 a 7   

3. 17a 4. 17 5. 48

ข้อ 27. ก าหนดให้ nE เป็นวงรีที่มีสมการเป็น 
2 2

2 2
n n

x y 1
a b

  โดยที่ n na 2b 0  ถ้า 1a 2

    และ จุดยอด ของ วงรี nE เป็นโฟกัสของวงรี n 1E  ทุก n 2 แล้ว n
n 1

a



 มีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปน้ี 

1. 6 4 3 2. 8 4 3      3. 10 4 3    4. 15   5. 17

ข้อ 28. ข้อใดต่อไปน้ีผิด
1.  f x x x 1  มีอนุพันธ์ที่จุด x 0

2.   xf x
x 1




มีอนุพันธ์ที่จุด x 0

3.    f x x x 1  มีอนุพันธ์ที่จุด x 0

4.   2f x x x 1  มีอนุพันธ์ที่จุด  x 0

5.  f x x x มีอนุพันธ์ที่จุด  x 0

ข้อ 29 ก าหนดให้ข้อมูลชุดหน่ึงประกอบด้วย 1 2 3 91a ,a ,a ,...,a โดยที่ n

n
a

3 4n


  
  

    มัธยฐานของข้อมูลชุดน้ีมีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปน้ีมีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปน้ี
1. 63 2. 68 3. 71                4. 74 5. 76

ข้อ 30. ก าหนดให้  
a b

M a,b,c,d 1,0,1
c d

  
    

  
ถ้าสุ่มเลือกเมทริกซ์หน่ึงจากเซต M แล้ว

ความน่าจะเป็นที่จะได้เมทริกซ์ที่มีอินเวอร์สการคูณมีค่าเท่ากับข้อใดต่อไปน้ี

1. 21
81

2. 31
81

3. 33
81

            4. 48
81

5. 50
81
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17.  2 3 40

1 2 3 40...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                          9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    40 2 2i 20 20i
4

         ตอบ     

15.  2 3 800

1 2 3 800...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                         9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    800 2 2i 400 400i
4

         ตอบ     

16.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

            วิธีท า   เน่ืองจาก1 i i
1 i





             เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ     27
4

     เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิม

               ที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

   2 3i i i i 1 i 1               ตอบ  1    
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เฉลยข้อสอบวิชาคณิตศาสตร์ปีการศึกษา 2555

ตอนที่  1 : แบบระบายตัวเลขที่เป็นค าตอบ  จ านวน  10  ข้อ ๆ ละ 2 คะแนน  รวม 20 คะแนน
ข้อ 1. ตอบ 6

      แนวคิด     3 2x 3x 7 0   

            2x 3 3x 7  

            2 22x 3 3x 7  

            2 20 3x 7 2x 3   

             3x 7 2x 3 3x 7 2x 3 0      

           5x 10 x 4 0  

         42

 

  ดังน้ัน   เซตค าตอบของอสมการ  คือ   2, 4
โจทย์ก าหนดให้เซตค าตอบของอสกมาร  คือ  ช่วง   a, b
จะได้ a 2    และ  b 4   น่ันคือ  a b 2 4 6   

ข้อ ตอบ ข้อ ตอบ ข้อ ตอบ
1. 6 11. 1 21. 2
2. 675 12. 5 22. 1
3. 9 13. 1 23. 4
4. 3 14. 2 24. 1
5. 2 15. 3 25. 4
6. 2 16. 3 26. 5
7. 3360 17. 5 27. 2
8. 98 18. 2 28. 3
9. 3 19. 3 29. 4
10. 8 20. 3 30. 4
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17.  
2 3 5555555555541 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า  เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ     

54
4

     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว   2i i i 1 1 i             ตอบ     

18.  
9 10 11 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                              

  วิธีท า   เพ่ิมได้เลยนะแต่มีหลักว่าต้องเพ่ิมทีละ  

4  ตัวเรียงกันเพราะรวมกันได้ศูนย์     2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 127

0 0

i i i i i i i i i i i ... i
 

           

เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ 27
4

เศษ 3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  3  ตัว

   2 3i i i i 1 i 1         ตอบ     

19.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า   เน่ืองจาก 1 i i
1 i


 


เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ   27
4

   เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

2 31 i 1 i 1 i i 1 i 1
1 i 1 i 1 i
                    

  ตอบ

                   

20.  
2 3 5555555555541 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า    เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ   

54
4

     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว    2i i i 1 1 i               ตอบ     

21.  
2 3 81 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       

วิธีท า  โจทย์ลักษณะน้ีทุก 8   ตัวเรียงกัน รวมกันได้ศูนย์      ตอบ     

22.  
2 3 651 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       

วิธีท า  โจทย์
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ข้อ 2.ตอบ 675
         ตัวอย่าง       3 2 4a 2 3 5 7   

                               4 3 2 3b 2 3 5 7   

                                 0 4 3 11c 2 3 5 7   
                          หา ค.ร.น.  ให้เอาตัวที่มากที่สุดในแต่ละชุด      
                         หา ห.ร.ม.  ให้เอาตัวที่น้อยที่สุดในแต่ละชุด     

                   ค.ร.น.        

3 2 4a 2 3 5 7   

4 3 2 3b 2 3 5 7   

0 4 3 11c 2 3 5 7   

42 43 45 117                 ห.ร.ม.         

3 2 4a 2 3 5 7   

4 3 2 3b 2 3 5 7   

0 4 3 11c 2 3 5 7   

02 23 25 7      

พิจารณา จากโจทย์ 4 3 210,800 2 3 5  

และ และ      4 2720 2 3 5  

โจทย์ก าหนดให้  n  เป็นจ านวนนับที่น้อยที่สุด  ซึ่ง  ค.ร.น.  ของ  n  และ  720

เท่ากับ  10,800แสดงว่า n ต้องมี 33 กับ 25 เป็นตัวประกอบ ส่วนเลข 2 มีหรือไม่ก็ได้
จะได้ดังน้ัน n ที่มีค่าน้อยที่สุด          3 2n 3 5 675  

ข้อ 3.ตอบ 9

         แนวคิด    ให้ A arctan 2    จะได้ tan A 2

               2 1sec 2 tan 2 มีค่าเท่ากับเท่าใด

                   2 2sec 2A 1 tan 2A 
                

                         
 
 22

2 22 tan A 2 2tan 2A 2 2
1 tan A 1 21 2

    
 

          2
2 2sec 2A 1 tan 2A 1 2 2 1 8 9       

78

17.  2 3 40

1 2 3 40...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                          9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    40 2 2i 20 20i
4

         ตอบ     

15.  2 3 800

1 2 3 800...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                         9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    800 2 2i 400 400i
4

         ตอบ     

16.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

            วิธีท า   เน่ืองจาก1 i i
1 i





             เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ     27
4

     เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิม

               ที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

   2 3i i i i 1 i 1               ตอบ  1    
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ข้อ 4. ตอบ  3                   
       แนวคิด     ก าหนดให้  O 0,0,0 เป็นจุดก าเนิด  A 1, 4, 3   และ  B 3, 6,2 

       ถ้า C เป็นจุดบน OB ซึ่งท าให้ AC ต้ังฉากกับ OB แล้ว OC ยาวเท่าใด 

                                


 O 0,0,0

 A 1, 4, 3 

 B 3, 6,2
C

                                   OC OA cos OC OA cosOC OA cosOC OA cos                           
1 0 1

OA 4 0 4
3 0 3

   
           
        

OA 4 0 4
   1 0 1   1 0 1
   OA 4 0 4   OA 4 0 4
   
   
   

            

                            

3 0 3
OB 6 0 6

2 0 2

   
           
      

OB 6 0 6
   3 0 3   3 0 3
   OB 6 0 6   OB 6 0 6
   
   
   

               2 22OB 3 6 2 7     OB 3 6 2 7OB 3 6 2 7OB 3 6 2 7OB 3 6 2 7

                                             OA OB 1 3 4 6 3 2 21        OA OB 1 3 4 6 3 2 21OA OB 1 3 4 6 3 2 21 OA OB 1 3 4 6 3 2 21

                                  OA OB OA OB cos  OA OB OA OB cosOA OB OA OB cosOA OB OA OB cosOA OB OA OB cosOA OB OA OB cos

                                       
OA OB 21OA cos 3

7OB
 
  

OA OB 21OA cos 3OA cos 3OA cos 3OA cos 3OA OB 21OA cos 3OA OB 21OA cos 3OA OB 21OA cos 3OA cos 3
OB

OA cos 3  OA cos 3OA cos 3  OA cos 3OA cos 3  OA cos 3

ภาพฉายเชิงเวกเตอร์ (Projection Vectors)

                                 
O

A

C B
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17.  
2 3 5555555555541 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า  เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ     

54
4

     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว   2i i i 1 1 i             ตอบ     

18.  
9 10 11 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                              

  วิธีท า   เพ่ิมได้เลยนะแต่มีหลักว่าต้องเพ่ิมทีละ  

4  ตัวเรียงกันเพราะรวมกันได้ศูนย์     2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 127

0 0

i i i i i i i i i i i ... i
 

           

เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ 27
4

เศษ 3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  3  ตัว

   2 3i i i i 1 i 1         ตอบ     

19.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า   เน่ืองจาก 1 i i
1 i


 


เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ   27
4

   เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

2 31 i 1 i 1 i i 1 i 1
1 i 1 i 1 i
                    

  ตอบ

                   

20.  
2 3 5555555555541 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า    เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ   

54
4

     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว    2i i i 1 1 i               ตอบ     

21.  
2 3 81 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       

วิธีท า  โจทย์ลักษณะน้ีทุก 8   ตัวเรียงกัน รวมกันได้ศูนย์      ตอบ     

22.  
2 3 651 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       

วิธีท า  โจทย์
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                           22 2

1 3
4 6

OA OB cos 3 2OA OB 21OC 3
7OB OB 3 6 2



   
       
            
  

OA OB cosOA OB cosOA OB cosOA OB cosOA OB cosOA OB cosOA OB cos OA OB 21OA OB cos
OC 3OC 3

OA OB cos OA OB 21OC 3OC 3OA OB 21OC 3OA OB 21OC 3OC 3OC 3OC 3
OB OBOB OBOB OB

OC 3     OC 3OC 3     OC 3OC 3     OC 3OC 3     OC 3OC 3     OC 3OC 3     OC 3OC 3     OC 3OC 3     OC 3

ภาพฉายเชิงเวกเตอร์ (Projection Vectors)

   

y

x

v



u

O

A

  

จากรูป จะได้ว่า  OAOA   คือภาพฉายเชิงเวกเตอร์ (Projection Vectors) ของ  v   บน  u

                 เราจะได้ว่า       2
u.vOA u
u

 
 
 
 

OA u
  u.v u.v u.v u.vOA u OA uu.vOA uu.v u.vOA uu.v 
 
 u.v u.v u.v u.v    

ข้อ 5.  ตอบ   2   

                     แนวคิด           x 2 x3 3 4 3     

                                  x 2 x3 3 3 4 3 

                                   ก าหนด ให้ xA 3          

                                     จะได้ 9A 4 3
A

 

                  
2A 4 3 A 9 0  

             (A 3 3)(A 3) 0  

                                        A 3 3, 3
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17.  2 3 40

1 2 3 40...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                          9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    40 2 2i 20 20i
4

         ตอบ     

15.  2 3 800

1 2 3 800...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                         9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    800 2 2i 400 400i
4

         ตอบ     

16.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

            วิธีท า   เน่ืองจาก1 i i
1 i





             เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ     27
4

     เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิม

               ที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

   2 3i i i i 1 i 1               ตอบ  1    
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3

x 23 3 3 3           หรือ             
1

x 23 3 3 

                                                   
3x
2


                 

หรือ
                         

1x
2



                                   ดังน้ัน  ผลรวมของค าตอบที่ได้จากสมการเท่ากับ    3 1 2
2 2
 

ข้อ 6. ตอบ  2

               แนวคิด             3log 2log x 27 1   

                                             3log 2 1x 27 10 

                                               3log 23x 3 10 

                                             
3

3log 2x 3 10 

                                                    3x 2 10 

                                                    x 8 10 

                                                  x 2

ข้อ 7. ตอบ  3360

                 แนวคิด    โจทย์ก าหนดให้    
10

2
3

2x
x

  
 

          

                           ใช้สูตร         n r r
r 1

n
T a b

r




 
  
 

                  จากการกระจาย
10

2
3

2x
x

  
 

  

จะได้ พจน์ที่           
r

10 r2
3

10 2r 1 x
r x

        
  

20 2r 3r10
x 2x

r
  

  
 

r 20 5r10
2 x

r
 

  
 

….
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4

     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว   2i i i 1 1 i             ตอบ     

18.  
9 10 11 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                              

  วิธีท า   เพ่ิมได้เลยนะแต่มีหลักว่าต้องเพ่ิมทีละ  

4  ตัวเรียงกันเพราะรวมกันได้ศูนย์     2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 127

0 0

i i i i i i i i i i i ... i
 

           
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4
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   2 3i i i i 1 i 1         ตอบ     

19.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
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
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4

   เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

2 31 i 1 i 1 i i 1 i 1
1 i 1 i 1 i
                    

  ตอบ

                   

20.  
2 3 5555555555541 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
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     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว    2i i i 1 1 i               ตอบ     

21.  
2 3 81 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       

วิธีท า  โจทย์ลักษณะน้ีทุก 8   ตัวเรียงกัน รวมกันได้ศูนย์      ตอบ     

22.  
2 3 651 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       
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พิจารณาพจน์ที่ไม่มีตัวแปร  จากเลขช้ีก าลังของตัวแปร  x   ต้องเท่ากับ  0
น่ันคือ     20 5r 0 

            20 5r

          r 4
แทนค่า   r 4    ใน     จะได้

        พจน์ที่   4
4 1

10
T 2

4

 
  

 
10! 6
6!4!

 

10 9 8 7 6! 16
6!24

   
 

3,360

ข้อ 8. ตอบ   98                   
แนวคิด มีการสอบ 5 คร้ัง โดยที่อาจารย์ผู้สอนให้น้ าหนักของผลการสอบคร้ังสุดท้ายเป็นสองเท่าของผลการ

สอบคร้ังอื่นน้ันคือ ให้น้ าหนักคะแนนแต่ละคร้ังเป็น w,w,w,w,2w

                                             
1 1 2 2 3 3 4 4 5 5

1 2 3 4 5

w x w x w x w x w xx
w w w w w
   


   

ในการสอบสี่คร้ังแรก เด็กชายพลูสอบได้คะแนนเฉลี่ย 86 เปอร์เซ็นต์ ถ้าเขาต้องการผลการสอบวิชาน้ีเป็น 90 
เปอร์เซ็นต์แล้วเขาจะต้องได้คะแนนในการสอบคร้ังที่ 5 เท่ากับกี่เปอร์เซ็นต์

จะได้         5wx wx wx wx 2w x
90

w w w w 2w
   


   

      

               5x 4w 2w x
90

6w




         
  

586(4w) x (2w)90
6w




     
590 6 86(4) x (2)  

         
5540 344 x (2) 

          
5

540 344x 98
2


       เปอร์เซ็น
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17.  2 3 40

1 2 3 40...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                          9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    40 2 2i 20 20i
4

         ตอบ     

15.  2 3 800

1 2 3 800...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                         9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    800 2 2i 400 400i
4

         ตอบ     

16.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

            วิธีท า   เน่ืองจาก1 i i
1 i





             เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ     27
4

     เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิม

               ที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

   2 3i i i i 1 i 1               ตอบ  1    
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ข้อ 9. ตอบ  3

แนวคิดจากเส้นโค้ง 2 8 7y x x
3 3

  

จะได้  ความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้งที่จุดใด ๆ  เท่ากับ  dy 82x
dx 3

 

และ  22   เป็นเส้นสัมผัสเส้นโค้งที่  โดยที่  22   ขนานกับ  11   ซึ่งเป็นเส้นตรงที่มี
สมการเป็น  4x 3y 10 0  

จะได้  ความชันของ 2 2  ความชันของ  1
4
3

1
4
3



หาจุดสัมผัสระหว่าง  22   กับเส้นโค้งได้โดยให้    8 42x
3 3

 

2x 4

           x 2

              2 8 7y 2 2 1
3 3

   

น่ันคือ  22   สัมผัสเส้นโค้งที่จุด   2, 1
จะได้   สมการ  22    คือ  1 1y y m x x  

    4y 1 x 2
3

  

        
   

3y 3 4x 8  

   
4x 3y 5 0  

ดังน้ัน  ระยะห่างระหว่างเส้นตรง  11   และ  
       

1 2
2 2 2

C C

A B





2 

   

 
 22

10 5

4 3

 


 

   
15 3
5

    หน่วย

ข้อ 10.  ตอบ 8

แนวคิดพิจารณา  
 

6x x 2
6x x 2

6x x 2

  
 

                                   ในช่วง x 0 ถึง 2 ค่า x 2 x 2    เสมอ (ใน ค่าสัมบูรณ์ ติดลบ)
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ดังน้ัน      
2 2

0 0

6x x 2 dx 6x x 2 dx    

 
2

2

0

6x 12x dx  
23 2

0
2x 6x  

                   3 2 3 22 2 6 2 2 0 6 0     

          16 24 0 8    

ตอนที่  2 : แบบปรนัย  5  ตัวเลือก  เลือก  1  ค าตอบที่ถูกที่สุด  

ข้อ 11.  เฉลยข้อ 1 
  แนวคิด  ก าหนดให้  P x เป็นพหุนามดีกรี 3 ถ้า x 1,x 2  และ x 3

               ต่างก็หาร  P x แล้วเหลือเศษ 1
                            P x k(x 1)(x 2)(x 3) 1    

 P x 1 k(x 1)(x 2)(x 3)    

        โจทย์ก าหนด x 4 หาร P(x) ลงตัว

      P(4) 0

 P 4 1 k(4 1)(4 2)(4 3)    

                    
0 1 k(3)(2)(1) 

   1k
6

  

จะได้   1P x (x 1)(x 2)(x 3) 1
6

     

                
1P(5) (4)(3)(2) 1 3
6

    
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17.  2 3 40

1 2 3 40...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                          9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    40 2 2i 20 20i
4

         ตอบ     

15.  2 3 800

1 2 3 800...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                         9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    800 2 2i 400 400i
4

         ตอบ     

16.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

            วิธีท า   เน่ืองจาก1 i i
1 i





             เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ     27
4

     เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิม

               ที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

   2 3i i i i 1 i 1               ตอบ  1    
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ข้อ 12. เฉลยข้อ  5
         แนวคิด    

                             

2
3 1z

2 4
 

    
 

                                  

3 1z i
2 2

  

                                  

3 1z i
2 2

  

                  จึงได้             3 1z i
2 2

  

โจทย์ก าหนดให้ Im(z) 0
        

3 1z i
2 2

   

8

8 3 1z i
2 2

 
    
 

               

8
3 1 i

2 23 1 i
2 2 3 1 i

2 2

 
  

             
 

         
9

3 1 2i
2 2 3 i

 
       

   
 
 

33 3 i3 1 2i
2 2 3 i 3 i

    
             

    
 
 

33 3 i1 28 i
2 3 i 3 i

       
       

  
 33 2 3 i18 i

2 4

      
   
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17.  
2 3 5555555555541 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า  เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ     

54
4

     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว   2i i i 1 1 i             ตอบ     

18.  
9 10 11 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                              

  วิธีท า   เพ่ิมได้เลยนะแต่มีหลักว่าต้องเพ่ิมทีละ  

4  ตัวเรียงกันเพราะรวมกันได้ศูนย์     2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 127

0 0

i i i i i i i i i i i ... i
 

           

เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ 27
4

เศษ 3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  3  ตัว

   2 3i i i i 1 i 1         ตอบ     

19.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า   เน่ืองจาก 1 i i
1 i


 


เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ   27
4

   เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

2 31 i 1 i 1 i i 1 i 1
1 i 1 i 1 i
                    

  ตอบ

                   

20.  
2 3 5555555555541 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า    เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ   

54
4

     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว    2i i i 1 1 i               ตอบ     

21.  
2 3 81 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       

วิธีท า  โจทย์ลักษณะน้ีทุก 8   ตัวเรียงกัน รวมกันได้ศูนย์      ตอบ     

22.  
2 3 651 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       

วิธีท า  โจทย์
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 

 3 2 3 i
i

4

 
 

                                      
1 3 i
2 2

  

ตัวอย่างที่ 1 . จงหาค่าในแต่ละข้อในรูป a + bi    

ข้อ จ านวนเชิงซ้อน              เทคนิค      8 เท่าแต่ให้ตัด 3 ทิ้ง

1  3
1 3i  3

1 3i 8 1 3i      
3 38 1 8   

2  3
1 3i  3

1 3i 8 1 3i      
3 38 1 8   

3  3
1 3i   3

1 3i 8 1 3i        
3 38 1 8   

4  3
1 3i   3

1 3i 8 1 3i        
3 38 1 8   

5  3
3 i  3

3 i 8 3      
3 3i 8 i 8i   

6  3
3 i  3

3 i 8 3      
3 3i 8 i 8i     

7  3
3 i   3

3 i 8 3       
3 3i 8 i 8i   

8  3
3 i   3

3 i 8 3       
3 3i 8 i 8i     
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17.  2 3 40

1 2 3 40...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                          9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    40 2 2i 20 20i
4

         ตอบ     

15.  2 3 800

1 2 3 800...
i i i i
   

                 วิธีท า    เน่ืองจาก       2 3 4

1 2 3 4 2 2i
i i i i
    

                                            5 6 7 8

5 6 7 8 2 2i
i i i i
    

                                         9 10 11 12

9 10 11 12 2 2i
i i i i
    

                 จะเห็นทุก ๆ 4  ตัวเรียงกันร่วมกันได้ เท่ากับ 2 2i   

                 ให้ใช้เทคนิคเลยนะ    800 2 2i 400 400i
4

         ตอบ     

16.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

            วิธีท า   เน่ืองจาก1 i i
1 i





             เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ     27
4

     เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิม

               ที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

   2 3i i i i 1 i 1               ตอบ  1    
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ตัวอย่างที่  2 . จงหาค่าในแต่ละข้อต่อไปน้ีในรูป a + bi    

ข้อ จ านวนเชิงซ้อน
                เทคนิค      8 เท่าแต่ให้ตัด 3

2
ทิ้ง

1 3
1 3 i
2 2

 
  

 

3
1 3 1 3i 8 i
2 2 2 2

 
     

 

3
318 1

2

             

2 3
1 3 i
2 2

 
  

 

3
1 3 1 3i 8 i
2 2 2 2

 
     

 

3
318 1

2

             

3 3
1 3 i
2 2

 
   
 

3
1 3 1 3i 8 i
2 2 2 2

 
       
 

3
318 1

2

             

4 3
1 3 i
2 2

 
   
 

3
1 3 1 3i 8 i
2 2 2 2

 
       
 

3
318 1

2

             

5 3
3 1 i

2 2
 

  
 

3
3 1 3i 8

2 2 2
 

    
 

3
31 1i 8 i i

2 2

            

6 3
3 1 i

2 2
 

  
 

3
3 1 3i 8

2 2 2
 

    
 

3
31 1i 8 i i

2 2

              

7 3
3 1 i

2 2
 
   
 

3
3 1 3i 8

2 2 2
 
      
 

3
31 1i 8 i i

2 2

            

8 3
3 1 i

2 2
 
   
 

3
3 1 3i 8

2 2 2
 
      
 

3
31 1i 8 i i

2 2

              

79

17.  
2 3 5555555555541 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า  เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ     

54
4

     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว   2i i i 1 1 i             ตอบ     

18.  
9 10 11 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                              

  วิธีท า   เพ่ิมได้เลยนะแต่มีหลักว่าต้องเพ่ิมทีละ  

4  ตัวเรียงกันเพราะรวมกันได้ศูนย์     2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 127

0 0

i i i i i i i i i i i ... i
 

           

เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ 27
4

เศษ 3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  3  ตัว

   2 3i i i i 1 i 1         ตอบ     

19.  
2 3 1271 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า   เน่ืองจาก 1 i i
1 i


 


เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ   27
4

   เศษ  3 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมที่  i ก าลังหน่ึงเร่ิมต้นมา  3  ตัวน้ันคือ

2 31 i 1 i 1 i i 1 i 1
1 i 1 i 1 i
                    

  ตอบ

                   

20.  
2 3 5555555555541 i 1 i 1 i 1 i...

1 i 1 i 1 i 1 i
                        

วิธีท า    เอาเลขช้ีก าลังสองตัวท้ายสุดคือ   

54
4

     เศษ  2 หลังจากน้ันให้นับเร่ิมต้นมา  2   ตัว    2i i i 1 1 i               ตอบ     

21.  
2 3 81 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       

วิธีท า  โจทย์ลักษณะน้ีทุก 8   ตัวเรียงกัน รวมกันได้ศูนย์      ตอบ     

22.  
2 3 651 1 1 1 1 1 1 1i i i ... i

2 2 2 2 2 2 2 2
                     
       

วิธีท า  โจทย์




