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แสวงหาความรู ้(Explorer) เป็นผูส้อนตนเองได้ สร้างองค์ความรูใ้หม่ และบทบาทของผูส้อนเปลีย่นจาก

ผู้ให้ความรู้มาเป็นผู้จัดการชี้แนะ (Teacher Roles) จัดสิ่งแวดล้อมเอื้ออ�ำนวยต่อความสนใจเรียนรู้

และเป็นผู้ร่วมเรียนรู้ (Co–investigator) จัดห้องเรียนเป็นสถานที่ท�ำงานร่วมกัน (Learning Context) 

จัดกลุ่มเรียนรู้ให้รู้จักท�ำงานร่วมกัน (Grouping) ฝึกความใจกว้าง มุ่งสร้างสรรค์คนรุ่นใหม่ สอนความ

สามารถที่น�ำไปท�ำงานได้ (Competency) สอนความรัก ความเมตตา (Compassion) ความเชื่อมั่น 

ความซื่อสัตย์ (Trust) เป้าหมายอาชีพอันยังประโยชน์ (Productive Career) และชีวิตที่มีศักด์ิศรี 

(Noble Life) เหนือสิ่งอื่นใด เป็นคนดีทั้งกาย วาจา ใจ มีคุณธรรม จรรยาบรรณทางธุรกิจและวิชาชีพ

	 ส่งเสรมิสนบัสนนุยทุธศาสตร์การพฒันาระบบคณุวฒุวิชิาชพี (Vocational Qualification System) 

สอดคล้องตามมาตรฐานอาชีพ (Occupational Standard) สร้างภูมิคุ้มกัน เพิ่มขีดความสามารถใน 

การแข่งขันของประเทศ ก�ำลังแรงงาน การพัฒนามาตรฐานการปฏิบัติงานระดับชาติ (National 

Benchmarking) และการวเิคราะห์หน้าทีก่ารงาน (Functional Analysis) เพือ่ให้เกดิผลส�ำเรจ็ในภาคธรุกจิ 

อุตสาหกรรม ทุกสาขาอาชีพ เป็นการเตรียมความพร้อมของผู้เรียนเข้าสู่สนามการแข่งขันในประชาคม

อาเซียน	

	 ขอขอบพระคุณท่านอาจารย์ผู้สอน ผู้ประสาทวิชาความรู้ เอกสาร หนังสือที่ใช้ประกอบใน
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 ������![ : ��� n �23�����`0 )x(flim

ax→
 !� � > 0  

     ��� n �23������1 )x(flim
ax→

 = �0���
�1@� M 

ก��������!� �+,�ก-.��
�1� ���ก
������������!� �+,�ก-.������@�
��กD��ก0 � �����0 ��5��0�
�1D����
� ���ก
����� 

 

ก��������!� �+,�ก-.��
�1�กก5����
���������0�����!� �+,�ก-.������
ก0 ������
��5����กก5����
�����D�� 
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J��
�1  f(x), g(x)  =  +,�ก-.��� �  x @� M 
k, a, c  =  �0���
�1@� M 
m, n  �5�����!N���ก 
f(g(x))  =  (fog)(x) 

 

*������![ : 
)�*�����F�23�����กN!0 ��91   f(x), g(x)  ������������!D�� 
 

 345 )x(glim
ax→

=  b 

�.7+890	%&'  1.1 �����0�� � 
3x

lim
→

(4 x + 5) 

7�:&%;0 ��ก 
3x

lim
→

(4 x + 5) = 
3x

lim
→

4 x + 
3x

lim
→

5 

 

 = 4 (3) + 5 
 

 = 17 
 

�.7+890	%&'  1.2  �����0�� � 
5x

lim
→

(8 x + 2 x - 4 x) 

7�:&%;0 ��ก 
5x

lim
→

(8 x + 2 x - 4 x) = 
5x

lim
→

8 x + 
5x

lim
→

2 x - 
5x

lim
→

4 x 

 

 = 8(5) + 2(5) - 4(5) 
 

 = 40 + 10 - 20 
 

 = 30 
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�.7+890	%&'  1.3 �����0�� � 








++
++

→ 8x3x2

x3x2x4
lim

22

32

10x

 

 

7�:&%;0 ��ก 








++
++

→ 8x3x2

x3x2x4
lim

22

32

10x

 = 
8)10(3)10(2

)10(3)10(2)10(4
22

32

++
++

 

 

  = 
8300200

302000400

++
++

 

 

  = 4.78 
 

�.7+890	%&'  1.4 �����0�� � 
x

x

x 2

2
lim

2

5

−
→

  

 

7�:&%;0 ��ก 
x2

2x
lim

2

5x

−
→

 = 
)5(2

2)5(
2 −

 

 

 = 
10

23
 

 

�.7+890	%&'  1.5 �����0�� � 
3

2

0x 27x

4x
lim

+
+

→
 

 

7�:&%;0  ��ก 
3

2

0x 27x

4x
lim

+
+

→
 = 

3 270

40

+
+

 

 

  = 
3

2
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�.7+890	%&'  1.6 �����0�� � )xx(lim
43

2x

+
→−

 

 

7�:&%;0 ��ก )xx(lim
43

2x

+
→−

 = 43
)2()2( −+−  

 

  = 48+−   
 

  = 4−  
 

�.7+890	%&'  1.7 �����0�� � 
42

1x x2

3x
lim 







 +
→

 

7�:&%;0 ��ก
42

1x x2

3x
lim 







 +
→

 = 
42

)1(2

3)1(







 +
 

 

  = 24 
 

  = 16 
 

�.7+890	%&'  1.8 �����0�� � 
2

4x x4

x8
lim

−

→ 




+

 

 

7�:&%;0 ��ก 
2

4x x4

x8
lim

−

→ 




+

 = 
2

44

)4(8

1






+

 

  = 
2

4

1
 

 

  = 
16

1
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�.7+890	%&'  1.9 �����0�� � 
5x

5x
lim

2x −
−

+→
 

 

7�:&%;0 ��ก 5x −  =    5x − ; ��� 05x ≥−  
   );5x( −−  ��� 05x <−  
 

 B
1� 
5x

5x
lim

2x −
−

+→
 = 

5x

5x
lim

2x −
−

+→
 =  1 

 

 J��
�1  5x−  >  0 
 

 
5x

5x
lim

2x −
−

+∴
+→

 = 1 

 

                         x2 ; ���  x  <  3 
�.7+890	%&'  1.10 ���  f(x)  =  9 ; ���  x  >  3 
 0 ; ���  x  =  3 
 �����0�� � )x(flim),x(flim

3x3x
+− →→

 ��F )x(flim
3x→

 

 

7�:&%;0 ��กJ�
�-�FD���0� )x(flim
3x
−→

 = 2

3x

xlim
−→

=  9 

 

 )x(flim
3x
+→

 = 9lim
3x
+→

 =  9 

 

 ��91 ���ก )x(flim
3x
−→

 = )x(flim
3x
+→

 =  9 

 

 )x(flim
3x→

∴  =  9  (���0�D��) 

 
 



����� 1 ��	�
��
��
ก���� 9 

 ��� lim � �+,�ก-.�� f(x) ���0��23� ∞∞∞⋅∞∞−∞
∞
∞

1,0,,,,,
0

0 00  ����ก�0��̀2���

D�0ก5���� �FD�0���������5�! �� �����!��ก
)�*��
� �����!� �+,�ก-.��D�� !� �@.��
����
 91� M .0�� J��
�1�0�����!� �+,�ก-.��@� 7 �̀2������ ���F����9 D�0���5�! �กND�� 

 

 การหาลิมิตของฟ�งก�ชันท่ีเป"นอัตราส$วน 
 

 @�� 
)x(g

)x(f
lim

ax→
  �9   ����!� �+,�ก-.��
�1�23� �!���0�� 

 
          J��
�1  f (x), g (x)  �23�+,�ก-.��@� M  
 

 1. ��� 
)x(g

)x(f
lim

ax→
 = 

)a(g

)a(f
 =  �0���
�1�0���
1� 

 

 �0���
�1�0������F�23��5�! �� � 
)a(g

)a(f
lim

ax→
 

 

 2. ��� 
)x(g

)x(f
lim

ax→
 = 

)a(g

)a(f
 = 

0

0
 ��9  

∞
∞

 

 

�����0� 
)x(g

)x(f
lim

ax→
 ���5�! �
�1��0� ��!0D�0������@.�
)�*��
� �����!� �+,�ก-.��

@�ก�����5�! �D�� J����8�
�1�23��
�����=�1��!��@�ก��������!� �+,�.�1�
�1�23� �!���0�������� �`0    
3 ��8� �9   
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7�:&%&'  1   @.���8�ก����ก!��2�Fก �� � f(x) ��9  g(x) �=91 ���+��! �-
�1������!��
 �ก��D�� 

 �.0� 








−
−

→ 5x

25x
lim

2

5x

 =  
0

0
 

 

 ∴ �����0����0�D��  � ���ก!��2�Fก ��̀ 

 
)5x(

)5x)(5x(
lim

5x −
+−

→
 = )5x(lim

5x

+
→

 

 

  =  10 
 

7�:&%&' 2 @.�ก������[� (Conjugate) � �!���	���9 !���0�� �����5����`6
����	���F�0��� �
+,�ก-.������ ก0 ��F
5�ก������[� 

ก������[� (Conjugate) �F�� �`0����ก�� 4 ��� �9  

 ����[�� �  ba+  �9  )ba)(ba(bia −+→−  = 22
ba −  

 ����[�� �  ba−  �9  )ba)(ba(ba +−→+  = 22
ba −  

 ����[�� �  bia+  �9  )bia)(bia(bia −+→−  = 22
ba +  

 ����[�� �  bia−  �9  )bia)(bia(bia +−→+  = 22
ba +  

 

�
9/ 
x

39x
lim

0x

−+
→

  =  
0

33−
  =  

0

0
 

 

 �����0� 
x

39x
lim

0x

−+
→

 ���5�! �J��
�1����[� (Conjugate)  

 

 @�
�1��� �9  39x ++  
 

 ∴  �FD���0�  
x

39x
lim

0x

−+
→

  
39xx

39xx

−+
−+

 =  
)39x(x

)3()9x(
lim

22

0x ++
−+

→
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  =
)39x(x

99x
lim

0x ++
−+

→
 = 

39

1
lim

0 ++→ xx

 = 
39

1

+
 

 

  = 
6

1
 

 
7�:&%&'  3  �23���8����B
1���8�����FD���5�! �
�1 ��N���ก �!0��������� ���FD�0@��@.���8����     

�=��FiF���� ��8�����9 �23���8�
�1@.�@�ก��!����5�! � J�����กก���� �`0�0�@����
 �[=��8-
����	���F�0��� �+,�ก-.��
�1�F��  lim 

 

 
)x(g

)x(f
lim

kx→
 = 

∞
∞

,
0

0
   ∴

)x(g

)x(f
lim

kx→
 ���0���0 M J������ก 

 

 
dt/)]x(g[d

dt/)]x(f[d
lim

kx→
  { diff  �� ������� diff �0�� } ��F������  ก���23� 

∞
∞

,
0

0
   �ก กN@�� 

diff  �� ������� diff  �0�� D2��91 � M ��ก�0��FD���5�! �
�1D�0@.0 
∞
∞

,
0

0
 

 

�.0� 








−+
−+

→ 9x8x

3x2x
lim

2

23

1x

 =  
9)1(8)1(

3)1(2)1(
2

23

−+
−+

 

 

 =  
981

321

−+
−+

 

 

 =  
0

0
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∴ @.���8�
�1 3 








−+
−+

→ 98

32
lim

2

23

1 xx

xx

x

 =  








−+
−+

→ dt/]9x8x[d

dt/]3x2x[d
lim

2

23

1x

 

 

 =  








+
+

→ 8x2

x4x3
lim

3

1x

 

 

 =  
8)1(2

)1(4)1(3
2

+
+

 

 

 =  
10

7
 

 

 การหาค$าของลิมิตอนันต� 
 

��������� �ก�����0�� �����! ���!- กN�9  ก��������!� �+,�ก-.�� f(x) ��91  ∞→x  
��9  −∞→x  ������23���C��ก�6-D���0� 
 

 )x(flim
x ∞→

 ��9  )x(flim
x −∞→

 

 

��8�ก�����5�! �� �����! ���!-กN
5����9 �ก��ก��������!� �+,�ก-.��8����� �=����!0

�
�
�1 x �F����@ก���0���
�1�0���
1�กN�F�2��1������@ก�� ∞ �
� J��
�1�5�! �
�1D��  ก���F �`0@�  
�̀2��� ������ 
 k±∞  = ∞  
 k±∞−  = ∞−  
 0±∞  = ∞  
 0±∞−  = ∞−  
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 =  ∞ ; ��� k �23� + 

 =  ∞ ; ��� k �23� - 
 

 =  -∞ ; ��� k �23� + 

 =  ∞ ; ��� k �23� - 
 

 =  ∞ ; ��� k �23� + 

 =  -∞ ; ��� k �23� - 
 

 =  -∞ ; ��� k �23� + 

 =  ∞ ; ��� k �23� - 
 

 =  0 ; ��� k �23� + 
 =  0 ; ��� k �23� - 
 

 =  0 ; ��� k �23� + 
 =  0 ; ��� k �23� - 
 

 =  ∞ ; ��� m �23� + ��F�23�����`0 

 =  ∞ ; ��� m �23� + ��F�23������1 
 =  0 ;  ��� m �23� - ��F�23�����`0 
 =  0 ;  ��� m �23� k ��F�23������1 
 

 =  ∞ ; ��� m �23� + ��F�23�����`0 

 =  -∞ ; ��� m �23� + ��F�23������1 
 =  0 ; ��� m �23� -  ��F�23�����`0 
 =  0 ; ��� m �23� k ��F�23������1 
 

J��
�1 k = �0���
�1@� M 
 m = �5�����!N� 

∞⋅k

)(k −∞⋅

k

∞

k

∞
−

∞
k

)(

k

−∞

m∞

m∞−


