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พื้นที่ผิวและปริมาตร กราฟ ระบบสมการเชิงเส้น

 

 

 

 

√

√

√

√

√

√

√

√

	 1.	 72 ลูกบาศก์เซนติเมตร 	 	 	 	 2.	 72   3 ลูกบาศก์เซนติเมตร	

	 3.	 108 ลูกบาศก์เซนติเมตร	 	 	 	 4.	 108  3 ลูกบาศก์เซนติเมตร

2.												            ลูกบาศก์ลูกหนึ่งมีปริมาตร 729 ลูกบาศก์หน่วย 

												            ถ้าลากเส้นจุดยอดมุมทั้ง 4 จุดร่วมกันดังรูป จะได้ 

												            เป็นรูปพีระมิดฐานสามเหลี่ยม จงหาพื้นที่ผิวของรูป

												            พีระมิดรูปนั้น

												            1.	 27  3 ตารางหน่วย

												            2.	 81  3 ตารางหน่วย

												            3.	 162  3 ตารางหน่วย	 	 	 	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 4.	 324  3 ตารางหน่วย

3.	 ชา่งปนูหลอมปนูทรงกรวยตดัยอดทีร่ะนาบดา้นบนและดา้นลา่งขนานกนั ถา้รศัมดีา้นบนมคีวามยาว 

	 6 เซนติเมตร และรัศมีของฐานยาว 10 เซนติเมตร เมื่อวัดระยะห่างของด้านบนกับด้านล่าง 

	 พบว่ามีความยาว 3 เซนติเมตร จงหาปริมาตรที่ช่างปูนทำ�การหลอม

	 1.	 616 ลูกบาศก์เซนติเมตร 	 	 	 	 2.	 479 ลูกบาศก์เซนติเมตร	

	 3.	 342 ลูกบาศก์เซนติเมตร	 	 	 	 4.	 205 ลูกบาศก์เซนติเมตร

4.												            ช่างไม้น�ำลูกบาศก์ที่มีความยาวด้านละ 8 เซนติเมตร 

												            มาฝนออกเป็นส่วนหนึ่งของวงกลมโค้งดังรูป ซึ่ง

												            ส่วนโค้งของแท่งไม้ที่ฝนออกเป็นส่วนหนึ่งของวงกลม

												            ที่มีรัศมีเท่ากับ 8 เซนติเมตร ปริมาตรของแท่งไม้

												            หลังฝนออกมีค่าประมาณกี่ลูกบาศก์เซนติเมตร 

												            (   3 ≈ 1.73)
	 1.	 265 ลูกบาศก์เซนติเมตร 	 	 	 	 2.	 365 ลูกบาศก์เซนติเมตร	

	 3.	 465 ลูกบาศก์เซนติเมตร	 	 	 	 4.	 565 ลูกบาศก์เซนติเมตร

1.	 จงหาปริมาตรของรูปทรงที่มีเจ็ดหน้าที่ประกอบไปด้วย รูปหกเหลี่ยมที่มีพื้นที่เท่ากับ 54  3 
	 ตารางเซนติเมตร ความยาวรอบรูปเท่ากับ 36 เซนติเมตร และรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วที่มีพื้นที่ 

	 15 ตารางเซนติเมตร ระยะห่างจากฐานรูปหกเหลี่ยมเมื่อวัดจากด้านหนึ่งไปอีกด้านหนึ่ง มีค่า 

	 เท่ากับ 6 เซนติเมตร
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5.	 จงหาความยาวรอบรูปของสี่เหลี่ยม ABCD โดยสี่เหลี่ยมนี้เกิดจากคู่อันดับ A(5, 5), B(15, 5), 

	 C(20, –7) และ D(–30, –7) ลากต่อกันตามล�ำดับ

	 1.	 44 หน่วย	 	 	 2.	 70 หน่วย	 	 	 3.	 96 หน่วย	 	 	 4.	 110 หน่วย

6.									         ปริซึมหน้าสามเหลี่ยมด้านเท่าที่มีความยาวด้านละ 12 เซนติเมตร

									         และมีความสูง 14 เซนติเมตร จงหาค่าประมาณของปริมาตร

									         ของปริซึม ถ้าเจาะรูวงกลมตรงกลางดังรูป (  3 ≈ 1.73)
	 	 	 	 	 	 	 	 	 1.	 345 ลูกบาศก์เซนติเมตร 	 	 	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 2.	 436 ลูกบาศก์เซนติเมตร	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 3.	 456 ลูกบาศก์เซนติเมตร		 	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 4.	 634 ลูกบาศก์เซนติเมตร

7.									         ข้อใดคือปริมาตรของน�้ำจากการน�ำขวดน�้ำทรงพีระมิดฐานสี่เหลี่ยม

									         จัตุรัสที่มีอัตราส่วนพื้นที่ผิวข้างต่อพื้นที่ฐานเท่ากับ 5 : 3 มา

									         เติมน�้ำให้มีความสูงครึ่งหนึ่งของความสูงพีระมิด เมื่อให้ a คือ

									         อัตราส่วนที่หายไป

	 	 	 	 	 	 	 	 	 1.	 5.25a2 ลูกบาศก์หน่วย	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 2.	 5.25a3 ลูกบาศก์หน่วย

	 	 	 	 	 	 	 	 	 3.	 3.75a2 ลูกบาศก์หน่วย	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 4.	 3.75a3 ลูกบาศก์หน่วย

8.	 ตัดกระดาษรูปวงกลมที่มีรัศมี 15 นิ้ว จากนั้นน�ำพื้นที่ส่วนหนึ่งมาทากาวเพียงด้านเดียวเพื่อน�ำ

	 มาม้วนให้เป็นรูปทรงกรวยสูง 12 นิ้ว จงหาพื้นที่ส่วนที่ทากาวมีขนาดกี่ตารางนิ้ว

	 1.	 225p	ตารางนิ้ว	 	 	 	 	 	 2.	 135p ตารางนิ้ว	 	

	 3.	 120p ตารางนิ้ว	 	 	 	 	 	 4.	 90p ตารางนิ้ว

9.	 ก�ำหนดให้เส้นตรง 12x + 5y – 9 = 0 ขนานกับเส้นตรง 4x – ay + 10 = 0 โดยเส้นตรง

	 ทั้งสองเป็นเส้นสัมผัสของวงกลมวงหนึ่ง จงหารัศมีของวงกลมนั้น

	 1.	 5 หน่วย	 	 	 	 	 	 	 	 2.	 3 หน่วย	 	

	 3.	 2.5 หน่วย		 	 	 	 	 	 	 4.	 1.5 หน่วย

10.	 เส้นตรงที่ผ่านจุด (–6, 1) และ (0, a) ตั้งฉากกับเส้นตรง 3x + 4y = 12 จงหาค่า a

	 1.	 7 		 	 	 	 2.	 8 		 	 	 	 3.	 9 		 	 	 	 4.	 10

√
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11.	 จากระบบสมการ   x + 3y = 41  และ  x – 5y = 33 จงหาว่า x – 2xy + y2 

	 มีค่าเท่ากับข้อใด

	 1.	 198	 	 	 	 2.	 189	  	 	 	 3.	 180	 	 	 	 4.	 –126

12.	 วงกลมสองวงมีจุดศูนย์กลางร่วมกัน ถ้าทั้งสองวงมีเส้นรอบรูปต่างกัน 18p หน่วย และมีพื้นที่

	 วงแหวน 225p ตารางหน่วย ข้อใดคือเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลมใหญ่

	 1.	 8 หน่วย	 	 	 2.	 16	หน่วย 		 	 3.	 17 หน่วย	 	 	 4.	 34 หน่วย

13.	 จงหาพื้นที่สามเหลี่ยมที่เกิดจากเส้นตรง 4x + 3y = 22, 5x + 2y = 10 และ 6x – 2y = 20

	 ลากตัดกัน

	 1.	 15  
6  ตารางหน่วย	 	 	 	 	 2.	 16  

6  ตารางหน่วย

	 3.	 15  
9  ตารางหน่วย	 	 	 	 	 4.	 16  

9  ตารางหน่วย

14.	 กราฟของสมการ 5x + 3y = –17 และ 15x – 4y = 14 ตัดกันที่จตุภาคใด

	 1.	 จตุภาคที่ 1		 	 	 	 	 	 	 2.	 จตุภาคที่ 2		

	 3.	 จตุภาคที่ 3		 	 	 	 	 	 	 4.	 จตุภาคที่ 4

15.	 ในวันหยุดสุดสัปดาห์ เมย์และมายวางแผนไปเยี่ยมคุณยาย โดยเมืองที่คุณยายอยู่นั้นอยู่ระหว่าง

	 ทางจากเมืองทั้งสองขับรถไปหากัน

	 ถ้าเมืองของทั้งสองห่างกัน 280 กิโลเมตร และระยะทางจากบ้านเมย์ไปบ้านคุณยายไกลกว่า

	 บ้านมายไปบ้านคุณยาย 40 กิโลเมตร ถ้าทั้งคู่ออกเดินทางพร้อมกันเวลา 08.45 น. และเดินทาง

	 ถึงบ้านคุณยายพร้อมกันเวลา 10.05 น. จงหาอัตราความเร็วของรถที่มายขับ

	 1.	 90 กิโลเมตรต่อชั่วโมง 		 	 	 	 2.	 100 กิโลเมตรต่อชั่วโมง	

	 3.	 110 กิโลเมตรต่อชั่วโมง		 	 	 	 4.	 120 กิโลเมตรต่อชั่วโมง

2
2
3

1
2

11 11

11 11
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16.												            จงหาพื้นที่ส่วนที่แรเงา

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 1.	 96π – 72√3 ตารางหน่วย	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 2.	 48π – 72√3 ตารางหน่วย

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 3.	 48π – 36√3 ตารางหน่วย	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 4.	 24π – 36√3 ตารางหน่วย

17.	 ถ้าผู้ใหญ่ 6 คนและเด็ก 10 คนใช้เวลาในการท�ำงานหนึ่งงานเป็นเวลา 3 วัน แต่ถ้าใช้ผู้ใหญ่ 

	 10 คนและเด็ก 12 คน จะสามารถท�ำงานเสร็จได้ไวขึ้น 1 วัน อยากทราบว่าถ้าต้องการท�ำงาน

	 ชิ้นนี้ให้เสร็จภายในเวลา 1 วัน จะจัดผู้ใหญ่และเด็กมาท�ำงานได้กี่รูปแบบ ถ้าเด็กในหมู่บ้านนี้มี

	 ไม่เกิน 20 คน

	 1.	 5 รูปแบบ	 	 	 2.	 6 รูปแบบ	 	 	 3.	 7 รูปแบบ	 	 4.	 8 รูปแบบ

18.	 แม่ค้าซื้อข้าวมา 2 ชนิด ชนิดแรกราคากิโลกรัมละ 50 บาท ชนิดที่สองราคากิโลกรัมละ 60 

	 บาท จากนั้นแม่ค้าน�ำข้าวทั้งสองชนิดมาผสมกัน แล้วน�ำไปขายกิโลกรัมละ 65 บาท พบว่าแม่ค้า

	 ได้ก�ำไรร้อยละ 20 ถ้าต้นทุนของข้าวชนิดแรกสูงกว่าชนิดที่สอง 500 บาท จงหาว่าแม่ค้าได้

	 ก�ำไรกี่บาท

	 1.	 1,200 บาท	 	 	 	 	 	 	 2.	 1,300 บาท	 	

	 3.	 1,400 บาท	 	 	 	 	 	 	 4.	 1,500 บาท

19.	 ผลบวกของจ�ำนวนสองจ�ำนวนมีค่าเท่ากับ 35 ถ้าจ�ำนวนที่มากกว่า มากกว่าจ�ำนวนน้อยอยู่ 65 

	 จงหาจ�ำนวนที่มากคือจ�ำนวนใด

	 1.	 15		 	 	 	 2.	 30	 	 	 	 	 3.	 50		 	 	 4.	 100

20.	 รถยนต์คันหนึ่งมีความยาว 5 เมตร วิ่งเทียบทางเดียวกับรถไฟขบวนหนึ่งที่มีความยาว 700 เมตร

	 ถ้ารถไฟขบวนนี้วิ่งในอัตราเร็ว 80 กิโลเมตรต่อชั่วโมง ถ้ารถยนต์วิ่งผ่านรถไฟจากท้ายขบวนไป

	 ต้นขบวนในระยะเวลา 50.76 วินาที จงหาอัตราความเร็วของรถยนต์วิ่งกี่กิโลเมตรต่อชั่วโมง

	 1.	 100 กิโลเมตรต่อชั่วโมง		 	 	 	 2.	 110 กิโลเมตรต่อชั่วโมง	

	 3.	 120 กิโลเมตรต่อชั่วโมง		 	 	 	 4.	 130 กิโลเมตรต่อชั่วโมง

12
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                เฉลยแบบทดสอบ  

	 1. 	 2.	 2.  	 3.	 3.	 1.	 4.	 3.	 5.	 4.

	 6.	 1.	 7.	 2.	 8.	 4.	 9.	 4.	 10.	 3.

	 11.	 1. 	 12.	 4. 	 13.	 2.	 14.	 3.	 15.	 4.

	 16.	 1.	 17.	 3.	 18.	 2.	 19.	 3.	 20.	 4.

พื้นที่ผิวและปริมาตร กราฟ 
ระบบสมการเชิงเส้น

 1.	 เฉลยข้อ 2. 72  3 ลูกบาศก์เซนติเมตร

	 แนวคิด 	 โจทย์ต้องการหาปริมาตรของรูปทรงที่มีเจ็ดหน้าที่ประกอบไปด้วยรูปหกเหลี่ยมและ

	 	 	 	 รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วซึ่งเป็นรูปทรงของรูปพีระมิดฐานหกเหลี่ยม

	 	 	 	 ปริมาตรของพีระมิด =  1  x พื้นที่ฐาน x ความสูง

	 	 	 	 	 	 	 	 	 โจทย์ก�ำหนดพื้นที่ฐานหกเหลี่ยม = 54  3 ตารางเซนติเมตร
	 	 	 	 	 	 	 	 	 การหาความสูงของพีระมิด

	 	 	 	 	 	 	 	 	 เนื่องจากความยาวรอบรูปของรูปหกเหลี่ยม = 36 เซนติเมตร 

	 	 	 	 	 	 	 	 	 ด้านแต่ละด้านจึงมีความยาว 36 ÷ 6 = 6 เซนติเมตร

	 	 	 	 	 	 	 	 	 และพื้นที่ของสามเหลี่ยมหน้าจั่ว = 15 ตารางเซนติเมตร

									         1  x 6 x สูง (สูงเอียงของพีระมิด) = 15

	 	 	 	 	 	 	 	 	 สูงเอียง =  15 x 2  = 5 เซนติเมตร 

	 	 	 	 ดังนั้น สูงตรงของพีระมิด = √52 − 32 =   16 = 4 เซนติเมตร

	 	 	 	 ปริมาตรของพีระมิด =  1  x 54  3 x 4 = 72  3 ลูกบาศก์เซนติเมตร

54  3

3

2

6

3

3

5

√

√

√

√ √

√

มองจาก
ด้านหน้า

4

3
6

5

ระยะห่างจากฐานรูปหกเหลี่ยมเมื่อวัดจากด้านหนึ่ง

ไปอีกด้านหนึ่งมีค่าเท่ากับ 6 เซนติเมตร

∴ ระยะห่างจากด้านไปยังจุดกึ่งกลาง = 6 ÷ 2 = 3 เซนติเมตร

}
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4

4

2

2

2.	 เฉลยข้อ 3. 162√3 ตารางหน่วย

	 แนวคิด 	 เนื่องจากลูกบาศก์ลูกนี้มีปริมาตรเท่ากับ 729 ลูกบาศก์หน่วย

	 	 	 	 ปริมาตรของลูกบาศก์	 =	 ด้าน x ด้าน x ด้าน

	 	 	 	 	 	  9 x 9 x 9	 =	 729

	 	 	 	 ดังนั้น ลูกบาศก์มีความยาวด้านละ 9 หน่วย

	 	 	 	 ด้านของรูปสามเหลี่ยมภายในเป็นเส้นทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส

	 	 	 	 สามเหลี่ยมที่เกิดขึ้นจึงเป็นรูปสามเหลี่ยมด้านเท่า

	 	 	 	 และด้านแต่ละด้านจะมีความยาว

	 	 	 	 = √92 + 92 = √162 = 9√2 หน่วย

	 	 	 	 พื้นที่สามเหลี่ยมด้านเท่า 		 =	 √3  x ด้าน x ด้าน

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 √3  x 9√2 x 9√2

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 81√3  ตารางหน่วย

									         มีพื้นที่สามเหลี่ยมด้านเท่าทั้งหมด 4 ด้าน ดังนั้น พื้นที่ผิวของรูป

	 	 	 	 	 	 	 	 	 พีระมิด =  81√3  x 4 = 162√3 ตารางหน่วย

3.	 เฉลยข้อ 1. 616 ลูกบาศก์เซนติเมตร

	 แนวคิด 	 ปริมาตรของกรวยตัดยอด =  h (A1 + A2 + √A1A2)
	 	 	 	 โจทย์ก�ำหนดระยะห่างระหว่างด้านบนกับฐานเท่ากับ 3 เซนติเมตร ดังนั้น h = 3

				    A1 เป็นรูปวงกลมที่มีรัศมี = 10	 จึงมีพื้นที่ = pr2 = p x 10 x 10 = 100p 

				    A2 เป็นรูปวงกลมที่มีรัศมี = 6 	 จึงมีพื้นที่ = pr2 = p x 6 x 6 = 36p

	 ปริมาตรของกรวยตัดยอด	 =  3 (100p + 36p + √3,600p2)
	 	 	 	 	 	 	 	 =	 136p + 60p

	 	 	 	 	 	 	 	 =	 196p

	 	 	 	 	 	 	 	 =	 196 x  22

	 	 	 	 	 	 	 	 =	 616 ลูกบาศก์เซนติเมตร

9√2

9

9

9√2

9√2 9√2

3

A2

A1

h

6

10

3

7
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 4.	 เฉลยข้อ 3. 465 ลูกบาศก์เซนติเมตร

	 แนวคิด 										          เนื่องจากรัศมีของวงกลมและแท่งไม้มีความยาว

													             เท่ากัน จึงเกิดรูปสามเหลี่ยมด้านเท่าขึ้น ส่วนของ

													             วงกลมที่เกิดขึ้น จึงมีขนาดเท่ากับ 60 ํ

	 	 	 	 	 	 	 	 พื้นที่ส่วนของวงกลมที่เกิดขึ้น		 =	  60 ํ  x pr2

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 1  x  22  x 8 x 8

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 704

	 	 	 	 	 	 	 	 พื้นที่ของสามเหลี่ยมด้านเท่า	 	 =	 √3  x ด้าน x ด้าน

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 √3  x 8 x 8

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 16√3

 	 	 	 	 	 	 	 	 ดังนั้น พื้นที่ส่วนที่ถูกฝนออกไป	 =	 704  – 16√3

	 	 ส่วนที่เหลือเกิดจากพื้นที่สี่เหลี่ยมจัตุรัส – ส่วนที่ถูกฝน	= (ด้าน x ด้าน) – (704  – 16√3)
	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 (8 x 8) – (704  – 16√3)
	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 64 –  704  + 16√3

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 1,344  –  704  + 16√3

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 640  + 16√3

	 	 	 ปริมาตรของแท่งไม้หลังฝนออก	 =	 พื้นที่หน้าตัด x ความยาว

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 (640  + 16√3) x 8
	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 5,120  + 128√3

											           ≈	 465 ลูกบาศก์เซนติเมตร

6

21

21

21

7

4

4

360 ํ

21

21

21

21

21

21

21

88
8

8

8
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5.	 เฉลยข้อ 4. 110 หน่วย

	 แนวคิด

														              รูปที่เกิดจากคู่อันดับ ABCD ลากต่อกันเป็น

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 รูปสี่เหลี่ยมคางหมู

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 ความยาวรอบรูป = ผลบวกของด้านทุกด้าน

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 AB + BC + CD + DA

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	   AB	 =	 |15 – 5| = 10

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	   CD	 =	 |–30 – 20| = 50

	 	 	 	 การหา BC และ DA ต้องใช้เรื่องสามเหลี่ยมพีทาโกรัสเข้ามาช่วย โดยลากเส้นตรงจาก

	 	 	 	 จุด B และจุด A ลงมาตั้งฉากกับเส้นตรง CD จะได้ BE และ AF

						        AF	 =	 |5 – (–7)| = 12	 	   BE	 =	 |5 – (–7)| = 12

	 	 	 	 และ 	   DF	 =	 |–30 – 5| = 35	 	   EC	 =	 |15 – 20| = 5 

	 	 	 	 ดังนั้น    DA	 =	 √122 + 352			     BC	 =	 √122 + 52

	 	 	 	 	 	 	 	 =	 √1,369	 	 	 	 	 	 =	 √169	
	 	 	 	 	 	 	 	 =	 37		 	 	 	 	 	 	 =	 13

	 	 	 	 ความยาวรอบรูปของสี่เหลี่ยม ABCD = 10 + 13 + 50 + 37 = 110 หน่วย

6.	 เฉลยข้อ 1. 345 ลูกบาศก์เซนติเมตร

	 แนวคิด 	 ความสูงของสามเหลี่ยมด้านเท่า	 =	 √122 – 62 = √144 – 36 = √108 

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 6√3 = 6 x 1.732 = 10.392

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 ดังนั้น รัศมีของวงกลม	 =	 1  x ความสูงของสามเหลี่ยม

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 1  x 10.392

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 ≈	 3.464

	 	 	 	 พื้นที่ที่แรเงา		 =	 (√3 x 12 x 12) – (3.14 x 3.464 x 3.464)
	 	 	 	 	 	 	 	 =	 62.352 – 37.678

								        =	 24.674

3

3

4

A(5, 5) B(15, 5)

D(-30, -7) F(5, -7) E(15, -7) C(20, -7)
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	 	 	 	 ปริมาตรของปริซึม	 =	 พื้นที่ฐาน x สูง

	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 24.674 x 14 ≈ 345 ลูกบาศก์เซนติเมตร

7.	 เฉลยข้อ 2. 5.25a3 ลูกบาศก์หน่วย

	 แนวคิด 	 พื้นที่ผิวข้างของพีระมิดเป็นรูปสามเหลี่ยมมี 4 ด้าน =  1  x ฐาน x สูง x 4

	 	 	 	 พื้นที่ฐานเป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 	 =	 ด้าน x ด้าน	= 	ฐาน x ฐาน (ด้านของสี่เหลี่ยม 

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	ฐานของสามเหลี่ยม)

	 	 	 	 ดังนั้น พื้นที่ผิวข้าง	 	 	 :	 พื้นที่ฐาน

						      2 x ฐาน x สูง		 :	 ฐาน x ฐาน

						      2 x สูง		 	 	 :	 ฐาน

	 	 	 	 โจทย์ก�ำหนดให้ a เป็นอัตราส่วนที่หายไป 

	 	 	 	 ดังนั้น 2 x สูง : ฐาน = 5a : 3a

	 	 	 	 	 	 	 สูง		 =	 5a			

	 	 	 	 และ		 	 ฐาน	 =	 3a

	 	 	 	 ความสูงของสามเหลี่ยม คือ สูงเอียงของพีระมิด

	 	 	 	 สูงตรง =    (5a)2 – (3a)2 =          –      =          = 2a
				    ปริมาตรของน�้ำในพีระมิดที่มีความสูงเป็นครึ่งหนึ่งของสูงตรง คือ ปริมาตรของรูปพีระมิด

	 	 	 	 ตัดยอด

	 	 	 	 	 	 	 =	 h (A1 + A2 + √A1A2)
	 	 	 	 	 	 	 =	 a [(3a x 3a) + (1.5a x 1.5a) + √(3a x 3a)(1.5a x 1.5a)]
	 	 	 	 	 	 	 =	 a (9a2 + 2.25a2 + √20.25a4)
	 	 	 	 	 	 	 =	 a (11.25a2 + 4.5a2)
	 	 	 	 	 	 	 =	 a  x 15.75a2 = 5.25a3 ลูกบาศก์หน่วย

8.	 เฉลยข้อ 4. 90π ตารางนิ้ว

	 แนวคิด		 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 เมื่อพิจารณาจากรูป 

															               พื้นที่ทากาว	 =	 พื้นที่วงกลม – 

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 พื้นที่ผิวข้างของกรวย	

2
25a2

    4
16a2

    4
9a2

    4

2

2

2

3

3

3

3

3

2a

1.5a
1.5a

3a 3a

A
2

A
1

1515
12
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1512

 

 

	 	 	 	 กรวยสูงตรง 12 นิ้ว สูงเอียง 15 นิ้ว รัศมีของกรวย = √152 – 122 = 9

	 	 	 	 พื้นที่ผิวข้างของกรวย = prl = p x 9 x 15 = 135p

	 	 	 	 พื้นที่วงกลม = pr2 = p x 15 x 15 = 225p

	 	 	 	 พื้นที่ทากาว = 225p – 135p = 90p ตารางนิ้ว

9.	 เฉลยข้อ 4. 1.5 หน่วย

	 แนวคิด 	 เส้นตรงที่ขนานกัน ความชันจะมีขนาดเท่ากัน 

	 	 	 	 สมการเส้นตรง Ax + By + C = 0 จะมีความชัน = – A

	 	 	 	 12x + 5y – 9 = 0	 ความชัน =  –12	 	 	 	  –12  =  4

	 	 	 	 4x – ay + 10 = 0	 ความชัน =  – 4  =  4	 	 a =  –4 x 5  = – 5

	 	 	 	 ดังนั้น เส้นตรง 4x – ay + 10 = 0 จึงมีค่า 4x – (– 5)y + 10 = 0
								           4x +  5 y + 10	 =	 0

								           12x + 5y + 30	 =	 0

	 	 	 	 ระยะห่างของเส้นตรงทั้งสองเส้น	 =	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 	 	 	 	 =	 39  = 3

	 	 	 	 ระยะห่างของเส้นตรง นั่นคือ เส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม = 3 

	 	 	 	 ดังนั้น รัศมีของวงกลม = 1.5 หน่วย

10.	 เฉลยข้อ 3. 9

	 แนวคิด 	 หาความชันของเส้นตรง 3x + 4y = 12		 :	 m = – 3

	 	 	 	 ดังนั้น ความชันของเส้นตรงที่ตั้งฉากกับเส้นตรง 

	 	 	 	 	 	 	 	 3x + 4y = 12  :  – 3  x mx	 =	 –1

															                 mx	 =	 4

	 	 	 	 เส้นตรงที่ผ่านจุด 2 จุด จะมีความชันเท่ากับ

B

5

13

5

12–a a

a

3

3

3

|c1 – c2|
√A2 + B2

|–9 – 30|
√122 + 52

4

4

3
y2 – y1
x2 – x1

}
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–6 3

3

 

 

	 	 	 	 เส้นตรงที่ผ่านจุด (–6, 1) และ (0, a) จึงมีความชัน   1 – a   =  1 – a

	 	 	 	 ดังนั้น	 	 	 	 	    1 – a	 =	 4

										             1 – a	 =	 4  x (–6)

											              –a	 =	 –8 – 1

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 a	 =	 9

11.	 เฉลยข้อ 1. 198

	 แนวคิด 	 ก�ำหนดให้	   x + 3y = 4  	 	 	 	 เป็นสมการที่ 	 1

	 	 	 	 และ		 	 2 x – 5y = 33 	 	 	 	 เป็นสมการที่ 	 2	

				     1 x 2		 	 :	 	      x + 6y	 =	 9	 	 	 	 1 ’
				     2 x 3		 	 :	 	   2x – 15y	 =	 99		 	 	 2 ’
				     1 ’ x 2	 	 :	 	   2x + 12y	 =	 18		 	 	 1 ”
				     2 ’ – 1 ”		 :	 	 	    –27y	 =	 81

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 y	 =	 –3

	 	 	 	 แทน y = –3 ในสมการที่  1 ’ จะได้	x + 6(–3)	=	 9

											             x – 18	 =	 9

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 x	 =	 27

	 	 	 	 แทน x = 27 และ y = –3 ใน x – 2xy + y2 

	 	 	 	 จะได้ 	    27 – 2(27)(–3) + (–3)2	 =	 198

12.	 เฉลยข้อ 4. 34 หน่วย

	 แนวคิด 	 ก�ำหนดให้	 	 วงกลมใหญ่มีรัศมี = R	

	 	 	 	 	 	 	 	 วงกลมเล็กมีรัศมี  = r

				    โจทย์ก�ำหนดว่าวงกลมทั้งสองมีเส้นรอบรูปต่างกัน 18p หน่วย 

				    ดังนั้น 2pR – 2pr = 18p เป็นสมการที่  1  และมีพื้นที่วงแหวน 225p ตารางหน่วย 

	 	 	 	 ดังนั้น pR2 – pr2 = 225p เป็นสมการที่  2

	 	 	 	 จากสมการที่ 1 	:    2pR – 2pr	 = 	18p
										            2p(R – r)	 =	 18

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	    R – r	 =	 9	

												               R	 =	 9 + r	 	 	 	 	 .......... 1 ’

3

–6 – 0 –6

2
1

2
1
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11
 

	 	 	 	 จากสมการที่  2  	 :     pR2 – pr2	 = 	225π

										            p(R2 – r2)	 =	 225π

								             p(R – r)(R + r)	 =	 225π							     

		     								       (R – r)(R + r)	=	 225	 	 	 	 	 ..........  2 ’
	 	 	 	 แทน 1 ’ ในสมการที่  2 ’ :	  (9 + r – r)(9 + r + r)	 =	 225

														                9(9 + 2r)	 =	 225

														                  9 + 2r	 =	 25

															                    2r	 =	 16

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 r	 =	 8

	 	 	 	 แทน r = 8 ใน  1 ’ จะได้ : R = 9 + 8 = 17
	 	 	 	 เส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลมใหญ่ = 17 x 2 = 34 หน่วย

13.	 เฉลยข้อ 2. 16 6  ตารางหน่วย

	 แนวคิด 	 ในขั้นแรกเราต้องหาว่าเส้นตรงแต่ละเส้นตัดกันที่จุดใด

	 	 	 	 ก�ำหนดให้ 		 4x + 3y	 =	 22		 	 	 	 เป็นสมการที่ 1 

	 	 	 	 	 	 	 	 5x + 2y	 =	 10		 	 	 	 เป็นสมการที่ 2

	 	 	 	 	 	 	 	 6x – 2y	 =	 20		 	 	 	 เป็นสมการที่ 3

	 	 	 	 หาจุดตัดระหว่างสมการ  1  และ 2 

				     1 x 2		 	 :	 	     8x + 6y	 =	 44		 	 	 	 .......... 1 ’
				     2 x 3		 	 :	 	    15x + 6y	 =	 30		 	 	 	 .......... 2 ’
				     1 ’ –  2 ’	 	 :	 	 	  –7x	 =	 14

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 x	 =	 –2

	 	 	 	 แทน x = –2 ใน  2   :  5(–2) + 2y	 =	 10

										            –10 + 2y	 =	 10

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	   2y	 =	 20

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 y	 =	 10

	 	 	 	 จุดตัดระหว่างสมการ  1  และ  2  คือ (–2, 10)

	 	 	 	 หาจุดตัดระหว่างสมการ  2  และ  3 

	 	 	 	  2  +  3 		 :	 	 	     11x	 =	 30

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 x	 =	 30

	 	 	 	 แทน x = 3 ใน  2  :  5(30) + 2y	 =	 10

												              2y	 =	 10 –  150

11

11

11
  y	 =	 –   40    = – 20

1111 x 2
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–2

11 11

(–2, 10)
(4, 2)

3

1

2

ความสูง (30 ,  – 20)11 11

|Axp + Byp + C| |4(30) + 3(– 20) + (–22)|11 11 |120  –  60  –  
242|

5

													           

	 	 	 	 จุดตัดระหว่างสมการ  2  และ  3  คือ (30 , – 20)
	 	 	 	 หาจุดตัดระหว่างสมการ  1  และ  3

				     3  x 3	 	 	 :	     18x – 6y	=	 60		 	 	 	 ..........  3 ’
				     1 ’ +  3 ’	 	 :	 	 	   26x	=	 104

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	  x	 =	 4

	 	 แทน x = 4 ในสมการที่  3  :   	6(4) – 2y 	=	 20

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	  –2y 	 =	 20 – 24

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 y	 =	 –4  = 2

	 	 	 	 จุดตัดระหว่างสมการ  1  และ  3  คือ (4, 2)

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 ระยะห่างระหว่างจุด   (x2 – x1)2 + (y2 – y1)2
	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 ระยะห่างระหว่างจุด (–2, 10) กับ (4, 2) คือ 

										               √(4 – (–2))2 + (2 – 10)2	 =	 √62 + (–8)2

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 √ 36 + 64
	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 10

	 	 	 	 ฐานของสามเหลี่ยมหาจากระยะห่างระหว่างจุดตัด ซึ่งมีค่าเท่ากับ 10 หน่วย

	 	 	 	 จากนั้นหาความสูงระหว่างจุด (30 , – 20) กับเส้นตรง 4x + 3y – 22 = 0

	 	 	 	 	 	 	       =	 	 	 	 	 	 	 	 =

								           =   182  					       =   182

	 	 	 	 พื้นที่ =  1  x 10 x  182  = 16 6  ตารางหน่วย

√A2 + B2 √42 + 32

11 1111

55

55

11 x 5

2 11

11 11

√
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14.	 เฉลยข้อ 3. จตุภาคที่ 3

	 แนวคิด 	 ให้สมการ 	 	     	 	 	 	 	 5x + 3y	 =	 –17	 เป็นสมการที่  1

								           						     15x – 4y	=	 14		 เป็นสมการที่  2

				    1 x 3		 	 :  	 	 	 	 	 	 15x + 9y	=	 –51	 	    ..........  1 ’
	 	 	 	 2 – 1 ’	 	 :	 	 	    				   –13y	 =	 65

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 y	 =	 –5

	 	 	 	 แทน y = –5 ในสมการที่  2 	 :  15x – 4(–5)	 =	 14

													               15x + 20	 =	 14

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	     15x	 =	 –6

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 x	 =	 – 6  = – 2

	 	 	 	 ค�ำตอบของระบบสมการคือ (– 2 , –5) ตรงกับจตุภาคที่ 3
15.	 เฉลยข้อ 4. 120 กิโลเมตรต่อชั่วโมง

	 แนวคิด 	 ก�ำหนดให้	 x : เป็นอัตราเร็วรถของเมย์ x กิโลเมตรต่อชั่วโมง

	 	 	 	 	 	 	 y : เป็นอัตราเร็วรถของมาย y กิโลเมตรต่อชั่วโมง

	 	 	 	 ทั้งคู่ใช้เวลาในการเดินทาง 1 ชั่วโมง 20 นาที = 120  ชั่วโมง = 11  ชั่วโมง 

	 	 	 	 =  4  ชั่วโมง

	 	 	 	 ระยะทาง = อัตราเร็ว x เวลา	 	 ระยะทางของเมย์ 	 =	 4 x

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 ระยะทางของมาย	 =	 4 y

			   4 x +  4 y = 280	 น�ำ 3 คูณตลอด จะได้ 4x + 4y = 840		 เป็นสมการที่  1

			   4 y –  4 x = 40		 น�ำ 3 คูณตลอด จะได้ 4y – 4x = 120		 เป็นสมการที่  2

	 	 	 	  1  +  2 	:	 	 	 	   8y	 =	 960

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 y	 =	 120

	 	 	 	 แทนค่า y = 120 ในสมการที่  2  :	  4(120) – 4x	 =	 120

													                  480 – 4x	 =	 120

															                   –4x	 =	 –360

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 x	 =	 90

				    ดังนั้น เมย์ขับรถอัตราเร็ว 90 กิโลเมตรต่อชั่วโมง และมายขับรถด้วยความเร็ว  

				    120 กิโลเมตรต่อชั่วโมง

3

3

3

3

3

3

3

15

5

5

60 3


