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1.1 ความหมายและสัจพจนความน'าจะเปน

กอนที่จะกลาวถึงความนTาจะเปน จะทําการทบทวนความรูเกี่ยวกับการนับ การนับเปนวิธี

การหาจํานวนสมาชิกของเหตุการณที่เกิดขึ้น หรือวิธีการของการเลือกสิ่งของ r สิ่งที่แตกตางกัน

จากของ n ส่ิง เพื-อนาํมาเรยีงสบัเปลีย่น (Permutation) หรอืจัดหมู (Combination) ตวัอยางเชน 

นักศึกษาหญิงคนหนึ่งมีกระโปรง 3 ตัว เสื้อ 5 ตัว นักศึกษาคนน้ีจะมีวิธีการแตงตัวไดกี่วิธีที ่

ไมซํา้แบบเดมิ (โดยไมสนใจวาสเีสือ้กบักระโปรงจะเหมาะสมกนัหรอืไม) เนื-องจากกระโปรงแตละ

ตัวจะหาเสื้อใสได 5 ตัว ดังนั้นกระโปรง 3 ตัวจึงมีวิธีแตงตัวไดเทากับ 3 × 5 = 15 วิธี ถาเพิ่ม

ขอมูลไดวา นักศึกษาคนดังกลาวมีรองเทา 2 คู วิธีการแตงตัวของเขาจะเปน 3 × 5 × 2 = 30 วิธี  
ซึ่งการเกิดจํานวนวิธีดังกลาวจะสอดคลองกับกฎการนับดังตอไปนี้ 

กฎที ่1 ในการทาํงานอยางแรกมวีธิกีารทาํได n1 วิธ ีถาแตละวิธขีองการทาํงานอยางแรก

สามารถเลือกทํางานอยางที่สองไดอีก n2 วิธี จะไดวาวิธีการทํางานทั้งสองอยางเทากับ n1n2 วิธี 

กฎที่ 2 เปนการขยายกฎขอที่ 1 โดยงานที่จะทํามี k งาน โดยงานอยางแรกทําได n1 วิธี 

ในแตละวิธีที่จะทํางานอยางแรกจะเลือกทํางานอยางที่สองได n2 วิธี และในแตละวิธีที่ทํางาน

อยางแรกและงานอยางที่สองจะมีวิธีทํางานอยางที่สามได n3 วิธี เชนนี้ไปเรื-อยๆ จํานวนวิธีที่จะ

ทํางานทั้งหมด k งานจะเทากับ n1n2 … nk วิธี

1
บ ท ที่
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ทําการโยนเหรียญ 1 อัน k ครั้ง จะมีวิธีการเกิดหัวและกอยกี่วิธี

วิธีทํา เมื-อโยนเหรียญครั้งแรกจะไดผลเปนหัวหรือกอย เมื-อโยนเหรียญคร้ังที่สองจะไดผลเปน

หัวหรือกอย พิจารณาจากแผนภูมิตนไม

จํานวนวิธีที่จะเกิดหัวหรือกอยจะเปน 2k วิธี

H

H

H

H

H

H
T

T

T

T

T

T

ลองเปลี่ยนการโยนเหรียญเปนการโยนลูกเตา 1 ลูก k ครั้ง จะมีวิธีการเกิดแตมตางๆ 

ของลูกเตาเทากับ 6k วิธี

กฎที่ 3 มีสิ่งของทั้งหมด n สิ่งที่แตกตางกัน ตองการนํามาจัดเรียงทีละ r สิ่ง (ตําแหน'ง

สาํคญั) มวีธิกีารเรยีงไดทัง้หมด n!
(n – r)!

 (r  n) วธินีีจ้ะเรยีกวา การเรยีงสบัเปลีย่น (Permutation)

สัญลักษณที่ใชคือ Pn, r หรือ nPr

ซึ่งกฎที่ 3 เกิดจากแนวคิดกฎที่ 2 โดยมองวางานที่ตองทํามี r งาน

งานที่ 1 คือการเรียงครั้งที่ 1 โดยมีวิธีการเรียงได n แบบ (เพราะมีของทั้งหมด n สิ่ง)

งานที่ 2 คือการเรียงครั้งที่ 2 โดยมีวิธีการเรียงได n – 1 แบบ (เพราะมีของที่เหลือจาก

ครั้งแรก n –1 สิ่ง)
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งานที่ 3 คือการเรียงครั้งที่ 3 โดยมีวิธีการเรียงได n – 2 แบบ (เพราะมีของที่เหลือจาก

ครั้งที่ 1 และครั้งที่ 2 n – 2 สิ่ง)

งานที่ r – 1 คือการเรียงครั้งที่ r – 1 โดยมีวิธีการเรียงได n – (r – 2) แบบ (เพราะมี

ของที่เหลือจากครั้งที่ 1 ครั้งที่ 2… จนถึงครั้งที่ r – 2 อยู n – (r – 2) สิ่ง)

งานที่ r คือการเรียงครั้งที่ r โดยมีวิธีการเรียงได n – (r – 1) แบบ (เพราะมีของที่เหลือ

จากครั้งที่ 1 ครั้งที่ 2… จนถึงครั้งที่ r – 1 อยู n – (r – 1) สิ่ง) 

ดังนั้น จํานวนวิธีที่จะทํางานทั้ง r งานไดเทากับ n(n – 1)(n – 2)…(n – (r – 2))(n –  

(r – 1)) วิธี

 n(n – 1)(n – 2)…(n – (r – 2))(n – (r – 1)) = n!
(n – r)!

 = nPr

กฎที่ 4 ถามีของ n สิ่ง ในจํานวนนี้มี n1 สิ่งเหมือนกัน n2 สิ่งเหมือนกัน … มี nk สิ่ง

เหมือนกัน (n1 + n2 + … + nk = n) วิธีการเรียงของทั้ง n สิ่ง เทากับ n!
n1! n2! … nk! 

 วิธี 

(ตําแหนTงยังสําคัญ)

กฎที่ 5 ถาตองการเรียงของ n สิ่งที่แตกตางกันหมดใหเปนวงกลม จํานวนวิธีเรียงเทากับ 

(n – 1)! วิธี

หมายเหตุ : กฎที่ 3 และกฎที่ 4 เปนการเรียงในรูปเสนตรง

กฎที่ 6 มีของที่แตกตางกัน n สิ่ง ตองการเลือกหมูทีละ r สิ่ง (ตําแหนTงไมสําคัญ) จะมี

วิธีการเลือกหมูไดทั้งหมด n!
(n – r)!r!

 (r n) วิธี ซึ่งจะเรียกวา การเลือกหมูหรือการจัดหมู 

(Combination) สัญลักษณที่ใชคือ Cn, r หรือ nCr หรือ n
r

จากผูสมัคร 8 คน ตองการเลือกคณะกรรมการ 3 คน จงหาจํานวนวิธีการเลือก

คณะกรรมการ 3 คน

1. ถาไมมีเงื-อนไขเพิ่มเติม

2. คณะกรรมการ 3 คน ประกอบดวยประธาน 1 คน รองประธานคนท่ี 1 และรองประธาน

คนที่ 2
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วิธีทํา

1. ในกรณีที่ไมมีเงื-อนไขเพิ่มเติม หมายถึงวาท้ัง 3 คนที่ถูกเลือกเปนกรรมการมีหนาที่

เหมือนกัน ดังนั้นตําแหนTงไมสําคัญจึงใชกฎที่ 6 ไดวา มีคน 8 คน ตองการเลือกมา 3 คน วิธี

การเลือกจะทําได 8
3

 วิธี

2. มีเงื-อนไขวาหนาที่กรรมการท่ีเลือกท้ัง 3 คนมีความแตกตางกัน ดังนั้นตําแหนTงม ี

ความสําคัญจึงใชกฎที่ 3 ไดวา วิธีการจัดเรียงเทากับ 8P3 วิธี

นิยามที่ 1.1 การทดลองสุม (Random Trial) หมายถึงการทดลองหรือการกระทําใดๆ 

ที่ไมทราบวาจะเกิดผลลัพธใด จนกระทั่งการทดลองเสร็จสิ้น แตทราบผลลัพธที่เปนไปไดทั้งหมด 

เชน การโยนเหรยีญ เปนการทดลองสุม เพราะไมอาจทราบไดวาดานใดของเหรยีญจะปรากฏ แต

ทราบวาไมเกิดดานหัวก็จะเกิดดานกอย

นิยามท่ี 1.2 ปริภูมิตัวอยาง (Sample Space) หมายถึงเซตของผลลัพธที่เปนไปได 

ทั้งหมดของการทดลองสุม

การทดลองสุม สิ่งที่สนใจ ปริภูมิตัวอยาง

โยนลูกเตา 1 ลูก
โยนลูกเตา 2 ลูก
ซื้อหลอดไฟฟา

แตมที่ปรากฏ
ผลรวมของแตมที่ปรากฏ
อายุการใชงาน

S = {1, 2, 3, 4, 5, 6}
S = {2, 3, 4, ..., 12}
S = {t  t  0}

สัญลักษณที่ใชแทนปริภูมิตัวอยางคือ S และสมาชิกตัวหนึ่งหนึ่งของปริภูมิตัวอยางเรียก

วา จุดตัวอยาง (Sample Point) ปริภูมิตัวอยางแบงเปน 2 ประเภทคือ ปริภูมิชนิดไมตอเนื-อง 

(Discrete Sample Space) ซึ่งหมายถึง ปริภูมิตัวอยางที่จุดตัวอยางมีคาไมตอเนื-อง เชน แตมที่ 

ปรากฏจากการโยนลกูเตา 1 ลกู อกีประเภทคือ ปรภิมูชินดิตอเนื-อง (Continuous Sample Space) 

หมายถึงปริภูมิตัวอยางที่จุดตัวอยางมีคาตอเนื-อง เชน อายุการใชงานหลอดไฟฟา

นิยามที่ 1.3 เหตุการณ (Event) หมายถึงเซตยอยของปริภูมิตัวอยาง 
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นิยามที่ 1.4 ความน'าจะเปน (Probability) หมายถึงโอกาสที่จะเกิดเหตุการณหน่ึงๆ 

ความนTาจะเปนของการเกิดเหตุการณ A เขียนแทนดวย P(A) = n(A)
n(S)

เมื-อ n(A) คือจํานวนจุดตัวอยางของเหตุการณ A

 n(S) คือจํานวนจุดตัวอยางของปริภูมิตัวอยาง

ขอสังเกต n(A) และ n(S) ที่สนใจศึกษามักจะเปน Discrete Sample Space สําหรับ

ความนTาจะเปนนอกจากจะนิยามจากนิยามที่ 1.4 อาจใหนิยามจากความถี่สัมพัทธ (Relative 

Frequency) ของเหตุการณหนึ่งๆ เมื-อ n แทนจํานวนครั้งของการเกิดเหตุการณ และ N แทน

ความถี่รวมทั้งหมด โดยที่ N ตองมีคามากพอ จะไดวา P(A) = lim
N  

 n
N

สัจพจนความน'าจะเปน (Postulates of Probability)

1. P(S) = 1

2. 0 P(A) 1

3. ถา E1, E2, … เปนเหตุการณที่แยกกันเปนคู (Pairwise Disjoint Event) แลว 

 P
i = 1

 Ei  = 
i = 1

 P(Ei)

1.2 ทฤษฎีเกี่ยวกับความน'าจะเปนเบื้องตนบางทฤษฎี

กําหนดให S เปนปริภูมิตัวอยาง A, B, C, E เปนเหตุการณใดๆ 

ทฤษฎีที่ 1.1 P( ) = 0

พิสูจน จาก S  = และ S   = S

  P(S  ) = P(S)

  P(S) + P( ) = P(S) เพราะ S, เปนเซตที่ไมเกิดรวมกัน 

   (Disjoint Set)

  P( ) = 0
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ทฤษฎีที่ 1.2 P(A ) = 1 – P(A)

พิสูจน จาก A A  = และ A A  = S

  P(A A ) = S

  P(A) + P(A ) = 1 เพราะ A, A  เปนเซตที่ไมเกิดรวมกัน

  P(A ) = 1 – P(A)

ทฤษฎีที่ 1.3 P(A B) = P(A) + P(B) – P(A  B)

พิสูจน B = (A B) (A  B)

 P(B) = P(A B) + P(A  B)

 P(A  B) = P(B) – P(A B) .....สมการที่ (1)

เนื-องจาก A B = A (A  B)

ดังนั้น P(A B) = P(A) + P(A  B) 

   เพราะ A,(A  B) เปนเซตที่ไมเกิดรวมกัน

 P(A  B) = P(A B) – P(A)

จากสมการที่ (1) แทนคา P(A  B) ไดวา

 P(B) = P(A B) + P(A B) – P(A) 

 P(A B) = P(A) + P(B) – P(A B)

ในฤดหูนาวการตดิเครื-องยนตของรถยนตจะยาก แดงมรีถยนต 2 คนั ความนTาจะ

เปนที่เขาจะติดเครื-องยนตของรถยนตคันแรกติดตั้งแตครั้งแรกเทากับ 0.8 ความนTาจะเปนที่เขา

จะติดเครื-องยนตของรถยนตคันที่สองติดตั้งแตครั้งแรกเทากับ 0.4 และความนTาจะเปนที่เขาจะ

ติดเครื-องยนตของรถยนตทั้งสองตั้งแตครั้งแรกเทากับ 0.3 จงหาความนTาจะเปนที่ 

1. เขาติดเครื-องยนตของรถยนตทั้งสองคันไมติดตั้งแตครั้งแรก

2. เขาติดเครื-องยนตของรถยนตอยางนอยที่สุด 1 คันตั้งแตครั้งแรก
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วิธีทํา 

กําหนดให A แทนการติดเครื-องครั้งแรกของรถยนตคันที่ 1

 B แทนการติดเครื-องครั้งแรกของรถยนตคันที่ 2

 P(A) = 0.8 P(B) = 0.4 และ P(A B) = 0.3

1. ตองการหา P(A  B )

 P(A  B ) = P(A  B )

  = 1 – P(A  B)

  = 1 – [P(A) + P(B) – P(A B)]

  = 1 – [0.8 + 0.4 – 0.3]

  = 0.1 

2. ตองการหา P(A  B)

 P(A  B) = P(A) + P(B) – P(A  B)

  = 0.8 + 0.4 – 0.3

  = 0.9

จงหาความนTาจะเปนที่คน n คน (n < 365) จะมีวันที่เกิดไมตรงกัน (วันที่เกิด

ตรงกันหมายถึง เกิดวันที่และเดือนเดียวกัน)

วิธีทํา คนแตละคนจะเกิดในวันใดวันหนึ่งใน 365 วัน

จํานวนวิธีที่คน n คนจะเกิดไดทั้งหมดเทากับ 365n วิธี

วิธีคิด คน n คนที่จะมีวันเกิดไมตรงกันคือ คนที่ 1 มีวันที่เกิดได 365 วัน คนที่ 2 มี 

วันเกิดได 364 วัน (เพราะวันเกิดหามตรงกับคนแรก) คนที่ 3 มีวันเกิดได 363 วัน ดวยวิธีคิด

เชนเดียวกัน ดังนั้นคนที่ n มีวันเกิดไดเทากับ 365 – n + 1
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ดังนั้นจํานวนวิธีที่คน n คนจะมีวันเกิดไมตรงกันเทากับ 365 (364)(363) … (365 – n + 

1) = 365Pn วิธี

ความนTาจะเปนที่คน n คน (n < 365) จะมีวันที่เกิดไมตรงกัน เทากับ 
365Pn

365n

1.3 ความน'าจะเปนอยางมีเงื=อนไขและทฤษฎีที่เกี่ยวของ

พิจารณาขอมูลนักศึกษาในตารางตอไปนี้

ภูมิลําเนา เพศหญิง เพศชาย รวม

ตางจังหวัด 450 150 600

กรุงเทพมหานคร 300 100 400

รวม 750 250 1,000

จากขอมูลตองการหาความนTาจะเปนที่จะสุมได

1. นักศึกษาหญิง (A)

2. นักศึกษาที่มีภูมิลําเนาตางจังหวัด (B)

3. นักศึกษาหญิง และมีภูมิลําเนาตางจังหวัด (A B)

1. ความนTาจะเปนที่จะสุมไดนักศึกษาหญิง P(A) = n(A)
n(S)

 = 750
1,000

 = 0.75

2. ความนTาจะเปนที่จะสุมไดนักศึกษาที่มีภูมิลําเนาตางจังหวัด

 P(B) = n(B)
n(S)

 = 600
1,000

 = 0.60

3. ความนTาจะเปนที่จะสุมไดนักศึกษาหญิง และมีภูมิลําเนาตางจังหวัด

 P(A B) = n(A B)
n(S)

 = 450
1,000

 = 0.45

ถาในการสุมนักศึกษากลุมดังกลาวมา 1 คน พบวานักศึกษาเปนเพศหญิง ความนTาจะเปน

ทีน่กัศกึษาคนดงักลาวเปนนกัศกึษาทีม่ภีมูลิาํเนาตางจงัหวดั ความนTาจะเปนทีต่องการหาครัง้นีจ้ะ

เปนลกัษณะความนTาจะเปนอยางมเีงื-อนไข กลาวคอื เราทราบกอนแลววานกัศกึษาเปนหญงิ แลว
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จงึหาโอกาสท่ีนกัศึกษาหญงิคนน้ีเปนนกัศกึษาท่ีมภีมูลิาํเนาตางจงัหวัด ดงันัน้ปรภิมูทิีม่องจะไมใช

นักศึกษาทั้ง 1,000 คน แตเปนเพียง 750 คน และในจํานวนนักศึกษาหญิง 750 คน จะมีโอกาส

เปนนักศึกษาที่มีภูมิลําเนาตางจังหวัดเทากับ 450
750

 = 0.6

นยิามที ่1.5 กาํหนดให A, B เปนเหตุการณใดๆ ท่ี P(B) > 0 ความนTาจะเปนอยางมีเงื-อนไข

ของเหตุการณ A เมื-อกําหนดเหตุการณ B เขียนแทนดวย P(A  B) โดย P(A  B) = P(A B)
P(B)

ทฤษฎีที่ 1.4 P(S  B) = 1

พิสูจน จาก P(S  B) = P(S B)
P(B)

   = P(B)
P(B)

 เพราะ S B = B

   = 1

ทฤษฎีที่ 1.5 P(B  B) = 1

พิสูจน จาก P(B  B) = P(B B)
P(B)

 = P(B)
P(B)

   = 1

ทฤษฎีที่ 1.6 P(A1 A2  B) = P(A1  B) + P(A2  B) – P(A1 A2  B)

พิสูจน P(A1 A2  B) = 
P((A1 A2)  B)

P(B)

   = 
P[(A1 B) (A2 B)]

P(B)

   = 
P(A1 B)

P(B)
 + 

P(A2 B)

P(B)
 

    – 
P[(A1 B)   (A2  B)]

P(B)

   = P(A1  B) + P(A2  B) – P(A1 A2  B)
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ทฤษฎีที่ 1.7 P(A   B) = 1 – P(A  B)

พิสูจน P(A   B) = P(A  B)
P(B)

  = P[(S – A) B]
P(B)

  = P(S B)
P(B)

 – P(A B)
P(B)

  = 1 – P(A  B)

ขอสังเกต P(A  B )  1 – P(A  B)

นิยามที่ 1.6 เซตแบงสวน (Partition Set) Bi จะเปนเซตแบงสวนเมื-อ 

1. Bi Bj = ทุกคา i  j

2. 
i = 1
n

 Bi = S

3. P(Bi) > 0 ทุกคา i 

ทฤษฎีที่ 1.8 ให Bi เปนเซตแบงสวนที่ Bi  S และ A S

 แลว P(A) = 
n

i = 1
 P(A  Bi) P(Bi)

พิสูจน P(A) = P(A  S)

  = P A 
i = 1
n

 Bi

  = P
i = 1
n

 (A Bi)

  = 
n

i = 1
 P(A Bi)  เพราะ Bi Bj =  

  = 
n

i = 1
 P(A  Bi) P(Bi)
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ทฤษฎีที่ 1.9 (Bayes’ Theorem) ภายใตเงื-อนไข Bi เปนเซตแบงสวนที่ Bi  S และ 

A  S โดยที่ P(A) > 0 แลว P(Bi  A) = 
P(A  Bi)P(Bi)

n

j = 1
 P(A  Bj)P(Bj)

พิสูจน  P(Bi  A) = 
P(A Bi)

P(A)

   = 
P(A  Bi)P(Bi)

n

j = 1
 P(A  Bj)P(Bj)

  

โรงงานแหงหนึ่งมีเครื-องจักรการผลิต 3 เครื-อง โดยความนTาจะเปนที่เครื-องจักร

แตละเครื-องผลิตสินคาเปน 0.2, 0.3 และ 0.5 ตามลําดับ ถาเครื-องจักรเครื-องที่ 1 ผลิตสินคา

จะเกิดสินคาชํารุด 0.1 สวนเครื-องจักรเครื-องที่ 2 และเครื-องที่ 3 ผลิตสินคาจะเกิดสินคาชํารุด 

0.05 และ 0.02 ตามลําดับ จงหาความนTาจะเปนที่จะเกิด

1. สินคาชํารุด

2. ถาพบสินคาชํารุด แลวความนTาจะเปนที่จะเปนสินคาที่ผลิตจากเครื-องจักรเครื-องที่ 1 

วิธีทํา กําหนดให E1, E2 และ E3 แทนเหตุการณเครื-องจักรเครื-องที่ 1, 2 และ 3 ผลิตสินคา

ตามลําดับ L แทนเหตุการณที่ไดสินคาชํารุด

 จากโจทย P(E1) = 0.2 P(E2) = 0.3 P(E3) = 0.5

P(L  E1) = 0.1 P(L  E2) = 0.05 P(L  E3) = 0.02

ตองการหา 1. P(L)

 2. P(E1  L)

จากนิยามที่ 1.5  

และทฤษฎีที่ 1.8
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1. จากกําหนดใหเซตแบงสวนเกิดจากเครื-องจักรและจากทฤษฎีที่ 1.8 จะไดวา 

 P(L) = 
3

i = 1
 P(L  Ei) P(Ei) 

  = P(L  E1)P(E1) + P(L  E2) P(E2) + P(L  E3)P(E3)

  = 0.1(0.2) + 0.05(0.3) + 0.02(0.5)

  = 0.045

 ความนTาจะเปนที่จะเกิดสินคาชํารุด เทากับ 0.045

2. จากทฤษฎีที่ 1.9 (Bayes’ Theorem)

 P(E1  L) = 
P(L  E1)P(E1)

P(L)

  = 0.1(0.2)
0.045

  = 0.44

ถาพบสนิคาชาํรดุแลวความนTาจะเปนทีจ่ะเปนสนิคาทีผ่ลิตจากเครื-องจักรเครื-องที ่1 เทากบั 

0.44 

จากโจทยพิจารณาจากแผนภูมิตนไม (Tree Diagram) 

0.2

0.3

0.5

E1

E2

E3

0.1

0.9

0.05

0.95

0.02

0.98

L

L

L

L

L

L

สนิคาชํารุดเกดิจากการผลิตเนื-องจากเครื-องจกัรเครื-องที ่1, 2 และ 3 ดวยความนTาจะเปน 

0.1 0.05 และ 0.02 ตามลําดบั แตเครื-องจกัรแตละเครื-องมีโอกาสทีจ่ะผลติสนิคาเทากบั 0.2, 0.3 

และ 0.5 ตามลําดับ ดังนั้นความนTาจะเปนที่จะเกิดสินคาชํารุด P(L) มีคาเปน 

 P(L) = 0.1(0.2) + 0.05(0.3) + 0.02(0.5)

  = 0.045
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สวนความนTาจะเปนท่ีสนิคาจะผลติจากเครื-องจกัรเครื-องที ่1 ถาพบวาสนิคาดงักลาวชาํรดุ 

 P(E1  L) = 0.1(0.2)
0.045

  = 0.44

ลองพิจารณาตารางความนTาจะเปนตอไปนี้

เครื=องจักรที่ P(E
i
) P(L E

i
) P(E

i
)P(L E

i
) P(E

i
 L)

1 0.2 0.1 0.02
0.02
0.045

 = 0.45

2 0.3 0.05 0.015
0.015
0.045

 = 0.33

3 0.5 0.02 0.01
0.01
0.045

 = 0.22

รวม 1.0 – 0.045 1.00

ความนTาจะเปนของชายคนหนึ่งซึ่งขับรถไปทํางานเองเทากับ 0.8 ถาเขาขับรถไป

ทํางานเองแลวความนTาจะเปนที่เขาจะไปทํางานสาย 0.1 แตถาเขาไมไดขับรถไปทํางานเองแลว 

ความนTาจะเปนที่เขาจะไปทํางานสาย 0.5 จงหา

1. ความนTาจะเปนที่เขาจะไปทํางานสาย

2. ถาเขาไปทํางานสาย แลวความนTาจะเปนที่เขาไมไดขับรถไปทํางานเองเทากับเทาใด

วิธีทํา

จากโจทยพิจารณาแผนภูมิตนไม

สาย

ทันเวลา

สาย

ทันเวลา

0.8

0.2

ขับรถเอง

ไมไดขับรถเอง

0.1

0.9

0.5

0.5
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1. P (ไปทํางานสาย) = 0.8 (0.1) + 0.2 (0.5)

 = 0.18

2. P (ไมไดขับรถ  ไปทํางานสาย) = 0.2(0.5)
0.18

 = 10
18

 = 0.5556

ผูอานลองสรางตารางความนTาจะเปนจากโจทยที่กําหนดให และหาคาความนTาจะเปนจาก

ตารางที่สรางเปรียบเทียบกับวิธีที่ไดจากแผนผังตนไม

นิยามที่ 1.7 เหตุการณ A และเหตุการณ B เปนเหตุการณที่เปนอิสระกัน (Stochasticly 

Independent Event) ก็ตอเมื-อ P(A B) = P(A)  P(B)

ขอสังเกต ถาเหตุการณ A และเหตุการณ B เปนเหตุการณที่ไมเกิดรวมกัน A B = 

ดงันัน้ P(A B) = 0 เหตุการณทีเ่ปนอสิระกบัเหตกุารณที่ไมเกดิรวมกนัไมใชสิง่เดยีวกนั ตวัอยาง

ทําการโยนเหรียญ 1 อัน เหตุการณเกิดหัวและเหตุการณเกิดกอยเปนเหตุการณที่ไมเกิดรวมกัน 

เพราะเปนไปไมไดทีห่นาหัวและหนากอยจะเกดิขึน้พรอมกนั สวนตวัอยางเหตกุารณทีอ่สิระกนั เชน 

โยนเหรยีญครัง้แรกเกดิหวั ในการโยนครัง้ท่ี 2 เหรยีญอาจเกดิหวัหรอืกอยก็ได เหตกุารณดงักลาว

ถือวาเปนเหตุการณที่เปนอิสระ เปนที่นTาสังเกตอีกอยางคือ เหตุการณที่เปนอิสระมักเกิดจากการ

ทดลองสุมตั้งแต 2 ครั้ง แตเหตุการณที่ไมเกิดรวมกันเปนผลที่เกิดจากการทดลองสุมครั้งเดียว

จากนยิามท่ี 1.7 ถาเหตุการณ A และเหตกุารณ B เปนเหตกุารณทีเ่ปนอสิระกนั เราจะไดวา

1. P(A  B ) = P(A )  P(B )

2. P(A  B) = P(A )  P(B)

3. P(A  B) = P(A)

โรงพยาบาลแหงหนึ่งจะสั่งยาจากบริษัทผูผลิต 2 บริษัทคือ A กับ B ถาผูผลิต 

ทั้งสองไมสามารถสงยาไดภายใน 4 วันหลังจากสั่งยาแลว จะทําใหงานวิจัย ณ โรงพยาบาลตอง

หยุดชะงักจนกระทั่งไดรับยาจากบริษัทใดบริษัทหนึ่ง ถาความนTาจะเปนที่บริษัท A จะสงยาได

ภายใน 4 วันเทากับ 0.55 สวนบริษัท B เทากับ 0.35 จงหา
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1. ความนTาจะเปนที่ทั้งบริษัท A และ B จะสงยาไดภายใน 4 วัน

2. ความนTาจะเปนที่มีอยางนอย 1 บริษัทจะสงยาไดภายใน 4 วัน

3. ความนTาจะเปนท่ีงานวิจยัจะหยุดชะงกัเนื-องจากบรษิทัยาไมสามารถสงยาใหไดภายใน 4 วัน

วิธีทํา กําหนดให A แทนบริษัท A จะสงยาไดภายใน 4 วัน

 B แทนบริษัท B จะสงยาไดภายใน 4 วัน

 P(A) = 0.55   P(B) = 0.35

1. ความนTาจะเปนที่ทั้งบริษัท A และ B จะสงยาไดภายใน 4 วัน เนื-องจากการทํางานทั้ง

สองบริษัทเปนอิสระกัน ดังนั้น P(A B) = P(A)  P(B) = 0.1925

2. ความนTาจะเปนที่มีอยางนอย 1 บริษัทจะสงยาไดภายใน 4 วัน 

 P(A B) = P(A) + P(B) – P(A B)

  = 0.55 + 0.35 – 0.1925

  = 0.7075

3. ความนTาจะเปนทีง่านวจิยัจะหยุดชะงกั เนื-องจากบริษทัยาไมสามารถสงยาใหไดภายใน 4 วนั

 P(A  B ) = P(A B)

  = 1 – P(A B)

  = 1 – 0.7075 = 0.2925
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1. ตองการนําเลข 0, 2, 4, 6, 8 มาเรียงเปนเลข 4 หลัก จงหาจํานวนวิธีที่จะสรางเลขดังกลาว

ได ถา

1.1 ไมใหมีการใชเลขตัวใดซํ้ากัน

1.2 ใชตัวเลขซํ้ากันได

2. ภาวะเศรษฐกิจการตลาดมี 3 ลักษณะคือ ภาวะเศรษฐกิจจะดีขึ้น ถดถอย หรือเทาเดิม นัก

วิเคราะหการตลาดพยากรณวา ภาวะเศรษฐกิจจะดีขึ้น ถดถอย หรือเทาเดิม ดวยความนTาจะ

เปน 0.2, 0.6 และ 0.3 ตามลําดับ จงพิจารณาวาความนTาจะเปนที่หาไดสมเหตุสมผลหรือไม 

จงอธิบาย

3. ทําการโยนเหรียญเที่ยงตรง 1 อัน 4 ครั้ง กําหนดให A แทนเหตุการณขึ้นหัวอยางนอยสุด 

3 ครั้ง B แทนเหตุการณขึ้นหัวอยางนอยสุด 2 ครั้ง C แทนเหตุการณขึ้นหัว 1 ครั้ง D แทน

เหตุการณการโยนครัง้ที ่3 และขึน้หัว จงหาคาของ P(A), P(A B), P(B), P(C), P(B C), 

P(A D), P(D)

4. n เปนจาํนวนเต็ม P(n) = 1
2

n
 P(n) แทนคาความนTาจะเปนท่ีจะเกดิ n ให A = {n : 1 n

 10} B = {n : 1 n 20} และ C = {n : 11 n 20} จงหา P(A), P(B), P(B ), P(C), 

P(A B)

5. กลองใบหนึ่งมีสลากหมายเลข 1, 2, 3, ..., n ทําการสุมสลาก 2 ใบแบบไมแทนที่ จงหา 

ความนTาจะเปนที่สลากที่สุมไดจะเปนหมายเลขที่เรียงกัน



บทที่ 1 : ความน�าจะเปน 25

6. ถา A, B และ C เปนเหตกุารณซึง่ P(A) = P(B) = P(C) = 1
4

 P(A B) = P(B C) = 0

 และ P(C A) = 1
8

 จงหาคา P(A B C)

7. ในการศกึษาผลกระทบของผูปวยโรคภมูแิพที่ไดรบัการรกัษาดวยยาชนดิหนึง่จาํนวน 250 คน 

ซึ่งจะมีอาการคันตาหรือมีผื-นขึ้นเมื-อไดรับยาตัวใหม พบวาผูปวย 90 คนจะมีอาการคันตา  

อีก 135 คนมีผื-นขึ้น สวนผูปวยจํานวน 45 คน มีอาการทั้งสองอยาง จงหาความนTาจะเปนที่

ผูปวยที่ไดรับยาดังกลาวแลวมีอาการอยางนอยที่สุด 1 อาการจาก 2 อาการดังกลาว

8. ความนTาจะเปนที่คนปวยไปพบทันตแพทยจะถูกถอนฟนเทากับ 0.06 โอกาสท่ีเขาถูกอุดฟน

เทากับ 0.20 และความนTาจะเปนท่ีเขาจะถูกถอนฟนและอุดฟนเทากับ 0.03 จงหาความ 

นTาจะเปนที่ผูปวยจะถูกอุดฟน หรือถอนฟนอยางใดอยางหนึ่งเพียงอยางเดียว

9. ถาความนTาจะเปนที่คนอายุ 20 ปมีอายุยืนยาวไปไดถึง 70 ปเทากับ 0.7 A และ B เปนเพื-อน

กัน ปจจุบันเขาทั้งสองคนมีอายุ 20 ป จงหาความนTาจะเปนที่

9.1 ทั้งสองคนมีอายุยืนยาวถึง 70 ป

9.2 อยางนอยคนใดคนหนึ่งจะมีอายุยืนยาวถึง 70 ป

10. ในการเดินทางไปเมอืงหนึง่ดวยสายการบนิ X และเดนิทางกลบัดวยสายการบนิ Y ให A แทน

เหตุการณที่กระเปาเดินทางสูญหายเมื-อเดินทางดวยสายการบิน X และ B แทนเหตุการณ

ที่กระเปาสูญหายเมื-อเดินทางดวยสายการบิน Y ถา A และ B เปนอิสระตอกันโดย P(A) > 

P(B), P(A B) = 0.0012 และ P(A B) = 0.0788 จงหา P(A) และ P(B)

11. จากการศึกษาความสัมพันธของความสามารถทางคณิตศาสตรและความสนใจทางสถิติ  

พบวา

ความสามารถ 

ทางคณิตศาสตร

ความสนใจทางสถิติ รวม

ตํ่า ปานกลาง สูง

ตํ่า
ปานกลาง
สูง

40
15
6

9
16
10

11
19
25

60
50
41

รวม 61 35 55 151
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11.1 จงหาความนTาจะเปนท่ีจะสุมไดนกัศึกษาทีม่คีวามสามารถทางคณิตศาสตรตํา่ และความ

สนใจทางสถิติตํ่า

11.2 ถาสุมไดนักศึกษาที่มีความสามารถทางคณิตศาสตรสูง จงหาความนTาจะเปนท่ีเขาจะ

สนใจทางสถิติตํ่า

11.3 ถาสุมไดนักศึกษาที่มีความสนใจทางสถิติปานกลาง ความนTาจะเปนที่เขาจะมีความ

สามารถทางคณิตศาสตรสูงเทากับเทาใด

12. ผูปวยไขหวดัจะมวีธิเีลอืกการรกัษา 3 วธิคีอื ปลอยใหหายเอง ซือ้ยากนิเอง หรือไปพบแพทย 

ถาความนTาจะเปนของแตละวิธีเทากับ 0.3, 0.6 และ 0.1 ตามลําดับ และพบวาความนTาจะ

เปนที่เขาจะหายปวยภายใน 1 สัปดาหถาเขาไปพบแพทยเทากับ 0.8 แตถาเขาปลอยใหหาย

เองเขาจะหายปวยภายใน 1 สัปดาหดวยความนTาจะเปน 0.2 และถาเขาซื้อยากินเองเขาจะ

หายปวยภายใน 1 สัปดาหดวยความนTาจะเปน 0.5 

12.1 จงหาความนTาจะเปนที่เขาจะหายปวยภายใน 1 สัปดาห 

12.2 ถาเขาหายปวยภายใน 1 สัปดาห จงหาความนTาจะเปนที่เขาจะซื้อยากินเอง 

13. กําหนดให P(A) = 0.6, P(B) = 0.45 และ P(A B) = 0.30 จงหาคา P(A B), P(A  B), 

P(B  A) และพิจารณาวา A และB เปนเหตุการณที่เปนอิสระกันหรือไม

14. สมมติวา A และ B เปนเหตุการณที่ไมเกิดรวมกัน โดย P(A) = 0.3, P(B) = 0.4

14.1 จงหาคา P(A B) และ P(A  B)

14.2 ทานเห็นดวยกับคํากลาวที่วา “ถาเหตุการณคูใดเปนเหตุการณที่ไมเกิดรวมกัน แลว

เหตุการณคูดงักลาวจะเปนเหตกุารณทีเ่ปนอสิระกนั” หรอืไม เพราะเหตใุด จงใชขอมลู

ที่กําหนดใหสนับสนุนความคิดเห็นของทาน

15. กลองใบที่ 1 บรรจุลูกบอลสีขาว 2 ลูก และสีดํา 3 ลูก กลองใบที่ 2 บรรจุลูกบอลสีขาว 4 ลูก 

และสีดํา 1 ลูก สุมกลองมา 1 ใบ และสุมหยิบลูกบอล 1 ลูกจากกลองดังกลาว ถาสุมได

ลูกบอลสีขาว จงหาความนTาจะเปนที่กลองใบที่ 1 ถูกสุมได
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16. ในเมืองแหงหนึ่ง 60% ของผูขับขี่รถยนตมีอายุตั้งแต 30 ปขึ้นไป และ 40% เปนผูมีอายุ 

ตํ่ากวา 30 ป 4% ของผูขับขี่รถยนตที่มีอายุตั้งแต 30 ปขึ้นไป ประสบอุบัติเหตุที่รุนแรงใน

รอบ 1 ป สวนผูขับขี่รถยนตที่มีอายุตํ่ากวา 30 ปจะมีถึง 10% ที่ประสบอุบัติเหตุที่รุนแรงใน

รอบ 1 ป ถาพบอุบัติเหตุที่รุนแรง จงหาความนTาจะเปนที่ผูขับขี่เปนผูที่มีอายุตํ่ากวา 30 ป
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