


เล่ม 1-2

พื้นฐาน

ตามมาตรฐานการเรยีนรู้และตัวชี้วัด 
กลุ่มสาระการเรยีนรู้คณติศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐)

ตามหลักสูตรแกนกลางการศกึษาขัน้พื้นฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑

จะเฉียบคมและถูกทางต้องอ่านหนังสอืเล่มนี้เท่านั้น

คัมภรี์

ผู้เรียบเรียง :

ดร.จักรินทร์ วรรณโพธิ์กลาง



สงวนลิขสิทธิ์ตามพระราชบัญญัติลิขสิทธิ์ (ฉบับเพิ่มเติม) พ.ศ. ๒๕๕๘ 

คัมภีร� (พื้นฐาน) 
คณิตศาสตร
ม.1 เล่ม 1-2

 
ผู้เรียบเรียง : ดร.จักรินทร์ วรรณโพธิ์กลาง

 

กองบรรณาธกิาร : อรศร ีโรจนพจนรตัน, อมรศกัดิ ์บุญเรอืง, ณฏัฐธนนิ ลกูเสอืถริา, สถาพร พูศริถิริพร, 

พริณุณชิา ใบสวุรรณ, มนชญา กมลวานนท, ปยะนนัท รกัพนูแกว, ยุภาภรณ แตงมณี

 

จัดพิมพโดย : บริษัท สํานักพิมพ พ.ศ. พัฒนา จํากัด

 12 หมอมแผว แยก 3 ถนนพระราม 6 (ซอย 41) แขวงสามเสนใน เขตพญาไท กรุงเทพฯ 10400

 โทร 02-279-6222 (อัตโนมัติ 15 คูสาย) โทรสาร 02-279-6203-4

พิมพที่ : โรงพิมพเพิ่มทรัพยการพิมพ
 117/22 หมู 5 ซ.บางไผพัฒนา ถ.นครอินทร ต.บางไผ อ.เมือง จ.นนทบุรี 11000

 ผูพิมพ - ผูโฆษณา
        นายธนพัฒน สุขมงคลกุล



 หนังสือ คัมภรี์ คณติศาสตร์ ม.1 เล่ม 1 และ 2 (พื้นฐาน) เล่มนี้ เปนหนังสือ         

ทีมี่เนือ้หำตรงตำมมำตรฐำนกำรเรยีนรูแ้ละตวัชีว้ดั กลุม่สำระกำรเรียนรู้คณิตศำสตร์ (ฉบบัปรับปรุง 

พ.ศ. ๒๕๖๐)ตำมหลักสูตรแกนกลำงกำรศึกษำขั้นพื้นฐำน พุทธศักรำช ๒๕๕๑ และยังได้สอดแทรก

เนื้อหำที่เกินหลักสูตรพร้อมทั้งเทคนิคคิดลัดต่ำงๆ ตำมที่ผู้เขียนเห็นว่ำส�ำคัญ เนื่องจำกผู้เขียนเห็น

ว่ำกำรที่จะศึกษำคณิตศำสตร์ให้ประสบควำมส�ำเร็จได้น้ัน ผู้ศึกษำจะต้องมีควำมรู้พื้นฐำนในวิชำ

คณิตศำสตร์เปนอย่ำงดี และจะต้องมีเทคนิคคิดลัดต่ำงๆ เพ่ือช่วยให้ผู้ศึกษำสำมำรถแก้ไขปญหำ

โจทย์และแข่งขันกับเวลำได้อย่ำงรวดเร็ว

  1. กำรอธิบำยเนื้อหำในหนังสือเล่มน้ีจะใช้ภำษำเดียวกับภำษำท่ีผู้เขียนใช้สอน                

ดงัน้ันจงึอ่ำนง่ำยและเพลดิเพลนิไปกบับทเรียน ท�ำให้ผูอ่้ำนมคีวำมรูส้กึเหมอืนกบัว่ำผูเ้ขยีนมำสอน

ให้เองเลย

  2. ครอบคลุมเนื้อหำพ้ืนฐำนท่ีส�ำคัญโดยจะมีกำรแบ่งเน้ือหำให้เปนระบบเพ่ือจะได้         

ศึกษำได้ง่ำย

  3. โจทย์ในหนงัสอืเล่มนีจ้ะมมีำกมำยเพยีงพอทีผู่ศ้กึษำจะฝกท�ำเพือ่เสรมิสร้ำงทกัษะ      

และประสบกำรณ์ในกำรท�ำโจทย์

  4.  หนังสือเล่มนี้จะเน้นถึงเทคนิคและกำรวิเครำะห์โจทย์ต่ำงๆ อย่ำงเปนระบบ

  5.  มีเทคนิคคิดลัดต่ำงๆ เพื่อช่วยให้ผู้ศึกษำท�ำข้อสอบแข่งขันได้อย่ำงรวดเร็ว

 สุดท้ำยนี้ผู้เขียนหวังว่ำหนังสือเล่มนี้จะให้ประโยชน์แก่ผู้อ่ำน และขอขอบคุณ บริษัท ส�ำนัก

พิมพ์ พ.ศ. พัฒนำ จ�ำกัด ที่ให้โอกำสแก่ผู้เขียนได้เขียนหนังสือที่อยำกเขียน ส�ำหรับคุณงำมควำมดี

ทีพ่งึมีจำกหนงัสอืเล่มนี ้ขอมอบให้แด่ พ่อแม่ครอูำจำรย์ คือ พระรำชสงัวรญำณ (พธุ ำฺนิโย) บพุกำรี                   

คือ ผอ.ประเสริฐ วรรณโพธิ์กลำง และนำงสนำน วรรณโพธิ์กลำง พร้อมทั้งครูอำจำรย์ผู้ประสิทธิ์

ประสำทวิชำแก่ผู้เขียน

     ด้วยควำมปรำรถนำดี

     จักรินทร์ วรรณโพธิ์กลำง

      (ดร.จักรินทร์ วรรณโพธิ์กลำง)
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ศูนย
0

จำนวนเต็มบวก

1, 2, 3, ...

. . . ,  -3 ,  -2 ,  -1 ,  0 ,  1 ,  2 ,  3 ,  . . . .

จำนวนเต็มลบ

จำนวนเต็มบวก

ศูนย

ตัวตั้ง - ตัวลบ = ตัวตั้ง + จำนวนตรงขามของตัวลบ

เปลี่ยนจากลบเปนบวก

เปลี่ยนจากบวกเปนลบ

สมบัติการสลับที่
(Commutative Property)

การบวกสมบัติ การคูณ
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ภาพดานขาง
ภาพดานหนา

ดานบน
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บทที่ 1
จ�ำนวนเต็ม

เทคนิคชุดที่ 1
	 จ�ำนวนเต็ม
	 หลักการ	 จ�ำนวนเต็ม (Integer) ได้แก่..., -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3, ...

	 ◈	 ข้อสังเกต	 1.	 จ�ำนวนเต็มประกอบไปด้วย

	 	 	 	 	 	 1.1	จ�ำนวนเต็มบวก ได้แก่ 1, 2, 3, ...

	 	 	 	 	 	 1.2	ศูนย์ ได้แก่ 0

	 	 	 	 	 	 1.3	จ�ำนวนเต็มลบ ได้แก่ -1, -2, -3, ...

	 	 	 	 	 2.	 จ�ำนวนเต็มบวก ก็คือ จ�ำนวนนับ นั่นเอง

	 	 	 	 	 3.	 0 เป็นจ�ำนวนเต็ม แต่ 0 ไม่ใช่จ�ำนวนนับ เช่น เราไม่นิยมพูดว่า มีเงินอยู่              

0 บาท แต่เราจะพูดว่าไม่มีเงิน

	 	 	 	 	 4.	 0 อาจแทนความไม่มี หรือไม่ได้แทนความไม่มีก็ได้ดังนี้

	 	 	 	 	 	 4.1	แทนความไม่มี เช่น ไม่มีปากกา ไม่มีจาน เป็นต้น

	 	 	 	 	 	 4.2	ไม่ได้แทนความไม่มี เช่น ถ้าเราพูดว่าอุณหภูมิของน�้ำเป็น 0 องศา

เซลเซียส เราไม่ได้หมายความว่าน�้ำไม่มีอุณหภูมิ แต่หมายความว่า 

น�้ำมีความเย็นระดับหนึ่ง ซึ่งถูกก�ำหนดว่าเป็น 0 องศาเซลเซียส

◍ สิ่งที่ควรทราบ

															                

	 เนื่องจาก จ�ำนวนเต็มได้แก่  		 	  	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

		   

	 ดังนั้น 	 เราสามารถเขียนความสัมพันธ์ระหว่างจ�ำนวนเต็มกับจ�ำนวนเต็มลบ, ศูนย์ และ

จ�ำนวนเต็มบวก ได้ดังนี้

 

. . . ,  -3 ,  -2 ,  -1 ,  0 ,  1 ,  2 ,  3 ,  . . . .

จำนวนเต็มลบ

จำนวนเต็มบวก

ศูนย

จำนวนเต็ม
..., -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3, ...

จำนวนเต็มลบ
-1, -2, -3, ...

ศูนย
0

จำนวนเต็มบวก
1, 2, 3, ...
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⬢◈	 ตัวอย่าง 1	 ข้อความต่อไปนี้จริงหรือเท็จ
	 	 1.	 0 เป็นจ�ำนวนเต็มบวก	 	 	 	 2.	 -5 เป็นจ�ำนวนเต็มลบ
	 	 3.	 232 เป็นจ�ำนวนเต็ม		 	 	 	 4.	 -431 ไม่เป็นจ�ำนวนเต็มบวก

	 	 5.	 2.3 เป็นจ�ำนวนเต็ม		 	 	 	 6.	 9
3 ไม่เป็นจ�ำนวนเต็ม

	 	 7.	 จ�ำนวนเต็มบวกเป็นจ�ำนวนนับ	 	 8.	 จ�ำนวนเต็มบวกมีมากมายนับไม่ถ้วน

วิธีท�ำ 	 1.	 เท็จ เนื่องจาก 0 เป็นศูนย์ แต่ไม่เป็นจ�ำนวนเต็มบวก และไม่เป็นจ�ำนวนเต็มลบ
	 	 2.	 จริง เนื่องจาก จ�ำนวนเต็มลบ ได้แก่ -1, -2, -3, ...
	 	 3.	 จริง เนื่องจาก 232 เป็นจ�ำนวนเต็มบวก ซึ่งเป็นส่วนหนึ่งของจ�ำนวนเต็ม
	 	 4.	 จริง เนื่องจาก -431 เป็นจ�ำนวนเต็มลบ
	 	 5.	 เท็จ เนื่องจากจ�ำนวนเต็มประกอบไปด้วยจ�ำนวนเต็มบวก ศูนย์ และจ�ำนวนเต็มลบ

เท่านั้น

	 	 6.	 เท็จ เนื่องจาก  93  = 3

	 	 7.	 จริง เนื่องจาก เป็นที่ทราบกันดีว่า จ�ำนวนเต็มบวกก็คือ จ�ำนวนนับนั่นเอง
	 	 8.	 จริง เนื่องจาก จ�ำนวนเต็มบวก ได้แก่ 1, 2, 3, ...

⬢◈	ตัวอย่าง 2	 จงเลือกจ�ำนวนเต็มจากจ�ำนวนในแต่ละข้อต่อไปนี้

	 	 1.	 1
3 , 3, 

3
4 , 2, -1, 0.56	 	 	 	 2.	 -2, 5.1, 32 , 4, 

5
3 , 2, 0.7

	 	 3.	 1
2 , -4, 0.13, 4, 7.4, 3	 	 	 	 4.	 4

3 , 1.8, 6, -3, 
5
8 , -1

วิธีท�ำ	 1.	 3, 2, -1		 	 	 	 	 	 	 2.	 -2, 4, 2
	 	 3.	 -4, 4, 3		 	 	 	 	 	 	 4.	 6, -3, -1

⬢◈	ตัวอย่าง 3	 ถ้า  a แทนจ�ำนวนเต็มจ�ำนวนหนึ่ง a จะต้องแทนจ�ำนวนเต็มบวกใช่หรือไม่           
ถ้าไม่ใช่ a จะแทนจ�ำนวนใดได้บ้าง

วิธีท�ำ	 ไม่ใช่ เนื่องจาก a สามารถแทนได้ด้วยจ�ำนวนเต็มบวก ศูนย์หรือจ�ำนวนเต็มลบ

เทคนิคชุดที่ 2
	 เส้นจ�ำนวน
	 หลักการ	 เส้นจ�ำนวน (Number Line) หมายถึง ชื่อของเส้นตรงที่ถูกลากขึ้นมาเส้นหนึ่งที่มี

จุด หนึ่งบนเส้นแทนศูนย์ (0) และให้จุดทางซ้ายมือของศูนย์ (0) ที่ห่างออกไป
เป็นช่องยาวหนึ่งหน่วยเท่าๆ กัน เป็นตัวแทนของจ�ำนวนเต็มลบ (-1, -2, -3, ...) 
ส่วนจุดทางขวามือของศูนย์ (0) ที่ห่างออกไปเป็นช่องยาวหนึ่งหน่วยเท่าๆ กัน
เป็นตัวแทนของจ�ำนวนเต็มบวก (1, 2, 3, ...) ดังรูป

-2 -1 0 1 2 43 5-4 -3-5
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◍ 	 สิ่งที่ควรทราบ

	 1.	 จ�ำนวนนับจะต้องเริ่มจาก 1 และ 1 เป็นจ�ำนวนนับที่น้อยที่สุด ท�ำให้จ�ำนวนเต็มอื่นๆ 

เกิดจาก 1 ดังนี้

	 	 1.1	ถ้าเรานับเพิ่มจาก 1 ขึ้นไปทีละ 1 ก็จะได้ 2, 3, 4, ... ไปเรื่อยๆ อย่างไม่มีที่สิ้นสุด       

ซึ่งสามารถแสดงได้ด้วยแผนภาพที่นับเพิ่มจาก 1 ไปทางขวาทีละ 1 หน่วย ดังนี้

 	  

	 	 1.2	ถ้าเรานับลดจาก 1 ลงไปทีละ 1 ก็จะได้ 0, -1, -2, -3, ... ไปเรื่อยๆ อย่างไม่มีที่สิ้น

สุด ซึ่งสามารถแสดงได้ด้วยแผนภาพที่นับลดจาก 1 ไปทางซ้ายทีละ 1 หน่วย ดังนี้

 

	  

⬢◈ 	ตัวอย่าง 1	 จงเขียนเส้นจ�ำนวนแสดงศูนย์และจ�ำนวนเต็มลบถึง -18

วิธีท�ำ	 สามารถเขียนเส้นจ�ำนวนแสดงศูนย์และจ�ำนวนเต็มลบถึง -18 ได้ดังนี้

⬢◈ 	ตัวอย่าง 2	 จงเขียนเส้นจ�ำนวนแสดงศูนย์และจ�ำนวนเต็มบวกถึง 23

วิธีท�ำ	 สามารถเขียนเส้นจ�ำนวนแสดงศูนย์และจ�ำนวนเต็มบวกถึง 23 ได้ดังนี้

 

⬢◈ 	ตัวอย่าง 3	 จงเขียนจ�ำนวนหกจ�ำนวนต่อจาก 5 โดยลดทีละ 2

วิธีท�ำ	 3, 1, -1, -3, -5 และ -7 ซึ่งเขียนบนเส้นจ�ำนวนเล่นๆ ได้ดังนี้

 

⬢◈ 	ตัวอย่าง 4	 จงเขียนจ�ำนวนหกจ�ำนวนต่อจาก 2 โดยลดทีละ 3

วิธีท�ำ	 -1, -4, -7, -10, -13 และ -16 ซึ่งเขียนบนเส้นจ�ำนวนเล่นๆ ได้ดังนี้

1 2 43 5 6 7

1 + 1 2 + 1 3 + 1 4 + 1 5 + 1 6 + 1

จุดเริ่มจาก 1

จุดเริ่มจาก 1

1-5 -4 -3 -2 -1 0 2 3 4 5-6-7 6 7

-6 - 1 -5 - 1 -4 - 1 -3 -1 -2 - 1 -1 - 1 0 - 1 1 - 1

-5 -4 -3 -2 -1 0-6-7-8-9-10-11-12-14 -13-15-17 -16-18

12 13 14 15 16 171110987653 420 1 18 19 20 21 22 23

-5 -3 -1-7 531

-4 -1-7 2-10-13-16



คณิตศาสตร์
ม.1 เล่ม 1-2

คัมภีร์

6

⬢◈ 	ตัวอย่าง 5	 จงเขียนจ�ำนวนหกจ�ำนวนต่อจาก -3 โดยเพิ่มทีละ 2

วิธีท�ำ	 -1, 1, 3, 5, 7 และ 9 ซึ่งเขียนบนเส้นจ�ำนวนเล่นๆ ได้ดังนี้

⬢◈ 	ตัวอย่าง 6	 จงเขียนจ�ำนวนหกจ�ำนวนต่อจาก -9 โดยเพิ่มทีละ 3

วิธีท�ำ	 	 -6, -3, 0, 3, 6 และ 9 ซึ่งเขียนบนเส้นจ�ำนวนเล่นๆ ได้ดังนี้

⬢◈ 	ตัวอย่าง 7	 จากแบบรูปที่ก�ำหนดให้ต่อไปนี้ จงเติมจ�ำนวนเต็มอีกสามจ�ำนวนตามล�ำดับ

	 	 	 1.	 -1, 1, 3, ...		 	 	 	 2.	 -5, -2, 1, ...

	 	 	 3.	 0, -2, -4, ...	 	 	 	 4.	 11, 6, 1, ...

	 	 	 5.	 5, 1, -3, ...		 	 	 	 6.	 -3, 2, 7, ...

วิธีท�ำ	 1.	 จากแบบรูปที่ก�ำหนดให้มีลักษณะเพิ่มทีละ 2 ดังแสดงในเส้นจ�ำนวนต่อไปนี้

		  	 ดังนั้น จึงเติมจ�ำนวนเต็มอีกสามจ�ำนวนได้ดังนี้คือ 5, 7, 9

	 	 2.	 จากแบบรูปที่ก�ำหนดให้มีลักษณะเพิ่มทีละ 3 ดังแสดงในเส้นจ�ำนวนต่อไปนี้

			   ดังนั้น จึงเติมจ�ำนวนเต็มอีกสามจ�ำนวนได้ดังนี้คือ 4, 7, 10

	 	 3.	 จากแบบรูปที่ก�ำหนดให้มีลักษณะลดทีละ 2 ดังแสดงในเส้นจ�ำนวนต่อไปนี้

			   ดังนั้น จึงเติมจ�ำนวนเต็มอีกสามจ�ำนวนได้ดังนี้คือ -6, -8, -10

	 	 4.	 จากแบบรูปที่ก�ำหนดให้มีลักษณะลดทีละ 5 ดังแสดงในเส้นจ�ำนวนต่อไปนี้

			   ดังนั้น จึงเติมจ�ำนวนเต็มอีกสามจ�ำนวนได้ดังนี้คือ -4, -9, -14

-6-9 -3 9630

-3 -1 531 7 9

-1 531 7 9

1 4-2 7-5 10

-10 -4-6-8 -2 0

-14 11-4-9 1 6
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	 	 5.	 จากแบบรูปที่ก�ำหนดให้มีลักษณะลดทีละ 4 ดังแสดงในเส้นจ�ำนวนต่อไปนี้

			   ดังนั้น จึงเติมจ�ำนวนเต็มอีกสามจ�ำนวนได้ดังนี้คือ -7, -11, -15

	 	 6.	 จากแบบรูปที่ก�ำหนดให้มีลักษณะเพิ่มทีละ 5 ดังแสดงในเส้นจ�ำนวนต่อไปนี้

			   ดังนั้น จึงเติมจ�ำนวนเต็มอีกสามจ�ำนวนได้ดังนี้คือ 12, 17, 22

 เทคนิคชุดที่ 3
	 การเปรียบเทียบจ�ำนวนเต็ม
	หลักการ	 การเปรียบเทียบจ�ำนวนเต็มสองจ�ำนวนที่ไม่เท่ากัน เพื่อจะตัดสินว่า จ�ำนวนใด        

น้อยกว่า หรือจ�ำนวนใดมากกว่า สามารถพิจารณาโดยใช้เส้นจ�ำนวนดังนี้

  			  4 5 6 7 83210-1-2-3-5 -4-6-8 -7

	 จากเส้นจ�ำนวนพบว่า จ�ำนวนเต็มที่อยู่ทางขวาจะมากกว่าจ�ำนวนเต็มที่อยู่ทางซ้ายเสมอ

	 เช่น	1.	 ลองเปรียบเทียบ 6 กับ 1 ดังนี้

			   พบว่า	 6 	 มากกว่า 1 ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ 6 > 1

			   หรือ	 1 	 น้อยกว่า 6 ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ 1 < 6

	 	 2.	 ลองเปรียบเทียบ 2 กับ 0 ดังนี้

			   พบว่า	 2 	 มากกว่า 0 ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ 2 > 0

			   หรือ	 0 	 น้อยกว่า 2 ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ 0 < 2

	 	 3.	 ลองเปรียบเทียบ 0 กับ -3 ดังนี้

			   พบว่า	 0 	 มากกว่า -3 ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ 0 > -3

			   หรือ	 -3 	น้อยกว่า 0 ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ -3 < 0

	 	 4.	 ลองเปรียบเทียบ 1 กับ -2 ดังนี้

			   พบว่า	 1 	 มากกว่า -2 ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ 1 > -2

			   หรือ	 -2 	น้อยกว่า 1 ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ -2 < 1

	 	 5.	 ลองเปรียบเทียบ -2 กับ -6 ดังนี้

			   พบว่า	 -2 	มากกว่า -6 ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ -2 > -6

			   หรือ	 -6 	น้อยกว่า -2 ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ -6 < -2

-15 5-7-11 -3 1

-3 2272 12 17
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⬢◈	ตัวอย่าง 1	 จงเติมเครื่องหมาย < หรือ > เพื่อท�ำให้ประโยคต่อไปนี้เป็นจริง

	 	 1.	 -3 ... -7		 	 	 	 	 	 2.	 3 ... -1

	 	 3.	 0 ... 3	 	 	 	 	 	 	 4.	 0 ... -2

	 	 5.	 11 ... -14	 	 	 	 	 	 6.	 15 ... -5

	 	 7.	 -21 ... 2	 	 	 	 	 	 8.	 -7 ... 3

วิธีท�ำ	 1.	 -3 	> 	 - 7		 	 	 	 	 2.	 3 	  > 	-1

	 	 3.	 0 	 <	 3	 	 	 	 	 	 4.	 0 	  > 	-2

	 	 5.	 11  > 	 -14		 	 	 	 	 6.	 15 	 >	  -5

	 	 7.	 -21	 <  	2	 	 	 	 	 	 8.	 -7 	 < 	3

⬢◈ 	ตัวอย่าง 2	 จงเรียงล�ำดับจ�ำนวนเต็มต่อไปนี้จากน้อยไปมาก

	 	 4, -16, 2, -2, 5, 1, 0, 7, -10, -8, 3

วิธีท�ำ	 -16, -10, -8, -2, 0, 1, 2, 3, 4, 5, 7

⬢◈ 	ตัวอย่าง 3	 จากตารางแสดงความสัมพันธ์ของระดับความสูงในระดับต่างๆ กับอุณหภูมิที่

บันทึกได้ ณ สถานที่แห่งหนึ่งและเวลาหนึ่งเป็นดังนี้

	

		  จงใช้ข้อมูลจากตารางตอบค�ำถามต่อไปนี้

	 	 1.	 ที่ระดับความสูงใดร้อนที่สุด

	 	 2.	 ที่ระดับความสูงใดขึ้นไปน�้ำจะเริ่มกลายเป็นน�้ำแข็ง

	 	 3.	 ที่ระดับความสูงใดหนาวที่สุด

	 	 4.	 อุณหภูมิของอากาศที่ 1 กิโลเมตร เหนือระดับน�้ำทะเลต่างจากอุณหภูมิของอากาศ

ที่ 3 กิโลเมตร เหนือระดับน�้ำทะเลเท่าไร

	 	 5.	 อุณหภูมิของอากาศที่ 4 กิโลเมตร เหนือระดับน�้ำทะเลต่างจากอุณหภูมิของอากาศ

ที่ 8 กิโลเมตร เหนือระดับน�้ำทะเลเท่าไร

	 	 6.	 ถ้าสถานทีท่ีบ่นัทกึอุณหภูมมีิยอดดอยซึง่สงูจากระดบัน�ำ้ทะเลประมาณ 2,580 เมตร 

บนยอดดอยจะมีอุณหภูมิประมาณเท่าใด

	 	 7.	 ความสูงเหนือระดับน�้ำทะเลมีความสัมพันธ์กับอุณหภูมิของอากาศอย่างไร

วิธีท�ำ	 1.	 0 กิโลเมตร เหนือระดับน�้ำทะเล หรือที่ระดับน�้ำทะเล

	 	 2.	 5 กิโลเมตร เหนือระดับน�้ำทะเล	 	 3.	 9 กิโลเมตร เหนือระดับน�้ำทะเล

	 	 4.	 11 องศาเซลเซียส	 	 	 	 	 5.	 23 องศาเซลเซียส

	 	 6.	 ประมาณ 14 องศาเซลเซียส

	 	 7.	 ถ้าความสูงเหนือระดับน�้ำทะเลเพิ่มขึ้น แล้วอุณหภูมิของอากาศจะลดลง

ความสูงเหนือระดับน้ำทะเล (กิโลเมตร)

อุณหภูมิของอากาศ (องศาเซลเซียส)

0

28

1

22

2

17

3

11

4

6

5

0

6

-6

7

-11

8

-17

9

-22
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เทคนิคชุดที่ 4
	 การบวกจ�ำนวนเต็ม
	 หลักการ	 ในการศกึษาถึงการบวกจ�ำนวนเตม็นัน้ ผูเ้ขยีนจะอธบิายโดยแยกเป็นหวัข้อย่อย  ๆดงันี้

	 1.	 ค่าสัมบูรณ์ของจ�ำนวนเต็ม

	 2.	 หลักเกณฑ์การบวกจ�ำนวนเต็ม

	 	 2.1	การบวกจ�ำนวนเต็มบวกด้วยจ�ำนวนเต็มบวก

	 	 2.2	การบวกจ�ำนวนเต็มลบด้วยจ�ำนวนเต็มลบ

	 	 2.3	การบวกระหว่างจ�ำนวนเต็มบวกกับจ�ำนวนเต็มลบที่มีค่าสัมบูรณ์ไม่เท่ากัน

	 	 2.4	การบวกระหว่างจ�ำนวนเต็มบวกกับจ�ำนวนเต็มลบที่มีค่าสัมบูรณ์เท่ากัน

	 	 2.5	การบวกจ�ำนวนเต็มใดๆ ด้วยศูนย์หรือการบวกศูนย์ด้วยจ�ำนวนเต็มใดๆ

	 3.	 สรุปเรื่องการบวกจ�ำนวนเต็ม

เทคนิคย่อยชุดที่ 4.1 ค่าสัมบูรณ์ของจ�ำนวนเต็ม

หลักการ	 1.	 ค่าสัมบูรณ์ (Absolute Value) ของจ�ำนวนเต็มใดๆ หมายถึง ระยะที่จ�ำนวนเต็ม 

นั้นอยู่ห่างจาก 0 บนเส้นจ�ำนวน

		  	 2.	 ถ้ามีจ�ำนวนเต็ม a ใดๆ เป็นจุดบนเส้นจ�ำนวน แล้วให้เรียกระยะห่างระหว่าง 0          

กับจ�ำนวนเต็ม a นั้น ว่าค่าสัมบูรณ์ของจ�ำนวนเต็ม a และค่าสัมบูรณ์ของ

จ�ำนวนเต็ม a นั้นถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ |a| เช่น

 

  

￭	ข้อสังเกต	 จะเห็นได้ว่าระยะห่างนั้นจะเป็นไปได้แค่ศูนย์กับบวกเท่านั้น เป็นลบไม่ได้ เช่น

	 	 	 1.	 ค่าสัมบูรณ์ของ 0 เท่ากับ 0 เนื่องจาก 0 อยู่ห่างจาก 0 เป็นระยะ 0 หน่วย

	 	 	 2.	 ค่าสัมบูรณ์ของ 3 เท่ากับ 3 เนื่องจาก 3 อยู่ห่างจาก 0 เป็นระยะ 3 หน่วย

	 	 	 3.	 ค่าสัมบูรณ์ของ -5 เท่ากับ 5 เนื่องจาก -5 อยู่ห่างจาก 0 เป็นระยะ 5 หน่วย

⬢◈ 	ตัวอย่าง 1	 จงหาค่าของ	

	 	 1.	 |12|		 	 	 	 	 	 	 	 2.	 |-7|	

	 	 3.	 -|5|		 	 	 	 	 	 	 	 4.	 -|-23|

วิธีท�ำ	 1.	 |12| 	 = 	 12	 	 	 	 	 	 2.	 |-7| 	 = 	 7

	 	 3.	 -|5| 	 = 	 -5	 	 	 	 	 	 4.	 -|-23| 	 = 	 -23

1-5 -4 -3 -2 -1 0 2 3 4 5

|-5| = 5 |3| = 3
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⬢◈ 	ตัวอย่าง 2	 จงเติมเครื่องหมาย <, > หรือ = เพื่อท�ำให้ประโยคต่อไปนี้เป็นจริง
	 	 	 1.	 |-10| ... |-2|		 	 	 	 	 2.	 |-2| ... |3|
	 	 	 3.	 -|7| ... |-3|	 	 	 	 	 	 4.	 |-12| ... |11|
	 	 	 5.	 |0| ... |-7|	 	 	 	 	 	 6.	 |-1| ... |0|
	 	 	 7.	 -|-4| ... |2|	 	 	 	 	 	 8.	 |-1| ... |1|
	 	 	 9.	 |-0| ... |0|	 	 	 	 	 	 10.	|-2| ... -|23|

วิธีท�ำ	 	 1.	 |-10| 	 > 	 |-2|		 	 	 	 2.	 |-2| 	 < 	 |3|
	 	 	 3.	 -|7| 	 < 	 |-3|		 	 	 	 4.	 |-12| 	 >	 |11|
	 	 	 5.	 |0| 		 < 	 |-7|		 	 	 	 6.	 |-1| 	 > 	 |0|
	 	 	 7.	 -|-4|	 <	 |2|	 	 	 	 	 8.	 |-1| 	 = 	 |1|
	 	 	 9.	 |-0| 	 = 	 |0|	 	 	 	 	 10.	|-2| 	 > 	 -|23|
	
	 เทคนิคย่อยชุดที่ 4.2 หลักเกณฑ์การบวกจ�ำนวนเต็ม

	 หลักการ	 หลักเกณฑ์การบวกจ�ำนวนเต็มมีดังนี้
	 	 1.	 การบวกจ�ำนวนเต็มบวกด้วยจ�ำนวนเต็มบวก
	 	 2.	 การบวกจ�ำนวนเต็มลบด้วยจ�ำนวนเต็มลบ
	 	 3.	 การบวกระหว่างจ�ำนวนเต็มบวกกับจ�ำนวนเต็มลบที่มีค่าสัมบูรณ์ไม่เท่ากัน
	 	 4.	 การบวกระหว่างจ�ำนวนเต็มบวกกับจ�ำนวนเต็มลบที่มีค่าสัมบูรณ์เท่ากัน
	 	 5.	 การบวกจ�ำนวนเต็มใดๆ ด้วยศูนย์ หรือการบวกศูนย์ด้วยจ�ำนวนเต็มใดๆ

☛	 เทคนิคย่อยชุดที่ 4.2.1 การบวกจ�ำนวนเต็มบวกด้วยจ�ำนวนเต็มบวก

	 หลักการ	 การบวกจ�ำนวนเต็มบวกด้วยจ�ำนวนเตม็บวก ให้น�ำเอาค่าสัมบรูณ์มาบวกกนัแล้ว
ตอบเป็นจ�ำนวนเต็มบวก

￭	 สิ่งที่ควรพิจารณา
	 1.	 ลองหาผลบวก 4 + 3 โดยใช้ค่าสัมบูรณ์ได้ดังนี้
	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ 4 เท่ากับ 4
	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ 3 เท่ากับ 3
	 	 จะเห็นได้ว่า ถ้าน�ำค่าสัมบูรณ์ของ 4 บวกด้วยค่าสัมบูรณ์ของ 3 แล้วตอบเป็นจ�ำนวน  

เต็มบวก จะได้ผลลัพธ์เท่ากับ 7
	 	 ดังนั้น 4 + 3 = 7
	 2.	 จริงๆ แล้วเราสามารถหาผลบวก 4 + 3 ได้โดยใช้เส้นจ�ำนวนเช่นกันดังนี้

	 	 จากเส้นจ�ำนวน เริ่มต้นที่ 0 นับไปทางขวาถึง 4 เมื่อบวกด้วย 3 ให้นับเพิ่มไปทางขวา                     
3 หน่วย ซึ่งจะไปสิ้นสุดที่ 7 แสดงว่าผลบวกของ 4 กับ 3 เท่ากับ 7

		  ดังนั้น 4 + 3 = 7 เช่นเดียวกับการหาผลบวกโดยใช้ค่าสัมบูรณ์

1-5 -4 -3 -2 -1 0 2 3 4 5 6 7 8 9
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⬢◈ 	ตัวอย่าง	 จงหาผลบวก	 1.	 2 + 5	 	 	 	 	 2.	 7 + 9
	 	 	 	 	 	 	 3.	 6 + 12		 	 	 	 4.	 8 + 3
	 	 	 	 	 	 	 5.	 4 + 2	 	 	 	 	 6.	 1 + 17
	 	 	 	 	 	 	 7.	 18 + 3		 	 	 	 8.	 21 + 6
	 	 	 	 	 	 	 9.	 13 + 15	 	 	 	 10.	9 + 11

วิธีท�ำ	 1.	 2 + 5 	 	 = 	 |2| + |5| 	 = 	 2 + 5 	 	 = 	 7
	 	 2.	 7 + 9 	 	 = 	 |7| + |9| 	 = 	 7 + 9 	 	 = 	 16
	 	 3.	 6 + 12 		 = 	 |6| + |12| 	 = 	 6 + 12	 	 = 	 18
	 	 4.	 8 + 3 	 	 =	 |8| + |3| 	 = 	 8 + 3 	 	 = 	 11
	 	 5.	 4 + 2 	 	 = 	 |4| + |2| 	 = 	 4 + 2 	 	 = 	 6
	 	 6.	 1 + 17		 = 	 |1| + |17| 	 = 	 1 + 17	 	 = 	 18
	 	 7.	 18 + 3 		 = 	 |18| + |3| 	 = 	 18 + 3 		 = 	 21
	 	 8.	 21 + 6	 	 = 	 |21| + |6| 	 = 	 21 + 6 		 = 	 27
	 	 9.	 13 + 15 	 =	 |13| + |15| 	= 	 13 + 15	 = 	 28
	 	 10.	9 + 11 		 = 	 |9| + |11| 	 = 	 9  + 11 	 = 	 20

	 ￭	 หมายเหตุ	 ต้องฝึกให้เชี่ยวชาญ จนสามารถตอบได้ทันทีว่า
	 	 	 	 	 1.	 2 + 5 	 	 = 	 7	 	 	 2.	 7 + 9 	  =	 16
	 	 	 	 	 3.	 6 + 12 		 = 	 18	 	 	 4.	 8 + 3 	  = 	11
	 	 	 	 	 5.	 4 + 2 	 	 = 	 6	 	 	 6.	 1 + 17 	 = 	18
	 	 	 	 	 7.	 18 + 3 		 = 	 21	 	 	 8.	 21 + 6 	 = 	27
	 	 	 	 	 9.	 13 + 15 	 = 	 28	 	 	 10.	9 + 11 	 = 	20

☛	เทคนิคย่อยชุดที่ 4.2.2 การบวกจ�ำนวนเต็มลบด้วยจ�ำนวนเต็มลบ

	 หลักการ	 การบวกจ�ำนวนเต็มลบด้วยจ�ำนวนเต็มลบ ให้น�ำเอาค่าสัมบูรณ์มาบวกกันแล้ว
ตอบเป็นจ�ำนวนเต็มลบ

￭	 สิ่งที่ควรพิจารณา
	 1.	 ลองหาผลบวก (-4) + (-3) โดยใช้ค่าสัมบูรณ์ได้ดังนี้
	 	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ -4 เท่ากับ 4
	 	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ -3 เท่ากับ 3
	 	 จะเหน็ได้ว่า ถ้าน�ำค่าสมับรูณ์ของ -4 บวกด้วยค่าสัมบรูณ์ของ -3 แล้วตอบเป็นจ�ำนวนเตม็

ลบ จะได้ผลลัพธ์เท่ากับ -7
		  ดังนั้น (-4) + (-3)  = -7
	 2.	 จริงๆ แล้วเราสามารถหาผลบวก (-4) + (-3) ได้โดยใช้เส้นจ�ำนวนเช่นกันดังนี้

		  จากเส้นจ�ำนวน เริ่มต้นที่ 0 นับไปทางซ้ายถึง -4 เมื่อบวกด้วย -3 ให้นับลดไปทางซ้าย             
3 หน่วย ซึ่งจะไปสิ้นสุดที่ -7 แสดงว่าผลบวกของ -4 กับ -3 เท่ากับ -7

	 	 ดังนั้น (-4) + (-3)  =  -7 เช่นเดียวกับการหาผลบวกโดยใช้ค่าสัมบูรณ์

1-5 -4 -3 -2 -1 0 2 3 4 5-6-7-9 -8
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ตัวอย่าง	 จงหาผลบวก	 1.	 (-4) + (-5)	 	 	 	 2.	 (-12) + (-7)

	 	 	 	 	 	 3.	 (-14) + (-9)		 	 	 4.	 (-3) + (-6)

	 	 	 	 	 	 5.	 (-21) + (-2)		 	 	 6.	 (-4) + (-1)

	 	 	 	 	 	 7.	 (-19) + (-3)		 	 	 8.	 (-17) + (-15)

	 	 	 	 	 	 9.	 (-11) + (-22)	 	 	 10.	(-19) + (-30)

วิธีท�ำ	 1.	 (-4) + (-5) 	 =	 -(|-4| + |-5|) 	 	 = 	 -(4 + 5) 	 = 	 -9

	 	 2.	 (-12) + (-7) 	 = 	-(|-12| + |-7|) 		 = 	 -(12 + 7)	 = 	 -19

	 	 3.	 (-14) + (-9) 	 = 	-(|-14| + |-9|) 		 = 	 -(14 + 9) 	 = 	 -23

	 	 4.	 (-3) + (-6) 	 = 	-(|-3| + |-6|) 	 	 = 	 -(3 + 6) 	 = 	 -9

	 	 5.	 (-21) + (-2) 	 = 	-(|-21| + |-2|) 		 = 	 -(21 + 2) 	 = 	 -23

	 	 6.	 (-4) + (-1) 	 = 	-(|-4| + |-1|) 	 	 = 	 -(4 + 1) 	 = 	 -5

	 	 7.	 (-19) + (-3) 	 = 	-(|-19| + |-3|) 		 = 	 -(19 + 3) 	 = 	 -22

	 	 8.	 (-17) + (-15) 	 = 	-(|-17| + |-15|) 	 = 	 -(17 + 15) 	= 	 -32

	 	 9.	 (-11) + (-22) 	 = 	-(|-11| + |-22|) 	 = 	 -(11 + 22) 	= 	 -33

	 	 10.	(-19) + (-30) 	 = 	-(|-19| + |-30|) 	 = 	 -(19 + 30) 	= 	 -49

	 ￭	 หมายเหตุ	 ต้องฝึกให้เชี่ยวชาญ จนสามารถตอบได้ทันทีว่า

	 	 	 	 1.	 (-4) + (-5) 	 = 	-9	 	 	 2.	 (-12) + (-7) 		 = 	-19

	 	 	 	 3.	 (-14) + (-9) 	 = 	-23	 	 	 4.	 (-3) + (-6) 	 	 = 	-9

	 	 	 	 5.	 (-21) + (-2) 	 = 	-23	 	 	 6.	 (-4) + (-1) 	 	 = 	-5

	 	 	 	 7.	 (-19) + (-3) 	 = 	-22	 	 	 8.	 (-17) + (-15) 	= 	-32

	 	 	 	 9.	 (-11) + (-22) 	= 	-33	 	 	 10.	(-19) + (-30) 	= 	-49

☛	เทคนิคย่อยชุดที่ 4.2.3	 การบวกระหว่างจ�ำนวนเต็มบวกกับจ�ำนวนเต็มลบท่ีมีค่าสมบูรณ์    

ไม่เท่ากัน

	 หลักการ	 การบวกระหว่างจ�ำนวนเตม็บวกกบัจ�ำนวนเตม็ลบท่ีมค่ีาสัมบรูณ์ไม่เท่ากนั ให้น�ำ 

เอาค่าสมับรูณ์ทีม่ากกว่าลบด้วยค่าสมับรูณ์ทีน้่อยกว่า แล้วตอบเป็นจ�ำนวนเตม็

บวกหรือจ�ำนวนเต็มลบตามจ�ำนวนที่มีค่าสัมบูรณ์มากกว่า

￭	 สิ่งที่ควรพิจารณา

	 1.	 ลองหาผลบวก 8 + (-5) ดังนี้

	 	 1.1	พิจารณาการหาผลบวก 8 + (-5) โดยใช้ค่าสัมบูรณ์ ดังนี้

	 	 	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ 8 เท่ากับ 8

	 	 	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ -5 เท่ากับ 5

				   จะเหน็ได้ว่า ถ้าน�ำค่าสมับรูณ์ของ 8 ลบด้วยค่าสมับรูณ์ของ -5 แล้วตอบเป็นจ�ำนวน 

เต็มบวกตามจ�ำนวนที่มีค่าสัมบูรณ์มากกว่า จะได้ผลลัพธ์เท่ากับ  3

	 	 ดังนั้น	 8 + (-5) = 3
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	 	 1.2	จริงๆ แล้วเราสามารถหาผลบวก 8 + (-5) ได้โดยใช้เส้นจ�ำนวนเช่นกันดังนี้

			   จากเส้นจ�ำนวน เริ่มต้นที่ 0 นับไปทางขวาถึง 8 เมื่อบวกด้วย -5 ให้นับลดไปทาง

ซ้าย 5 หน่วย ซึ่งจะไปสิ้นสุดที่ 3 แสดงว่าผลบวกของ 8 กับ -5 เท่ากับ 3

		  	 ดังนั้น	 8 + (-5) = 3 เช่นเดียวกับการหาผลบวกโดยใช้ค่าสัมบูรณ์

	 2.	 ลองหาผลบวก (-2) + 6 ดังนี้

	 	 2.1	พิจารณาการหาผลบวก (-2) + 6 โดยใช้ค่าสัมบูรณ์ ดังนี้

	 	 	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ -2 เท่ากับ 2

	 	 	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ 6 เท่ากับ 6

		  	 จะเห็นได้ว่า ถ้าน�ำค่าสัมบูรณ์ของ 6 ลบด้วยค่าสัมบูรณ์ของ -2 แล้วตอบเป็น

จ�ำนวนเต็มบวกตามจ�ำนวนที่มีค่าสัมบูรณ์มากกว่า จะได้ผลลัพธ์เท่ากับ 4

			   ดังนั้น 	(-2) + 6 = 4

	 	 2.2	จริงๆ แล้วเราสามารถหาผลบวก (-2) + 6 ได้โดยใช้เส้นจ�ำนวนเช่นกันดังนี้

			   จากเส้นจ�ำนวน เริ่มต้นที่ 0 นับไปทางซ้ายถึง -2 เมื่อบวกด้วย 6 ให้นับเพิ่มไปทาง

ขวา 6 หน่วย ซึ่งจะไปสิ้นสุดที่ 4 แสดงว่าผลบวกของ -2 กับ 6 เท่ากับ 4

			   ดังนั้น (-2) + 6 = 4 เช่นเดียวกับการหาผลบวกโดยใช้ค่าสัมบูรณ์

	 3.	 ลองหาผลบวก 3 + (-7) ดังนี้

	 	 3.1	พิจารณาการหาผลบวก 3 + (-7) โดยใช้ค่าสัมบูรณ์ดังนี้

	 	 	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ 3 เท่ากับ 3

	 	 	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ -7 เท่ากับ 7

			   จะเห็นได้ว่า ถ้าน�ำค่าสัมบูรณ์ของ -7 ลบด้วยค่าสัมบูรณ์ของ 3 แล้วตอบเป็น

จ�ำนวนเต็มลบตามจ�ำนวนที่มีค่าสัมบูรณ์มากกว่า จะได้ผลลัพธ์เท่ากับ -4

			   ดังนั้น	 3 + (-7) - 4

	 	 3.2	จริงๆ แล้วเราสามารถหาผลบวก 3 + (-7) ได้โดยใช้เส้นจ�ำนวนเช่นกันดังนี้

			   จากเส้นจ�ำนวน เริ่มต้นที่ 0 นับไปทางขวาถึง 3 เมื่อบวกด้วย -7 ให้นับลดไปทาง

ซ้าย 7 หน่วย ซึ่งจะไปสิ้นสุดที่ -4 แสดงว่าผลบวกของ 3 กับ -7 เท่ากับ -4

	 	 ดังนั้น 3 + (-7) = -4 เช่นเดียวกับการหาผลบวกโดยใช้ค่าสัมบูรณ์

1-5 -4 -3 -2 -1 0 2 3 4 5 6 7 8 9

1-5 -4 -3 -2 -1 0 2 3 4 5-6-7 6 7

1-5 -4 -3 -2 -1 0 2 3 4 5-6-7 6 7
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	 4.	 ลองหาผลบวก (-9) + 6 ดังนี้

	 	 4.1	พิจารณาการหาผลบวก (-9) + 6 โดยใช้ค่าสัมบูรณ์ดังนี้

	 	 	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ -9 เท่ากับ 9

	 	 	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ 6 เท่ากับ 6

			   จะเห็นได้ว่า ถ้าน�ำค่าสัมบูรณ์ของ -9 ลบด้วยค่าสัมบูรณ์ของ 6 แล้วตอบเป็น

จ�ำนวนเต็มลบ ตามจ�ำนวนที่มีค่าสัมบูรณ์มากกว่า จะได้ผลลัพธ์เท่ากับ -3

			   ดังนั้น 	(-9) + 6 = -3

	 	 4.2	จริงๆ แล้วเราสามารถหาผลบวก (-9) + 6 ได้โดยใช้เส้นจ�ำนวนเช่นกันดังนี้

			   จากเส้นจ�ำนวน เริ่มต้นที่ 0 นับไปทางซ้ายถึง -9 เมื่อบวกด้วย 6 ให้นับเพิ่มไปทาง

ขวา 6 หน่วย ซึ่งจะไปสิ้นสุดที่ -3 แสดงว่าผลบวกของ -9 กับ 6 เท่ากับ -3

			   ดังนั้น	 (-9) + 6 = -3 เช่นเดียวกับการหาผลบวกโดยใช้ค่าสัมบูรณ์

⬢◈ 	ตัวอย่าง		 จงหาผลบวก	 1.	 3 + (-2)		 	 	 	 2.	 (-5) + 7

	 	 	 	 	 	 	 	 3.	 12 + (-5)	 	 	 	 4.	 (-13) + 9

	 	 	 	 	 	 	 	 5.	 8 + (-21)	 	 	 	 6.	 (-24) + 15

	 	 	 	 	 	 	 	 7.	 36 + (-19)	 	 	 	 8.	 (-33) + 27

	 	 	 	 	 	 	 	 9.	 42 + (-53)	 	 	 	 10.	(-14) + 5

วิธีท�ำ	 1.	 3 + (-2) 	 =	 |3| - |-2| 	 	 = 	 3 - 2 	 	 = 	 1

	 	 2.	 (-5) + 7 	 = 	 |7| - |-5| 	 	 = 	 7 - 5 	 	 = 	 2

	 	 3.	 12 + (-5) 	 =	 |12| - |-5| 	 	 = 	 12 - 5 		 =	 7

	 	 4.	 (-13) + 9 	 = 	 -(|-13) - |9|) 	 = 	 -(13 - 9) 	 = 	 -4

	 	 5.	 8 + (-21) 	 = 	 -(|-21| - |8|) 	 =	  -(21 - 8) 	 = 	 -13

	 	 6.	 (-24) + 15 	= 	 -(|-24| - |15|) 	 = 	 -(24 - 15) 	 = 	 -9

	 	 7.	 36 + (-19) 	= 	 |36| - |-19| 		 = 	 36 - 19 	 = 	 17

	 	 8.	 (-33) + 27 	= 	 -(|-33| - |27|) 	 = 	 -(33 - 27) 	 = 	 -6

	 	 9.	 42 + (-53) 	= 	 -(|-53| - |42|) 	 = 	 -(53 - 42) 	 = 	 -11

	 	 10.	(-14) + 5 	 = 	 -(|-14| - |5|) 	 = 	 -(14 - 5) 	 = 	 -9

	 ￭	 หมายเหตุ	 ต้องฝึกให้เชี่ยวชาญจนสามารถตอบได้ทันทีว่า

	 	 	 	 1.	 3 + (-2) 	 = 	 1	 	 	 2.	 (-5) + 7 	 = 	 2

	 	 	 	 3.	 12 + (-5) 	 = 	 7	 	 	 4.	 (-13) + 9 	 = 	 -4

	 	 	 	 5.	 8 + (-21) 	 = 	 -13		 	 6.	 (-24) + 15 	= 	 -9

	 	 	 	 7.	 36 + (-19) 	= 	 17	 	 	 8.	 (-33) + 27 	=	 -6

	 	 	 	 9.	 42 + (-53) 	= 	 -11		 	 10.	(-14) + 5 	 = 	 -9

1-5 -4 -3 -2 -1 0 2 3 4-10 -6-7-9 -8
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☛	เทคนคิย่อยชดุท่ี 4.2.4 การบวกระหว่างจ�ำนวนเต็มบวกกบัจ�ำนวนเต็มลบทีม่ค่ีาสมับรูณ์เท่ากนั

	 หลักการ	 การบวกระหว่างจ�ำนวนเตม็บวกกบัจ�ำนวนเตม็ลบทีม่ค่ีาสมับรูณ์เท่ากนั ผลบวก

ที่ได้ จะเท่ากับ 0 เสมอ

￭	 สิ่งที่ควรพิจารณา

	 1.	 ลองหาผลบวก 7 + (-7) ดังนี้

	 	 1.1	พิจารณาการหาผลบวก 7 + (-7) ดังนี้

	 	 	 	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ 7 เท่ากับ 7

	 	 	 	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ -7 เท่ากับ 7

		  	 จะเห็นได้ว่า ถ้าน�ำค่าสัมบูรณ์ของ 7 ลบด้วยค่าสัมบูรณ์ของ -7 หรือน�ำค่าสัมบูรณ์        

ของ -7 ลบด้วยค่าสัมบูรณ์ของ 7 แล้วจะได้ผลลัพธ์เท่ากับ 0

		  	 ดังนั้น	 7 + (-7) = 0

	 	 1.2	จริงๆ แล้วเราสามารถหาผลบวก 7 + (-7) ได้โดยใช้เส้นจ�ำนวนเช่นกันดังนี้

			   จากเส้นจ�ำนวน เริ่มต้นที่ 0 นับไปทางขวาถึง 7 เมื่อบวกด้วย -7 ให้นับลดไปทาง

ซ้าย 7 หน่วย 	 ซึ่งจะไปสิ้นสุดที่ 0

	 	 	 แสดงว่า	ผลบวกของ 7 กับ -7 เท่ากับ 0

			   ดังนั้น	 7 + (-7) = 0 เช่นเดียวกับการหาผลบวกโดยใช้ค่าสัมบูรณ์

	 2.	 ลองหาผลบวก (-4) + 4 ดังนี้

	 	 2.1	พิจารณาการหาผลบวก (-4) + 4 ดังนี้

	 	 	 	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ -4 เท่ากับ 4

	 	 	 	 	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ 4 เท่ากับ 4

			   จะเห็นได้ว่า ถ้าน�ำค่าสัมบูรณ์ของ -4 ลบด้วยค่าสัมบูรณ์ของ 4 หรือน�ำค่าสัมบูรณ์

ของ 4 ลบด้วยค่าสัมบูรณ์ของ -4 แล้วจะได้ผลลัพธ์เท่ากับ 0

			   ดังนั้น	 (-4) + 4 = 0

	 	 2.2	จริงๆ แล้วเราสามารถหาผลบวก (-4) + 4 ได้ โดยใช้เส้นจ�ำนวนเช่นกันดังนี้

		  	 จากเส้นจ�ำนวน เริ่มต้นที่ 0 นับไปทางซ้ายถึง -4 เมื่อบวกด้วย 4 ให้นับเพิ่มไปทาง

ขวา 4 หน่วย ซึ่งจะไปสิ้นสุดที่ 0 แสดงว่าผลบวกของ -4 กับ 4 เท่ากับ 0

			   ดังนั้น (-4) + 4 = 0 เช่นเดียวกับการหาผลบวกโดยใช้ค่าสัมบูรณ์

1-5 -4 -3 -2 -1 0 2 3 4 5 6 7 8 9

1-5 -4 -3 -2 -1 0 2 3 4 5-6-7 6 7
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⬢◈ 	ตัวอย่าง	 จงหาผลบวก	 1.	 (-3) + 3		 	 	 	 2.	 11 + (-11)

	 	 	 	 	 	 	 3.	 (-9) + 9		 	 	 	 4.	 13 + (-13)

	 	 	 	 	 	 	 5.	 (-53) + 53	 	 	 	 6.	 74 + (-74)

	 	 	 	 	 	 	 7.	 (-93) + 93	 	 	 	 8.	 514 + (-514)

	 	 	 	 	 	 	 9.	 (-998) + 998	 	 	 10.	105,372 + (-105,372)

วิธีท�ำ	 	 1.	 (-3) + 3 	 	 =	 0	 	 	 2.	 11 + (-11) 		 	  	 = 	 0

	 	 	 3.	 (-9) + 9 	 	 = 	 0	 	 	 4.	 13 + (-13) 		 	  	 = 	 0

	 	 	 5.	 (-53) + 53 		 = 	 0	 	 	 6.	 74 + (-74) 		 	  	 = 	 0

	 	 	 7.	 (-93) + 93 		 = 	 0	 	 	 8.	 514 + (-514) 	 	  	 =	 0

	 	 	 9.	 (-998) + 998 	 = 	 0	 	 	 10.	105,372 + (-105,372)	 =	 0

☛	เทคนิคย่อยชดุท่ี 4.2.5 การบวกจ�ำนวนเตม็ใดๆ ด้วยศนูย์หรอืการบวกศูนย์ด้วยจ�ำนวนเตม็ใดๆ

	 หลักการ	 การบวกจ�ำนวนเต็มใดๆ ด้วยศูนย์หรือการบวกศูนย์ด้วยจ�ำนวนเต็มใดๆ จะได้

ผลบวก เท่ากับจ�ำนวนเต็มนั้นเสมอ

					     นั่นคือ	 a + 0 = 0 + a = a เมื่อ a แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ

⬢◈ 	ตัวอย่าง	 จงหาผลบวก	 1.	 23 + 0		 	 	 2.	 0 + (-18)

	 	 	 	 	 	 	 3.	 0 + 0	 	 	 	 4.	 (-14) + 0

วิธีท�ำ	 	 1.	 23 + 0 		 = 	 23	 	

	 	 	 2.	 0 + (-18) 	 = 	 -18

	 	 	 3.	 0 + 0 	 	 = 	 0

	 	 	 4.	 (-14) + 0 	 = 	 -14

	 เทคนิคย่อยชุดที่ 4.3 สรุปเรื่องการบวกจ�ำนวนเต็ม

	 หลักการ	 1.	 การบวกจ�ำนวนเต็มบวกด้วยจ�ำนวนเต็มบวก ให้น�ำเอาค่าสัมบูรณ์มาบวก

กัน แล้วตอบเป็น จ�ำนวนเต็มบวก เช่น

	 	 	 	 	 	 7 + 5 	  =	 |7| + |5| 	 =	 7 + 5 	 =	 12

				    	 หมายเหตุ	 ถ้าช�ำนาญแล้วต้องตอบได้แบบทันทีเลยว่า

								        ⚈ 	 7 + 5 	  = 	12

	 	 	 	 2.	 การบวกจ�ำนวนเต็มลบด้วยจ�ำนวนเต็มลบ ให้น�ำเอาค่าสัมบูรณ์มาบวกกัน

แล้วตอบเป็นจ�ำนวน เต็มลบ เช่น

	 	 	 	 	 	 (-7) + (-5) 	 = 	 -(|-7| + |-5|) 	 =	 -(7 + 5)		 =	 -12

				    	 หมายเหตุ	 ถ้าช�ำนาญแล้วต้องตอบได้แบบทันทีเลยว่า

								        ⚈ 	 (-7) + (-5)	  = 	-12
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	 3.	 การบวกระหว่างจ�ำนวนเต็มบวกกับจ�ำนวนเต็มลบท่ีมีค่าสัมบูรณ์ไม่เท่ากัน ให้น�ำเอา

ค่าสัมบูรณ์ท่ีมากกว่าลบด้วยค่าสัมบูรณ์ท่ีน้อยกว่า  แล้วตอบเป็นจ�ำนวนเต็มบวกหรือ

จ�ำนวนเต็มลบตามจ�ำนวนที่มีค่าสัมบูรณ์มากกว่า เช่น

	 	 	 	 	 	 5 + (-2) 	 = 	 |5| - |-2| 	 = 	 5 - 2 	 	 = 	 3

	 	 	 	 	 	 3 + (-7) 	 = 	 -(|-7| - |3|) 	=	 -(7 - 3) 	 = 	 -4

	 	 	 	 	 	 (-4) + 9 	 = 	 |9| - |-4| 	 = 	 9 - 4 	 	 = 	 5

	 	 	 	 	 	 (-8) + 4 	 = 	 -(|-8| - |4|) 	= 	 -(8 - 4) 	 = 	 -4

	 	 หมายเหตุ 	ถ้าช�ำนาญ แล้วต้องตอบได้แบบทันทีเลยว่า

					     ⚈ 	 5 + (-2) 	 =	 3	 	 	 ⚈	 3 + (-7) 	 =	 -4

					     ⚈ 	 (-4) + 9 	 = 	 5	 	 	 ⚈ 	 (-8) + 4 	 = 	 -4

	 4.	 การบวกจ�ำนวนเต็มๆ ด้วยศูนย์หรอืการบวกศนูย์ด้วยจ�ำนวนเตม็ใดๆ จะได้ผลบวกเท่ากบั

จ�ำนวน เต็มนั้นเสมอ เช่น

	 	 	 	 	 	 3 + 0 	 	 = 	 0 + 3 	 	 = 	 3

	 	 	 	 	 	 (-7) + 0 	 = 	 0 + (-7) 	 = 	 -7

⬢◈ 	ตัวอย่าง 1	 จงหาจ�ำนวนเต็มที่แทน x แล้วท�ำให้ได้ประโยคที่เป็นจริง

	 	 1.	 x + (-6)	= 	 -7	 	 	 	 	 	 2.	 (-3) + x 	 = 	 -8

	 	 3.	 x + (-18) 	 = 	 -19		 	 	 	 4.	 (-18) + x 	 =	 -28

วิธีท�ำ	 	 1.	 x 	 = 	 -1	 	 	 	 	 	 2.	 x 	 = 	 -5

	 	 	 3.	 x 	 = 	 -1	 	 	 	 	 	 4.	 x 	 = 	 -10 

⬢◈ 	ตัวอย่าง 2	 จงหาจ�ำนวนเต็มสองจ�ำนวนที่บวกกันแล้วมีค�ำตอบเป็นจ�ำนวนต่อไปนี้

	 	 1.	 7	 	 	 	 	 	 	 	 	 2.	 0

	 	 3.	 -12		 	 	 	 	 	 	 	 4.	 -8

วิธีท�ำ	 1.	 จ�ำนวนเต็มสองจ�ำนวนที่บวกกันแล้วมีค�ำตอบเป็น 7 มีหลายชุด เช่น

				    ◉	 8 + (-1)		 = 	 7	 	 	 ◉	 5 + 2	 	 = 	 7

				    ◉ 	 13 + (-6) 	 = 	 7	 	 	 ◉ 	 (-4) + 11 	 = 	 7	

	 	 2.	 จ�ำนวนเต็มสองจ�ำนวนที่บวกกันแล้วมีค�ำตอบเป็น 0 มีหลายชุด เช่น

				    ◉ 	 3 + (-3) 	  =	 0	 	 	 ◉ 	 (-15) + 15 	= 	 0

				    ◉ 	 17 + (-17) 	 =	 0	 	 	 ◉ 	 (-8) + 8 	 = 	 0

	 	 3.	 จ�ำนวนเต็มสองจ�ำนวนที่บวกกันแล้วมีค�ำตอบเป็น -12 มีหลายชุด เช่น

				    ◉ 	 (-4) + (-8) 	  = 	-12		 	 ◉	 (-16) + 4 	 = 	 -12

				    ◉ 	 7 + (-19) 	  = 	-12		 	 ◉ 	 (-1) + (-11) 	= 	 -12

	 	 4.	 จ�ำนวนเต็มสองจ�ำนวนที่บวกกัน แล้วมีค�ำตอบเป็น -8 มีหลายชุด เช่น

				    ◉ 	 (-7) + (-1) 	  = 	-8	 	 	 ◉	 (-14) + 6 	 = 	 -8

				    ◉ 	 11 + (-19) 	 = 	-8	 	 	 ◉	 (-5) + (-3)	 = 	 -8
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เทคนิคชุดที่ 5

	 การลบจ�ำนวนเต็ม
	 หลักการ	

		  ในการศึกษาถึงการลบจ�ำนวนเต็มนั้น ผู้เขียนจะอธิบายโดยแยกเป็นหัวข้อย่อยๆ ดังนี้

	 	 1.	 จ�ำนวนตรงข้าม

	 	 2.	 การลบจ�ำนวนเต็ม

	 เทคนิคย่อยชุดที่ 5.1 จ�ำนวนตรงข้ามของจ�ำนวนเต็ม

	 หลักการ

	 1.	 ลองพจิารณาบนเส้นจ�ำนวน จะพบว่าจ�ำนวนเตม็บวก และจ�ำนวนเตม็ลบ ทีมี่ค่าสมับรูณ์

เท่ากันจะอยู่คนละข้างของ 0 และอยู่ห่างจาก 0 เป็นระยะเท่ากัน

	

	 	 จากเส้นจ�ำนวนจะได้ 	 -5 เป็น จ�ำนวนตรงข้าม ของ 5

	 	 	 	 	 	 	 	 5 เป็น จ�ำนวนตรงข้าม ของ -5

					     	 และ	 5 + (-5)  =	 (-5) + 5  = 0

	 2.	 ส�ำหรับ 0 นั้น จะมี 0 เป็น จ�ำนวนตรงข้าม ของ 0

	 3.	 ถ้า a เป็นจ�ำนวนเตม็ใดๆ แล้ว จ�ำนวนตรงข้าม ของ a ถกูเขียนแทนด้วยสญัลกัษณ์ -a เช่น

	 	 3.1	จ�ำนวนตรงข้าม ของ 3 ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ -3

	 	 3.2	จ�ำนวนตรงข้าม ของ -3 ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ -(-3)

	 4.	 ถ้า a เป็นสัญลักษณ์เต็มใดๆ แล้ว จ�ำนวนตรงข้าม ของ -a ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์                  

-(-a) = a เช่น

		  	 พบว่า	 จ�ำนวนตรงข้ามของ 7 ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ -7

			   และ	 จ�ำนวนตรงข้ามของ -7 ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ -(-7)

	 			  เนื่องจาก ในทางคณิตศาสตร์นั้น จ�ำนวนตรงข้ามของจ�ำนวนเต็มแต่ละจ�ำนวน

จะต้องมีเพียงจ�ำนวนเดียวเท่านั้น

				    นั่นคือ จ�ำนวนตรงข้าม ของ -7 ถูกเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ 7

		  ดังนั้น	 -(-7) = 7 นั่นเอง

	 5.	 ถ้า a เป็นจ�ำนวนเต็มใดๆ แล้ว a + (-a) = (-a) + a = 0 เช่น

	 	 5.1	4 + (-4) 	 	 = 	 (-4) + 4 	 	 =	 0

	 	 5.2	(-4) + [-(-4)] 	 = 	 [-(-4)] + (-4) 	 = 	 0

-8 -7 -6 87653 420 1-5 -4 -3 -2 -1
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⬢◈ 	ตัวอย่าง 1	 จงหาจ�ำนวนตรงข้ามของ 3, 5, 13, 21, 36

วิธีท�ำ	 จ�ำนวนตรงข้ามของ 3, 5, 13, 21, 36 คือ -3, -5, -13, -21, -36 ตามล�ำดับ

⬢◈ 	ตัวอย่าง 2	 จงหาจ�ำนวนตรงข้ามของ -4, -12, -16, -23, -42

วิธีท�ำ	 จ�ำนวนตรงข้ามของ -4, -12, -16, -23, -42 คือ 4, 12, 16, 23, 42 ตามล�ำดับ

⬢◈ 	ตัวอย่าง 3	 จงหาจ�ำนวนตรงข้ามของ 3, -3, 12, -12, 8, -8, -4, 4, 132, -423, -1,562

วิธีท�ำ	 จ�ำนวนตรงข้ามของ 3, -3, 12, -12, 8, -8, -4, 4, 132, -423, -1,562 

	 	 คือ -3, 3, -12, 12, -8, 8, 4, -4, -132, 423, 1,562 ตามล�ำดับ

⬢◈ 	ตัวอย่าง 4	 จงเติมค�ำตอบในช่องว่าง

	 	 	 1.	 -0 		 =	 ................	 	 	 	 2.	 -(-0) 	 = 	 ................

	 	 	 3.	 -(-5) 	 = 	 ................	 	 	 	 4.	 -(-33)	 = 	 ................

วิธีท�ำ	 1.	 -0 		  =	  0	 	 	 	 	 	 2.	 -(-0) 	  = 	0

	 	 3.	 -(-5) 	  = 	5	 	 	 	 	 	 4.	 -(-33) 	  = 	33

	 เทคนิคย่อยชุดที่ 5.2 การลบจ�ำนวนเต็ม

	 หลักการ 	  ในการลบจ�ำนวนเต็มบวกนั้น เราจะอาศัยการบวกจ�ำนวนเต็มเข้าช่วยดังนี้

				  

ตัวตั้ง - ตัวลบ = ตัวตั้ง + จำนวนตรงขามของตัวลบ

เปลี่ยนจากลบเปนบวก

เปลี่ยนจากบวกเปนลบ

	 	 	 นั่นคือ	 ถ้า a และ b แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ แล้ว

	 	 	 จะได้	 a - b  = 	  a +  จ�ำนวนตรงข้ามของ b

	 	 	 หรือ	 	 a - b  =   	  a + (-b)

⬢◈ 	ตัวอย่าง 1	 จงเขียนการลบต่อไปนี้ในรูปการบวกของจ�ำนวนตรงข้าม

	 	 1.	 4 - 8	 	 	 	 	 	 	 	 2.	 2 - 19

	 	 3.	 0 - 14	 	 	 	 	 	 	 	 4.	 (-12) - 3

	 	 5.	 (-7) - 14	 	 	 	 	 	 	 6.	 (-21) - 5

	 	 7.	 0 - (-18)	 	 	 	 	 	 	 8.	 8 - (-137)

	 	 9.	 (-52) - (-52)		 	 	 	 	 	 10.	(-59) - (-27)
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วิธีท�ำ	 	 1.	 4 - 8 	 	 	 = 	 4 + (-8)		 	

	 	 	 2.	 2 - 19	 	 	 = 	 2 + (-19)

	 	 	 3.	 0 - 14 		 	 = 	 0 + (-14)	 	 	

	 	 	 4.	 (-12) - 3 	 	 = 	 (-12) + (-3)

	 	 	 5.	 (-7) - 14 	 	 = 	 (-7) + (-14)	

	 	 	 6.	 (-21) - 5 	 	 = 	 (-21) + (-5)

	 	 	 7.	 0 - (-18) 	 	 = 	 0 + 18		 	

	 	 	 8.	 8 - (-137) 	 	 = 	 8 + 137

	 	 	 9.	 (-52) - (-52) 	 =	 (-52) + 52

	 	 	 10.	(-59) - (-27) 	 =	 (-59) + 27

⬢◈ 	ตัวอย่าง 2	 จงหาผลลบ

	 	 	 1.	 15 - 3	 	 	 	 	 	 	 	 2.	 18 - (-5)

	 	 	 3.	 (-17) - (-8)	 	 	 	 	 	 	 4.	 (-7) - 6

	 	 	 5.	 13 - (-2)	 	 	 	 	 	 	 6.	 (-73) - 1

	 	 	 7.	 5 - 14	 	 	 	 	 	 	 	 8.	 (-5) - 19

	 	 	 9.	 (-8) - (-11)	 	 	 	 	 	 	 10.	0 - (-25)

วิธีท�ำ	 	 1.	 15 - 3 		 	 = 	 15 + (-3) 	 	 = 	 12

	 	 	 2.	 18 - (-5) 	 	 = 	 18 + 5 		 	 = 	 23

	 	 	 3.	 (-17) - (-8) 		 = 	 (-17) + 8 	 	 = 	 -9

	 	 	 4.	 (-7) - 6 	 	 = 	 (-7) + (-6) 	 	 = 	 -13

	 	 	 5.	 13 - (-2) 	 	 = 	 13 + 2 		 	 =	 15

	 	 	 6.	 (-73) - 1 	 	 = 	 (-73) + (-1) 		 =	 -74

	 	 	 7.	 5 - 14 		 	 = 	 5 + (-14) 	 	 = 	 -9

	 	 	 8.	 (-5) - 19 	 	 = 	 (-5) + (-19)		 = 	 -24

	 	 	 9.	 (-8) - (-11) 		 =	 (-8) + 11 	 	 = 	 3

	 	 	 10.	0 - (-25) 	 	 =	 0 + 25 		 	 = 	 25

⬢◈ 	ตัวอย่าง 3	 จงหาจ�ำนวนเต็มที่แทน x แล้วท�ำให้ได้ประโยคที่เป็นจริง

	 	 	 1.	 (-3) - x 		 = 	 -9	 	 	 	 	 2.	 x - 15 		 	 =	 14

	 	 	 3.	 (-42) - x 	 = 	 -10		 	 	 	 4.	 (-12) - (-15) 	 = 	 x

	 	 	 5.	 93 - x 		 = 	 50	 	 	 	 	 6.	 (-13) - x 	 	 = 	 0

	 	 	 7.	 0 - x 	 	 = 	 47	 	 	 	 	 8.	 0 - (-0) 	 	 = 	 x

	 	 	 9.	 0 + 0 	 	 = 	 x	 	 	 	 	 10.	-(-79) - 0 	 	 = 	 x	
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วิธีท�ำ	 	 1.	 x 	 = 	 6	 	 	 	 	 	 2.	 x 	 =	 29

	 	 	 3.	 x 	 = 	 -32		 	 	 	 	 4.	 x 	 = 	 3

	 	 	 5.	 x 	 = 	 43	 	 	 	 	 	 6.	 x 	 =	 -13

	 	 	 7.	 x 	 = 	 -47		 	 	 	 	 8.	 x 	 = 	 0

	 	 	 9.	 x 	 = 	 0	 	 	 	 	 	 10.	x 	 = 	 79

⬢◈ 	ตัวอย่าง 4	 จงหาผลลัพธ์

	 	 	 1.	 [(-6) + 5] - 3	 	 	 	 	 2.	 [(-10) + 23] - (-5)

	 	 	 3.	 (19 - 7) + 13	 	 	 	 	 4.	 (22 - 29) + (-13)

	 	 	 5.	 [(-42) - 24] + 9		 	 	 	 6.	 [(-9) - 8] - 5

	 	 	 7.	 (-17) + (13 - 15)	 	 	 	 8.	 12 - (6 - 9)

	 	 	 9.	 (-9) + [(-11) - 4]	 	 	 	 10.	(-2) - (16 - 8)

วิธีท�ำ	 	 1.	 [(-6) + 5] - 3 	 	 = 	 -4

	 	 	 2.	 [(-10) + 23] - (-5) 	 = 	 18

	 	 	 3.	 (19 - 7) + 13 	 	 = 	 25

	 	 	 4.	 (22 - 29) + (-13) 	 =	 -20

	 	 	 5.	 [(-42) - 24] + 9 	 = 	 -57

	 	 	 6.	 [(-9) - 8] - 5 	 	 = 	 -22

	 	 	 7.	 (-17) + (13 - 15) 	 = 	 -19

	 	 	 8.	 12 - (6 - 9) 	 	 = 	 15

	 	 	 9.	 (-9) + [(-11) - 4] 	 = 	 -24

	 	 	 10.	(-2) - (16 - 8) 	 	 = 	 -10

⬢◈ 	ตัวอย่าง 5	 จงพิจารณาประโยค a - b = b - a แล้วตอบค�ำถามต่อไปนี้

	 	 	 1.	 จงหาจ�ำนวนเต็มมาแทน a และ b เพื่อท�ำให้ประโยคข้างบนเป็นจริง

	 	 	 2.	 จงหาจ�ำนวนเต็มมาแทน a และ b เพื่อท�ำให้ประโยคข้างบนเป็นเท็จ

	 	 	 3.	 จ�ำนวนเต็มมีสมบัติการสลับที่ส�ำหรับการลบหรือไม่

วิธีท�ำ	 1.	 ถ้า a = b เมื่อ a และ b แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ แล้วประโยค a - b = b - a เป็นจริง

				    เช่น		 ถ้า a = 3 และ b = 3 แล้ว 3 - 3 = 3 - 3

	 	 2.	 ถ้า a ≠ b เมื่อ a และ b แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ แล้วประโยค a - b = b - a เป็นเท็จ

				    เช่น		 ถ้า a = 12 และ b = 5 แล้ว 12 - 5 ≠ 5 - 12

	 	 3.	 จ�ำนวนเต็มไม่มีสมบัติการสลับที่ส�ำหรับการลบ
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⬢◈ 	ตัวอย่าง 6	 จงพิจารณาประโยค (a - b) - c = a - (b - c) แล้วตอบค�ำถามต่อไปนี้

	 	 1.	 จงหาจ�ำนวนเต็มมาแทน a, b และ c เพื่อท�ำให้ประโยคข้างบนเป็นจริง

	 	 2.	 จงหาจ�ำนวนเต็มมาแทน a, b และ c เพื่อท�ำให้ประโยคข้างบนเป็นเท็จ

	 	 3.	 จ�ำนวนเต็มมีสมบัติการเปลี่ยนหมู่ส�ำหรับการลบหรือไม่

วิธีท�ำ	 1.	 จ�ำนวนเต็มมาแทน a, b และ c เพื่อให้ (a - b) - c = a - (b - c) เป็นจริง มีหลาย      

จ�ำนวน เช่น

				    ◉	 (0 - 0) - 0 	 = 	0 - (0 - 0)

				    ◉ 	 (5 - 3) - 0 	 = 	5 - (3 - 0) เป็นต้น

	 	 2.	 จ�ำนวนเต็มมาแทน a, b และ c เพื่อท�ำให้ (a - b) - c = a - (b - c) เป็นเท็จ มีหลาย

จ�ำนวน เช่น

				    ◉ 	 (2 - 3) - 5 	 ≠	 2 - (3 - 5)

				    ◉ 	 (4 - 2) - 7 	 ≠ 	4 - (2 - 7) เป็นต้น

	 	 3.	 จ�ำนวนเต็มไม่มีสมบัติการเปลี่ยนหมู่ส�ำหรับการลบ

⬢◈	ตัวอย่าง 7	 จงหาจ�ำนวนเต็มสองจ�ำนวนที่ลบกันแล้วมีค�ำตอบเท่ากับจ�ำนวนที่ก�ำหนดให ้     

ต่อไปนี้

	 	 	 	 1.	 7	 	 	 	 	 	 	 2.	 -8

	 	 	 	 3.	 0	 	 	 	 	 	 	 4.	 a เมื่อ a แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ

วิธีท�ำ	 1.	 จ�ำนวนเต็มสองจ�ำนวนที่ลบกันแล้วมีค�ำตอบเท่ากับ 7 มีหลายชุด เช่น

				    ◉ 	 14 - 7 		 = 	 7	 	 	 ◉ 	 3 - (-4) 	 = 	 7

				    ◉ 	 (-18) - (-25)	= 	 7	 	 	 ◉ 	 (-2) - (-9) 	 = 	 7

	 	 2.	 จ�ำนวนเต็มสองจ�ำนวนที่ลบกันแล้วมีค�ำตอบเท่ากับ -8 มีหลายชุด เช่น

				    ◉ 	 (-4) - 4 	 = 	 -8	 	 	 ◉ 	 5 - 13 		 = 	 -8

				    ◉ 	 (-11) - (-3)	 = 	 -8	 	 	 ◉ 	 0 - 8 	 	 =	 -8

	 	 3.	 จ�ำนวนเต็มสองจ�ำนวนที่ลบกันแล้วมีค�ำตอบเท่ากับ 0 มีหลายชุด เช่น

				    ◉ 	 5 - 5 	 	 = 	 0	 	 	 ◉ 	 19 - 19 	 	 = 	 0

				    ◉	 (-8) - (-8) 	 = 	 0	 	 	 ◉ 	 (-6) - (-6) 	 = 	 0

	 	 4.	 จ�ำนวนเต็มสองจ�ำนวนที่ลบกันแล้วมีค�ำตอบเท่ากับ a เมื่อ a แทนจ�ำนวนเต็มใดๆ 

มีหลายชุด เช่น

				    ◉	 a - 0	 	 	 	 	 	

				    ◉ 	 0 - (-a)
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เทคนิคชุดที่ 6

	 การคูณจ�ำนวนเต็ม
	 หลักการ	 ในการศึกษาถึงการคูณจ�ำนวนเต็ม ผู้เขียนจะอธิบายโดยแยกตามหลักเกณฑ์       

การคูณจ�ำนวนเต็ม ดังนี้
				    1.	 การคูณจ�ำนวนเต็มบวกด้วยจ�ำนวนเต็มบวก
				    2.	 การคูณจ�ำนวนเต็มบวกด้วยจ�ำนวนเต็มลบ
				    3.	 การคูณจ�ำนวนเต็มลบด้วยจ�ำนวนเต็มบวก
				    4.	 การคูณจ�ำนวนเต็มลบด้วยจ�ำนวนเต็มลบ
				    5.	 การคูณจ�ำนวนเต็มใดๆ ด้วยหนึ่งหรือการคูณหนึ่งด้วยจ�ำนวนเต็มใดๆ
				    6.	 การคูณจ�ำนวนเต็มใดๆ ด้วยศูนย์ หรือการคูณศูนย์ด้วยจ�ำนวนเต็มใดๆ
			 
	 เทคนิคย่อยชุดที่ 6.1 การคูณจ�ำนวนเต็มบวกด้วยจ�ำนวนเต็มบวก

	 หลกัการ จ�ำนวนเตม็บวกคูณจ�ำนวนเตม็บวกเท่ากบัผลคณูของค่าสมับรูณ์ของสองจ�ำนวนนัน้
			    นั่นคือ	ถ้า a และ b แทนจ�ำนวนเต็มบวกใดๆ แล้ว
	 	 	 	 	 	 	 a × (-b)	 = 	|a| × |b|
																	                 จ�ำนวนเต็มบวก

			   ข้อสังเกต		  a × (-b) = 	|a| × |b|	 				    จ�ำนวนเต็มบวก

																	                 จ�ำนวนเต็มบวก
				    หรือ	 	 บวก × บวก	 ได้  บวก

⬢◈ 	ตัวอย่าง		 จงหาผลคูณ		 1.	 7 × 5	 	 	 	 2.	 3 × 12
	 	 	 	 	 	 	 	 3.	 6 × 9	 	 	 	 4.	 2 × 4
	 	 	 	 	 	 	 	 5.	 15 × 3		 	 	 6.	 21 × 7
	 	 	 	 	 	 	 	 7.	 17 × 2		 	 	 8.	 11 × 23
	 	 	 	 	 	 	 	 9.	 5 × 13		 	 	 10.	16 × 6

วิธีท�ำ	 	 1.	 7 × 5 	 	 = 	 |7| × |5| 	 = 	 7 × 5 	 =	 35
	 	 	 2.	 3 × 12 		 = 	 |3| × |12| 	 = 	 3 × 12	 =	 36
	 	 	 3.	 6 × 9	 	 = 	 |6| × |9| 	 = 	 6 × 9	 =	 54
	 	 	 4.	 2 × 4 	 	 = 	 |2| × |4| 	 = 	 2 × 4	 = 	8
	 	 	 5.	 15 × 3 		 = 	 |15| × |3| 	 = 	 15 × 3	 =	 45
	 	 	 6.	 21 × 7 		 = 	 |21| × |7| 	 = 	 21 × 7	 = 	147
	 	 	 7.	 17 × 2 		 = 	 |17| × |2| 	 = 	 17 × 2	 = 	34
	 	 	 8.	 11 × 23 	 = 	 |11| × |23| 	= 	 11 × 23	 = 	253
	 	 	 9.	 5 × 13 		 = 	 |5| × |13| 	 = 	 5 × 13	 	 = 		65
	 	 	 10.	16 × 6 		 = 	 |16| × |6| 	 =		 16 × 6	 	 = 		96
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	 ￭	 หมายเหตุ	 ต้องฝึกให้เชี่ยวชาญ จนสามารถตอบได้ทันทีว่า

	 	 	 	 	 1.	 7 × 5 	 = 	35	 	 	 2.	 3 × 12 		 = 	 36

	 	 	 	 	 3.	 6 × 9 	 = 	54	 	 	 4.	 2 × 4 	 	 = 	 8

	 	 	 	 	 5.	 15 × 3 	= 	45	 	 	 6.	 21 × 7 		 = 	 147

	 	 	 	 	 7.	 17 × 2 	= 	34	 	 	 8.	 11 × 23	 = 	 253

	 	 	 	 	 9.	 5 × 13 	= 	65	 	 	 10.	16 × 6 		 = 	 96

	 เทคนิคย่อยชุดที่ 6.2 การคูณจ�ำนวนเต็มบวกด้วยจ�ำนวนเต็มลบ

	 หลักการ	 จ�ำนวนเต็มบวกคูณจ�ำนวนเต็มลบ เท่ากับจ�ำนวนตรงข้ามของผลคูณของ

ค่าสัมบูรณ์ของสองจ�ำนวนนั้น

				    นั่นคือ ถ้า a และ b แทนจ�ำนวนเต็มบวกใดๆ แล้ว

					     	 a × (-b)  = 	-(|a| × |-b|)
																                จ�ำนวนเต็มบวก

			   			   a × (-b) = 	-(|a| × |-b|)					    จ�ำนวนเต็มลบ

																                จ�ำนวนเต็มลบ
				    หรือ	 บวก × ลบ	  ได้  ลบ

⬢◈ 	ตัวอย่าง	จงหาผลคูณ		 1.	 3 × (-5)		 	 	 	 2.	 5 × (-12)

	 	 	 	 	 	 	 3.	 7 × (-9)		 	 	 	 4.	 13 × (-3)

วิธีท�ำ	 	 1.	 3 × (-5) 	 = 	 -(|3| × |-5|) 		 = 	 -(3 × 5) 	 = 	 -15

	 	 	 2.	 5 × (-12) 	 = 	 -(|5| × |-12|) 	 = 	 -(5 × 12) 	 = 	 -60

	 	 	 3.	 7 × (-9) 	 =	 -(|7| × |-9|) 		 =	 -(7 × 9) 	 = 	 -63

	 	 	 4.	 13 × (-3) 	 = 	 -(|13| × |-3|) 	 = 	 -(13 × 3) 	 = 	 -39

	 	 ￭ หมายเหตุ ต้องฝึกให้เชี่ยวชาญ จนสามารถตอบได้ทันทีเลยว่า

	 	 	 	 1.	 3 × (-5) = 	 -15		 	 	 2.	 5 × (-12) 	 = 	 -60

	 	 	 	 3.	 7 × (-9) = 	 -63		 	 	 4.	 13 × (-3) 	 =	 -39

	 เทคนิคย่อยชุดที่ 6.3 การคูณจ�ำนวนเต็มลบด้วยจ�ำนวนเต็มบวก

	 หลักการ	 จ�ำนวนเต็มลบคูณจ�ำนวนเต็มบวกเท่ากับจ�ำนวนตรงข้ามของผลคูณของ

ค่าสัมบูรณ์ของสองจ�ำนวนนั้น

				    นั่นคือ	 ถ้า a และ b แทนจ�ำนวนเต็มบวกใดๆ แล้ว

							       (-a) × b 	 = 	 -(|-a| × |b|)
																	                 จ�ำนวนเต็มลบ

				    ข้อสังเกต	 (-a) × b 	 = 	 -(|-a| × |b|)				   จ�ำนวนเต็มลบ

																	                 จ�ำนวนเต็มบวก
				    หรือ	 	 ลบ × บวก	  ได้  ลบ
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